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ÉTUDE  DES  PB0PRIÉTÉ8  DIÉLEGTBiaUES  DU  MIGà  ; 
Par  m.  E.  BOUTY(i). 

I.  —  Études  des  condensateurs  étalons. 

1 .  Pour  étudier  le  résidu  d'un  condensateur,  il  est  indispensable 
de  se  placer  dans  des  conditions  d'une  extrême  simplicité.  Je  sup- 
poserai : 

1°  Qu'un  condensateur  dont  les  deux  armatures  étaient  en  com- 
munication depuis  un  temps  illimité  est  placé,  à  un  moment 
donné,  dans  le  circuit  d'une  pile  impolarisable  et  que  la  résistance 
totale  de  la  pile  et  du  circuit  métallique  est  négligeable; 

a°  Qu'un  condensateur  chargé,  pendant  un  temps  illimité,  par 
une  pile  constante,  est  fermé  sur  lui-même,  à  un  moment  donné, 
par  un  circuit  métallique  de  résistance  négligeable. 

Je  me  propose  de  déterminer,  dans  les  deux  cas,  la  variation  de 
la  charge  du  condensateur  à  une  époque  arbitrairement  choisie. 
Si,  comme  je  l'ai  établi  (^),  la  lame  diélectrique  ne  livre  passage  à 
aucun  courant,  toute  l'électricité  reçue  par  le  condensateur  pen- 


(*)  Extrait  d'un  Mémoire  plus  étendu  publié  dans  les  Annales  de  Chimie  et 
de  Physique f  6*  série,  t.  XXIV,  p.  Sgi. 
(*)  Voir  Journal  de  Physique,  2*  série,  t.  IX,  p.  288;  1890. 
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I.  —  Études  des  condensateurs  étalons. 

*  ,  Pour  étudier  le  résidu  d'un  condensalcur,  il  est  indispensable 
^^  Se  placer  dans  des  conditions  d'une  extrême  simplicité.  Je  sup- 
P<^ Serai  : 

1  ^  Qu'un  condensateur  dont  les  deux  armatures  étaient  en  com- 
"^Onication  depuis  un  temps  illimité  est   placé,  à  un   moment 
^^iiné,  dans  le  circuit  d'une  pile  impolarisable  et  que  la  résistance 
^^tale  de  la  pile  et  du  circuit  métallique  est  négligeable; 

a®  Qu'un  condensateur  chargé,  pendant  un  temps  illimité,  par 
^ne  pile  constante,  est  fermé  sur  lui-même,  à  un  moment  donné, 
par  un  circuit  métallique  de  résistance  négligeable. 

Je  me  propose  de  déterminer,  dans  les  deux  cas,  la  variation  de 
la  charge  du  condensateur  à  une  époque  arbitrairement  choisie. 
Si,  comme  je  l'ai  établi  (^),  la  lame  diélectrique  ne  livre  passage  à 
aucun  courant,  toute  l'électricité  reçue  parle  condensateur  pen- 


(*)  Extrait  d'un  Mémoire  plus  étendu  publié  dans  les  Annales  de  Chimie  et 
de  Physique^  6*  série,  t.  XXIV,  p.  Sgi. 
(*)  Voir  Journal  de  Physique,  a*  série,  t.  IX,  p.  a88;  1890. 
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(liinl  la  charge,  quelque  longue  que  puisse  être  la  durée  de 
celle-ci,  doit  être  restituée  pendant  la  décharge,  si  le  circuit  du 
condensateur  est  fermé  pendant  un  temps  suffisant.  Dans  les  deux 
cas  que  j'ai  étudiés,  le  résidu  total  doit  avoir  la  même  valeur. 

2.  Les  méthodes  que  j'ai  employées  reviennent  à  mesurer  de  très 
petites  charges  emmagasinées  dans  un  condensateur  de  grande  ca- 
pacité. Je  me  suis  servi,  pour  cela,  de  l'électromèlre  capillaire  de 
M.  Lippmann.  Après  avoir  bien  mouillé  le  tube  de  Félectromètre 
dans  toute  Tétendue  du  champ  de  vision  par  Toscillation  de  la 
rolonne  mercurielle,  on  décharge  le  condensateur  sur  Télectromètre 
et  on  observe  sur  l'échelle  du  micromètre  la  position  finale  du 
mercure.  On  vérifie  sans  peine  que,  dans  les  limites  du  champ  de 
vision,  le  déplacement  n  du  mercure  est  exactement  proportionnel 
il  la  différence  de  potentiel  initiale  8j' à  laquelle  se  trouve  chargé  le 
condensateur,  et  Ton  détermine  le  coefficient  de  proportionna- 
lité. Dans  mes  expériences,  S^  était  toujours  inférieur  à  o**",oi5; 
la  précision  des  mesures,  constante  dans  tout  l'intervalle  où  j'ai 
opéré,  peut  être  évaluée  à  j^, 

3.  Étude  de  la  charge  d'un  condensateur,  —  Soit  A  le  con- 
densateur étudié.  La  méthode  comporte  l'emploi  d'un  condensa- 
teur B  auxiliaire,  que  Ton  doit  choisir  le  plus  parfait  possible  au 
point  de  vue  de  l'isolement.  Les  condensateurs  A  et  B  sont  dis- 
posés en  cascade  sur  le  circuit  d'une  pile  impolarisable  de  force 
électromotrice  E;  je  suppose  d'abord  le  circuit  ouvert  en  I;  les 
deux  armatures  de  B  sont  réunies  par  une  dérivation  m  sans  ré- 
^istance  {fig*  i).  L'expérience  se  divise  en  trois  phases  : 

r'  Au  temps  o  on  ferme  le  circuit  en  I  et  le  condensateur  A  se 
charge  directement;  les  deux  armatures  de  B  demeurent  au  même 
potentiel. 

V.®  Au  temps  6  la  dérivation  m  est  supprimée  et,  pendant  un 
Itîmps  /,  A  ne  peut  plus  recevoir  de  charge  supplémentaire  que 
par  l'intermédiaire  de  B.  Soit  C  la  capacité  de  A  considérée  comme 
fonction  du  temps,  X  la  différence  de  potentiel  variable  de  ses 
armatures,  y  la  différence  de  potentiel  des  armatures  de  B.  Nous 
supposons  toujours  y  assez  petit  pour  qu'on  puisse  faire  abstrac- 
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lion  des  tuiles  d^éleclricilé  donl  B  pourrail  élre  le  siège,  el  aussi 
du  résidu  formé  sur  B.  Nous  considérons  donc  la  capacité  de  B 
comme  invariable  el  nous  la  prenons  égale  à  i .  Dans  ces  condi- 
lions,  on  doil  avoir  à  chaque  iuslanl 

(I)  X-4-j.  =  E, 


d'où  Ton  lire 


G 


(3)  ^G=^5j.. 

Fig.   I. 


/7l- 


D'ailleurs,  au  degré  d'approximalion  que  comporlenl  les  mesures, 
el  eu  égard  à  la  pelilcsse  de^,  on  peul  se  bornera  écrire 

(3  6«)  se  =  .^8^ 

el  élendre  celle  formule  à  la  durée  enlière  /  de  celle  seconde  parlie 
de  l'expérience. 

3°  Au  lemps  0  -h  /  le  circuil  de  la  pile  esl  de  nouveau  inlerrorapu 
en  I  el  l'on  décharge  B  sur  Téleclromèlre.  On  lil  le  déplaceraenl  n 
du  mercure,  on  en  conclul  8/  à  l'aide  du  coefficienl  de  propor- 
lionnalilé  ci-dessus  délerminé  el,  par  suile,  SC  ou,  enfin,  Tac- 
croissemenl  normal  ESC  qu'aurailpris  dans  rinlervalle  /la  charge 
du  condensaleur  A  supposé  seul  dans  le  circuil  de  la  pile  E. 

4.  Étude  de  la  décharge,  —  Le  condensaleur  A  esl  d'abord 
chargé  pendanl  un  lemps  1res  long^  le  condensaleur  B  demeure 
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fermé  sur  lui-même  en  m  {fig*  2).  On  interrompt  le  courant  en  I, 
et  aussitôt,  à  un  instant  que  nous  prendrons  pour  origine,  on  ferme 
le  circuit  des  condensateurs  en  b, 

I®  Pendant  un  temps  0,  le  condensateur  A  se  décharge  libre- 
ment-, les  deux  armatures  de  B  demeurent  au  même  potentiel. 

2®  Au  bout  du  temps  0,  la  dérivation  m  est  supprimée  et  le 
résidu  rendu  libre  sur  A  se  partage  désormais  entre  les  condensa- 
teurs A  et  B,  proportionnellement  à  leurs  capacités  C  et  i . 

Fig.  2. 


3®  Au  temps  /  -+-  8,  on  sépare  les  deux  condensateurs  en  b  et 
on  décharge  B  sur  l'électromètre.  On  lit  le  déplacement  n  du  mer- 
cure; on  en  conclut  la  diiTérence  de  potentiel  ty'  à  laquelle  se 
trouvait  chargé  B,  ou  sa  charge  Sj^.  On  en  déduit  la  charge  totale 
(i  -h  C)S^  rendue  libre  sur  A  entre  0  et  0  -+-  /.  Il  y  a  lieu  de  re- 
marquer que,  dans  cette  expérience,  le  condensateur  B  se  trouve 
chargé  non  plus  dans  le  même  sens  que  A,  comme  dans  les  expé- 
riences du  paragraphe  précédent,  mais  en  sens  inverse. 

5.  Comparaison  des  courants  de  charge  et  de  décharge,  — 
Les  durées  /  et  8  que  j'ai  employées  pour  les  expériences  de  charge 
ont  varié  de  0^,001  à  4ooo".  Au-dessus  de  5"  et  parfois  même  de  2", 
les  interruptions  et  commutations  nécessaires  étaient  effectuées  à 
la  main;  mais,  pour  les  petites  durées,  on  a  eu  recours  à  un  pen- 
dule de  torsion  qui  les  réalisait  automatiquement  à  l'aide  de  con- 
tacts à  mercure  (*). 


(*  )  Voir  Ann.  de  Chim.  et  de  Phys,,  toc,  cit. 
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Voîci  maintenant  les  lois  que  l'expérience  m'a  révélées  ; 

Première  loi.  —  La  charge  absorbée  entre  0  e/  8  +  t  par  un 
condensateur  qui  ne  fuit  pas  et  qui  s* est  longuement  reposé  est 
identique  au  résidu  rendu  libre  entre  0  e/  0  4-  /  sur  le  même 
condensateur,  précédemment  chargé  pendant  un  temps  indé- 
fini et  par  la  même  pile. 

Deuxième  loi.  —  La  charge  absorbée  ou  résiduelle  est  ri- 
goureusement proportionnelle  à  la  force  électromotrice  de  la 
pile  de  charge. 

Troisième  loi.  —  Les  charges  résiduelles  au  sein  d'un  même 
condensateur  ne  sont  pas  proportionnelles  aux  capacités. 

D'après  la  formule  (3  bis),  pour  rendre  comparables  les  obser- 
vations relatives  aux  subdivisions  o,  i;  o,  2;  o,5  du  condensateur 
principal  A  et  à  ce  condensateur  A  tout  entier  (le  condensateur 
auxiliaire  B,  de  i  microfarad,  demeurant  toujours  en  entier  dans 
le  circuit),  il  faut  multiplier  les  nombres  n  lus  directement  au  mi- 
cromètre par  les  facteurs  i  +  G  correspondants,  c'est-à-dire,  res- 
pectivement, par  1,1;  1,2;  1,5;  2. 

On  trouve  ainsi  que  les  résidus  des  diverses  subdivisions  d'un 
excellent  microfarad  de  M.  Carpentier  sont  proportionnels  aux 
nombres  suivants  : 

Subdivisions 
du  microfarad  Carpentier.  Résidus. 

0,1 0,104 

0,9.1 0,9.20 

o,92 o,3oi 

0,5 0,375 

Total..     1,0  1,000 

Pour  un  condensateur  L.  Clark  Muirhcad  on  a  de  même  : 

Subdivisions 
du 

microfarad  L. -Clark.  Résidus. 

0,1 0,088 

o,'2 0,173 

0,3 o,363 

0,4 0,373 

Total..     1,0  1,000 
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Du  défaut  de  proportionnalité  que  nous  venons  de  constater,  il 
résulte  que  les  subdivisions  d^un  condensateur  commercial  en 
mica  ne  peuvent,  en  général,  être  considérées  comme  propor- 
tionnelles à  leurs  valeurs  nominales  que  pour  une  seule  durée 
de  charge  ou  de  décharge» 

Quatrième  loi.  —  Le  résidu  d'un  condensateur  qui  ne  fuit 
pas  est  égal  à  la  somme  des  résidus  de  ses  subdivisions. 

La  vérification  de  cette  loi  établit  que,  dans  les  condensateurs 
commerciaux,  la  réaction  des  charges  d*une  subdivision  sur  les 
charges  d'une  autre  subdivision  est  toujours  négligeable. 

6.  Expression  empirique  du  résidu.  —  Les  résidus  entre  6 
et  8  H-  ^  du  microfarad  Carpentier  et  de  ses  subdivisions,  pour 
toutes  les  valeurs  des  variables,  à  partir  de  o%ooi,  sont  suffisam- 
ment bien  représentés  par  une  formule  unique,  à  laquelle  il  ne 
faut,  d'ailleurs,  attribuer  qu'une  valeur  purement  empirique 

(4)  [R]8^'=A[(f  +  0K-0c]. 

L'exposant  c  a  pour  valeur  0,09;  le  coefficient  A  change  d'une 
subdivision  du  condensateur  à  une  autre  et  n'est  pas  proportionnel 
à  la  capacité  (troisième  loi). 

II  résulte  de  là  que  le  résidu  total  entre  6  et  t,  inaccessible  à 
toute  mesure  directe,  a  pour  expression  empirique 

(5)  R  =  Ar. 

Le  résidu  ainsi  calculé,  comparé  à  la  charge  principale,  n'en  est 
jamais  qu'une  fraction  assez  petite  qu'il  nous  reste  à  déterminer. 

A.  cet  effet,  on  charge  le  microfarad  étudié  A  pendant  un  temps 
très  long,  à  une  différence  de  potentiel  connue  8^  =  o*^*,oo5  par 
exemple,  et  on  le  décharge  directement  surl'électromèlre.  D'après 
la  première  loi,  si  l'observation  de  l'équilibre  a  lieu  au  bout  de 
vingt-cinq  secondes  par  exemple,  la  déviation  n,  lue  sur  Télectro- 
mètre,  mesurera  (à  l'aide  des  mêmes  unités  arbitraires  qui  ont 
servi  jusqu'ici  à  exprimer  le  résidu)  la  charge  prise  par  le  micro- 
farad longtemps  reposé,  puis  chargé  pendant  vingt-cinq  secondes. 
Si  l'on  en  retranche  la  valeur  du  résidu  calculé  par  la  formule  (5) 
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pour  la  inéme  différence  de  potentiel  dy,  et  pour  une  durée  de 
vingt-cinq  secondes,  on  aura  rapporté  fictivement  la  charge  à  une 
durée  nulle,  et  on  pourra  la  rapporter  de  même  à  une  durée  l 
quelconque. 

J^ai  pris  pour  unité  la  charge  acquise  par  le  microfarad  au  bout 
d'une  seconde,  et  c'est  à  cette  unité  que  j'ai  définitivement  com- 
paré les  résidus  R. 

En  prenant  pour  unité  de  temps  la  seconde,  j'ai  trouvé  pour  le 
coefficient  A  la  valeur  o,  o336 

R  =  o,o336/M9. 

.  De  cette  formule  on  déduit  le  Tableau  suivant  : 

t.  R. 

0,001 o,oi8o 

0,0i 0,0222 

o,  I 0 ,0273 

I o,o336 

10  0,o4l2 

100  o,o5o7 

1000  0,0624 

En  général,  quand  la  durée  de  charge  est  multipliée  par  1000, 
le  résidu  se  trouve  multiplié  seulement  par  i,  862.  La  charge  Mo 
rapportée  fictivement  à  une  durée  de  charge  nulle  est  les  0,966  de 
la  charge  totale  au  bout  d'une  seconde. 

9.  Effet  de  la  résistance  du  circuit,  —  Les  formules  relatives 
au  résidu  ne  sont  applicables  aux  courtes  durées  qu'à  la  condition 
expresse  d'employer  comme  pile  de  charge  une  pile  impolarisable 
de  résistance  très  faible,  et  d'opérer  toujours  en  court  circuit. 

Si  l'on  introduit  dans  le  circuit  de  deux  grands  éléments  Daniell 
une  résistance  métallique  un  peu  considérable,  on  obtient  pour 
les  résidus  [R]o^'  des  nombres  trop  forts,  et  cette  circonstance  se 
présente  pour  des  valeurs  de  la  résistance  d'autant  plus  petites 
que  8  est  lui-même  plus  court. 

Ainsi  une  résistance  de  6000  ohms  s'est  trouvée  excessive  pour 
6=  o%o33;  une  résistance  de  4ooo  ohms  pour  6  =  o*,  0255,  une 
résistance  de  2000  ohms  pour  8  =  o*,oi79. 

En  employant  deux  petits  éléments  Gouy  (étalons  Gouy  ordi- 
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naires),  dont  la  résistance  est  assez  considérable,  on  n^a  pu  obtenir 
aucune  mesure  acceptable  pour  des  valeurs  de  0  inférieures  à  ^  de 
seconde. 

Il  suit  de  là  que  Ton  doit  absolument  proscrire  Pemploi  des 
condensateurs  étalons  avec  de  courtes  durées  de  charge  et  des 
circuits  résistants,  es  mesures  obtenues  dans  de  telles  condi- 
tions peui^ent  être  dénuées  de  toute  signification  physique, 

II.  —  Constante  diélectrique  du  mica. 

M.  Carpentier,  ayant  bien  voulu  mettre  à  ma  disposition  les 
lames  de  mica  quMI  emploie  pour  la  construction  de  ses  étalons, 
j'ai  entrepris  l'étude  directe  de  ces  lames,  afin  de  rechercher,  s'il 
est  possible,  de  caractériser  complètement  leurs  propriétés  diélec- 
triques à  l'aide  d'un  ou  de  plusieurs  coefficients.  Je  n'ai  pas  admis 
a />rifori  l'existence  d'une  constante  diélectrique;  j'ai  armé  des 
lames  de  mica  de  diverses  épaisseurs  prises  dans  un  même  paquet 
et  parfois  extraites  par  clivage  d'une  même  lame  épaisse,  et  j'ai 
soumis  chacune  d'elles  à  une  étude  analogue  à  celle  des  conden- 
sateurs étalons,  à  l'aide  des  mêmes  appareils  et  par  des  méthodes 
aussi  voisines  que  possible  de  celles  que  j'avais  employées  précé- 
demment. 

1.  Méthodes  de  mesure,  —  Ce  qui  distingue  les  expériences 
actuelles,  c'est  la  petitesse  de  la  capacité  C  par  rapport  à  la  capa- 
cité du  microfarad  auxiliaire  B,  que  nous  prendrons  toujours  pour 
unité. 

Nous  disposons  la  lame  et  le  condensateur  en  cascade  sur  le 
circuit  d'une  pile  constante,  de  force  électromotrice  E,  et  nous 
fermons  le  circuit  pendant  un  temps  /.  Soit  alors  X  la  différence 
de  potentiel  des  armatures  de  la  lame,  y  celle  des  armatures  du 
microfarad,  on  a 

(I)  X-+-^  =  E, 

d'où 
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C  étant  très  petit  par  rapport  à  l'unité,  y  est  très  petit  par  rap- 
port à  E;  au  degré  d'approximation  des  expériences,  on  peut,  en 
général,  remplacer  (3)  par 

(•i6«)  C  =  J. 

Pour  mesurer  C,  il  suffît  donc  de  décharger  le  microfarad  sur 
l'électromètre.  On  lit  le  déplacement  n  du  mercure,  et,  parle  coef- 
ficient de  proportionnalité,  on  en  conclut  la  valeur  delà  différence 
de  potentiel^,  et  par  suite  C. 

2.  Mesure  de  la  constante  diélectrique.  —  L'étude  des  étalons 
a  établi  que  la  variation  de  capacité  entre  o',oi  et  i*  ne  dépasse 
pas  en  moyenne  (*)  les 

o,o336  —  0,0273  =  o,oo63 

de  la  capacité  évaluée  au  bout  d'une  seconde;  il  y  avait  donc  lieu 
de  chercher  si,  dans  les  mêmes  limites  et  au  même  degré  d'ap- 
proximation, on  peut  attribuer  au  mica  une  constante  diélectrique 
invariable,  c'est-à-dire  s'il  est  possible  de  représenter  la  capacité 
de  lames  de  surface  utile  S  et  d'épaisseur  e  quelconque  parla  for- 
mule 

XS 


<  i  )  C  = 


^Tze 


avec  une  valeur  constante  de  A'.  L'épaisseur  des  lames  étudiées  était 

toujours  inférieure  à  o'^^jOi,  leur  surface  supérieure  à  So'^'',  par 

S  . 

suite,  —  supérieur  à  5ooo;  dans  ces  conditions,  il  est  inutile  de 

recourir  à  l'artifice  de  Tanncau  de  garde,  et  l'on  a  le  droit  d'appli- 
quer la  formule  (4)  en  prenant  pour  S  la  totalité  de  la  surface 
armée. 

Les  lames  sont  argentées  par  le  procédé  Martin  ;  on  enlève  l'ar- 
gent sur  les  bords  à  l'aide  d'acide  azotique  et,  par  des  lavages  et 
des  dessiccations  répétés,  on  débarrasse  le  plus  possible  la  surface 
mise  à  nu  de  toute  trace  d'électrolyles.  Enfin  on  vernit  les  bords  à 
la  gomme  laque  el  Ton  dessèche  à  140*". 


(')    Voir  le  Tableau  de  la  p.  n. 
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J'ai  d*abord  constaté,  conformément  aux  prévisions,  que,  pour 
une  même  lame  et  pour  toutes  les  durées  de  fermeture  de  o*,  i  à  i', 
on  obtient  une  déviation  identique  de  Télectromètre.  Par  exemple, 
pour  une  lame  dont  l'épaisseur  était  de  Sot^,  ^5  et  la  surface  armée 
de  66^*1,41  chargée  par  un  élément  Daniell,  cette  déviation  avait 
pour  valeur  moyenne  n  =  32, 33,  d'où  Ton  déduit  pour  la  capacité 
de  cette  lame,  évaluée  en  microfarads,  o°^,  00917,  ou,  en  valeur 
électrostatique, 

C  =  0,00917. 10-**. 9.  io*<*=  8,253.10'; 
on  a  donc,  d'après  la  formule  (4)? 

,  _  4i^Gc  _  12,566.8,253.  ïo'.o,oo5o, 75  __ 
"-  "S~""  6MÏ  ~7»9i. 

Des  mesures  analogues  réalisées  sur  des  lames  d'épaisseur  va- 
riant de  1 4^)73  à  891*  ont  donné  : 

l9.  Cm  A  • 

cq  (1 

49»5o 14,75  7,91 

65,34 29,09  ) 

65, lï 34,88  i  ^'^ 

66,41 50.75  7,61 

64,  i5 89,00  8,09 

Moyenne 7,98 

Le  mica  auquel  se  rapportent  ces  mesures  est  une  muscoKHte 
parfaitement  incolore  et  transparente  fournie  par  M.  Carpcntier. 
Dans  une  direction  normale  aux  plans  de  clivage,  ce  mica  possède 
une  constante  diélectrique  bien  déterminée  pour  laquelle  nous 
adopterons  le  nombre  8. 

On  remarquera  que  ce  nombre  est  plus  de  trois  fois  supérieur 
au  carré  de  l'indice  moyen  du  mica,  et  que,  d'après  ce  qui  pré- 
cède, la  constante  diélectrique  du  mica,  évaluée  ici  pour  une  durée 
de  Yô  ^®  seconde  environ,  ne  diminuerait  que  de  moins  du  5^  de 
sa  valeur,  si  on  la  rapportait  fictivement  à  une  durée  nulle. 

3.  Application  à  la  construction  des  étalons*  —  Les  lames  de 
mica  employées  à  la  construction  des  étalons  sont  armées  de  feuilles 
d'étain  que  l'on  fait  adhérer  sur  leurs  deux  faces  par  une  couche 
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mince  de  vernis  à  la  gomme  laque.  En  opérant  ainsi  dans  mes  pre- 
miers essais,  je  me  suis  aperçu  qu^il  était  impossible  d^arriver  à 
des  valeurs  concordantes  de  la  constante  diélectrique;  la  capacité 
paraissait  parfois  presque  indépendante  de  Tépaisseur,  et  la  con- 
stante k  calculée  était  d'autant  plus  grande  que  Tépaisseur  était 
elle-même  plus  considérable. 

A.U  reste  les  lames  ainsi  préparées  augmentent  de  capacité 
quand  on  les  charge  de  poids  ou  qu'on  les  serre  dans  une  presse 
à  vis. 

Aucun  de  ces  effets  ne  s'observe  sur  les  lames  argentées. 

11  est  aisé  de  se  rendre  compte,  a  posteriori,  de  cette  différence 
de  propriétés.  L'argenture  est  directement  et  parfaitement  adhé- 
rente :  l'élain,  après  la  dessiccation  à  i4o°,  n'adhère  pas  au  mica, 
mais  bien  à  des  granules  de  gomme  laque,  laissant  entre  eux  une 
couche  d'air  irrégulière.  S'il  y  a,  en  outre,  des  soufflures,  c'est- 
à-dire  des  portions  sans  adhérence,  la  pression  les  fera  disparaître 
ou  du  moins  les  diminuera,  et  l'on  doit  s'attendre  à  une  forte 
augmentation  temporaire  et  à  une  certaine  augmentation  perma- 
nente de  la  capacité;  mais  les  granules  de  gomme  laque  résistent 
à  la  compression,  et  les  armatures  demeurent  à  une  distance  sen- 
sible du  mica.  Admettons,  pour  chacune  des  couches  d'air,  une 
épaisseur  moyenne  de  5^-  seulement;  puisque  la  constante  diélec- 
trique du  mica  est  8,  l'ensemble  des  deux  couches  équivaut  élec- 
triquement à  une  épaisseur  8ol*  de  mica,  et  sa  présence  suffira  à 
réduire  au  tiers  la  constante  diélectrique  apparente  d'une  lame  de 
mica  d'épaisseur  égale  à  4oï*. 

Pour  justifier  pleinement  ces  conclusions,  j'ai  fait  les  expé- 
riences suivantes  : 

1®  On  prépare  un  cadre  en  paraffine,  on  y  colle  une  lame  de 
mica  que  Ton  fait  adhérer  sur  les  bords  en  passant  un  fer  chaud 
sur  la  face  opposée.  On  obtient  ainsi  une  petite  cuve  à  fond  de 
mica  que  l'on  fait  flotter  sur  du  mercure  bien  sec  et  que  l'on  rem- 
plit de  mercure;  en  d'autres  termes,  on  réalise  un  condensateur 
en  mica  à  armatures  de  mercure  et  sans  interposition  d'air. 

La  valeur  moyenne  ainsi  obtenue  pour  k  se  confond,  à  -^  près, 
avec  la  valeur  vraie  de  la  constante  diélectrique. 

2**  On  peut  aussi  conserver  les  armatures  d'étain  et  rétablir  la 
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continuité  entre  Fétain  et  le  mica  par  un  liquide  faiblement  élec- 
trolytique,  eau  distillée,  alcool  absolu,  qui  se  comportera  ici 
comme  un  conducteur  parfait. 

Pour  une  des  lames  que  j'ai  étudiées  (épaisseur  521^,7)  la 
moyenne  des  valeurs  de  A*  avec  interposition  d'électroljte  s'est 
trouvée  de  8,06  et,  sans  interposition,  de  2,25. 

Il  faut  conclure  de  là  que,  dans  la  construction  des  étalons  de 
capacité  montés  à  Tétain,  on  emploie  beaucoup  plus  de  mica  qu'il 
n'est  nécessaire,  ce  qui  augmente,  sans  profit  pour  leurs  qualités 
électriques,  leur  prix  de  revient,  leur  volume  et  leur  poids  (*  ). 

4.  Étude  des  résidus,  —  L'étude  des  résidus  peut  être  réalisée, 
pour  une  lame  unique,  par  les  méthodes  qui  ont  été  appliquées 
aux  condensateurs  étalons  (p.  6  à  8)  ;  mais  les  quantités  d'électricité 
à  mesurer  étant,  en  général,  de  Tordre  du  j~  de  celles  auxquelles 
on  avait  a!laire  précédemment,  il  sera  nécessaire  de  multiplier  le 
nombre  des  éléments  de  charge.  Dès  lors  les  expériences 
deviennent  très  délicates  par  l'importance  relative  des  charges 
parasites  qui  peuvent  se  développer  sur  le  microfarad  auxiliaire 
en  vertu,  soit  de  résidus  antérieurs,  soit  de  fuites  même  très 
minimes  ayant  pour  siège  les  commutateurs  et  interrupteurs. 

Nous  supposerons  que  l'on  a  affaire  à  une  lame  A  récemment 
préparée,  non  encore  vernie  et  imparfaitement  desséchée.  Le  cou- 
rant de  charge  C  entre  6  et  6  -{-  ^,  pour  des  valeurs  de  0  supérieures 
à  quelques  secondes,  est  presque  uniforme,  c'est-à-dire  que  la 
charge  recueillie  par  le  condensateur  auxiliaire  B  est  presque  pro- 
portionnelle à  /. 

De  plus,  le  courant  de  décharge  D,  entre  6  et  6  -h  /,  transporte 
une  quantité  d*clectricité  qui,  bien  que  considérable  pour  un 
résidu,  se  montre  toujours  très  inférieure  à  la  précédente,  par 
exemple  de  deux  à  dix  fois  plus  faible.  A  ces  caractères  et  princi- 
palement à  V inégalité  des  courants  de  charge  et  de  décharge, 


C)  M.  Carpcnlier  a  mis  à  rélude  la  construction  industrielle  d'étalons  en  mica 
argenté.  J'ai  présenté  à  la  Société  do  Physique  (séance  du  20  novembre  1891)  deux 
«les  nouveaux  condensateurs.  Le  plus  récemment  construit  a  pour  capacité  i  micro- 
farad et  ne  prse  que  i5oo^.  Il  est  enfermé  dans  une  boite  plate  (cuivre  et  ébonite) 
de  lu*"  de  côté  et  de  3**  d'épaisseur. 
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on  doit  juger  que  les  bords  de  la  lame  A  sont  le  siège  d'une  fuite 
continue  d'électricité,  que  la  couche  superficielle  du  mica  est  con- 
ductrice à  la  manière  des  électrolytcs. 

Tout  ce  qui  modifie  Tétat  de  la  couche  superficielle  modifie 
aussi  le  courant  de  charge  C  et,  à  un  moindre  degré,  le  courant 
de  décharge  D. 

A  mesure  que  la  dessiccation  de  la  lame  A  fait  des  progrès, 
C  diminue  rapidement,  D  plus  lentement,  et  tous  deux  se  rap- 
prochent de  l'égalité.*  L'égalité  approchée  de  C  et  de  D  se  main- 
tient d'ailleurs,  pour  une  même  lame,  dans  des  limites  où  le  résidu , 
devenu  très  faible,  peut  encore  varier  au  moins  du  simple  au 
double. 

Quand  cette  égalité  est  obtenue,  on  peut  être  certain  que  la  for- 
mule empirique 

(5)  [Rl^'=A[(f-4-0)^-0a 

établie  (p.  10)  pour  le  résidu  des  condensateurs  étalons,  est  appli- 
cable avec  des  valeurs  variables  de  A  et,  en  général,  avec  c  =  o,  09. 

En  général,  on  peut  arriver  à  réduire  le  résidu,  évalué  entre  2° 
et  3oo**  à  la  ^  partie  de  la  charge  environ. 

Toutefois,  aucun  caractère  certain  ne  garantit  que  le  résidu  que 
l'on  observe  est  bien  le  plus  petit  possible,  et  je  n'ai  pu  fixera  cet 
égard  aucun  coefficient  définitif. 

5.  Origine  du  résidu,  —  D'après  la  manière  dont  on  réduit  les 
résidus,  par  des  opérations  qui  n^ intéressent  que  les  bords  libres 
des  condensateurs,  on  pourrait  penser  que  le  résidu,  à  toutes  ses 
phases,  est  aussi  purement  superficiel  ;  qu'il  a  pour  unique  origine 
la  présence  de  matières  électrolytiques  étrangères  dans  la  couche 
la  plus  extérieure  du  mica.  L'expérience  suivante,  entre  autres 
analogues,  ne  paraît  guère  compatible  avec  cette  hypothèse. 

Une  lame  de  mica  est  amenée  par  tâtonnements  à  un  minimum 
relatif  de  résidu  dont  on  détermine  la  valeur  proportionnelle.  On 
enlève  ensuite  l'argenture  par  places,  comme  l'indique  ïd^Jig,  3, 
ce  qui  a  pour  double  effet  de  diminuer  la  capacité  et  d'augmenter 
l'importance  relative  des  bords  :  le  résidu  proportionnel  reste  du 
même  ordre. 

D'un  coup  de  ciseau  on  sépare  la  lame  en  deux  suivant  mm  et 
y.  de  Phys.,  3*  série,  t.  I.  (  Janvier  1892.)  2 
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chacune  des  deux  lames,  après  enlèvement  de  l'argenture  le  long 

de  mm,  peut  encore  êire  ramenée  à  un  résidu  du  même  ordre. 

On  peut  fendre  la  seconde  lame  suivant  les  lignes/?  sans  modifier 

le  résultat. 

Fig.  3. 


m 


nt. 


Il  est  donc  vraisemblable  que  les  très  faibles  résidus  appar- 
tiennent, au  moins  partiellement,  à  la  masse  du  mica,  et  consti- 
tuent une  sorte  d'élasticité  électrique  résiduelle,  comme  je  Vdi'i 
indiqué  dans  un  Mémoire  antérieur  (*). 

6.  Ejfet  de  la  température,  —  11  était  particulièrement  inté- 
ressant de  savoir  ce  que  deviennent  la  constante  diélectrique  et 
le  résidu  quand  on  fait  varier  la  température  dans  des  limites  très 
larges. 

La  lame  à  étudier  est  supportée  par  des  cales  en  porcelaine,  dans 
une  petite  étuve  en  cuivre  de  Wiesnegg,  à  double  parois,  chauffée 
par  deux  forts  becs  Bunsen  et  munie  d'un  régulateur.  Un  thermo- 
mètre de  Baudin  en  verre  recuit,  dont  le  réservoir  est  au  niveau 
de  la  lame,  indique  la  température,  qui  peut  être  maintenue  sen- 
siblement fixe  à  un  point  quelconque  entre  ioo°  et  400**.  Des  fils 
de  platine  appuyés  sur  les  deux  faces  de  la  lame  et  protégés  par 
des  tuyaux  de  pipe  établissent  la  communication  des  armatures 
avec  le  circuit  extérieur. 

De  100"  à  Soo**  on  ne  rencontre  pas  de  difficultés  bien  graves; 
mais,  au  delà  de  3oo",  l'argenture  est  rapidement  attaquée  au  con- 
tact de  l'air;  elle  se  transforme  en  une  couche  translucide,  blan- 

{* )  Journal  de  Physique^  a*  série,  t.  IX,  p.  288. 


PROPRIÉTÉS  DIÉLECTRIQUES  DU  MICA.  19 

châtre  y  insoluble  d'ans  Teau,  dont  la  production  modifie  absolu- 
ment les  propriétés  superficielles  du  mica;  au  reste,  la  lame  est 
ainsi  promptement  désarmée,  ce  qui  met  fin  à  l'expérience. 

Pour  aller  plus  loin,  j'ai  dû  protéger  l'argenture  par  une  couche 
de  cuivre  électrolj tique,  ce  qui  atténue  les  inconvénients  sans 
toutefois  les  supprimer.  J'ai  pu  ainsi  pousser  les  mesures  jusqu'au 
voisinage  de  4oo^. 

Nous  distinguerons  les  résultats  relatifs  à  la  conductibilité 
superficielle,  aux  résidus  et  à  la  constante  diélectrique. 

a.  Conductibilité  électrique,  —  De  iS**  à  aoo**  environ,  on 
constate  l'égalité  à  peu  près  parfaite  des  courants  C  et  D  de  charge 
et  de  décharge.  Au  delà,  cette  égalité  ne  subsiste  pas,  c'est-à-dire 
que  le  condensateur  fuit  et  que  la  lame  est  devenue  conductrice, 
soit  par  sa  suriace,  soit  à  travers  son  épaisseur,  soit  à  la  fois  des 
deux  manières. 

Il  est  difficile  de  se  prononcer  sur  l'existence  d'une  conductibi- 
lité propre  du  mica  (à  travers  sa  masse)  au-dessous  de  4^0^*,  mais 
on  peut  être  certain  que,  dans  ces  limites,  la  conductibilité  super- 
ficielle est  largement  prépondérante.  Voici,  en  effet,  ce  que  l'on 
observe  : 

Au-dessus  de  200^,  la  conductibilité  résultante  à  une  tempéra- 
ture fixe  donnée  croît  assez  rapidement  avec  le  temps  de  chauffe, 
ce  qui  révèle  un  changement  d'état  dont  il  reste  à  déterminer  le 
siège.  Or,  si  on  laisse  refroidir  la  lame,  elle  demeure  conductrice 
à  la  température  ordinaire;  mais  il  suffit  de  laver  les  bords  au  pin- 
ceau, avec  de  l'alcool,  puis  de  dessécher  quelques  minutes  à  140** 
pour  rendre  à  la  lame  ses  propriétés  primitives.  L'altération  du 
mica  est  donc  purement  superficielle. 

Rappelons  d'ailleurs  qu'au-dessus  de  Soo**  l'argenture  est  atta- 
quée etl'altération  superficielle  devient  manifeste.  En  même  temps, 
la  conductibilité  croît  dans  un  rapport  énorme.  Si  l'on  retarde 
Taltération  de  l'argenture  par  le  cuivrage,  la  conductibilité  fait 
aussi  des  progrès  moins  rapides.  Cette  altération  et  cette  conduc* 
tibilité  paraissent  absolument  corrélatives. 

b.  Résidus.  —  De  o®  à  200",  c'est-à-dire  tant  que  les  courants 
de  charge  et  de  décharge  sont  égaux,  la  valeur  du  résidu  est  nette- 
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ment  délerminée.  Quand  cette  égalité  cesse  d'avoir  lieu  et  que  la 
lame  conduit  superficiellement,  le  courant  de  charge  C  est  supé- 
rieur, le  courant  de  décharge  D  inférieur  au  résidu  R  que  l'on 
observerait  si  Ton  pouvait  supprimer  la  conductibilité  et  que  nous 
nommerons  le  résidu  vrai,  car,  si  une  partie  de  C  fuit  par  les 
bords  de  la  lame  et  ne  contribue  pas  à  former  R,  une  partie  de  R 
fuit  aussi  par  les  bords  pendant  l'intervalle  où  la  lame  met  ce 
résidu  en  liberté,  et  ne  se  retrouve  pas  dans  D. 

Mais,  d'après  ce  que  nous  savons  de  la  marche  du  résidu,  on 

peut  prévoir,  et  l'expérience  confirme,  que  le  rapport  — ^ —  des 

quantités  d'électricité  conduite  superficiellement  et  absorbée  tend 
rapidement  vers  zéro  avec  la  durée  t  de  la  charge.  La  moyenne 

représentera  donc  le  résidu  avec  une  approximation  d'autant 

plus  grande  que  la  durée  t  sera  elle-même  plus  petite.  De  200*^  à 
3oo^,  on  obtient  sans  peine  la  valeur  du  résidu  même  par  des  con- 
tacts effectués  à  la  main.  Au  delà,  il  devient  nécessaire  d'avoir 
recours  à  des  observations  pendulaires. 

En  résumé,  on  trouve  qu'à  toute  température  le  résidu  vrai  R 
est  représenté  par  une  formule  empirique 

analogue  à  celle  qui  convient  à  la  température  ordinaire;  mais, 
tandis  qu'à  froid  idi  valeur  de  c  la  plus  convenable  est,  en  général, 
0,09,  on  a  toujours,  au-dessus  de  100°,  c  =  o, 4  (*)• 

Malgré  l'analogie  des  formules  empiriques,  la  marche  générale 
du  résidu  est  très  différente  à  la  température  ordinaire  et  aux  tem- 
pératures supérieures  à  100®.  On  s'en  convaincra  par  l'examen  du 
Tableau  suivant,  dans  lequel  on  a  pris  pour  unité  la  valeur  du 
résidu  formé  au  bout  de  0%  001  : 


(*)  On    n'a  pas  rivalisé  de  mesures  pour  les  températures  comprises  entre  la 
température  ordinaire  et  ioo*>. 
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R. 


t. 

c  =  0,09. 

c  =  4 

t 

0,001 

1 

I 

0,01 

i,23o 

2,5l2 

0,1 

i,5i3 

6,3io 

I 

i,86'>. 

rl,8î 

10 

2,291 

39,81 

100 

2,819 

180,00 

1000 

3,417 

261,2 

f-hO 

=  3oo» 

1,244 

i34,3 

/  =  2*, 

Par  exemple,  si  l'on  a  mesuré  le  résidu  entre  2*  et  3oo*  et  si  Ton 
veut  en  déduire  le  résidu  formé  au  bout  de  o%ooi,  il  faut,  dans 
le  premier  cas,  diviser  par  1,287  ^^f  dans  le  second,  par  i34,3. 
Cette  remarque  est  importante  au  point  de  vue  de  la  recherche  de 
la  constante  diélectrique  ;  elle  établit  que,  malgré  la  grandeur  que 
possèdent  à  haute  température  les  résidus  à  longue  période,  la 
charge  totale  pour  une  durée  voisine  du  millième  de  seconde  diffère 
toujours  fort  peu  de  la  charge  limite  rapportée  fictivement  à  une 
durée  nulle. 

De  1 5**  à  SSo**,  le  résidu  (évalué  entre  2'  et  3oo'),  peut  se  trouver 
multiplié  par  plus  de  600. 

c.  Constante  diélectrique,  —  D'après  ce  qui  précède,  la 
mesure  de  la  constante  diélectrique,  rapportée  fictivement  à  une 
durée  nulle,  ne  présente  pas  de  difficultés  graves,  même  au  voisi- 
nage de  4oo**« 

En  bornant  l'approximation  à  3^,  il  suffira  de  mesurer  la  charge 
de  la  lame  pour  les  contacts  les  plus  courts  que  l'on  peut  produire 
à  la  main  jusque  vers  200**,  et  pour  des  contacts  de  l'ordre  du  200* 
au  5oo"  de  seconde  réalisés  à  l'aide  du  pendule  jusqu'à  3oo.  La 
lecture  faite  à  l'électromètre  ne  diffère  pas  de  celle  que  l'on  obtient 
pour  les  très  courtes  charges,  à  la  température  ordinaire.  De  i5" 
à  3oo°,  la  constante  diélectrique  ne  varie  donc  pas  de  la  ^^  partie 
de  sa  valeur. 

De  3oo**  à  400**  il  est  nécessaire  de  faire,  pour  une  même  tem- 
pérature, une  série  d'observations  pendulaires,  pour  des  durées 
variant  par  exemple  de  o*,oo5  à  o*,  i5.  Le  résultat  de  ces  observa- 
tions se  représente  en  fonction  du  temps  t  par  une  formule  empi- 
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ri  que 

C  =  B-+-A/M. 

La  limite  B,  calculée  pour  une  durée  nulle,  se  confond,  au  degré 
d'approximation  des  mesures,  avec  la  charge  à  courle  durée  et  à  la 
température  ordinaire. 

7.  Conclusions  générales,  —  Ainsi,  par  ces  expériences,  la 
constante  diélectrique  du  mica  rapportée  fictivement  à  une 
durée  nulle  se  révèle  à  nous  comme  un  élément  d'une  remarquable 
fixité.  Dans  des  limites  où  la  surface  altérée  du  mica  devient  nette- 
ment conductrice,  où  le  résidu  récupérable  augmente  jusqu'à 
atteindre  plusieurs  centaines  de  fois  sa  valeur  initiale,  cette  con- 
stante conserve  sa  valeur  à  ^  près.  La  constante  diélectrique 
appartient  donc  au  groupe  de  propriétés  spécifiques  que  la  tempé- 
rature altère  peu,  comme  la  densité,  comme  Tindice  de  réfraction 
auquel  la  théorie  de  Maxwell  la  rattache. 

En  ce  qui  concerne  la  relation  de  Maxwell  k  =  n^,  il  ressort  de 
l'ensemble  de  ce  travail  qu'elle  ne  s'applique  pas  au  mica.  On 
objectera  qu'elle  se  vérifierait  peut-être  pour  des  durées  très  infé- 
rieures au  millième  de  seconde.  Mais  alors  comment  expliquer  le 
double  fait  expérimental  de  l'invariabilité  de  k  tel  que  je  l'ai 
mesuré  et  de  l'énorme  variation  du  résidu  avec  la  température, 
dans  les  mêmes  limites? 

Il  serait  plus  logique  d'imaginer  que  le  mica  n'est  pas  un  diélec- 
trique homogène  à  la  manière  des  liquides  purs;  par  exemple  qu'il 
est  constitué  par  des  lamelles  diélectriques  parallèles  aux  plans  de 
clivage,  séparées  par  des  lamelles  électroly tiques;  ou  encore  que 
des  globules  électroljtiques  sont  irrégulièrement  disséminés  dans 
sa  masse.  Il  me  paraît  encore  plus  sage  d'accepter  purement  et 
simplement  les  faits  et  d'en  réserver  l'explication  jusqu'à  ce  que 
des  expériences  analogues  aux  précédentes  aient  été  réalisées  pour 
un  nombre  suffisant  de  substances. 

Je  me  propose  d'étendre  incesammentmes  mesures  aux  liquides 
doués  d'une  certaine  conductibilité  électroly  tique. 
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8ÏÏB  LA  DOUBLE  BÉFRAGTIOH  DU  QUABR  (>); 
Par  m.  J.  MACÉ  DE  LÉPINAY. 

J'ai  passé  en  revue,  dans  un  précédent  travail  (^),  les  princi- 
pales applications  que  Ton  pouvait  faire  de  la  connaissance  exacte 
des  dilîérences  n! — n  des  indices  principaux  du  quartz.  Les 
nombres  provisoires  donnés  à  cette  époque  avaient  uniquement 
pour  but  de  permettre  les  calculs  des  expériences  d'essai.  Quant 
à  ceux  que  j'ai  ultérieurement  communiqués  à  l'Académie  des 
Sciences,  ils  sont  un  peu  trop  faibles  ('),  peut-être  par  suite  de 
l'inexactitude  de  l'orientation  des  faces  du  quartz  employé,  peut- 
être  aussi  parce  que  des  quartz  de  provenances  différentes  n'ont 
pas  rigoureusement  les  mêmes  propriétés.  Je  me  suis  donc  proposé 
de  reprendre  celte  étude,  en  utilisant  le  cube  de  i*^"*  de  côté  qui 
m'avait  servi  à  la  détermination  de  la  valeur  absolue  de  la  lon- 
gueur d'onde  de  la  raie  Dj  :  sa  taille  est  vraiment  parfaite,  et  ses 
dimensions  sont  connues,  à  jy^  P^^^  environ,  en  fonction  de 
cette  longueur  d'onde  (*).  Je  l'ai  étendue  à  la  totalité  du  spectre 
solaire  visible  et  ultra-violet,  et  aux  températures  comprises  entre 
4-  I**  et  -f-  45**>  complétant  ainsi,  à  ce  dernier  point  de  vue,  les 
précédentes  déterminations  de  MM.  Fizeau  ('),  Dufet  (•),  Mal- 
lard et  Le  Chatelier  (^). 

I.  La  méthode  de  mesure  employée  repose,  comme  dans  les 
recherches  précédentes,  sur  l'observation  du  spectre  cannelé  de 
Fizeau  et  Foucault.  Soient  \  la  longueur  d'onde  d'une  certaine 


(*)  Le  Mémoire  complet  a  paru  dans  le  n*>  1  des  Annales  de  la  Faculté  des 
Sciences  de  Marseille. 

(»)  Journal  de  Physique,  a*  série,  t.  IV,  p.  169  et  261  ;  i885. 

(')  a  nov.  i885.  Ces  écarts  ne  dépassent  pas  ^hi' 

(•)  Journal  de  Physique,  a*  série,  t.  V,  p.  4^^  et  4";  1886.  J'ai  pu.  on 
étudiant  le  déplacement  des  franges  de  Fizeau  et  Foucault,  lorsqu'on  fait  varier 
rincidcnce,  au  voisinage  de  O,  montrer  que  le  défaut  d'orientation  de  l'axe  optique 
était  très  faible,  et  établir  que  l'erreur  provenant  de  ce  chef,  commise  sur  les 
valeurs  de  n'  —  /i,  ne  dépassait  pas  le  tôôIôi  ^^  ^^^^  valeur. 

(*)  Annales  de  Chimie  et  de  Physique,  4*  série,  t.  II,  p.   i43. 

(•)  Journal  de  Physique,  2*  série,  t.  III,  p.  aSi  ;  i88/|. 

(')  Comptes  rendus f  a4  février  1890. 
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radialion,  que  nous  supposerons  mesurée  dans  Fair  à  o®  sous  la 
pression  normale,  n!  et  n  les  indices  principaux  correspondants 
du  quartz  à  la  température  de  Texpérience,  mais  pris  par  rapport 
à  Pair  à  o"  sous  la  pression  normale,  et  enfin  e  l'épaisseur  actuelle 

de  la  lame.  Si  Ton  pose 

lin* —  n)e 

/>= — j — , 

p  est  une  fonction  continue  de  la  longueur  d'onde,  dont  les  va- 
leurs entières,  paires  ou  impaires  selon  les  orientations  relatives 
du  polariseur  et  de  l'analyseur,  correspondent  aux  régions  du 
spectre  qui  coïncident  avec  les  milieux  des  bandes  noires  qui  sil- 
lonnent le  spectre. 

Soient  dès  lors  a  et  &  les  distances  d'une  raie  du  spectre  solaire 
aux  deux  bandes  noires  qui  l'encadrent,  k  la  valeur  entière, 
connue,  de  p  qui  correspond  à  celle  de  ces  deux  bandes  qui  est 
située  du  côté  du  rouge,  la  valeur  de/?  correspondant  à  cette  raie 
pourra  être  considérée,  si  ces  franges  sont  suffisamment  rappro- 
chées, comme  donnée  par 

7^  =  ^*-^  2--—-^. 


L'étude  des  indices  du  même  quartz,  faite  antérieurement  (*), 
a  fourni,  du  moins  pour  le  spectre  visible,  des  données  sudfisantes 
pour  calculer,  pour  chaque  raie,  une  valeur  de  p  assez  approchée 
pour  que  sa  partie  entière  k  fût  déterminée  sans  ambiguïté.  Dans 
la  région  uUra-violette,  il  suffisait  de  compter  le  nombre  de  bandes 
comprises  entre  une  raie  déjà  étudiée  et  celle  que  l'on  considérait. 

Pour  pouvoir  connaître  la  température  exacte  du  quartz,  ce  der- 
nier était  immergé  dans  un  bain  d'eau,  contenu  dans  une  cuve  en 
crown,  à  faces  planes  et  parallèles.  Dans  cette  eau  plongeaient  un 
agitateur  et  le  réservoir  d'un  thermomètre  Baudin  au  ~  de  degré, 
dontTétude  avait  été  faite  au  préalable,  en  le  comparant  avec  un 
thermomètre  Tonnelot,  en  verre  dur,  étudié  lui-même  au  Bureau 
international  des  Poids  et  Mesures.  Les  températures  ont  donc  pu 
être  rapportées  à  l'échelle  du  thermomètre  à  hydrogène. 


(')  Journal  de  Physique,  2*  série,  t.  VI,  p.  190;  1887. 
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L'étuve  était  constituée  par  une  caisse  à  doubles  parois  en  zinc, 
pleine  d'eau,  munie  d'agitateurs,  chaulTée  latéralement  par  un  bec 
de  gaz  ('),  fermée  par  un  couvercle  de  bois  et  recouverte  sur 
toute  sa  surface  d'une  couche  épaisse  d'ouate.  Le  foud  en  était 
percé  de  trois  ouvertures,  permettant  de  laisser  passer  trois  tiges 


d;  bois  qui  soutenaient  la  cuve  par  l'intermédiaire  d'une  plan- 
chette. Cette  étuve  était  percée,  à  la  hauteur  du  quartz,  de  deux 
canaux  destinés  à  laisser  passer  la  lumière.  On  ne  pouvait  songer 
à  fermer  ces  derniers  par  des  plaques  de  verre  qui  auraient  pu  ac- 
quérir une  double  réfraction  accidentelle  sous  l'action  trop  immé- 
diate de  l'air  extérieur:  chacun  d'eux  était  simplement  muni  d'une 
douzaine  de  diaphragmes  minces  destinés  à  gêner  la  circulation 
de  l'air  extérieur. 

On  pouvait  craindre,  dans  ces  conditions,  que  le  verre  de  la 
cuve  n'acquît  une  double  réfraction  accidentelle.  II  fut  facile  de 
vérifier  que,  si  elle  élail  sensible  pendant  la  durée  de  la  cliaufTe, 
l'erreur  provenant  de  ce  chef  devenait  inappréciable  aussitôt  que 
la  température  était  devenue  stalionnaire,  ce  qui  se  produisait  au 
bout  de  deux  heures  environ.  Pour  l'atténuer  encore,  on  eut  soin 
de  répartir  les  expériences  entre  les  diverses  saisons,  de  sorte  que 
la  différence  entre  la  température  de  la  cuve  et  celle  de  l'atmo- 
sphère ne  dépassa  qu'exceptionnellement  lo". 

L'appareil  spec tr o se o pique  employé  était  constitué  par  un  ré- 
seau concave  de  Rowland,  de  igS™  de  rayon;  on  en  utiHsait  en 
général  le  premier  spectre,  produit  sous  dilTractioo  normale  (coo- 

(<)  Par  une  disposition  analogue  i  ce)le  adoptée  pour  les  filtratioos  t  cUand. 
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ditioD  particulièrement  utile  pour  obtenir  des  clichés  photogra- 
phiques également  nets  sur  toute  leur  étendue).  On  concentrait, 
sur  la  fente,  la  lumière  issue  de  l'analyseur  au  moyen  d'une  len- 
tille de  quartz  (/=  60*^"*).  Dans  le  cas  des  radiations  visibles,  les 
mesures  micrométriques  s'cflec tuaient  au  moyen  d'une  loupe  de 
Fresnel  ;  dans  celui  des  radiations  invisibles,  le  spectre  venait  se 
dessiner  directement  sur  la  plaque  sensible  (gélatinobromure). 

J'ajouterai  quelques  détails  relatifs  aux  opérations  photogra- 
phiques. 

Afin  d'éviter  toute  absorption,  le  miroir  de  l'héliostat  était  rem- 
placé par  UD  prisme  à  réflexion  totale  en  quartz;  le  polariseur  et 
l'analyseur  étaient  constitués  par  deux  gros  Foucault.  Pour  les 
mêmes  raisons,  on  dut  supprimer  la  cuve  de  verre  et  laisser  le 
cube  de  quartz,  isolé,  au  centre  de  l'étuve.  Pour  connaître  sa 
température,  qui  n'était  qu'approximativement  indiquée  par  le 
thermomètre,  on  relevait,  pendant  la  durée  même  de  l'impression 
photographique,  la  position  de  la  raie  6| ,  par  rapport  aux  deux 
bandes  sombres  qui  la  comprenaient.  Les  résultats  des  expériences 
antérieures,  relatives  à  cette  raie,  permettaient  de  calculer  la 
température  exacte  du  quartz  à  laquelle  correspondait  le  cliché 
obtenu. 

Pour  éviter  toute  confusion,  résultant  de  ce  qu'une  raie  étu- 
diée pouvait  être  rendue  indistincte  par  suite  de  la  trop  grande 
proximité  d'une  frange,  on  limita  la  hauteur  de  la  fente  éclairante 
au  moyen  d'un  écran  mobile  qui  permettait  de  réaliser  successi- 
vement sur  chaque  cliché  deux  spectres  contigus,  dont  l'un  pré- 
sentait les  bandes  de  Fizeau  et  Foucault,  et  dont  l'autre  en  était 
dépourvu,  grâce  à  la  suppression  de  l'analyseur. 

Ajoutons  enfin  que  les  mesures  micrométriques  sur  les  clichés 
n'ont  pu  être  effectuées  sur  les  négatifs  :  les  franges  s'y  présentaient 
en  effet  sous  l'aspect  de  bandes  transparentes  larges  et  à  bords 
diffus.  Les  mesures  étaient  beaucoup  plus  précises  sur  les  positifs 
dans  lesquels  ces  mêmes  franges,  noires,  sont  très  nettes  et  pa- 
raissent beaucoup  plus  étroites. 

Pour  chacune  des  raies  du  spectre  visible,  on  a  effectué  quinze 
séries  de  mesures  réparties  entre  les  températures  -f-i**  et  -I-4&** 
environ;  pour  celles  du  spectre  ultra-violet,  on  en  a  effectué  huit 
au  minimum  entre  les  mêmes  limites. 
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II.  J'exposerai  brièvement  la  marche  que  j'ai  suivie  pour  éla- 
Llir  une  formule  générale,  donnée  plus  loin,  qui  représente  Ten- 
scmble  des  résultats  des  expériences. 

Posant  tout  d'abord 

J*ai  calculé,  pour  chacune  des  radiations  étudiées,  par  la  méthode 
des  moindres  carrés,  les  valeurs  des  constantes  /?oï  ^i  ^'  Je  crois 
inutile  de  les  reproduire  ici.  Signalons  seulement  ce  fait  que,  si  le 
coefficient  b  est  en  général  assez  mal  déterminé,  son  existence  et 
son  signe  sont  hors  de  doute;  sur  seize  valeurs,  en  eflfet,  deux 
seulement  sont  négatives,  et  ces  dernières  sont  relatives  à  deux 
raies,  N  et  Q,  pour  lesquelles  les  observations  sont  particulière- 
ment difficiles. 

Afin  de  simplifier  les  calculs  ultérieurs,  j'ai  supposé  que  le  rap- 
port -  était  indépendant  de  la  longueur  d'onde,  et  ai  admis,  pour 

sa  valeur,  la  moyenne  de  celles  qui  correspondent  aux  raies  D  cl  6| , 
pour  lesquelles  les  mesures  sont  les  plus  précises, 

-  =  1 , 1 5  X  I0-*. 
a 

Partant  de  cette  hypothèse,  il  a  suffi,  pour  achever  la  détermina- 
tion des  deux  coefficients,  d'admettre  pour  chaque  raie,  comme 
valeur  définitive  de  a,  un  nombre  tel  que  le  coefficient  moyen, 
a  -I-  456,  restât  inaltéré.  Les  valeurs  de  «,  ainsi  calculées,  varient 
très  régulièrement  avec  la  longueur  d'onde. 
Posons  alors 

(n'  —  n)<=  (n'—  /i)o(i  —  at  —  p<*). 

Les  nouveaux  coefficients  ainsi  introduits  se  déduisent  immé- 
diatement des  précédents,  a  et  6,  et  de  ceux,  a'  et  6',  qui  carac- 
térisent la  dilatation  du  quartz  dans  une  direction  perpendiculaire 
à  l'axe  définis  par 


(*)  Oq  a  admis  les  nombres  obtenus  par  M.  R.  Benott,  Travaux  et  Mémoires 
du  Bureau  international  des  Poids  et  Mesures,  t.  VI. 
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La  relation 


donne  en  eiTet 


7.(n'—  n)tet 

Pt= — j — 


d'oii 

a  =  a-4-a',        ^  =  b ->r  b' —  a\a ->r  a'). 

Les  valeurs  de  {n! — /t)o  s'obtiennent  cnfîn  par  la  relation 

(n  — /i)o=  — j[— • 

Les  données  numériques,  relatives  aux  longueurs  d'onde,  né- 
cessaires pour  eflectuer  ce  dernier  calcul,  ont  été  les  suivantes  : 

Dans  l'étendue  du  spectre  visible,  de  B|  à  A,  on  a  admis  les 
moyennes  des  résultais  de  MM.  MûUcr  et  Kempf  et  de  M.  Row- 
land. 

Pour  les  raies  comprises  entre  H'  et  Q,  les  longueurs  d'onde 
ont  été  déduites  des  photographies  de  M.  Rowland,  en  corrigeant 
les  lectures  au  moyen  des  longueurs  d'onde  des  raies  étalons  les 
plus  voisines,  déterminées  par  lui. 

Quant  aux  raies  r  et  S,  je  ne  possédais  d'autres  données  que 
celles  dues  à  MM.  Mascart  et  Cornu  (*),  établies  alors  que  l'in- 
suffisance des  moyens  d'investigation,  et  en  particulier  des  ré- 
seaux, ne  pouvait  permettre  d'atteindre  un  degré  de  précision 
suffisant  pour  les  recherches  actuelles.  Les  longueurs  d'onde  ad- 
mises ont  été  déduites  de  plusieurs  séries  concordantes  de  mesures 
micrométriques  effectuées  sur  mes  clichés. 

Toutes  ces  longueurs  d'onde  ont  été  ramenées  à  correspondre  à 
X„^=5,8c)X  lo"^''",  valeur  déduite  de  mes  mesures  relatives  au 
quartz  employé. 

IIL  La  différence  {n! —  n)t  est  en  même  temps  une  fonction  de 
la  longueur  d'onde  et  de  la  température.  Il  s'agissait  d'établir  une 
formule  générale  permettant  de  représenter,  à  ce  double  point  de 
vue,  Tensemble  des  résultats  obtenus. 


(')  Annales  de  l'École  Normale  supérieure,  \^  série,  t.  I,  p.  219:  188},  cl 
a*  série,  t.  IX,  p.  i\  ;  1880. 
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J'ai  posé  à  cet  eflet 

(/i'—  n)t  =  (/i'— 7i)o—  Xt  —  B/». 

Cette  forme  est  particulièrement  commode  pour  les  applica* 
tions.  Les  coefGcients  A  et  B  se  déduisent  immédiatement  des 
coefficients  a  et  ^  précédemment  définis. 

Pour  exprimer  (n! —  ^)o  en  fonction  de  la  longueur  d'onde,  on 
est  conduit  à  essayer  tout  d'abord  la  formule  de  Cauchj  réduite 
à  ses  deux  premiers  termes.  En  parlant  des  données  relatives  aux 
raies  B|  et  Q,  on  trouve 

0/    f         ,.       ft       i-o         0,1 386 

ÏO'(/l  —  /l)o=  8, 72530  -\ 2-r^ ; 

les  longueurs  d'onde  étant  exprimées  en  millièmes  de  milli- 
mètre. 

Cette  formule  est  insuffisante.  On  trouve,  en  eiïet,  pour  ne  citer 
que  quelques  nombres  : 

Raies.  Observation  —  calcul. 

B, o 

D -h  0,00497 

F t-  0,00086 

L —  o,oo835 

Q o 

S H-  o,oii63 

Construisons  alors  une  courbe  dont  les  abscisses  soient  a*  =  -r^» 

et  les  ordonnées^  =  observation  —  calcul.  Si  la  formule  deCaucliy 
à  trois  termes  était  suffisante,  la  courbe  très  régulière  ainsi  con- 
struite serait  une  parabole.  Les  nombres  précédents  suffisent  pour 
montrer  qu'il  n'en  est  rien.  Par  contre,  celle  courbe  est  très  bien 
représentée  par  une  équation  de  la  forme 

et  l'on  trouve  lînalemcnt  que  l'on  peut  poser 

./    f         V       ft  «/< ,           o,i07o")7       0,0019893  .*. 

io»(/i  —  /i)o=  8,86410  T-        .\    '  -+-    '    y^^  ^ o,i7i75X«. 

Les  écarts  entre   l'observation  et  le  calcul  {voir  le  Tableau) 
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restent  alors  compris  dans  les  limites  des  erreurs  possibles.  La 
formule  ainsi  obtenue  est  dérivée  de  celle  de  Briot. 

Quant  aux  coefficients  A  et  B,  fonctions  tous  deux  de  la  Ion» 
gueur  d'onde,  on  remarque  immédiatement,  en  faisant  les  calculs, 
que  le  rapport 

A  "  a 

peut  être  considéré  comme  constant  et  que  sa  valeur  moyenne 
est  ^.  La  formule  générale  se  réduit  donc  à 


(n'— n)/  =  (/i'--/i)o— A/M   f-  —j 


Les  valeurs  de  A,  ainsi  obtenues,  sont  inscrites  dans  la  sixième 
colonne  du  Tableau.  On  voit  que  l'influence  de  la  température  sur 
la  double  réfraction  du  quartz  décroit  rapidement  avec  la  longueur 
d'onde. 

Remarquant  que  l'expression  de  /i' — n  doit  rester  de  même 
forme  à  toute  température,  nous  sommes  conduit  à  poser 

En  cherchant  à  simplifier  cette  formule,  j'ai  trouvé  que  l'on 
pouvait  représenter  très  exactement  les  résultats  des  expériences 
en  posant 

\  =  IO-«(l,OIO  -h  O,20X*), 

de  telle  sorte  que  la  formule  complète  devient 

io'(n' —  n)/=  8,86jio  -+-0,107057  s—  -i- 0,0019893  r~ 

—  o,i7i75X«  — lo-'/n-^ -^  Ki,oi  +  o,2Xî).       • 

En  prenant  comme  unité  la  longueur  d'onde  de  la  raie  D2  (  '  ), 


(*)  Je  crois  qu'il  y  aurait  le  pins  grand  arsatage  à  exprimer  de  mèoie  louLes 
les  grandeurs  physiques  fonctions  de  la  longueur  d'onde.  On  éviterait  ainsi  les 
confusions  pouvant  provenir  du  choix,  différent  pour  chaque  auteur,  de  Tunité 
de  longueur  et  de  la  valeur  de  la  longueur  d'onde  de  la  raie  D,. 
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cette  formule  devient 

io'(/i'— /i)f  =  8,86410-4-0,308592^  -+-0,016529 y; 

—  0,06958  X*—io-*  Min j(i,oi-+-o,o69X*). 

L'examen  des  nombres  inscrits  dans  le  Tableau  suivant  permet 
déjuger  à  la  fois  de  l'exactitude  des  formules  ainsi  établies  et  du 
degré  de  précision  atteint  dans  ces  expériences. 


Raies.  À. 

Bi  (»)...  0,^688383 

C 0,658-285 

D(*) 0,589300 

6, o,5i8368 

F 0,486139 

0 0,430797 

h o,4ioi8'2 

H' (»)...  0,395287 

L 0,382042 

M 0,372743 

N 0,358143 

0 o, 344063 

P o,336ir6 

Q 0,328673 

r 0,314395 

S(*) 0,310089 


io'(/i' —  /l)o. 
(Observation). 

9, ^'4954 
9,1^897 

9,24390 

9,3t2l2 

9*46707 

9,54159 

9,60420 

9,66555 

9,71406 

9,7974 ï 

9,889U 

9,94734 

10,00699 

io,i35i8 

10, 17638 


Obs.—  Cale. 

--  0,00019 

7 

24 

—  2 

o 

--  22 

22 

3o 

43 

M 
18 
61 
83 
2 
127 

-:-    0,00016 


-t 


io«A 
observé,      calculé. 


1 ,  104 
1,098 
1,081 
1 ,062 

1,064 
1,069 
1,037 
1,045 
i,o32 
i,o39 
I  ,o3r 
1,029 
i,o38 
1 ,042 
1,057 
1,009 


i,ioi 
1,096 
1,079 

1,064 
1,057 

1,047 
1,044 

i,o4i 
1,039 
i,o38 
i,o36 
i,o34 
i,o33 
I  ,o32 
I  ,o3o 
1,029 


(*)  Raie  isolée,  X  =  oS*, 68841  d'après  la  photographie  de  M.  Rowland,  division 
iOff\  du  dessin  de  Thollon  {Journal  de  Physique^  1*  série,  t.  III,  p.  421;  1884 ). 

(')  Les  nombres  inscrits  sont  les  moyennes  de  ceux  qui  sont  relatifs  aux  deux 
raies  du  groupe  D. 

(')  Milieu  d'un  groupe  de  trois  raies  très  voisines,  en  moyenne  X  =  01^,89533 
d'après  la  photographie  de  M.  Rowland. 

(*)  Milieu  du  groupe. 
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E.  LOMMEL.  —  Sar  les  coulears  de  mélange  (  Wied.  Ann.,  U  XLIII»  p.  473;  iSgi). 

Deux  constructions  graphiques  sont  employées  pour  trouver  la 
couleur  et  le  degré  de  saturation  de  Ja  teinte  obtenue  par  le  mé- 
lange, en  proportions  connues,  de  radiations  simples  :  celle  de 
Newton  et  le  triangle  des  couleurs  de  Maxwell.  La  première  est 
notoirement  insufflsante;  la  seconde  conduit  à  des  résultats  com- 
pliqués, même  dans  le  cas  des  radiations  simples.  L'auteur  a 
cherché  à  améliorer  et  à  rendre  rationnelle  la  construction  de 
Newton. 

Prenons,  comme  spectre  type,  un  spectre  en  nombre  de  vibra- 
tions, c'est-à-dire  tel  que  la  distance  de  deux  radiations  simples 
soit  proportionnelle  à  la  difTérence  de  leurs  nombres  de  vibrations 

(  cp  =  a  -+-  Y  )  •  Nous  imaginerons  que  ce  spectre  est  enroulé  sur  une 
circonférence,  et  admettrons,  conformément  à  la  règle  de  Newton 

(h      ^ 
_      ] 

de  chaque  radiation,  le  résultat  obtenu  est  figuré  par  la  position 
du  centre  de  gravité  de  masses  d^f/  (  __  )  réparties  sur  cette  cir- 
conférence. Le  teinte  est  celle  qui  correspond  au  point  de  la  cir- 
conférence où  aboutit  le  rayon  vecteur  de  ce  centre  de  gravité, 
et  le  degré  de  saturation  est  proportionnel  à  sa  distance  au  centre. 
Des  deux  constantes  a  et  b  qui  définissent  le  mode  d'enroule- 
ment du  spectre,  Tune,  a,  est,  au  fond,  arbitraire.  Quant  à  l'autre, 
elle  doit  être  choisie  de  telle  sorte  qu'aux  extrémités  d'un  même 
diami'lre  correspondent  des  couleurs  simples  complémentaires. 
Ici  l'auteur  me  semble  commettre  une  erreur  en  prenant  comme 
teintes  complémentaires  celles  ()v,  =  656,2,  X2=492,  i)  qui  résul- 
tent d'expériences  de  Helmholtz  eflecluées  au  moyen  d'un  spectre 
[)rismalique.  Si  l'on  suppose  que  les  radiations  qui  traversent 
deux  fentes  égales,  coïncidant  avec  les  régions  indiquées  dans 
un  spectre  prismatique,  donnent  du  blanc  par  leur  superposition, 
deux  fentes  égales,  introduites  dans  les  mêmes  régions  d'un 
spectre  normal,  donneraient  du  vert,  par  suite  du  plus  grand  éta- 
lement du  rouge,  et  donneraient  du  rouge  dans  le  cas  d'un  spectre 
tel  que  celui  qu'emploie  l'auteur.  Le  Tableau  des  couleurs  com- 
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plémenlaircs   donné   par   Hclmholtz   correspond  uniquement  au 
spectre  prismatique  employé  par  lui. 

On  doit  voir  néanmoins  dans  cet  essai  Tindicalion  d'une  mé- 
thode qui  peut  devenir  précieuse  (l'auteur  l'applique  en  particu- 
lier aux  couleurs  des  lames  minces).  Signalons,  en  particulier,  ce 
fait  que,  du  moins  avec  la  valeur  admise  pour  6,  le  spectre  occupe 
plus  d'une  circonférence,  de  sorte  que  l'on  se  trouve  introduire 
le  pourpre,  résultat  de  la  superposition  des  radiations  extrêmes 
du  spectre.  J.   Macé  de  Lépikav. 


A.  HUSSEL.     -  Sur  la  rotatioa  des  rayons  infra-rouges  dans  le  quartz; 

IVied,  Ann.,  t.  XLHI,  p.  498;  1891. 

Ce  travail  a  pour  but  de  compléter  les  données  numériques  re- 
latives au  pouvoir  rotatoirc  du  quartz  obtenues  par  Sorel  et  Sa- 
rasin  (*).  La  méthode  employée,  imaginée  |)ar  Lommel,  est  ingé- 
nieuse. 

Soit  un  biprisme  de  Fresnel  (destiné  à  montrer  la  double  ré- 
fraction circulaire  du  quartz  dans  la  direction  de  l'axe).  Faisons 
tomber  normalement  à  l'une  des  faces  terminales,  normales  à 
l'axe,  un  faisceau  de  lumière  polarisée  rectili;;nemenl,  et  recevons 
la  lumière  émergente  sur  un  analyseur,  croisé  par  exemple  avec 
le  polariseur.  La  rotation  du  plan  de  polarisation  est  nulle  dans 
un  plan  parallèle  aux  bases  des  prismes  accolés  et  équidistant  de 
celles-ci. 

Dans  un  plan  parallèle,  distant  de  y  du  premier,  cette  rotation 

est 

9.1 

011  /  est  la  longueur  du  biprisme,  h  sa  hauteur,  po  le  pouvoir  rota- 
toire.  Dans  les  conditions  définies  plus  haut,  la  face  terminale  du 
biprisme  apparaîtra  recouverte  de  franges  noires  parallèles  aux 
arêtes  du  prisme,  équidistantes,  et  dont  les  positions  sont  données 


(')  Journal  de  Physique^  1*  série,  t.  II,  p.  3Si  ;  iSs3. 

y.  de  Phys.f  '6*  série,  t.  I.  (Janvier  tSiji.)  ii 


ij       HIS&LL  -  KOTATION  DANS  LE  OrAKTZ. 
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y^  p,  .V  -  tin. 

P.  «'tant  un  uuiiibre  entier-  quf:*lc(iijque.  pusilir  ou  népLltf. 

Su}.ij^»osoi)s»  quf'  Id  luiuieiT  •'clairauU*  soit  de  la  lumière  lilaucfaf:. 
et  que.  après  avoir  (ixé  cou  tir  la  face  lerniiuale  du  biprânit  li* 
feule  duD  speclroscope.  orientée  uoruialcnieut  aux  irauçpeà.  nu 
observe  le  spectre  obtenu,  ^j^  dernî*^!  sera  silloniiè  lonpludmalf 
nienl  de  fraiijses  plus  resserrées  daus  le  bleu  que  dan*  k-  touçs 
1  spectre  en  éventail  .  Si  lou  mesure  les  dislauce?  fi.  r  de  deux 
fran^^es,  pour  les  lon^'^ueur^  d'onde  "/..  a  .  les  pouvoirs  TOtatunt> 
corn'spondanls  c„.  p„  sont  donnés  par 


--I 


les  ln^- 


^pf■*'s  Hvciir  coiiirôb-  IVxîictilude  de  ceiif  niétliode  par  de* 
sureh  rirrciur#'s  dans  \\\  ré;:itin  visible  du  spectre  solaire.  J  anleur 
Ta  ét#'ndiH'  îinx  riidiiitions  inira-roii«:e»».  jusqu'il  la  longueur  d  onoe 
y.  =  1»^  rnxiroii.  Il  ii  utilisé,  â  cet  ffîel.  la  iiiétb(»de  jibospboropra- 
pbique  de  Loninirl.  idriilique.  comme  principe,  à  celle  de  Bec- 
qurrel.  ♦*!  qui  permet  de  rendre  visible  le  spectre  infra-ronp' 
en  utilisant  hi  priipri»tt'  que  ces  radiations  possèdent  de  détnnrc 
la  nuureM'*'nrf  duiir  substance  fluorescente  excitée  ]iar  des  r»- 
diwliinis  xinU-ilo  nu  uhrii-vii»b*ile>  '  .  <.^n  j>eul  pbolorrapbîer  le 
sprctr»' ainsi  rrndn  xislblr.  diins  lequel  <aj  discerue.  en  même  temps 
qtu'  les  fran;:fs  du  spfcuc  «n  exentuil.  les  raies  couDues  infrt- 
rou;;es  du  sp»*rif  i  tmliiirr.  v\  »•  Hit  tuer  surin  pbolorrajihie  obleDwe 
les  nir>un's  nm  t i.im«inquv^  n»*cess«ires.  Les  résultats  obteDO* 
bOUt  les  suixiitits  : 
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Les  nombres  calculés  Tonl  été  par  la  formule  de  Lommel 


a 

po  = 


Art    \ 


K-^) 


avec 

loga  =  0,8555912, 

logXj  =  3,9351257. 


J.  Macé  de  Lépijnay. 


J.-J.  THOMSON.  —  Sur  la  vilcsse  de  propagation  de  la  décharge  lumineuse  de 
l'élcclricilé  à  travers  un  gaz  raréfié;  Proceedings  of  the  royal  Society, 
l.  XLIX,  p.  84;  1B91. 

Bien  que  la  détermination  de  la  vitesse  de  propagation  de  la  dé- 
charge lumineuse  de  réleclricilé  à  travers  les  gaz  soit  éminemment 
propre  à  nous  renseigner  sur  la  manière  dont  s'ellectue  cette  dé- 
charge, aucune  tentative  n'a  été  faite  dans  cette  direction  depuis 
Wheatstone  qui,  en  £835,  observa  la  décharge  lumineuse  à  travers 
un  tube  de  six  pieds  de  long  à  Taide  d'un  miroir  tournant  et 
trouva  que  la  vitesse  de  propagation  était  supérieuj-e  à  2X10'*^" 
par  seconde.  La  vitesse  des  molécules  lumineuses  est  loin  d'être 
aussi  grande,  car  Jahn  (*  )  a  montré  que  les  raies  du  spectre  du  gaz 
dans  le  tube  à  décharge  ne  se  déplacent  pas  de  plus  de  ■—  de  la 
distance  des  raies  D,  quand  la  ligne  de  vision  est  dans  la  direction 
du  tube.  Il  en  résulte,  d'après  le  principe  de  Doppler,  que  les 
particules  qui  émettent  la  lumière  n'ont  pas  une  vitesse  supérieure 
à  1600"  par  seconde. 

Les  expériences  de  Wheatstone  ne  donnent  qu'une  limite  infé- 
rieure de  la  vitesse  de  la  décharge;  rien  ne  prouve  qu'elle  soit 
finie.  L'auteur  s'est  proposé  de  mesurer  celte  vitesse  et  en  même 
temps  de  voir  de  quelle  électrode  part  la  décharge. 

Plûcker  (^)  conclut  de  l'action  d'un  aimant  sur  la  décharge  que 
celle-ci  part  de  l'anode;  les  expériences  de  J.  ïhomson  confirment 
ce  fait. 


(')  Wied.  Ann.,  l.  VIII,  p.  67");  1379. 
(')  Pogg.  Ann.y  l.  CVII,  p.  89;  1859. 
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J.  ïliomson  emploie  un  tube  de  verre  d'environ  i5™  de  long  et 
jmm  jç  diamètre  recouvert  de  noir  de  fumée,  sauf  en  deux  endroits. 
On  fait  le  vide  dans  ce  tube  et  on  y  fait  passer  un  courant  qui 
donne,  dans  l'air,  des  étincelles  de  6  ou  7  pouces.  La  lumière 
qui  passe  par  une  des  parties  découvertes-  tombe  directement  sur 
un  miroir  qui  fait  5oo  tours  par  seconde;  celle  qui  passe  par 
l'autre  est  réfléchie  par  un  miroir  plan  sur  le  miroir  tournant.  Les 
images  des  portions  brillantes  du  tube,  après  réflexion  sur  le  miroir 
tournant,  sont  reçues  dans  une  lunette  et  la  disposition  des  miroirs 
est  telle  que,  lorsque  le  miroir  tournant  est  au  repos,  les  images 
apparaissent  comme  des  parties  d'une  même  droite  horizontale. 

Les  observations  montrent  que,  une  fois  toutes  lesqualre  minutes 
environ,  des  images  nettes  des  parties  brillantes  du  tube  peuvent 
être  aperçues  dans  la  lunette.  Ces  images  ne  sont  pas  sensiblement 
élargies,  mais  elles  ne  sont  plus  tout  à  fait  sur  la  même  ligne 
droite.  Le  déplacement  relatif  de  ces  lignes  changeait  quand  on 
renversait  le  sens  du  courant  ou  le  sens  de  rotation  du  miroir. 

Le  déplacement  relatif  des  images  est  dil  à  la  vitesse  finie  avec 
laquelle  se  propage  le  phénomène  lumineux.  En  déterminant  la 
vitesse  de  rotation  du  miroir,  le  déplacement  vertical  des  images 
et  la  distance  entre  les  deux  portions  découvertes  du  tube,  on  a  pu 
calculer  la  vitesse  v  de  propagation  du  phénomène  lumineux.  On  a 
ainsi  trouvé 

i'r-  1,6:       IO»0''"\ 

c'est-à-dire  une  vitesse  environ  moitié  de  celle  de  la  lumière.  Cette 
valeur  ne  doit  être  regardée  que  comme  une  valeur  approximative 
et  non  comme  une  détermination  exacte. 

La  partie  principale  de  la  décharge  lumineuse  dans  un  long 
tube  à  vide  a  son  origine  à  l'électrode  positive.  Ce  fait  peut 
a  priori  sembler  en  contradiction  avec  ce  résultat  que  la  décharge 
a  lieu  pins  aisément,  c'est-à-dire  avec  une  plus  petite  valeur  de  la 
force  électromotrice,  à  l'électrode  négative  qu'à  l'électrode  posi- 
tive. 

D'autre  part,  les  rayons  ultra-violets  peuvent  faire  partir  une 
décharge  d'un  morceau  de  métal  éleclrisé  négativement,  et  non 
d'un  morceau  de  métal  électrisé  positivement. 

Ces   considérations   ne  semblent   toutefois  pas   pouvoir  s'ap- 
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pliquer  quand  la  force  éleclroinotrice  est  suffisante  pour  faire 
partir  une  décharge  de  Téleclrode  positive.  Ce  qu'il  importe  de 
considérer  dans  ce  cas,  c'est  le  temps  relatif  que  mettent  les  deux 
électricités  à  quitter  leurs  électrodes  respectives.  Si  le  temps  que 
met  l'électricité  positive  à  quitter  l'anode  est  beaucoup  moindre 
que  celui  que  met  l'électricité  négative  à  quitter  la  cathode  et  si  ce 
dernier  temps  est  beaucoup  plus  grand  que  celui  que  met  la  dé- 
charge lumineuse  à  traverser  une  grande  longueur  du  tube,  on 
comprend  facilement  comment  la  lueur  de  la  colonne  positive  qui 
remplit  le  tube  doit  avoir  son  origine  à  l'anode. 

Or,  SpoltiswoodeetMoulton,  dans  leur  Mémoire  sur  Tétat  sen- 
sible de  la  décharge  électrique  (*),  ont  montré  : 

I"  Que  l'électricité  négative  met  beaucoup  plus  de  temps  à 
quitter  la  cathode  que  l'électricité  positive  n'en  met  à  quitter 
l'anode; 

a"  Que  le  temps  mis  par  l'électricité  négative  pour  quitter  la 
cathode  est  beaucoup  plus  long  que  le  temps  mis  par  le  phéno- 
mène lumineux  pour  traverser  le  tube  (qui,  dans  leurs  expériences, 
n'était  pas  très  long). 

Le  fait  que  l'électricité  positive  quitte  l'anode  plus  rapidement 
que  l'électricité  négative  ne  quitte  la  cathode  explique  une  des  cir- 
constances importantes  de  la  décharge  électrique;  l'accumulation 
d'électricité  positive  au  voisinage  delà  cathode. 

L'explication  de  la  vitesse  considérable  de  propagation  de  la  co- 
lonne positive  est  très  importante.  La  théorie  qui  semble  la  plus 
probable  à  l'autrur  est  que  le  passage  de  l'électricité  est  dû  à  la 
dissociation  des  molécules  en  atomes,  en  d'autres  termes,  que  la 
décomposition  chimique  ne  doit  pas  être  considérée  comme  une 
circonstance  accidentelle  dans  la  décharge  électrique,  mais 
comme  un  trait  essentiel  de  la  décharge,  qui  ne  pourrait  avoir 
lieu  sans  elle. 

Mais  ici  cette  décomposition  ne  peut  pas  consister  en  un 
échange  consécutif  des  atomes  entre  les  molécules  adjacentes,  car 
les  atomes  se  déplaceraient  avec  la  vitesse  de  la  décharge,  c'est- 


(»)  Phil,  Trans,,  p.  i65    1879. 
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à-dîrc  la  moitié  de  la  vitesse  delà  lumière.  I^es  atomes  posséde- 
raient alors  une  énergie  cinétique  qu'il  est  facile  de  calculer  et  qui 
serait  800  fois  plus  grande  que  celle  du  champ  électrique. 

Dans  un  Mémoire  publié  dans  le  Philosophical  Magazine  (*), 
l'auteur  a  montré  qu'on  pouvait  concilier  rhv|)Otlièse  de  la  disso- 
ciation avec  Texistence  d'une  vitesse  considérable  et  qu'on  ex- 
plique ainsi  en  particulier  les  stries  de  la  décharge. 

Pour  étudier  plus  complètement  les  lois  de  la  décharge,  on  peut 
la  faire  passer  dans  un  tube  plusieurs  fois  recourbé  dans  lequel 
on  peut  à  volonté  introduire  ou  supprimer  de  petites  colonnes  de 
mercure;  la  décharge  chemine  avec  la  même  vitesse,  mais  elle  a 
plus  de  difliculté  à  passer  quand  on  fait  monter  le  mercure;  son 
éclat  diminue. 

C'est  à  une  différence  dans  l'action  chimique  entre  le  gaz  et  les 
électrodes  qu'on  est  d'abord  porté  à  attribuer  la  diflerence  d'as- 
pect de  la  décharge  aux  deux  pôles.  L'auteur  croit  que  cette  expli- 
cation n'est  pas  admissible;  toutefois  l'existence  d'une  action 
chimi(|ue  des  deux  électrodes  lui  semble  nécessaire. 

Si  la  différence  d'action  chimique  produit  la  diversité  de  forme 
de  la  décharge,  on  doit  s'attendre  à  voir  disparaître  cette  diversité 
en  employant  comme  électrodes  un  liquide  dont  la  vapeur  raréfiée 
conduira  le  courant.  Or,  en  essayant  l'eau  et  le  brome  à  des  tem- 
pératures  suffisamment  basses  pour  que  la  tension  de  leur  vapeur 
fiU  très  faible,  on  constata  les  difierences  habituelles  dans  la 
décharge  aux  deux  électrodes;  de  même  en  employant  l'arsenic  et 
sa  vapeur. 

L'auteur  a  cherché  à  obtenir  une  décharge  circulaire  due  à 
l'induction  dans  un  tube  de  verre  circulaire  fermé  sur  lui-même, 
le  circuit  primaire  étant  formé  par  une  tige  de  cuivre  en  fer  à 
cheval  à  travers  laquelle  on  déchargeait  une  bouteille  de  Leyde. 
On  voyait  alors  une  lueur  uniforme  dans  le  tube.  Cet  effet  était  dû 
à  l'induction  électrostatique,  car  un  écran  de  mince  papier  buvard 
humide,  qui  n'arrête  pas  les  actions  électrodynamiques,  suffisait 
pour  annuler  l'action. 

i^a  force  électromotrice  totale  maxima  le  long  du  circuit  secon- 


(')  Phil.  Mag.,  aoûl  iSyo. 
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VM 
claire  est  -^»  V  étant  la  différence  de  potentiel  des  armatures  de 

la  bouteille  deLeyde,  M  le  coefficient  d'induction  mutuelle,  L  le 
coefficient  de  self-induction  du  circuit  primaire.  Cette  valeur  était 
beaucoup  plus  grande  que  la  force  éleclromotrice  nécessaire  pour 
produire  une  décharge  entre  les  électrodes  dans  un  tube  de  même 
longueur  ;  toutefois  les  efforts  de  l'auteur  pour  obtenir  une  décharge 
restèrent  longtemps  sans  résultat;  ce  n'est  que  quelques  jours 
après  avoir  lu  son  Mémoire  à  la  Société  Royale  qu'il  en  obtenait 
une  dans  un  tube  de  45*^"*  de  circonférence  environ.  Cette  dé- 
charge ne  présentait  aucun  signe  de  stratification. 

Rkîsv:  Paillot. 


J.-J.  THOMSON.  —  Sur  l'explication  des  propriétés  du  champ  électrique  au  moyen 
des  tubes  d'induction  électrostatique;  Phil.  Afag.,  5"  série,  t.  \\\[,  p.  1/19-172; 
1891. 

De  nombreuses  expériences  semblent  montrer  (|ue  le  passage 
de  l'électricité  à  travers  les  gaz  est,  comme  le  passage  à  travers 
les  électrolytes,  accompagné  de  phénomènes  chimiques.  M.  Thom- 
son admet  qu'il  en  est  encore  ainsi  pour  le  passage  à  travers  les 
métaux,  les  alliages  et,  en  général,  tout  corps  conducteur.  La  con- 
duction de  rélectricité  s'explique  alors  par  les  déformations 
qu'éprouvent,  du  fait  du  mouvement  des  ions,  les  tubes  d'induc- 
tion joignant  deux  molécules  du  corps.  Les  expressions  des  vi- 
tesses des  ions,  déduites  de  cette  explication,  sont  d*ailleurs 
identiques  à  celles  qui  ont  été  obtenues  théoriquement  parllittorf 
et  Kohirausch  et  qui  ont  été  vérifiées  par  les  expériences  du  pro- 
fesseur Lodge. 

L'auteur  montre  ensuite  comment  les  propriétés  magnétiques 
des  courants,  les  phénomènes  d'induction  électromagnétique, etc., 
peuvent  s'expliquer  par  l'hypothèse  que  les  tubes  d'induction 
électrostatique  du  champ  sont  en  mouvement.  Cette  méthode 
conduit  aux  mêmes  relations  que  la  théorie  de  Maxwell. 

Le  Mémoire  se  termine  par  l'application  de  la  méthode  à  la 
discussion  des  trois  problèmes  suivants  :  l'étude  des  phénomènes 
résultant  du  mouvement  d'une  sphère  chargée;  l'étude  du  champ 
magnétique  autour  d'un  circuit  circulaire  de  grand  ra^ron  ;  la  re- 


t:Uf:rf:hf:  de<*  f;(TV;ts  ma ;rri/r tiques  prodiiils  par  la  rotation  de  disques 
/:1er: tri vr-ï.  Cette  d^-rnière  application  oÉîre  un  intérêt  particulier, 
par  «iiiite  de^  expéri^-ncc'»  récentes  de  M.  Rowland. 

J.  Blo^di^î. 


J.  M*^;.  COWW.  Sur  r^rh;;iuff<ïm'*nt  dc^  <*»»n«Jurlrurs  par  \*-s  roiiraoïs  clec- 
triqu«ï<t  ni  ^ur  In  rJittrihutioD  #:lertrique  dan»  le^  condurtr'urs  ijin>i  «''chaufT»^: 
/'ht/.  %faf(.,  y  T'KT'if..  r.  \\\I,  p.  j.V^?->:  iJ^fir. 

Foiirir-r  et  tons  les  savante»  qui,  à  son  exemple,  se  sont  occupés 
de  la  conduction  ihermiqur*.  n'ont  traité  que  le  cas  où  les  sources 
de  chaleur  sont  superficielles.  Dans  son  Mémoire,  M.  Mac  Cowan 
montre  que  le  cas  où  il  existe,  outre  les  sources  superlicielles,  un 
dégagement  de  chaleur  interne  produit  par  un  courant  électrique, 
peut  se  ramener  au  précédent. 

\/A  première  équation  du  problème  s'obtient  en  écrivant  qu'il 
n'y  a  pas  d'électricité  libre  à  Tinlérieur  du  corps;  par  suite,  elle 
est 

d     d\         d     d\        d     d\ 
dr     dx        tly     dy        dz      dz 

«  * 

où  c  i\v,s'v^nv  la  conductibilité  électrique  et  V  le  potentiel  en  un 
point. 

La  quantité  de  chaleur  qui  pénétre  par  conduction,  pendant 
riiitervalle  de  temps  dt^  dans  l'élément  de  volume  dx  dy  dz^  a 
pour  expression 

\  -,'  k  -, —  -    ,  -  k  --  ,    k  -,-  )  dx  dv  dz  dt, 

\dx     dx       dy     dy       dz     dz  J 

k  étant  la  conductibilité  thermique  et  8  la  température;  celle  qui 
4»st  cnf^endréïî  par  le  courant  est,  d'après  la  loi  de  Joule, 

J  étant  ré(|uivalcnl  calorific|ue  du  travail.  D'autre  part,  si  Ton 
appelle  .v  la  capacité  thermique  de  la  substance  au  point  consi- 
déré,  la  (piantilé  de  chaleur   totale  reçue  par  Télémenl  a  pour 
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valeur 

~Y  56  dx  dy  dz  dt. 
dt  -^ 

En  écrivant  que  cette  expression  est  égale  à  la  somme  dos  deux 
précédentes,  on  obtient  la  seconde  équation  du  problème 

^„.      d    ^       d  ,d^         d  ,df)        d  ,d(i        .    /d\^       d\^       d\^^ 
^^^     di''''=7Lr^d:?-^  dy  ^77'  ■'-  di^dz  -^J'  \dF^  -^  dy^  ^  7i^)' 

Les  quantités  c,  .ç,  A*  étant  des  fonctions  de  8,  un  conducteur 
primitivement  homogène  lorsque  sa  température  est  uniforiije 
cesse  de  Tétre  lorsque  la  température  de  ces  divers  points  varie 
par  le  passage  d*un  courant.  Toutefois,  on  peut,  à  titre  de  pre- 
mière approximation,  étudier  le  cas  d'un  conducteur  restant 
homogène  à  chaque  instant.  Los  équations  précédentes  deviennent 
alors 

a.r*  dy*  dz* 

et,  si  Ton  pose 

on  voit  facilement  que  la  dernière  équation  peut  s'écrire 

(E)  s-y=k\V. 

dt 

Or  les  deux  équations  (C)  et  (E)  sont  de  la  même  forme  que 
celles  que  l'on  obtient  lorsque  les  sources  calorifiques  sont  super- 
ficielles ;  le  problème  de  M.  Mac  Cowan  se  trouve  donc  résolu 
immédiatement  dans  les  cas  où  le  problème  de  Fourier  l'a  été. 

Quelques  cas  intéressants  peuvent  d'ailleurs  être  traités  en 
partant  des  équations  (C)  et  (D),  à  l'aide  d'une  méthode  indi- 
recte, imaginée  par  Saint-Venant  et  appliquée  par  lui  à  de  nom- 
breux problèmes  de  Mécanique. 

Un  autre  cas  intéressant,  examiné  par  l'auteur,  est  celui  où  les 
conditions  sont  telles  qu'à  la  fin  elles  ne  varient  plus  avec  le 
temps.  Alors  les  premiers  membres  des  équations  (B),  (D)  et  (E) 
se  réduisent  à  zéro. 


4-2  SMITH.  -  EFFETS  DC  MAGNÉTISME. 

Lorsqu'on  tient  compte  de  la  variatioD  de  Ar,  s^  c  avec  0,  au 
problème  de  la  recherche  de  la  dîslributîoD  thermique  à  uo  cer- 
tain instant,  vient  s'ajouter  celui  delà  détermination  de  la  distri- 
bution électrique  au  même  instant.  La  résolution  de  ces  deux 
problêmes  présente  des  difficultés  mathématiques  insurmon- 
tables dans  le  cas  général;  toutefois^  comme  le  montre  Fauteur,  il 
est  possible  d^obtenir,  dans  plusieurs  cas,  la  distribution  ther- 
mique et  la  distribution  électrique  finales  lorsque  les  conditions 
limites  sont  indépendantes  du  temps.  En  effet,  si  Ton  pose 
k'==z.cf'{h)^  Téquation  <B)  peut  s'écrire 

±  c  i^l'  ^*  '  -"  y^3  _-  /(  c  ^^(^-^  'JzlL^l\  .^  A  c  '^-  'szïn3  =  o 

dx  dr  dy  dy  dz  dz  ' 

et,  comme  elle  est  alors  de  la  même  forme  que  Téquation  (A),  il 
est  possible  d'obtenir  des  solutions  particulières  du  système  de 
ces  équations. 

En  terminant,  Tauleur  s'occupe  des  conducteurs  hétérogènes 
e\.  anisotropes.  La  complication  des  équations  devient  extrême; 
cependant  on  peut  encore  en  déduire  des  conséquences  intéres- 
santes dans  quelques  cas  particuliers.  J.  Blondin. 


F.-J.  SMITH.  —  Sur  quelques  effets  du  magnétisme  sur  des  tiges  de  fer,  de  nickel, 
et  d'auircs  métaux  ayant  reçu  une  torsion  permanente;  et  sur  une  nouvelle 
forme  de  style  de  chronographe;  Phil.  Mag.,  5*  série,  t.  X.VXII,  p.  383-39*5  ;  1891. 

Un  fil  métalli(|iie  vertical,  portant  un  miroir  servant  à  la  me- 
sure des  déviations,  est  placé  suivant  Taxe  d'une  bobine  magné- 
tisante. Avec  un  fil  de  fer  bien  recuit  et  sans  torsion  permanente 
appréciable,  la  fermeture  du  courant  magnétisant  produit  une 
petite  déviation  du  miroir-,  sa  rupture  ramène  le  miroir  dans  sa 
première  position.  Lorsque  le  fil  est  primitivement  tordu,  la  tor- 
sion temporaire  due  à  la  magnétisation  est  plus  considérable;  elle 
se  produit  dans  le  sens  de  la  torsion  initiale^  quelle  que  soit  la 
direction  du  courant;  elle  croît  à  peu  près  proportionnellement 
à  la  torsion  initiale  jusqu'à  une  certaine  valeur  de  celle-ci,  au  delà 
de  laquelle  elle  diminue;  pour  une  même  valeur  de  la  torsion  per- 
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manente  et  pour  des  valeurs  croissantes  de  la  force  magnétisante^ 
elle  commence  par  croître  pour  décroître  ensuite.  Les  mêmes  phé- 
nomènes s'observent  avec  le  nickel,  mais  ils  n*ont  pas  lieu  avec 
des  (ils  de  métaux  non  magnétiques  ou  diamagnéti(|ues. 

Si  Ton  intercale,  sur  le  circuit  de  la  bobine,  un  diapason  inter- 
rupteur entretenu  électriquement,  une  tige  de  fer  possédant  une 
torsion  permanente,  [)lacée  dans  l'intérieur  de  la  bobine,  fait  en- 
tendre un  son  musical.  Ce  son  doit  être  attribué  aux  variations  de 
la  torsion  de  la  tige,  et  ces  variations  peuvent  être  assez  considé- 
rables pour  communiquer  un  mouvement  sensible  à  une  longue; 
aiguille  fixée  normalement  à  l'extrémité  libre  de  la  tige.  En  pla- 
çant un  cylindre  enduit  de  noir  de  fumée,  M.  Smith  a  obtenu  un 
chronographe  capable  d'enregistrer  les  vibrations  d'un  diapason 
effectuant  looo  vibrations  par  seconde,  avec  une  netteté  beaucoup 
plus  grande  que  celle  qu'on  obtiendrait  par  l'inscription  directe. 

J.  Blonrin. 
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T.  XLI  (i"  semestre  1891). 

E.-L.  NICHOLS.  -  -  Arc  électrique  altcrnalif  entre  une  sphère  et  une  pointe, 

p.    I-I3. 

11  résulte  d'expériences  soigneusement  faites  par  MM.  Archbold 
et  Teeple  que,  lorsque  Ton  fait  terminer  les  deux  pôles  d'une 
bobine  secondaire  du  transformateur,  l'un  par  une  petite  boule, 
l'autre  par  une  pointe,  et  que  l'on  fait  passer  le  courant  dans  le 
circuit  primaire,  on  a,  pour  un  éeartement  convenable  de  la  boule 
et  de  la  pointe,  un  courant  continu  dans  un  galvanomètre  mis  en 
dérivation,  reliant  la  boule  à  la  pointe.  En  étudlant>  par  la  mé- 
thode stroboscopique,  la  différence  de  potentiel  entre  les  deux 
pôles  pour  une  phase  variable  du  courant  alternatif,  on  arrive  à  lu 
conclusion  que,  pour  la  distance  minimum  à  laquelle  l'arc  éclate 
entre  les  deux,  il  éclate  de  la  pointe  à  la  boule  :  la  distance  explo- 
sive de  la  boule  à  la  pointe  est  plus  grande  que  de  la  pointe  à  la 
boule;  de  là  résulte  dans  le  galvanomètre  en  dérivation  un  cou- 
rant continu  marchant  de  la  boule  à  la  pointe  par  le  galvano- 
mètre. 
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J.-H.  COHK.       Sv*t»'fiie  déoîrjidl  de  ine*arc<  aa  xvir  siècle. 

« 

L^auteiir  rappelle  que  la  première  idée  nette  du  sjstème  dëcî- 
mal  est  due  à  un  prêtre  français,  Gabriel  Mouton,  de  Téglise  col- 
légiale Saint-Paul  de  Lvon.  Il  partait  de  la  minute  d^arc  du  grand 
cercle  terrestre;  cette  unité,  milliare,  valait  mille  fois  Tunité 
ordinaire  tnrga,  celle-ci  étant  divisée  en  lo  parties,  appelées  vir- 
gula,  et  la  virgula  de  même  en  lo,  loo,  looo.  Mouton  se  fonde 
sur  les  mesures  géodésiques  de  Riccioli  pour  fixer  la  longueur  de 
son  unité  théorique  en  unités  usuelles.  De  plus,  il  a  eu  l'idée, 
pour  avoir  une  unité  pratique,  toujours  identique  à  elle-même  et 
facile  à  retrouver,  de  déterminer  la  durée  d'oscillation  du  pendule 
ayant  pour  longueur  la  virga.  Le  Mémoire  de  Mouton  date  de 
1670.  Il  ne  semble  pas  que  ses  successeurs  lui  aient  suffisamment 
rendu  justice. 

R.-W.  WOOD.        Effets  de  la  pression  sur  la  glace,  p.  3o-33. 

On  explique  souvent  les  déplacements  des  glaciers  par  la  fusion 
de  la  glace  sous  Finfluenre  de  la  pression,  pression  suivie  d'un 
regel.  M.  Wood  a  fait  des  expériences  pour  voir  quelles  pres- 
sions peut  supporter  la  jj^lace  sans  fondre.  En  creusant  un  orifice 
de  46  pouces  carnfs  et  de  \  pouces  de  profondeur  dans  un  bloc 
d'acier,  et  pratiquant  dans  la  paroi  du  bloc  un  trou  de  -^  de  pouce 
comniuniquiinl  avec  b*  fond  du  premier  comme  la  lumière  d'un 
canon,  on  arrive,  en  comprimant  dans  l'orifice  une  masse  de  glace 
à  o"  avec  un  piston  d'acier,  à  faire  jaillir  un  petit  cylindre  de 
glace  par  le  trou  étroit,  quand  on  atteint  une  pression  de  3  tonnes 
par  pouce.  Il  n^y  a  pas  de  liquéfaction  proprement  dite.  Une  autre 
expérience,  vv\U\  (jui  consiste  à  introduire  de  petites  balles  solides 
dans  le  bloc  d(*  glace  en  <lcs  points  déterminés  et  à  voir  la  pres- 
sion nécessaire  pour  les  faire  tomber  au  fond,  prouve  que  la  glace 
n'est  pas  devenue  liquide  quand  elle  a  subi  une  pression  de  gSS  at- 
niosplières.  Elle  a  gardé  au  moins  une  viscosité  suffisante  pour 
empêcher  les  balles  solides  de  se  déplacer  dans  son  intérieur.  Or 
la  profondeur  maximum  qu'ont  pu  avoir  les  glaciers  (à  l'époque 
glaciaire)  n'ii  Jamais  (h'passé  'à  milles,  ce  qui  correspond  à  266  at- 
mosphères i\v.  pression  au  fond.  Il  faut  donc  être  très  circonspect 
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dans  les  théories  qui  attribuent  un  riMe  considérable  à  la  fusion 
par  pression  dans  les  phénomènes  géologiques. 

A.-M.  MAYER.  —  Quelques  propriétés  physiques  du  caoutchouc  ou  de  l'ébonite, 

p.  5/|-6o. 

Ce  sont  des  déterminations  du  coefficient  de  dilatation  linéaire, 
du  coefficient  de  dilatation  cubique  et  du  pouvoir  diathermane 
du  caoutchouc. 

Carl  BARUS.  —  Compressihilité  de  l'eau  chaufTée  et  son  action  dissolvante 

sur  le  verre,  p.  110-116. 

La  méthode  consiste  à  enfermer  un  filet  d^eau  dans  un  tube 
capillaire,  entre  deux  filets  de  mercure,  et  à  observer  la  distance 
des  deux  ménisques  au  cathétomètre.  Le  tube  est  plongé  dans  un 
bain  de  vapeur  d^aniline,  à  i85*'.  L'auteur  trouve  que  la  compres- 
sibilité  de  l'eau,  qui  a  passé  par  un  minimum  vers  ^0°  ou  5o", 
acquiert  des  valeurs  beaucoup  plus  considérables  qu'à  la  tempé- 
rature ordinaire,  vers  i85".  Mais,  à  cette  température  et  sous  ces 
pressions,  l'eau  attaque  très  rapidement  le  verre  des  tubes,  et  il 
arrive  même  un  moment  oii  la  masse  est  comme  solide.  D'ordi- 
naire, la  solution  d'une  matière  étrangère  dans  l'eau  diminue  la 
compressihilité.  Ici,  la  solution  du  verre  l'augmenterait.  On  ne 
saurait  tirer  de  là  aucune  conclusion  précise. 

Chaule»  K.  WEAD.  —  Sur  l'intensité  du  son;  réponse  à  une  critique. 

L'auteur  discute  des  objections  adressées  à  ses  expériences  sur 
l'intensité  du  son  (  '  )  par  M.  Stefanini  (*).  Il  observe,  en  particulier, 
que,  pour  étudier  la  quantité  d'énergie  nécessaire  pour  produire 
un  son  qui  donne  à  l'oreille  la  sensation  d'une  intensité  donnée,  il 
faut  toujours  que  l'énergie  mécanique  ait  le  même  «  rendement 
sonore  »,  et  qu'on  le  suppose  toujours  implicitement  dans  les 
expériences  où  l'on  fait  varier  l'énergie  mise  en  jeu  pour  faire 
varier  en  même  temps  l'intensité.  Deux  actions  mécaniques  cor- 
respondant au  même  travail  peuvent  donner  des  sons  très  diflé- 
rents  d'intensité.    Le   rendement  en   énergie   sonore   d'un   dia- 


(')  American  Journal,  t.  XXVI,  p.  177;  t883. 
(')  BeiblàUer,  t.  Xllt,  p.  636. 


46  AMinilCAN  JOURNAL. 

pason  U/3,  étudié  précédemment  par  Tauteiir,  était,  par  exemple, 
de  7  pour  100;  bieo  entendu,  la  réalisation  de  cette  condition  et 
le  calcul  de  ce  rendement  présentent  de  graves  difficultés. 

W.  FEUREL.  —  Mesures  de  rinlcnsilé  de  la  radiation  solaire,  p.  378-386. 

Dans  la  plupart  des  mesures  de  Tintensité  de  la  radiation  so- 
laire, on  néglige  certaines  corrections  qui  empêchent  ces  mesures 
d'être  comparables;  en  introduisant  ces  corrections,  on  ferait 
peut-être  disparaître  quelques-unes  des  irrégularités  signalées 
dans  la  marche  diurne  de  la  radiation.  Les  deux  oscillations 
diurnes  des  jours  sereins  d'été  sont  pourtant  hors  de  doute;  elles 
doivent  tenir  à  des  nuages  invisibles  dont  la  radiation  est  sensible 
au  bol o mètre. 

Il.-L.  WELLS.  --  Sur  une  trompe  de  Sprengel  s'amorçant  d'elle-nième, 

p.  390-39'j. 

C'est  une  nouvelle  disposition  de  trompe,  dont  la  partie  essen- 
tielle est  la  suivante  :  on  a  un  flacon  à  trois  tubulures  où  abou- 
tissent deux  tubes,  l'un  qui  amène  de  l'eau  sous  pression,  l'autre 
qui  s'élève  verlicalement  et  par  où  l'eau  s'écoulera;  par  la  troi- 
sième tubulure  s'introduit  un  tube  qui  fait  communiquer  un 
réservoir  à  mercure  avec  une  valve  située  dans  le  flacon,  et  que 
ferme  une  soupape  s'ouvrant  de  dedans  en  dehors;  la  pression  de 
l'eau  qui  arrive,  toujours  un  peu  plus  faible  que  celle  du  mercure 
dans  la  valve,  fait  monter  l'eau  dans  le  tube  d'écoulement,  et  l'eau 
entraîne  une  certaine  (pianlité  de  mercure,  qui  sort  par  la  soupape 
ouverte.  Le  mercure  est  entraîné  parce  que  le  tube  d'écoulement 
a  un  faible  diamètre.  Ce  tube  débouche  dans  un  réservoir  dont  il 
traverse  le  fond  et  il  s'élève  à  une  certaine  hauteur;  ce  mercure 
tombe  au  fond  et  se  rend,  par  un  orifice,  dans  le  réservoir  supé- 
rieur de  la  trompe,  tandis  que  l'eau  s'écoule  par  un  trop-plein. 

EuNKST  MERRITT.  ~  Remarques  sur  certaines  particularités  dans  la  manière 
dont  se  comporte  un  galvanomètre  employé  avec  une  pile  thermo-électrique, 
p.  417-4^3. 

M.  Violle  (*)  a  déjà  observé  que,  lorsque  l'on  chaufTe  brusque- 


(»)  Annales  de  Chimie  et  de  PUysiquCy  G'  série,  t.  III,  p.  373, 
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ment  un  des  pôles  d'une  pile  thermo-élcctric|ue,  l'aiguille  dévie, 
dépasse  la  position  où  elle  doit  finalement  se  fixer  et  y  arrive  après 
une  série  d'oscillations  d'amplitude  décroissante.  On  arrive  à 
rendre  compte  des  particularités  de  ce  phénomène  en  observant 
cjue,  d'après  la  loi  de  Newton,  la  difl'érence  de  température  des 
deux  pôles  de  la  pile  thermo-électrique  variera  avec  le  temps,  à 
partir  du  moment  où  l'on  commence  à  échauflcr  l'une  des  faces,  et 
que  l'intensité  peut  se  représenter  par 

A'  et  P  étant  des  constantes. 

L'équation  diflerentielle  du  mouvement  de  Taiguille  est  alors 

M  f«  1^  +  L  JJ  -.-  N6  .  QT.d  -  «-*'), 

et,  en  intégrant  celte  équation,  on  trouve  bien  une  fonction  repré- 
sentée par  la  courbe  construite  d'après  Télude  expérimentale  du 
mouvement  de  l'aiguille.  Une  application  numérique  au  cas  d'un 
galvanomètre  Thomson  montre  que  l'explication  est  bien  celle-là. 
Une  des  remarques  importantes  à  faire  est  que  l'angle  de  la  pre- 
mière impulsion  est  proportionnel  à  la  déviation  finale. 

E.-D.  PRESTON.    -  Élude  de  la  forme  de  la  Terre  au  moyen  du  pendule  (  Lecture 
faite  à  Tlnstitut  Brooklyn,  26  février  1891),  p.  44^"46o. 

C'est  un  exposé  sonnnaire  des  méthodes  de  mesure  de  g  et  des 
résultats  qu'elles  ont  fournis. 

R.-W.  WOOD.  —   Combustion  des  jets  de  gaz  sous  pression,  p.  477-4^"^« 

Étude  de  quelques  phénomènes  que  présentent  les  flammes 
d'un  gaz  qu'on  fait  écouler  dans  l'air  sous  une  pression  détermi- 
née, et  qu'on  allume,  et  comment  ils  sont  liés  à  la  vitesse  de  com- 
bustion et  à  la  vitesse  d'arrivée  du  gaz.  Dans  le  cas  de  gaz  de  la 
houille  arrivant  à  haute  pression,  on  a  pu  constater  que  la  flamme 
présente  des  alternatives  de  j)lages  obscures  et  brillantes,  alter- 
natives, invisibles  à  Tœil  nu,  quand  elles  sont  trop  nombreuses, 
mais  qu'on  met  alors  en  évidence  avec  un  miroir  tournant. 

Bkkin'Ard  Buunhks. 
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8UB  un  AHOKAUS  DANS  LA  BiFRAGTION  DOUBLE  DES  UttUIDES  ; 

Par  m.  Théodore  SCHWEDOFF. 

Imaginons-Dous  un  corps  transparent  élastique  limité  par  deux 
surfaces  cylindriques  concentriques,  dont  Textérieure  AA.' (y?^.  i) 

Fig.  I. 


reste  immobile,  tandis  que  Tintérieure  BB'  éprouve  un  mouvement 
•le  rotation  autour  de  l'axe  O,  dans  la  direction  de  la  flèche.  L'élé- 
ment de  volume  abcdj  que  nous  supposons  infmiment  petit, 
éprouve  une  déformation  de  cisaillement,  en  vertu  de  laquelle  la 
diagonale  6rf  s'allonge  et  la  diagonale  ^rc  se  contracte.  Par  suite  de 
(îetle  déformation,  un  faisceau  de  lumière  naturelle,  traversant  la 
couche  parallèlement  à  l'axe  O,  doit  se  décomposer  en  deux  fais- 
ceaux polarisés,  dont  les  plans  de  polarisation  soient  inclinés  de 
45"  par  rapport  au  rayon  Oa  de  la  couche  annulaire.  Du  moins, 
tel  doit  être  l'efietde  la  déformation  selon  la  théorie  de  l'élasticité 
des  corps  rigides. 

Les  expériences  de  M.  Kundt  (*),  sur  la  réfraction  double  dans 
les  liquides,  justifient  cette  conséquence  de  la  théorie  aussi  pour 
certains  liquides,  comme  l'huile  d'olive,  le  baume  de  Canada,  etc. 
Mais  les  mômes  expériences  fournissent  cet  étrange  résultat,  que, 
dans  d'autres  liquides,  l'angle  que  fait  une  des  vibrations  compo- 
santes avec  le  rayon  Oa  diffère  considérablement  de  4^".  Par 
exemple,  pour  le  collodion,  cet  angle  est  de  65".  Cela  indique 


(')  Annalen  der  Physik  von  WiedemaniXi  l.  XUI,  p.  110;  1881. 
/.  de  Phys.,  3'  série,  t.  I.  (  l'cvrier  1893.) 
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que,  oa  bien  les  plans  de  polarisalion  ne  coïncideni  pas  loojoors 
avec  les  axes  de  déformalîon,  ce  qui  aurait  reuTersé  nos  idées  sur 
le  mécanisme  de  la  réfraction  double,  ou  bien  ces  axes  dévient, 
dans  certains  cas,  de  la  direction  que  leur  assigne  la  théorie  ac- 
tuelle de  l'élasticité. 

Je  vais  montrer  que  c'est  justement  ce  dernier  fait  qui  nous 
fournit  l'explication  de  Fanomalie  observée  par  M.  Kundt. 

Soient  : 

MM'  (S^g-  ^)  une  couche  transparente  élastique, 

AA'  et  BB'  deux  plans  parallèles  qui  limitent  cette  couche, 

NN'  une  normale  aux  plans  AA',  BB', 

0'/>  une  droite  parallèle  au  plan  de  la  figure. 

Fig.   2. 
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Supposons  qu^in  cfTort  appliqué  tangenllellement  à  la  surface 
A.A'  dans  la  direction  de  la  flèche  imprime  à  la  couche  une  défor- 
mation de  cisaillement  de  grandeur yî/i/e.  Dans  ce  cas,  le  point/? 
de  la  surface  AA'  est  transporté  dans  une  nouvelle  position  p\  La 
droite  O'/?,  transportée  en  0'/>',  éprouve  un  certain  allongement, 
dont  la  valeur  dépend  de  la  grandeur  du  cisaillement />/>'  aussi 
bien  que  de  la  direction  primitive  de  la  droite  0'/>.  Pour  une 
certaine  direction,  l'allongement  devient  maximum  et  alors  la 
droite  O'/^'  détermine  la  direction  de  Xaxc  de  déformation  et, 
par  conséquent,  de  l'axe  optique  du  corps  déformé  (*). 


(*)  On  suppose  que  la  déformation  n'entratne  pas  de  changement  de  volume. 
et  qui  est  approximalivcmcnt  vrai  pour  les  liquides. 
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Tâchons  de  déterminer  Tangle  00'/?'  que  fait  alors  la  droite 
O'p'  avec  la  normale  NN'. 
Soient  :• 

0/>  =  a;        pp'=b\        0'p  =  s:        0'p'=zs'] 

\t  fi 

gp'=s'^s  =  ls;         — =a;         00'= /i;         -=o\ 
'-^  s  h. 

<00'/>  =  4;;        <00y=f;        tang''/  =  X;        tangf=X'. 

Remarquons  que  a  mesure  rallongement  de  la  droite  O'/?,  el  'j 
est  la  mesure  de  Teffet  de  cisaillement.  Nous  avons 


AS  _  /(a -H  6)»-f-/i*—  v/a»-H  A*  _ 


ou  bien 


a=-s-  = T==^ =\    /    ^-^-r^ I 


V" 


? 


aÂ  -H  o 

a 


"  r. 


La  quantité  cp  étant  donnée,  a  arrive  au  maximum  en  même 
temps  que  la  fraction  -r^ — -9  ce  qui  nous  conduit  à  la  condition 

(i)  A«-HoA=i. 

Nous  avons 

, ,      a  -4-  A        a        b       , 
k  =  — r —  =  -  -h  7-  =  A  -h  o. 
h  h        h 

d'où  Ton  tire 

En  substituant  dans  (1)  cette  valeur  de  k\  on  a 

La  solution  de  cette  équation  nous  fournit  pour  A' deux  valeurs, 
dont  une  négative.  Et  puisque  k'  est  positif  d'après  les  conditions 
géométriques  du  problème,  on  a  définilivcmenl 

(3)  ,....-..+y/^.,,. 

Telle  est  la  valeur  de  la  tangente  de  l'angle  i'  formé  civce  la 
normale  par  l'axe  optique.  Ou  voit  que  cet  angle  dépend  essen- 
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ûftWernenl  de  la  grandeur  ?  du  cisaillemenl  et  qu'il  n*est  égal  à 
î-V*  (\ur.  dans  le  cas  particulier  où  5  =  o. 

Cela  nous  explique  la  cause  de  la  divergence  qui  peut  exister 
entre  les  solides  et  les  liquides  sous  le  rapport  de  la  direction  de 
Taxe  de  déformation.  Un  corps  solide,  le  verre  par  exemple,  est 
rompu  ansi^itot  que  Ion  dépasse  une  certaine  limite  de  déforma- 
lion,  laquelle  limite  est  excessivement  petite.  Pour  cette  raison. 
^  e>t  toujours  très  petit  pour  les  solides,  et  Tangle  4',  qui  corres- 
pond à  celte  valeur  de  3,  ne  diffère  sensiblement  pas  de  4^°>  ce 
qui  est  confirme  par  l'expérience.  Pour  la  même  raison,  la  théorie 
de  l'élasticité  des  corps  solides  n*a  en  \ue  que  les  déformations 
infiniment  pelites.  Quant  aux  liquides,  leur  ténacité  est  illimitée, 
r\.  ils  retiennent  une  partie  aclU'e  de  déformation  alors  même 
que  leur  déformation  effective  est  infinie,  comme  cela  arrive 
dîins  les  expériences  sur  le  frottement  des  liquides  (*). 

En  admettant  que  le  phénomène  de  réfraction  double  provient 
de  la  déformation  active,  on  peul  calculer  celle-ci  d'après  les  ré- 
sultats de  M.  Kundt.  On  a,  pour  le  collodion  dont  ce  savant  s'est 
servi, 

par  conséquent, 

X'-r  lang'y=2,iii. 

Kii  s(i])slitiianl  ce  nombre  dans  (':>/),  on  a 

^  =  1,678. 

(^ette  valeur  de  la  (li''ronnation  active  peut  nous  servir  à  déter- 
miner la  rigidité  du  collodion. 
Soient,  en  unités  absolues, 

K  le  coefficient  de  rigidité, 

r.  Je  coefficient  de  frottement  intérieur, 

F  \v.  ressort  du  liquide,  c'est-à-dire  sa  réaction  rigide  rapportée  à 

un  cube-unité, 
"  la  vitesse  de  eisaillenient. 


^')   Voir  11105  Herhcrrhes  sur  !a  rii^idité  des  li'//fti(lt's  {Journal  de  Physitjue, 
•  '  s.  rii-,  i.  VllI.  p.  .V|r;  i^^s.). 
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On  a 

F  =  Eo. 
D^autre  part,  on  a 

Il  en  résulte 

(4)  E  =  î^^. 

Or  nous  avions 

?  =  1,678- 

D'après  les  mesures  de  M.  Kundt, 

Tj  =  o ,  36. 

Quant  à  la  vitesse  de  cisaillement  y,  sa  valeur  n*est  pas  donnée 
exactement.  On  peut  présumer  qu'elle  était  égale,  à  peu  près,  à 
25oo.  En  substituant  ces  nombres  dans  (4),  on  a 

E  =  542  dynes. 

Cela  veut  dire  que  le  coUodion,  dont  s'est  servi  M.  Kundt  dans 
ses  expériences,  était  en  nombre  rond  200  millions  de  fois  moins 
rigide  que  l'acier. 


BEMABaUES  SUB  LE  THtOBÈME  DES  ÉTATS  GOBBESPOHDANTS  ; 

Par  m.  E.  MATHIAS. 

• 

Introduction.  —  Ce  Travail  a  pour  objet  de  vérifier  par  des 
résultats  expérimentaux  la  loi  théorique  des  états  correspon- 
dants due  à  M.  Van  der  Waals  et  suivant  laquelle  toute  relation 
physique  entre  le  volume  r,  la  pression/)  et  la  température  abso- 
lue T  d'un  fluide  ne  dépend  que  des  rapports  de  ces  variables  aux 
valeurs  ti,  cp,  0,  qu'elles  ont  respectivement  au  point  critique. 

Ainsi,  par  exemple,  la  relation  entre  la  densité  de  vapeur  satu- 
rée ô  et  la  température  absolue  T  est  de  la  forme 


\-^a) 


la  fonction  y  étant  la  même  pour  tous  les  corps,  et  A  étant  la  den- 
sité critique.  Il  en  serait  de  même  pour  la  densité  du  liquide  et  la 
pression  de  la  vapeur  saturée. 
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M.  Van  dcr  Waais  est  arrivé  à  ce  ihéorème  en  faisant,  dans 
Féqnalion  caractéristique  des  fluides, 

qu'il  a  proposée,  le  changement  de  variables  suivant  : 

jt>  —  Eir,         ç  =  no,        T  =  m6; 

si,  en  même  temps,  on  remplace  dans  Téquation  (i)  t:,  ^  et  6  en 
fonction  de  a,  b  et  R,  on  obtient  la  relation 

(|ui  est  purement  numérique,  commune  à  tous  les  corps,  et  d'où 
M.  Van  der  Waals  a  déduit  son  théorème  (*). 

\ .  Les  nouvelles  variables  £  et  m  sont  évidemment  comprises 
entre  o  et  i;  quant  à  /?,  il  varie  entre  j  et  -l-oc.  En  efiet,  Téqua- 


(  '  )  On  arrive  au  même  résultat  en  partant  de  la  formule  de  Clausius 

cumiiie  M.  Van  der  Waals  Ta  montré  lui-même  (Voir  ContinuUàt^  etc.,  trad. 
Jioth,  p.  12g).  Il  sufiit,  à  une  très  petite  modification  près,  de  faire  le  change- 
ment de  variables  précédent  en  posant 

(i)  /?-=8Tt,        v'4- ?  - /i(^  4-p),        Tr=/we, 

vX  l'un  retrouve  réquation  caractéristique  réduite  (i). 

On  peut,  comme  M.  Sarrau,  généraliser  encore  plus  {.Revue  scientifique  du 
i')  juillet  1S91,  p.  103)  et  trouver  pour  l'équation  générale  des  fluides 


l'équation  réduite  applicable  à  tous  les  corps;  mais  le  changement  de  variables 
qu'il  faut  faire  n'a  plus  sa  simplicité  primitive. 

La  forme  la  plus  générale  de  l'équation  des  fluides  qui  donne  l'équation 
réduite  (i)  avec  le  changement  de  variables  (3),  c'est-à-dire  obéit  au  théorème 
des  états  correspondants  sous  sa  forme  simple,  est 


b'-'-wTf?}''-'^ =''''■ 
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lion  (a)  donne  l'inégalité  de  condition 

(4)  3n  —  i^o        ou        /li^j. 

Entre  i  et  -f-oo,  n  se  rapporte  à  la  vapeur  saturée;  entre  j  el  i, 
il  représente  l'état  liquide.  Il  s'ensuit  cette  conséquence  : 

La  densité  critique  d'un  corps  est  toujours  supérieure  au 
tiers  de  la  plus  grande  valeur  observée  8'  de  la  densité  du  li- 
quide (•). 

Cet  énoncé  permet  de  trouver  immédiatement  une  valeur  appro- 
chée par  défaut  de  la  densité  critique  A.  Voici  quelques  vérifi- 
cations (^)  : 

6' 
Corps.  ô'.  -s-»  A. 

Acide  carbonique. .. .  ii057  o,352  o,45o 

Éthyléne o,4i4  o,i38  0,210 

Protoxyde  d'azote. . .  i,oo3  o,334  0,4^0 

Acide  sulfureux i,5i3  o,5o4  0,620 

Éther 0,736  0,245  (0,260) 

Acide  chlorhydrique.  1,27  o,423  (0,462) 

Oxygène 1,24  o,4i3  (o,4o5) 

Azote 0,866  0,289  (0)^9^) 

Fonnène o,4i5  o,i38  (o,i43) 

Ammoniaque o,65o  0,217  (0,2387) 

Pour  que  V inégalité  considérée  approche  le  plus  possible  de 
régalité,  il  faut  que  la  densité  du  liquide  soit  prise  à  la  tem- 
pérature la  plus  éloignée  possible  de  la  température  critique; 
c'est  précisément  ce  qui  a  lieu  pour  l'acide  sulfureux,  l'éther, 
l'oxygène,  l'azote  et  le  formène. 

La  vérification  de  ce  fait  ne  peut  pas  se  faire  au  même  degré  sur 
tous  les  corps.  En  efiet,  abstraction  faite  de  la  surfusion,  la  plus 

(*)  Lorsque  l'isotherme  réduite  est  obtenue  par  le  changement  de  variables  (3), 
cet  énoncé  ne  doit  pas  être  modifié.  On  a,  en  effet,  dans  ce  cas, 

S'  j  6'=  densité  du  liquide, 

3  -+-  2p6'*         I   A  =  densité  critique. 

(*)  Les  densités  critiques  mises  entre  parenthèses  dans  ce  Tableau  ont  été 

calculées  dans  le  courant  de  ce  travail.  On  remarquera  que  le  nombre  relatif 

8' 
à   l'oxygène   est  un  peu   plus  faible  que  ^;  cette  particularité  sera  expliquée 

plus  loin. 
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grande  valeur  de  la  densité  du  liquide  correspond  à  la  température 
de  solidification.  Or  ce  phénomène  se  produit  pour  des  valeurs 
très  différentes  de  la  pression,  ou  mieux  de  r;  ainsi  Tacide  carbo- 
nique solide  a  sa  température  de  solidification  ( —  5^®)  à  une 
pression  de  5*^™,  3,  d'après  Faraday  (t  =  jj-j  environ),  tandis  que 
l'eau  se  solidifie  pour  £  =  j^^  environ.  De  même,  l'acide  sulfu- 
reux, l'éther,  l'azote  se  solidifient  pour  de  très  petites  valeurs  de  e  ; 
aussi  pour  ces  corps  V inégalité  (4)  peut-elle  se  rapprocher  presque 
indéfiniment  de  Vénalité;  pour  l'acide  carbonique,  au  contraire, 
à  —  S^**,  la  densité  du  liquide,  d'après  les  calculs  de  M.  Sarrau  (*  ), 
est  voisine  de  1,209,  dont  le  tiers  est  o,4o3  tandis,  que  la  densité 
critique  est  o,4^^  (*)• 

Dans  un  travail  récent  dont  il  a  été  rendu  compte  ici  (^), 
M.  Battelli  a  mesuré  directement  les  volumes  critiques  du  sulfure 
de  carbone,  de  l'eau  et  de  Tétlier.  H  a  trouvé  respectivement 
S4", 65i  —  4">8i2  —  i'^^tS  ce  qui  donne  pour  les  densités  cri- 
tiques les  nombres 

0,377,        o,A07,        0,208; 

si  l'on  prend  le  tiers  de  la  plus  grande  densité  à  Tétat  liquide,  on 

trouve 

o,  jSi,        0,333,       o,24'>, 

ce  qui  contredit  formellement  l'inégalité  (4).  Cela  s'explique  sim- 
plement. 

Quand  on  mesure  la  densité  critique  d'un  corps,  on  part  du 
liquide  ou  de  la  vapeur  saturée  et  on  élève  la  température  jusqu'à 
la  température  critique.  Or  il  faudrait  maintenir  rigoureusement 
le  tube-laboratoire  à  cette  température,  ce  qui  est  impossible  : 
1**  parce  qu'on  ne  la  connaît  pas  exactement;  2®  parce  que  les  régu- 
lateurs de  température  donnent  au  plus  le  -^  de  degré.  On  sait  avec 
quelle  rapidité  les  deux  sortes  de  densités  varient  au  voisinage  de 
la  température  critique  et  quelle  est  la  petitesse  de  la  chaleur  de 
vaporisation  dans  ce  cas  :  il  suffira  qu\in  premier  point  du  corps 
arrive  à  la  température  critique  pour  que  l'état  critique  se  pro- 
duise. Par  suite,  la  densité  critique  observée  sera,  dans  le  pre- 


(*)  Comptée  rendus,  t.  CI,  p.  ii4^;  i885. 

(•)  A.  Battelli,  Journat  de  Physique,  [q],  l.  X,  p.  182  et  i35;  1891. 
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micr  cas,  une  densité  de  liquide,  dans  le  second,  une  densité  de 
vapeur  saturée;  la  première  méthode  donnera  une  densité  cri- 
tique trop  forte  [elle  a  donné  à  Wroblewski  0,60  pour  Toxjgène 
et  0,44  pour  l'azote  (*)],  ^^  seconde  donnera  une  densité  critique 
trop  faible  (c'est  le  cas  de  M.  Battelli)  (^). 

En  résumé,  la  détermination  directe  et  précise  de  la  densité 
critique  paraît  difficile,  sinon  impossible,  et  il  faut  considérer 
cette  quantité  comme  la  moyenne  arithmétique  des  deux  sortes 
de  densités  lorsque  la  température  tend  vers  sa  valeur  critique. 

2.  M.  Van  der  Waals  a  vérifié  le  théorème  des  états  correspon- 
dants sur  les  données  expérimentales  qui  existaient  en  1881  (ten- 
sions de  vapeurs  et  coefficients  de  dilatation  principalement).  3r 
me  propose  de  faire  la  même  vérification  sur  les  deux  sortes  de 
densités. 

Densité  des  vapeurs  saturées.  —  Les  seules  qui  aient  été 
mesurées  au  voisinage  de  la  température  critique  sont  celles  de 
l'acide  carbonique,  du  protoxyde  d'azote,  de  l'éthjlène,  de  l'acidr 
sulfureux,  de  l'acide  chlorhydrique  et  de  Télher. 

Les  formules  empiriques,  que  M.  Cailletet  et  moi  avons 
données  (')  pour  représenter  dans  un  intervalle  de  60**  environ  a 
partir  de  la  température  critique  la  densité  des  deux  premiers  corps, 
s'écrivent  avec  la  notation  de  M.  Van  der  Waals  : 

CD* 0  =  1 ,2951 1  —  m  —  i,i3o/i — m -T- 0,579  i  / 

AzO 0  =  1, 169(1  —  m — I ,  lî^yi  —  m  -ho,58o  ) 

Il  est  évident  que  les  parenthèses  sont  des  fonctions  identiques 
de  m;  c'est  l'expression  même  du  théorème  des  états  correspon- 
dants. On  peut  donc  prévoir  que  la  densité  de  vapeur  saturée  de 
l'acide  sulfureux,  de  Télhylène  et  des  autres  corps  étudiés  sera 
représentée  par  une  équation  de  même  forme.  Celle  de  l'acide  sul- 


(*)  On  remarquera  que  ces  deux  nombres  sont  proportionnels  aux  densités 
critiques  o,4o5  —  0,296  que  donne  le  théorème  des  états  correspondants. 

(')  M.  Ph.  A.  GuYE  avait  déjà  remarqué,  sans  l'expliquer,  que  les  volumes  cri- 
tiques de  M.  Battelli  sont  trop  grands  (  Thèse  de  Doctorat ^  p.  i38;  1891). 

(')  Journal  de  Physique,  [a],  t.  V,  décembre  1886. 
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tureux  est,  en  effet,  représentée  très  exactement  entre  -f-  yS^  et 
-f- 156**  par  la  formule  (*) 

S0« 8  =  1 ,4328 (i  —  /w  —  1 ,  140/1  —  /n -4-0,579  ) 

comme  le  montre  le  Tableau  suivant  : 


/. 

Observé. 

Calculé. 

Différence. 

78',7 

0,0464 

0,0457 

-t-o. 

,0007 

9i|0 

0,0626 

0,0622 

— 

4 

100,6 

0,0787 

0,0789 

-+- 

2 

123,0 

0, 1340 

0, [38o 

-+- 

40 

125, 0 

0,1422 

0,1453 

-+- 

3i 

i3o,o 

0, 1607 

o,i655 

-t- 

48 

i35,o 

0,1888 

0,1896 

-4- 

8 

137,0 

0,2040 

0 , 2006 

34 

139,5 

o,2i54 

0 , 2 I 56 

-4- 

2 

141,5 

0,2274 

0,2290 

-4- 

16 

142,0 

0,2336 

0,2326 

-4- 

10 

144,0 

0,2496 

0,2478 

— 

18 

147,5 

0,2842 

0,2794 

— 

48 

M9,o 

0,2972 

0,2956 

— 

16 

i52,5 

0,3426 

0,3450 

-+- 

24 

i54,9 

0,4017 

0,4019 

-4- 

•2 

La  vapeur  saturée  de  Téthylène  est  représentée  entre  —  3o**  et 
9",  2  par  la  formule  (^) 

G*H* 8=0,54645(1  — m  — 1,108  v/i  — m -+-0,576*) 

comme  le  prouve  le  Tableau  suivant  : 


/. 

Observé. 

Calculé. 

Différence. 

— 3o,o 

o,o329 

o,o3i2 

—  0,0017 

— 25, 0 

0,0357 

o,o364 

-+-           7 

—  23,0 

o,o389 

o,o387 

—           2 

— 16,0 

o,o5oi 

0,0488 

i3 

—  11,5 

o,o528 

0,0576 

-4-         48 

(*)  Qui  devient,  avec  la  notation  habituelle, 

6  =  1,0019  —  0,00334/  —  0,07887  vi56*—  t. 
{*)  Qui  devient,  avec  la  notation  habituelle, 

5  =  0,1987  —  0,001986)/  —  o,o36o4v/9*»2  —  i. 
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t. 

Obserré. 

Calculé. 

Différence. 

915 

o,o632 

0,0612 

—  0 

,0020 

5,0 

0,0727 

0,0727 

0 

2,0 

o,o83i 

0,0820 

— 

II 

0,5 

0,0860 

0,0876 

-f- 

16 

3,3 

0, 1004 

0,1047 

-h 

43 

3,6 

o,io33 

0,1066 

-\- 

33 

4,5 

0 , I I 27 

0,1122 

— 

5 

6,1 

0,1233 

o,i235 

4- 

2 

8,0 

0,1400 

o,i438 

-h 

38 

8,9 

0, i5oo 

0,1617 

1 

117 

Les  expériences  d*Avenarius  (  *)  sur  la  vapeur  saturée  de  Télher 
se  représentent  de  la  même  façon,  entre  -h  i4o**  et  4- 189°,  5,  par 
la  formule  (^) 


C»HtoO« 

8  = 

:  0,690! 

^  I  —  m  —  I 

,124  v/i 

-//n- 0,579  ) 

/. 

Observé. 

Calculé. 

Différence. 

i4oi9 

o,o52» 

o,o524 

0 

143,2 

0 

,0543 

o,o55i 

-^0 

,0008 

ï47,a 

0 

,0602 

0,0599 

..  . 

3 

149,5 

0 

,0625 

0,0629 

4 

i52,o 

0 

,0668 

0,0664 

— 

4 

i53,9 

0 

,0679 

0,0693 

14 

i56,5 

0 

,0728 

0,0734 

_i_ 

6 

i59,2 

0 

,0783 

0,0780 

3 

160,  •;• 

0 

,0800 

0,0798 

— 

2 

162,3 

O3 

0834 

o,o838 

■+- 

4 

i63,o 

0, 

o855 

o,o852 

— 

3 

164,8 

0 

,0884 

0,0889 

-i  - 

5 

i65,o 

0. 

,0895 

0,0894 

— 

I 

166,9 

0, 

0938 

0,0936 

— 

2 

171,0 

0, 

1024 

o,io38 

4- 

14 

174,4 

0, 

1121 

o,n37 

-+- 

6 

176,8 

0, 

I2l5 

0,1217 

-+- 

2 

178,6 

0, 

1284 

0,1283 

-h 

I 

179.0 

0. 

.1^-99 

o,i3oi 

-h 

2 

179,7 

O: 

i34î 

o,i33o 

^^ 

14 

(»)  AvENARius,  Bulletin  de  l'Académie  de  Saint-Pétersbourg,  t.  XXII;  1877. 
(*)  Qui  devient,  avec  la  notation  habituelle, 

0  =  o,5i4  —  0,001493^  —  o,o36o6^i89»,5  —  t. 
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L 

Obserré. 

Calculé. 

Différences. 

i8r,8 

0,1437 

0,1427 

—  0,0010 

182,4 

0,1454 

o,i458 

-+-          4 

i83,6 

0,1 504 

0, i525 

-T-                21 

i84,4 

0, i563 

0,1575 

-+-              12 

i84,8 

o,i579 

0, 1601 

-h             21 

i85,2 

0,1616 

0,1629 

-+-              l3 

186,7 

0,1773 

0,1751 

— -             22 

188,1 

0,1905 

0,1907 

-+-                2 

188,6 

0,1949 

0,1984 

-+-         35 

189,0 

0,2096 

0,2066 

-         3o 

Les  expériences  de  M.  G.  Ansdell  (*)  sur  la  vapeur  salurée  de 
Taeide  chlorhydrique  sont  représentées  par  la  formule  (^) 

IIGl 0  =  1,2 13 1(1  — /?i  —  1,126/1  —  m-H  0,579  ) 

Voici  la  vérification  : 


t. 

Observé. 

Calculé. 

Différence. 

4*0 

0,0624 

0,0619 

—  0 

,ooo5 

9, '^5 

0,0721 

0,0723 

-h 

2 

i3,8 

0,0828 

0 , 0826 

2 

18, 1 

0,0934 

0,0939 

•+- 

5 

22,0 

0, io56 

o,io59 

1 

3 

26,75 

0,  r23o 

0,1229 

— 

1 

33,4 

0, 1537 

0, i53o 

— 

7 

39,4 

0,1911 

0,1899 

— 

12 

44,8 

0,2359 

o,238i 

-h 

22 

48,0 

0,2736 

0,2821 

t 

85 

49,4 

o,3ioi 

o,3io4 

-h 

3 

5o,56 

0,3335 

0,3463 

1 

128 

5i  ,0 

0,3577 

0,3697 

-+- 

120 

Les  coefficients  1,295  —  '^iSg  —  1,4228  —  o,5464  —  0,690 
—  1,2 i3i  des  formules  précédentes  sont  bien  proportionnels  aux 
densités  critiques,  comme  le  veut  le  théorème  des  états  correspon- 


(')  G.  Ansdell,  Proc.  Boy,  Soc. y  t.  XXX,  p.  117;  1879. 
(')  Qui  devient,  avec  la  notation  habituelle, 


6  =  o  5984  —  0,00874/  —  o, 07685 v' 61",  iS  —  t. 
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dantSy  car  on  a 

-^=2,87,  -1—^  =  9., 85,  -^-4—  =2,75, 

0,43  0,41  <>ï52  ' 

0,5464  «  0,600  --  I,2l3l 

=  J-^eo,  -^    =  2,65,  ,,.        =  2,02. 

0,21  0,26  0,162 

D'une  manière  générale,  on  volt  que  la  densité  de  vapeur  sa- 
turée est  donnée,  au  voisinage  de  la  température  critique,  par  la 
formule  à  une  constante 

0  =  Avi  —  m  —  1 ,124/*  —  ''H- 0,579  /» 

abstraction  faite  de  la  très  faible  variation  des  constantes  numé- 
riques (*).  Pour  déterminer  A,  il  suffît  théoriquement  de  con- 
naître la  densité  critique  A;  mais,  quand  on  reprend  la  notation 
ordinaire  des  températures,  il  faut,  en  outre,  connaître  la  tempé- 
rature critique. 

3.  Densité  du  liquide,  —  II  existe  très  peu  de  données  cer- 
taines sur  la  variation  de  cette  quantité  au  voisinage  de  la  tempé- 
rature critique. 

Les  expériences  de  MM.  Cailletet  et  Mathias  sur  l'acide  carbo- 
nique liquide  entre  — 34®  et  -f-21"  et  celles  de  M.  Ad.  Bliimcke  {^) 
sur  le  même  corps  entre  o**  et  3o**  sont  très  bien  représentées  par 
la  formule 

0'=  i,o64(//i  —  0,569  "+■  '  ,655v^i  —  m), 

<|ui  est  la  traduction,  avec  la  notation  des  états  correspondants,  de 
la  formule  empirique  que  M.  Cailletet  et  moi  avons  donnée  anté- 
rieurement. 


(')  Cette  formule  peut  s'écrire 

ô  =  A  (0,579  —  y/'i  —  m)'-f-o,o34  Ay/i  —  ni. 

Les  divergences  des  formules  ne  portent  guère  que  sur  le  second  terme,  ({ui 
n'a  d'importance  que  si  l'on  s'éloigne  trop  de  la  température  critique;  ces  diver- 
gences peuvent  être  attribuées  en  partie  aux  impuretés  des  corps  étudiés. 

Le  carré  s'annule  pour  m  =  o,G65;  pour  m  <o,663,  la  formule  empirique  est 
absurde;  pratiquement,  elle  ne  convient  que  si  m  l'o,8o. 

(»)  Ad.  Blumckk,  Journal  de  Physique,  [a],  t.  VII.  p.  5;o;  i8S«. 
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On  représente,  de  même,  avec  une  grande  approximation,  la 
densité  de  Facide  sulfureux  liquide  entre  -+-90®  et  -|-i56°  (tempé- 
rature critique)  par  la  formule  (  *) 

ô'=  1 ,23i2(/w  —  0,569  -H  1 ,665 v/i  —  /«), 
comme  le  montre  le  Tableau  suivant  : 


/. 

Observé. 

Calculé. 

Différence. 

90 

I  ,i55 

» ,  1 17 

• 

—  0 

,008 

95 

I ,  i35 

1 , 1 3o 

— 

100 

i,ii3 

1,112 

— 

I 

io5 

1,092 

1,092 

0 

no 

1,0695 

I ,0705 

-;- 

1 

ii5 

1,046 

1,047 

t 

-t- 

I 

120 

i,o'9 

1,021 

-h 

2 

i'}.5 

0,990 

0,993 

-r- 

3 

]3o 

0,9575 

0,960 

-h 

2,5 

i35 

0,919 

o,9a3 

1 

i 

ijo 

0,876 

0,880 

-+- 

i',5 

0,824 

0,826 

-+- 

2 

i5o 

0,759 

0,754 

— 

1 

l59. 

0 ,  726 

o,7iJ 

I  I 

i53 

0,706 

0,691 

— 

i5 

i54 

0,679 

o,663 

— 

16 

1)5 

0,637 

0,624 

\\ 

I  j5,  > 

0,600 

0,597 

— 

i 

1  )6 

0,520 

0,527 

-r- 

/' 

On  peut  considérer  la  formule  de  l'acide  sulfureux  comme 
identique  à  celle  de  Tacide  carbonique  à  un  facteur  constant  près, 
ce  qui  justifie  le  théorème  des  états  correspondants.  De  plus,  les 
coefficients  de  ces  formules  sont  bien  proportionnels  aux  densités 
critiques,  car  on  a 

1,064  ,-^  i,23r>. 

,.    =  ?-,36i,  ,       =  2,3()7. 

0,45  '  0,J'2  ' 

J'ai  voulu  mettre  hors  de  doute  la  loi  de  M.  Van  der  Watils  on 
ce  qui  concerne  Tacide  sulfureux  et  l'acide  carbonique  liquides, 


('^  Qui  devient,  avec  la  notation  habituelle, 


-    '  -  ,.. 


0'   -  0,080  H-  o,(»0287  H-  OjOjfp  y  lôli" —  /. 
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et  utiliser  directement  les  nombres  expéVimentaux  sans  introduire 
les  densités  critiques  qui  ne  sont  qu'approchées. 

La  première  colonne  du  Tableau  suivant  contient  les  tempé- 
ratures relatives  aux  densités  expérimentales  de  Tacidc  carbonique 
liquide. 

La  seconde  donne  les  valeurs  de  m.  c'est-à-dire  —V 


273  H- 3i 

Connaissant  m,  je  calcule  la  température  correspondante  de 
Facide  sulfureux,  et  delà  Table  des  densités  de  ce  corps  je  déduis, 
par  interpolation,  les  densités  correspondant  à  celles  de  Tacide 
carbonique  liquide;  les  densités  de  Tacide  sulfureux  liquide  se 
trouvent  dans  la  9*  colonne,  celles  de  Tacide  carbonique  dans  la 
3*  (nombres  de  Bliimcke)  (*),  la  5*  (nombres  de  Cailletet  et  Ma- 
ihias)  et  la  7*  (nombres  donnés  par  la  formule  empirique). 

J*ai  rapporté  toutes  les  densités  de  Tacide  carbonique  à  celles 
de  20^  qui  sont  concordantes;  les  colonnes  4)  ^j  8  donnent  les  va- 

leurs  du  quotient  v^«  De  même  la  colonne  10  donne  les  densités 

de  l'acide  sulfureux  liquide  divisées  par  la  densité  correspondante 
0,8715.  Si  le  théorème  des  états  correspondants  est  vrai,  les 
nombres  des  colonnes  4?  6,  8,  10  placés  sur  une  même  ligne  hori- 
zontale doivent  être  égaux. 

CO».  SO*. 


/. 

m. 

0. 

0 

6'. 

6' 

l\ 

0" 
"40 

l". 

ô" 

6;;- 

-3j' 

0,7829 

» 

u 

» 

)) 

0,048 

1,390 

1,2497 

1,434 

— 3o 

0,800 

» 

» 

I  ,o32 

1,374 

i,o33 

1,370 

I ,2261 

1,407 

— 20 

0,8322 

u 

i> 

0,999 

1,330 

0,997 

1,322 

1,1784 

1,352 

— 10 

o,865i 

» 

u 

0,960 

1,278 

0,961 

1,274 

I, I2l3 

1,286 

0 

0,898 

0,9^3 

1,222 

o,9r>. 

1,214 

0,911 

1,208 

i,o588 

1,215 

-T-10 

0,9309 

o,852 

1,128 

0,842 

1,121 

0,847 

1,123 

0,9811 

1,125 

-+-20 

0,9638 

0,75  > 

1 

0,751 

1 

0,754 

1 

0,8715 

1 

-*-3o    0,9967    0,549    0,727    o,53o    0,706    o,556    0,737    0,6542    0,750 

On  voit,  par  ce  Tableau,  que  l'écart  entre  la  théorie  et  l'expé- 
rience suit  une  marche  régulière  et  croît  à  mesure  qu'on  s'éloigne 
de  la  température  critique.  La  comparaison  des   tensions  de  va- 


(')  Les  nombres  de  M.  Ad.  RlUmcke  sont  les  moyennes  de  ceux  qu'il  a  donnes 
à  cette  température. 
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peur  saturée  de  l'acide  sulfureux  et  de  Téther,  faite  par  M.  Van 
der  Waals,  donne  le  même  résultat  (voir  Continuitàt,  p.  i3i). 

Qu'arrive- t-il  pour  des  températures  très  éloignées  de  la  tem- 
pérature crilique? 

Le  Tableau  suivant,  où  l'on  compare  les  densités  de  l'acide  sul- 
fureux à  celles  de  l'oxvgène  liquide,  montre  que  la  loi  des  étals 
correspondants  est  encore  très  approchée.  Le  mode  de  compa- 
raison est  celui  du  Tableau  précédent;  les  densités  de  l'acide  sul- 
fureux aux  températures  inférieures  à  o"  sont  tirées  des  nombres 
d'Is.  Pierre  ou  d'Andréeff  (*);  celles  de  l'oxjgéne  liquide  sont 
calculées  par  la  formule 

d  =  1,212  -+-  o,oo428T  —  o. 0000529 T*, 


proposée  par  Wroblewski  (^)  et 

(température  critique)  et  —  200", 

solue. 

Oxygène. 


valable  selon  lui  entre  —  118** 
T  désignant  la  température  ab- 


S0«. 


CO» 

Température 

Densité 

Température 

Densité 

^^^^ 

^ 

corres- 

corres- 

G 

corres- 

corres- 

û' 

/. 

m. 

pondante. 

pondante. 

pondante. 

pondante. 

^: 

100 

0 ,  :)r)9 

-i84;8 

1,1780 

1,756 

-  a8;9 

i,5io8 

1,734 

90 

0,G02 

—179,4 

i,»»9i 

1,713 

-  14,8 

i,477i 

1,695 

80 

o,63'»9 

-174, « 

1,1209 

1,671 

-     0,6 

1,4357 

1,647 

7» 

<>,r>677 

—169,5 

I ,o883 

1,622 

-+-   i3,6 

1,3965 

1,602 

60 

0,7007 

-164,4 

I  ,o53 

1,570 

-+-  27,6 

1,3577 

1.558 

JO 

o,73t5 

-159,3 

1,0147 

1,513 

-+-  41, <> 

1,3171 

1.511 

40 

0 , 7604 

— 154,>. 

0,9739 

1,452 

-+-  53,8 

1,2734 

1,461 

r) 

0,7829 

— 1)1  ,()) 

0,959.  i 

1,420 

-i-  67,9 

1,^497 

1.434 

3o 

0 ,  8f  K) 

149,0 

0,9^93 

1,385 

~-  70,2 

I ,2261 

1,407 

2) 

o,8i58 

— i46,6 

0,9080 

1,354 

-+-  77,0 

I  ,20'32 

1,380 

•>.o 

0,8:J22 

— i44,o 

0,884 

1,318 

+  84,0 

1,1784 

1,^52 

0 

0,898 

—  r]3,8 

0,7828 

1,17 

-4- 1 1 2 ,  •>. 

i,o588 

i,21 

•AO 

o,9638 

—  123,6 

0,6707 

1 

-hi'»o,5 

0,871') 

1 

Les  nombres  écrits  en  caractères  gras  et  placés  sur  une  même 
ligne  horizontale  sont  égaux  à  1  ou  2  pour  100  près  pour  m  <  o,8'>.. 
Klaiit  données  les  difficultés  expérimentales  que  Ton  rencontre 


(')  Journal  de  Physique,  [2],  t.  VI,  p.  '|2i;  1887. 
(')  WiioiJLEWSKi,  Comptes  rendus,  t.  Cil:  188G. 


THÉORÈME  DES  ÉTATS  CORRESPONDANTS.      65 

dans  la  mesure  de  la  densité  de  l'oxygène  liquide,  on  peut  din* 
que  ce  corps  obéit  à  la  loi  des  étals  correspondants  pour  les  tem- 
pératures inférieures  à  —  i44**- 

Entre  cette  température  et  —  i23",tî,  la  formule  de  Wroblevvsiii 
donne  des  nombres  nettemenl  trop  faibles;  au  delà  elle  donne 
des  nombres  trop  forts. 

I^  densité  de  l'oxygène  liquide  à  -  isi.V\f)  est  en  effet  exacte, 
car  elle  satisfait  au  théorème  des  états  correspondants  comme  les 
densités  aux  températures  inférieures  à  —  i44"-  Servons-nous-en 
pour  trouver  une  valeur  très  approchée  de  la  densité  critique  de 
Toxygène,  le  nombre  o,Go  donné  par  VVroblewski  étant  trop  fort, 
comme  nous  l'avons  vu  précédemment. 

Soient  jc  cette  densité  criticpie  et  o,  52  celle  de  l'acide  sulfu- 
reux; on  peut  écrire  d'après  le  Tableau  précédent 

1,178        1,5 108  i,o5i        1,5577 


0,97-^9  _  '>^7M  **'.^^7^7  _  "'.^71^. 

X  o,5'jt  .r  o,5>. 

On  tire  respectivement  de  ces  équations  les  valeurs  de  j'  sui- 
vantes 

o,4o5,        o,4o3,        o,4"<>*        o,4o^> 

qui  sont  concordantes  autant  qu'on  [)eul  l'espérer.  La  valeur  ad- 
mise 0,4^^  cs^  supérieure  au  tiers  de  la  plus  grande  densité  du  li- 
quide, parce  que  la  loi  de  variation  de  la  densité  donnée  par  la 
formule  de  Wroblewski  est  inexacte  (*). 

Considérons,   en  effet,   l'acide   sulfureux  liquide;   portons    en 

abscisses  les  valeurs   de  ///,    et   en    ordonnées   les  valeurs  de  - 

(A  =  0,52);  la  courbe  obtenue,  d'après  M.  Van  der  Waais, 
devra  être  commune  à  tous  les  corps.  Faisons  de  même  pour 
l'oxygène  en  prenant  pour  ordonnées  les  densités  données  par  la 
formule  de  Wroblewski,  divisées  par  la  densité  critique  o,4(>5. 
La  nouvelle  courbe  ne  coïncidera  pas  avec  la  première,  mais  la 


(')  Des  expériences  plus  récentes  d'OlzcwsWi  donnent  pourdeusiié  de  Toxy^jcne 
liquide  à  —  i8i%4  ^^  nombre  i,ia4i  '^  formule  de  VVroblewski  donne  à  la  même 
température  1,160  qui  est  de  3,i  pour  100  plus  fort.  Si  l'on  diminue,  dans  le  même 
rapport,  la  densité  maxinid  observée  i,q4  donnée  par  Wroblewski,  on  trouve  i,ao, 
dont  le  tiers  o,4oo  est  bien  inférieur  à  la  densité  critique  o/|(»5. 

y.  de  Phys.,  3*  série,  l.  I.  (Février  1892.)  '» 
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coupera  en  deux  points,  comme  le  montre  la  figure  ci-dessous. 

L'un  des  points  d'intersection  correspond,  d'après  le  Tableau 

précédent,   à    m  1=0,964,   l'autre  à  m  =  0,783  environ.   Entre 


Fijj.  .. 


mal 


771=0,569  et  m  =  0,80.  les  deux  courbes  sont  très  voisines,  et 
l'on  s'en  est  servi  pour  trouver  la  densité  critique  de  l'oxygène; 

pour  m  <  0,569,  '*  courbe  de  Toxygène  est  nettement  au-dessus 

8' 
de  la  courbe  normale,  et  pour  m  =  o  donne  --  un  peu  supérieur  à  3. 

Wroblewski  a  mesuré  quelques  densités  de  l'azote  liquide, 
malheureusement  sous  des  pressions  plus  grandes  que  la  tension 
de  vapeur  saturée.  Les  deux  seules  densités  prises  sous  la  pres- 
sion de  la  vapeur  saturée  correspondent  à  i**"  et  à  o**",io5;  elles 
obéissent  aussi  au  théorème  des  états  correspondants,  d'après  le 

Tableau  suivant  : 

Acide  sulfureux. 
Azole.  — -^ —  -^-  ___— ^^^»— ^- 

Rapport 

Température             Densité  des  densités 

correspondante,  correspondante,  correspondantes. 

—  2«,7                 i,4îi7  1,737 

— 33«>,2                 ij'JioS  1,755 

La  difTérence  des  deux  rapports  est  de  y^,  ce  qui  est  de  l'ordre 

de  grandeur  des  erreurs  d'expérience.  Soit  y  la  densité  critique 

(h'  l'azote,  si  le  théorème  de  M.  Van  der  Waais  est  vrai,  on  doit 

avoir 

o,83o  _  i,44»5  0,866  _  î,5i95 

y      "    o,5'2   '  y  o,52    ' 


Densité 
f*.  m.      (lu  liquide. 

-iç)3"    o,63o      o,83o 
-  9.t)2<*    0,5:19      0,866 


THÉORÈME  DES  ÉTATS  CORRESPONDANTS, 
d'où  l'on  tire  les  valeurs 

^-^0,0.99,       ^  =  0,9.96, 
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qui  juslifient  la  loi  du  tiers  de  la  plus  grande  densité  à  Télat  li- 
quide (*). 

M.  Olzewski  a  donné  du  méthane  liquide  une  valeur  de  la 
densité- (0,4 1^  ^  — '^4")  q"'>  en  admettant  le  théorème  des 
états  correspondants,  fournit  la  plus  petite  densité  critique 
connue  :  0;i43. 

EnGn,  Andréefr(2)  a  étudié  avec  soin  et  loin  de  la  température 
critique,  malheureusement  dans  un  petit  intervalle  de  tempéra- 
ture, la  densité  de  l'ammoniaque  liquéfiée.  Dans  le  Tableau  sui- 
vant, j'ai,  comme  précédemment,  comparé  les  densités  de  ce  corps 
à  celles  de  l'acide  sulfureux  liquide. 

Ammoniaque. 


Acide  sulfureux. 


Oensilé 

Tcmpérattirc 

Densité 

r. 

m. 

du  liquide. 

correspondante. 

corresponda 

0 

10,70 

o,6')09 

0,6497 

0 

1,4170 

I,ÎI 

0,6802 

0,6348 

^  18,8 

1 ,  38*4 

10,40 

o,7o32 

O^^X'}.\ 

--•28,7 

i,354i 

ir>,54 

0.7184 

o,6i38 

-^-35,2 

1,3359 

Rapport 
des  densités 


2,181 
2,178 
2,176 
2,176 


Le  rapport  des  densités  correspondantes  est  absolument  con- 
stant :  donc  le  théorème  de  M.  Van  der  Waals  s'applique;  si  //  est 
la  densité  critique  de  l'ammoniaque,  on  doit  avoir 


0,6497 
1/ 

o,6>.24 
u 


ijlLZ? 

o,  J2 

1,3544 
0,52 


o,6348        1,389.4 


u 

o,6i38 

u 


o ,  'J2 

1,3.359 
0,52 


d'où  l'on  lire  les  valeurs  de  u 


o,-2384,        0,2387,        0,2389,        0,2387, 


dont  la  movenne  est  o,  2387  (•'*). 


(•)  Olzewski  a  donné,  pour  densité  de  l'azote  liquide  sous  la  pression  de  i**"*, 
o,885,  ce  qui  conduit  à  une  densité  critique  plus  forte  de  6,5  pour  100  environ. 
(')  Andrkepf,  Ann.  de  Chim.  et  de  Phvs.,  3«  série,  t.  LVI,  p.  817;  i85f). 
(']  La  seule  vérification  du  théorème  des  états  correspondants  faite  par  M.  Viin 
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Réciproquement,  on  peut  dire  que  le  théorème  des  états  cor- 
respondants est  un  critérium  certain  et  commode  de  Inexacti- 
tude des  densités  de  liquides. 

En  effet,  si  un  liquide  obéit  au  théorème  des  états  correspon- 
dants comme  Tacide  carbonique  et  Tacide  sulfureux,  on  devra 
représenter  la  variation  de  sa  densité  par  une  formule  identique, 
à  un  coefficient  constant  près.  Donc,  les  quotients  des  densités 
expérimentales  prises  non  loin  de  la  température  critique  par  le 

trinôme  m —  o,  669  -f-  i  ,66y/ 1  —  /w  devront  être  très  sensiblement 
constants.  Si  la  suite  des  valeurs  du  rapport  montre  des  irrégula- 
rités fortuites,  elles  devront  être  attribuées  à  des  erreurs  d'expé- 
rience 5  si  les  irrégularités  sont  considérables  et  systématiques,  ou 
bien^le  corps  considéré  n'obéit  pas  au  théorème  de  M.  Van  der 
Waals,  ou  bien  les  expériences  sont  défectueuses. 

Appliquons  cette  méthode  aux  expériences  de  M.  G.  Ansdell 
sur  l'acide  chlorhydrique  liquide,  et  à  celles  d'Avenarius  sur 
l'éther  liquide. 


Acide  < 

:hlc 

►rhydrique. 

6' 

/». 

Densité 
du  liquide 

Ether. 

6' 

Densité 
du  liquide. 

<•. 

m 

—  0,669-1-1,66^^1  — m 

m-  -0,569-  -1,655 v'i 

-m 

4',o 

1 ,  i35 

1,235 

189',  2 

o,3o52 

0,6474 

9»^5 

i,o85 

1 ,207 

189,0 

o,3ii5 

0,6435 

i3,8 

i,0'265 

1,167 

188,6 

0,3322 

0,6644 

18,1 

0,9807 

i,i4i 

186,7 

0,3690 

0,6705 

•22,0 

0,9417 

1 , 1 22 

186,5 

0,3731 

0,6732 

•26,75 

0,9023 

1 ,112 

i85,9 

o,383i 

0,6776 

33,4 

0,8470 

1,107 

180,8 

o,4i84 

0,6611 

:^9,4 

0,8026 

1,127 

17975 

0,4255 

o,6585 

44,8 

0,7167 

1,111 

173,6 

o,4484 

o,645i 

48, 0 

0,7143 

1,216 

172,6 

o,4566 

o,65oi 

49,4 

o,6634 

1 ,204 

i55,3 

o,5o25 

o,6323 

5o,56 

0,5994 

i,i85 

i5o,4 
i37,i 
i33,i 

0,5263 
0,5524 
o,56i8 

0,6461 
0,6426 
0,6448 

129,8 

0,5714 

0,6490 

der  Waals  sur  des  densités  de  liquide  prises  loin  de  la  température  critique  est  relative  à  Té- 
ther  et  à  la  diéthylamine  (voir  Continuitàty  p.  i63  et  164). 
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On  voit  que  des  erreurs  graves  entachent  les  densités  de  Tacide 
chlorhydrique  liquide. 

De  4**  à  22°,  le  rapport  considéré  diminue  de  10  pour  100  de 
sa  valeur;  de  22®  à  4^**,  il  reste  très  sensiblement  constant,  puis  il 
augmente  brusquement  d^environ  10  pour  100  et  diminue  ensuite 
rapidement.  Par  suite,  l'acide  chlorhydrique  liquide  n'obéit  pas 
au  théorème  des  états  correspondants,  ou  bien  son  étude  a  besoin 
d'être  reprise. 

L'éther  présente  aussi  des  irrégularités  :  ainsi,  de  189®  à  i85**,9, 
soit  dans  un  intervalle  de  3",  le  rapport  considéré  augmente  d'en- 
viron 5  pour  100  de  sa  valeur;  de  iSS'^jg  à  179^*,  5  ce  rapport  di- 
minue de  3  pour  loo,  après  quoi,  sauf  quelques  oscillations,  il 
reprend  sa  valeur  initiale  et  la  conserve  pendant  un  intervalle  de 


.oo"  environ. 


Il  semble  donc  permis  de  dire  que,  abstraction  faite  des  irrégu- 
larités observées  entre  188", 6  et  179**,  5,  le  rapport  considéré  est 
constant  et  égal  à  0,646  entre  189*^,2  et  129*^,8,  c'est-à-dire,  dans 
un  intervalle  de  60®.  La  formule  (*) 

0'=  o,6.i6(//î  —  0,569  "''  i>^^^  /*  ■  ■  f^) 

doit  donc  représenter  et  rectifier  l'expérience. 

L'éther,  dont  la  formuh»  est  identique  à  celle  de  l'acide  carbo- 
nique liquide  à  un  facteur  constant  près,  obéit  donc  au  théorème 
des  états  correspondants.  Par  suite,  si  z  est  sa  densité  critique, 

on  doit  avoir 

1 ,064  _  0,646 

o,4'>   ~"      z 
d'où 

-3  =0,271  (*). 

La  limite  de  la  demi-somme  des  densités  expérimentales  donne 
sensiblement  0,260. 


(*)  Qui  devient,  avec  la  notation  habituelle. 


6'—  0,01.37  -4-  0,001897/  --  0,04971  v/i89»,5  —  /. 

(')  Si  l'on  fait  le  même  calcul  pour  l'acide  chlorhydrique  liquide  en  admettant 
la  valeur  constante  (1,11)  du  rapport  entre  23*  et  4^%  on  trouve  pour  densité 
critique  o,4^*  On  verra  plus  loin  que  la  limite  de  la  demi-somme  des  densités 
donne  0,46a. 
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Remarque.  —  En  résumé,  on  voil  que  les  densités  de  la  plupart 
des  gaz  liquéfiés,  oxvgène,  acide  cUorhydrique,  etc.^  sont  mal 
connues  particulièrement  au  voisinage  de  la  température  critique. 
Les  méthodes  de  mesure  de  ces  densités  ne  sont  donc  pas  suffi- 
samment précises,  et  il  y  a  lieu  de  les  perfectionner. 

La  première  condition  à  remplir  est  d^exercer  au-dessus  du 
liquide  une  pression  rigoureusement  égale  à  celle  de  la  vapeur 
saturée,  sous  peine  d'avoir  un  liquide  comprimé  et  Ton  sait  que 
la  compressibilité  de  ces  liquides  est  très  grande.  Par  suite,  il 
faut  laisser  de  la  vapeur  saturée  au-dessus  du  liquide  y  conclu- 
sion parallèle  à  celle  de  M.  Perol  relativement  à  la  mesure  précise 
des  densités  des  vapeurs  saturées,  qu*ll  faut  maintenir  en  pré- 
sence du  liquide  générateur. 

Laissons  de  côté  Toxygène,  et  considérons  un  gaza  température 
critique  comprise  entre  o**  et  200"";  il  sera  commode,  pour  étudier 
la  densité  du  liquide,  d^employer  la  pompe  Cailletet.  On  pourra 
opérer  ainsi  :  on  enfermera  des  poids  connus  du  même  gaz  dans 
deux  tubes  à  densités  bien  calibrés  que  l'on  installera  sur  le  bloc 
de  la  pompe;  le  tube  à  réservoir  le  plus  petit  donnera  la  densité 
de  vapeur  saturée,  l'autre  servira  pour  la  densité  du  liquide.  Au 
lieu  de  réduire  dans  ce  second  tube  tout  le  gaz  en  liquide,  comme 
Avenarius  et  M.  Ansdell,  on  laissera  au-dessus  du  liquide  une 
petite  colonne  de  vapeur  saturée.  Soient  i'  et  v^  les  volumes  res- 
pectifs de  la  vapeur  saturée  et  du  liquide,  o  et  0'  les  deux  densités 
à  la  température  constante  t^  de  Texpérieuce,  si  a  est  le  poids 
du  gaz,  on  a  la  relation 


va  -r-  V  <i  =  a. 


Si  V  r-  j^s/j  une  erreur  de  3  pour  100  sur  5  ne  donnera  qu'une 


erreur  de  j^  sur  S'. 


Supposons  le  tube  calibré  de  grandes  dimensions  (70*"  à  73*^") 

8' 
et  la   température   telle  que  -^    soit  compris   entre    i   et  5,   par 

exemple.  On  peut  donner  à  ^  et  à  i^'  toute  une  série  de  valeurs  à 
température  constante;  on  a  alors  les  équations 


('iS  -f-  v\  8'  =  a, 

•s  /    •*> 
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8' 
Par  soustraction  2  à  2,  ces  équations  donneront  le  rapport  -v 

avec  une  grande  approximation.  Comme  o'  est  mieux  connu  que  0, 
le  rapport  précédent  donnera  de  S  une  valeur  plus  approchée  que 
la  mesure  directe,  et  l'on  procédera  par  approximations  succes- 
sives pour  le  calcul  de  S'.  Je  me  propose  d'appliquer  cette  méthode 
à  plusieurs  gaz,  notamment  à  l'acide  carbonique,  et  de  montrer 
qu'on  peut  atteindre  dans  ce  genre  de  mesures  une  grande  préci- 


sion. 


4.  Calcul  des  expériences  de  M,  Ansdell  sur  l'acide  chlor- 
hydrique,  —  Ce  physicien  a  déterminé  les  deux  volumes  spéci- 
fiques jusqu'au  voisinage  immédiat  de  la  température  critique 
(5i**,25).  Ses  expériences  sont  résumées  dans  ce  Tableau,  tiré  de 
son  Mémoire,  sauf  la  dernière  colonne, 

A.  B.  C.  D.  E.  F.       5 


4,0 

137, 3i 

9,25 

118,96 

i3,8 

io3,5o 

18,1 

9^77 

22,0 

81,19 

26,75 

69,<>9 

33,4 

55,75 

39,4 

44,85 

44,8 

36,34 

48,o 

3i,33 

49,4 

27,64 

5o,56 

25,70 

5i  ,0 

23,96 

C  I-r- 0,00367* 
atm 

387-89  7,55  18,18  29,8  5262,7 

Isfrï  7,90  i5,o5  33,9  5263,7 

j^  8,35  12,39  37,75  5232,o(«) 

6-|-ÎT7  ^'74  10, 5o  41,80  5263,9 

j^  9,10  8,92  45,75  5263,2 

8T7»T  9'5o  7,33  5i,oo  5263,4 

Yôi-n  i<>j*2  5,5o  58,85  5263,2 

■nV~51  ïo,68  4,19  66, o5  5263,6 

TTs^rëT  ^''9^  ^»^^  75, -lo  5263,96 

ïWt6Ô  *"^»^  *^»^^  ^°»^*^  5263,5 

tïkTWl  *^»9'^  ^''^  ^4,75  5263,6 


»  i4,3o         1,79       85,33  w 

)>  »  »  1)  » 

D'après  M.  Ansdell,  la  colonne  A  donne  la  température  du  gaz, 
B  le  volume  de  la  vapeur  saturée,  C  le  rapport  du  volume  de  la 
vapeur  saturée  au  volume  initial  du  gaz  sous  la  pression  de  i**", 
D  le  volume  du  liquide,  E  le  rapport  du  volume  de  la  vapeur 
saturée  à  celui  du  liquide,  F  la  pression  de  la  vapeur  saturée  en 
atmosphères. 


(  •  )  Erreur  d'expérience  évidente. 
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L'auteur  ne  dit  pas  quelle  est  Tunilé  de  volume  avec  laquelle 
sont  exprimés  les  nombres  des  colonnes  B  et  D,  de  sorte  qu'il  est 
impossible  d'en. tirer  directement  les  densités. 

Ce  physicien  a  calculé  la  densité  du  liquide,  mais  à  des  tempé- 
ratures qui  ne  coïncident  pas  avec  celles  de  la  colonne  A;  de  plus, 
le  calcul  n'est  pas  fait  pour  la  vapeur  saturée  dont  j'avais  besoin. 

J'ai  refait  les  calculs  en  me  servant  de  la  colonne  C  qui  doit  re- 
présenter le  rapport  du  volume  B  de  la  vapeur  saturée  au  volume 
initial  du  gaz  à  la  pression  de  i**™  et  à  la  température  ^"  de 
C  expérience.  S'il  en  est  ainsi,  la  colonne  C  multipliée  par  le 
binôme  de  dilatation  des  gaz  représente  le  rapport  du  volume  6  de 
la  vapeur  saturée  au  volume  initial  du  gaz  à  o°  et  sous  la  pression 

de  I**";  donc,  enfin,  l'expression  symbolique  ^-^ — — —  représente, 

en  fonction  d'une  unité  de  volume  inconnue,  le  volume  initial 
du  gaz  à  o**  et  sous  la  pression  de  l'atmosphère  et  doit  être 
constante.  C'est  ce  que  montre  la  dernière  colonne  du  Tableau 
précédent. 

On  voit  que  l'interprétation  donnée  à  la  colonne  C  est  exacte, 
et  que  le  volume  initial  du  gaz,  dans  les  conditions  normales,  est 
représenté,  en  fonction  de  Vunité  inconnue,  par  le  nombre 
5a63,5.  Le  poids  P  du  gaz,  en  grammes,  est  donc,  en  désignant 
par  X  le  rapport  du  centimètre  cube  à  l'unité  inconnue, 

P  =  5263,5  ■<  X  X  0,00162824  =  8, 5702 j:^. 

D'autre  part,  les  produits  symboliques  B^,  Y^x  représentent  en 
centimètres  cubes  les  volumes  de  l'acide  chlorhydrique  à  l'état  de 
vapeur  saturée  et  de  liquide.  Donc 

^    -  ^ AZ£Î  ^  -  M702 

Bx  ^        B  ^^  Dar  ~       D 

donnent  respectivement  les  deux  sortes  de  densités. 

La  densité  à  o®  de  l'acide  chlorhydrique  liquide  donnée  par 
M.  Ansdell  est  0,908;  le  calcul  précédent  donne 

1 ,  175  =-  o,()o8  :<  1 ,293  ; 

rinlerprélation  est  facile  à  trouver. 


THÉORÈME  DES  ÉTATS  CORRESPONDANTS.      y'i 

D'ailleurs,  M.  Ansdell  avait  lui-même  remarqué  Ti^norme  diffé- 
rence qui  existe  entre  son  nombre  à  o**  et  la  densité  i ,  a-  citée  par 
Roscoe  et  Schorlemmer  (^Trcatise  on  Chcmistry,  t.  1,  p.  129). 

Malgré  les  irrégularités  constatées,  dans  la  densilé  du  liquide, 
on  vérifierait  facilement  que  la  ligne  diamétrale  des  deux  densités 
est  sensiblement  une  droite  représentée  par  Téquatioii 

0  —  0,69")  —  0,0026  f, 

ce  qui  donne,  à  la  température  critique  (5i",25), 

0  —  0, 462. 

Remarque.  —  Pendant  l'impression  de  ce  Mémoire,  M.  S. 
\oung  a  communiqué  à  la  Société  de  Physique  de  Londres  (6  no- 
vembre 1891)  un  travail  de  vérification  du  théorème  des  états 
correspondants  portant  sur  les  tensions  de  vapeur  et  les  deux 
sortes  de  densités.  Il  conclut  :  1°  que  les  généralisations  de  M.  Van 
der  Waals  sont  très  exactes  pour  les  benzines  chlorée,  bromée, 
iodée  comparées  à  la  benzine  fluorée;  2°  que  ces  généralisations 
sont  grossièrement  approximatives  pour  la  benzine,  le  chlorure  de 
carbone,  le  chlorure  d'étain  et  l'éther;  3"  que  pour  les  3  premiers 
alcools  et  Tacidc  acétique,  elles  ne  s'appliquent  pas  du  tout. 

Enfin,  M.  Young  confirme  la  difficulté  que  l'on  a  à  mesurer 
exactement  le  volume  critique  et,  dans  certains  cas,  il  emploie  une 
méthode  graphique  (voir  /ie vue  générale  des  Sciences,  ->/  année, 
p.  765). 
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SUR  LA  PÉHÉTRATIOH  DE  L'ŒIL  ET  LE  DIAMÈTRE  DES  ÉLÉMEITS  RÉTOriEVS; 

Par  m.  g.  MESLIN. 

On  sait  que,  lorsque  la  lâche,  formée  sur  la  rétine  par  un  objet 
lumineux,  n'affecte  qu'un  élément  rétinien  (cône),  l'œil  a  la  sen- 
sation d'un  point  unique;  comme  cette  sensation  reste  la  même 
malgré  les  petits  déplacements  (c'est-à-dire  lorsque  la  tache  vient 
afi'ecter  simultanément  deux  éléments  voisins),  on  peut  en  con- 
clure que  l'excitation  de  deux  cônes-  contigus  ne  donne  qu'une 
sensation  unique;  pour  que  deux  points  paraissent  distincts,  il  faut 
donc  que  les  centres  des  taches  ne  puissent  jamais  se  trouver  sur 
deux  éléments  adjacents;  il  ne  sufiit  donc  pas,  comme  plusieurs 
ouvrages  semblent  l'indiquer,  que  la  distance  de  ces  centres  soit 
supérieure  au  diamètre  d'un  cône;  car,  si  la  condition  énoncée 
était  remplie  à  un  moment  (position  â,  B),  le  plus  petit  déplace- 
ment amènerait  ces  centres  sur  deux  éléments  voisins  (posi- 
tion A',  B').  Pour  être  certain  que  cela  n'aura  jamais  lieu,  il  faut 

Fig.  I. 


que  la  distance  des  centres  soit  supérieure  à  deux  fois  le  diamètre 
de  ces  cônes. 

Voyons  si  cette  condition  est  vérifiée  ; 

D'un  côté,  on  sait  que  l'œil  ne  peut  distinguer  deux  points 
lorsque  leur  angle  apparent  est  inférieur  à  60",  ce  qui  donne  sur 
le  plan  de  la  rétine,  à  i5"*"*  du  point  nodal,  une  distance  de 

D'un  autre  côté,  les  nombres  indiqués  pour  les  diamètres  des 
cônes  varient  dans  un  assez  grand  intervalle;  mais  les  mesures  de 
Schultze,  qui  se  rapportent  à  la  fovea  centralis  (qui  est  la  partie 
qui  nous  intéresse)  donnent  comme  limite  1^  et  al*,  5,  dont  la 
moyenne  al*,  aD  est  précisément  la  moitié  du  nombre  trouvé  plus 
haut. 


D'OCAGNE.  -  FORMULE  DES  LENTILLES. 
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La  limite  de  pénétration  de  Tœil  semble  donc  provenir  de  la 
dimension  des  éléments  nerveux  plutôt  que  de  la  difTraction  ou 
des  aberrations  de  sphéricité  ou  de  réfrangibililé  qui  donneraient 
des  limites  inférieures  à  la  précédente. 


REHABaUE  SUR  LA  REPRÉSEHTATIOH  GÉOMÉTEiaUE  DE  LA  FOBMULE 

DES  LEHTOLES; 

Par  m.  m.  D'OCAGNE. 

J'ai  indiqué  en  i885,  dans  ce  Journal  (*),  un  mode  de  représen- 
tation géométrique  de  la  formule  des  lentilles 


I        I 

—  _i_  - 

P      P 


I 

7 


Je  ferai  remarquer  aujourd'hui  que  celui-ci  est  rendu  plus 
commode  par  une  très  légère  modification,  qui  consiste  à  prendre 
des  axes  inclinés  à  120"  au  lieu  de  les  prendre  à  90". 

Fig.  I. 


Km  ellet,  prenons,  sur  Ox,  0P=^/?;  sur  O^,  0P'=:/>'. 
La  droite  PP'  a  pour  équation 


~    "T"        ,    —   J  • 
P  P 


(•)  Voir  a-  série,  t.  IV,  p.  ')54. 
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Soil  F  le  point  où  elle  rencontre  1%  bissectrice  Oc  de  l'angle 
.rOy,  F.e  triangle  OFH  ét;4nt  rquiiat^^^ral.  les  coordonnées  OH  et 
HF  i\u  point  F  sont  toute-  den\  *';:ale^  à  OF.  Donc 

OF       OF  _ 

ou 

I  I    _     I 

^  ""  ^  "  «JF  ' 

Par  suite  OV  =^/.  De  là  la  construction  d'une  quelconque  des 
Iroi-»  quantités  p,  p  et  y* quand  on  connaît  les  deux  autres.  Si  les 
iw*'^  Ojr,  Oj-,  Oj  portent  trois  graduations  égales,  on  voit  qu'il 
suffit  de  joindre  par  une  droite  les  points  cotés  p  ei  p  sur  Ox  et 
Or  et  de  lire  la  cote /"du  point  où  cette  droite  rencontre  Oz  pour 
avoir  la  distance  focale  de  la  lentille. 

Dans  un  cours  élémentaire,  on  pourrait  donner  la  dénionslra- 
tir^n  suivante  : 

\vanl  mené  FH  parallèlement  à  P'O,  on  a 

OP  _  OP' 
lÎP  ~  hF' 

OP        _  01*' 
UP-OIJ        liK  * 

Mais,  le  triangle  OFH  étant  éqiiilaléral,  ou  a 

0\\=.^  H  F  -  OF. 

L'égal it«'  précédente  devient  donc 

OP        _  OP' 

UP  —  UF       OF 
ou 

I  1  I 


UP        OP'        OF 
Ou  voit  de  même  que,  [)Our  représenter  la  formule 

/'  P 

cfirreMpourlaut  au  cas  où  les  deux  faces  de  la  lentille  ne  plongent 
pHM  dans  le  m^iiie  milieu,  il  suffit  de  prendre  encore  la  droite  PP' 
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pour  laquelle  0P^;>,  OP'-^p'.  Si  OF,  =-=/i  et  0F;=/;,  la  pa- 
rallèle à  OP  menée  par  F,  et  la  parallèle  à  OP  menée  par  F,  se 
coupent  en  G  sur  PP'. 

Démonsi ration.     -  On  a 

f;g  _  of-qf;  f,g  _  oFj  — of 

of  ~      of  ^^       op'  "      ôf 

Or,  le  triangle  F|F'^G   étant  équilatéral,  on   a  F'jG  =  F,(i. 

Donc 

OP  X  OF  -  OF  X  of;  =-  OP'  X  OF,  -  OP'  x  OF 

ou,  en  divisant  par  OP  X  OP', 

OF,       OF^;  _  OF       OF  _ 
OP  "^  OP'  ""  OP  "^  ÔP'  ~  *' 


diaprés  ce  qui  a  été  vu  plus  haut. 


BAROMÈTRE  CORRIGÉ  DE  LA  TEKPÉRATURE  POUR  LA  PRESSION  HOTENHE  ; 

Par  m.  h.  SENTIS. 

Les  indications  d'un  baromètre  à  siphon  peuvent  être  à  peu 
près  indépendantes  de  la  température  si  le  rapport  des  sections 
des  tubes  est  convenable.  Soit  le  baromètre  représenté  (Jiff>  i). 
Supposons  que  la  température  d'abord  de  o"  s'élève  à  i"  et  soient  x 
et  y  les  variations  des  niveaux  du  mercure.  En  écrivant  que  la 
pression  atmosphérique  n'a  pas  changé,  on  a 

d'où 

X — y-  {a -^  b  —  d— e)mt. 

D'autre  part,  en  négligeant  la  dilatation  de  l'enveloppe,  S (:r -h  r) 
représente  celle  de  la  masse  totale  du  mercure  et,  par  suite, 

^{x  -^y)  =  [S(a  -!-  c;  -h  a{b  -,-  c  -r-  d)]mt. 

De  ces  deux  équations,  on  tire 

2j'  ~     —  6  --  d  -^-  26  -h  ^  (6  -H  c  -t-  rf)   me. 


7» 

Donc,  si  Ton  a 
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ri   -Oie 
c  -.-  d 


Fig.  i. 
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la  position  du  niveau  du  mercure  dans  la  cuvette  sera  invariable 
pour  la  pression  actuelle,  malgré  les  changements  de  température. 


F'iSi.    'i. 


r^ 


^ 


-    -rP 


2^e 


On  prendra,  dès  lors,  pour  ^,  la  valeur  qui  correspondra  à  la 
pression  atmosphérique  moyenne  au  lieu  d'observation  et  la  cor- 
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rection  de  température,  telle  qu'on  reffectue  habituellement,  sera 
toute  faite. 

La  forme  qu'on  pourrait  donner  au  baromètre  normal  est  repré- 
sentée (yî^.  2).  Les  tubes  étant  terminés  inférieurement  par  des 
hémisphères,  on  considère  les  niveaux  P  et  Q  situés  au-dessus 
des  points  les  plus  bas^  à  une  distance  égale  au  tiers  du  rayon,  et 
l'on  voit  que,  si  le  mercure  arrive  dans  la  petite  branche,  pour  la 
pression  moyenne,  au  milieu  de  l'intervalle  de  ces  deux  plans,  on 

a  f/=  o,  b  =  26  elj  par  suite,  ^  =  o.  Aussi  est-ce  un  tube  capîl- 

laire  qui  établit  la  communication  entre  les  deux  branches. 

On  emploiera  le  cathétomèlre  pour  opérer  ce  réglage  chaque 
fois  qu'on  changera  le  mercure  de  la  petite  branche.  Le  reste  du 
temps,  une  vis  à  tète  divisée,  que  l'on  amènera  au  contact  du  mer- 
cure de  la  cuvette,  indiquera  immédiatement  la  pression  atmosphé- 
rique, puisque  les  variations  dans  la  cuvette  sont  la  moitié  des 
variations  barométriques. 


Adam-F.-W.  PAULSEN.  —  Vurores  boréales  observées  à  GodlhsLab;  Observations 
internationales  polaires  :  expédition  danoise.  Copenhague,  1891. 

L'auteur  publie  le  journal  des  observations  de  toutes  les  aurores 
boréales  apparues  à  Godthaab  (sud  du  Groenland)  pendant  l'hiver 
de  1882  à  i883,  et  fait  ressortir  les  considérations  générales  qui 
en  découlent. 

Les  aurores  boréales  se  partagent  en  deux  catégories  bien  dis- 
tinctes. Lorsque  le  phénomène  est  faible,  elles  apparaissent  sim- 
plement sous  forme  de  lueurs  ou  de  nuages  lumineux.  Les  aurores 
boréales  plus  marquées  affectent  la  forme  d'arcs.  Ces  arcs  peu- 
vent présenter  des  formes  variées,  connues  sous  les  noms  de  ri- 
deauXy  de  bandes,  de  zones,  ie  couronnes.  Les  aurores  en  zones 
et  en  couronnes  ne  diffèrent  sans  doute  pas  les  unes  des  autres  : 
les  différences  d'apparences  nedoivent  tenir  qu'à  la  variation  dans 
l'orientation  de  la  couronne  par  rapport  à  l'observateur.  Les  au- 
rores en  forme  de  rideaux  ou  de  draperies  présentent  une  grande 
étendue  en  longueur  et  en  hauteur,  mais  n'ont  aucune  épaisseur 
sensible.  Elles  peuvent  descendre  jusqu'à  600"  du  sol.  Au  con- 
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traire,  les  aurores  en  zones  et  en  couronnes  se  trouvent  toujours 
à  ries  hauteurs  extrêmement  grandes  et  pouvant  dépasser  320*^"*. 
Ainfvi.  dans  le  sud  du  Groenland,  le  champ  où  les  aurores  se  produi- 
sent s^étend  depuis  les  régions  les  plus  élevées  de  l'atmosphère 
ju*»r|u'â  la  surface  du  sol.  tandis  que.  dans  les  pays  tempérés,  le 
phénom/'ue  a  lieu  uniquement  dans  les  couches  supérieures  de 
r^iir.  Si  donc  on  admet  la  nature  électrique  du  phénomène,  ce 
courant  électrique  circule.  sou>  les  basses  latitudes,  dans  les  plus 
hautes  régions  <le  ratmosphêre,  et  y  produit  les  décharges  d'appa- 
rence connue  des  ^az  raréfiés,  tandis  qu'il  descend  jusqu'à  la 
surface  de  la  terre  dans  la  zone  propre  des  aurores  boréales;  la 
direction  verticale  de  ce  courant  dans  les  pays  arctiques,  jointe 
aux.  variations  de  densité  des  couches  d'air  traversées,  doit  être 
lu  cau*»e  pour  laquelle  les  apparences  du  phénomène  sont  si  dif- 
férentes dans  les  |)a\>  arctiques  et  dans  les  régions  tempérées. 

La  «'ouleur  ordinaire  de  l'aurore  boréale  est  blanche  avec  une 
faible  teinte  de  vert  ou  de  jaune.  Les  formes  nuageuses  ont  une 
couleur  plus  grisâtre.  Les  bords  des  draperies  sont  souvent  mo- 
mentanément colorés  en  rouge  et  en  vert. 

A  (jodlhaab,  c\>st  à  </'  du  soir  que  se  produit  le  maximum 
d*activité  aurorale  diurne,  et  le  maximum  annuel  a  lieu  aux  envi- 
rons du  solstice  d'hiver.  Les  séries  d'observations  groènlandaises 
dénotent  un  maximum  de  fréquence  aux  époques  où  le  nombre 
des  taches  solaires  est  un  minimum,  et  inversement. 

La  loi  énoncée  par  M.  ïromholl  et  d'après  laquelle  la  zone  au- 
rorale s(;  <iéplacc  dans  le  cours  des  vingt-quatre  heures,  en  sorte 
(|ue,  durant  la  nuit,  elle  se  dirige  vers  le  nord,  semble  nettement 
contredite  par  roxpérience. 

Knfin  on  a  observé  une  opposition  très  nette  entre  le  maximum 
«le  fré<pu*n(:e  des  aurores  boréales  dans  les  pays  arctiques  et  les 
pajs  tempérés.  Si  ce  fait  est  général,  il  prouve  qu'une  évolution 
plus  active  des  |)héuomènes  de  Taurorc  boréale  sous  les  basses 
laliludf^s  ad'aiblil  l'activité  aurorale  dans  la  zone  proprement  dite 
des  aurores.  Ëdgard  Haudié. 
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Peter  LEBEDEW.  —  Sur  la  mesure  des  constantes  diélectriques  des  vapeurs 
et  la  théorie  des  diélectriques  de  Mossoti  et  Clausius;  Wied.  Ann.f  t.  XLIV, 
p.  288;  1891. 

L'auteur  compare,  par  la  méthode  d'IIopkinson,  les  capacités 
de  deux  comdensateurs,  le  diélectrique  de  Tun  étant  constam- 
ment l'air,  celui  de  l'autre  successivement  l'air  ou  la  vapeur  de 
différents  liquides.  Pour  éviter  toute  condensation,  le  condensa- 
teur à  vapeur,  maintenu  par  une  enveloppe  de  vapeur  à  une  tem- 
pérature déterminée,  est  parcouru  par  un  lent  courant  de  vapeur 
sèche  du  liquide  en  expérience. 

La  constante  diélectrique  K  de  l'air  étant,  d'après  Boltzmann 
et  Klemencic,  1,00059  a  o**  et  76",  on  trouve,  en  considérant  la 
valeur  de  l'expression  (K  —  1)  comme  proportionnelle  à  la  den- 
sité du  gaz,  la  valeur  de  K  pour  les  différentes  températures  aux- 
quelles ont  été  effectuées  les  mesures. 

Les  résultats  obtenus  sont  résumés  dans  le  Tableau  suivant  : 


Températures. 


Benzine 

Toluène 

Éther 

Alcool  méthyliquc. . . 

»        ctliylique 

Formiate  de  méthvle 

»         d'cthyle  . . . 

Acétate  de  mélhylc  . 

»    d'élhyle 


100 
126 
100 
100 
100 

TOO 

100 
100 

119 
122 


de 

I ,0026 
I ,00 i3 
I ,0042 
I ,oo56 
I ,0060 
I ,0068 
I ,0076 

1 ,0072 


K. 


à    Moyenne. 


I ,oo3o 
I ,0044 
I ,0046 
I ,oo58 
I ,0069 
I ,0071 
I ,0090 
I ,0073 


I ,0026 
I ,0043 
i,ooî5 
1 ,00  )7 
I ,oo65 
1 ,0069 
I ,oo83 
î ,0073 


1,0127   I ,oi5i   1,01  jo 


L'auteur  examine  ensuite  l'accord  de  la  théorie  de  Mossoti  et 
Clausius  avec  les  résultats  expérimentaux  et  conclut  ainsi  : 

«  L'idée  de  Clausius  que  les  molécules  des  corps  sont  conduc- 
trices, ou  celle  de  MM.  Mascart  et  Imbert  que  les  molécules  pos- 
sèdent un  pouvoir  diélectrique  extrêmement  élevé,  ne  conduit  à 
aucune  contradiction  avec  les  faits  expérimentaux. 

»  La  formule  î7 '  d  =  -  =  const.,  où  d  est  la  densité  et  ff 

K  —  ï  éT 

y.  de  Phys.,  3*  série,  t.  L  (Tévricr  189a.)  G 
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r intervalle  moléculaire,  peut  être  employée  avec  avantage  comme 
formule  empirique  pour  relier  la  densité  à  la  constante  diélec- 
trique. »  A.  Perot. 


ARONS  et  RUBENS.  —  Vitesse  de  propagation  des  ondes  électriques  dans  quel* 
ques  isolants  solides;  Wied.  Ann,,  t.  XLIV,  p.  177;  1891  (*). 

Dans  ce  travail,  MM.  Arons  et  Rubens  ont  étendu  aux  solides 

les  résultats  qu'ils  avaient  obtenus  précédemment  pour  les  liquides. 

Les  nombres  trouvés  pour  la  constante  diélectrique  d'une  part  par 

la  méthode  de  Schiller,  et  Tindice  pourdes  longueurs  d'onde  de  6" 

par  la  méthode  des  auteurs,  vérifient  remarquablement  la  relation 

de  Maxwell.  Voici  les  résultats  donnés  : 

^  Indice 

Constantes  _ —    ,„  ^ 

Diélectriques.  diélectriques  |ji.  ^.  X  =  6m.    X  =  6.10-* m. 

Paraffine  fluide 1,98  1,41  ^  li?  ]  de  1,48 

Paraffine  demi-fluide.  a, 08  i,44  >}4^  {  ^ 

Paraffîne  solide 1,95  i  ,40  1,4^/         ^9^3 

Verre  n*  1 5,3;  a, 3-2  2,33  i,5i 

Verre  n"  2 5,90  2,43  2,49  i,53 

Les  auteurs  font  remarquer  combien  la  constante  diélectrique 
qu'ils  ont  trouvée  pour  le  verre,  0,87  à  5,90,  diffère  du  nombre 
donné  par  J.-J.  Thomson  et  M.  Blondlot,  2,8,  obtenu  avec  des 
oscillations  très  rapides;  ils  ne  donnent  de  ce  fait  aucune  explica- 
tion. 11  est  regrettable,  je  crois,  que  les  auteurs  n'aient  pas  indiqué 
la  longueur  d'onde  des  oscillations  qui  leur  ont  servi  dans  la  me- 
sure des  constantes  diélectriques.  A.  Pérot. 


\.-A.  MICHELSON.  —  Sur  Tapplication  des  méthodes  d'inlerférences  aux  me- 
sures astronomiques;  Phil.  Afag.j  o*  série,  t.  XXX,  p.  i;  1890. 

Visibilité  des  franges  d'interférences  au  foyer  d'une  lunette; 
Phil.  Mag.,  0*  série,  t.  XXXI,  p.  255;  1891. 

Dans  un  Mémoire   précédent  (2),  Tauteur  avait  montré  com- 


(  '  )  Voir  Journal  de  Physique,  a' série,  l.  X,  p.  379. 
(')  Ibid.,  p.  91;  1891. 


VISIBILITÉ.  DES  FRANGES.  83 

menl  la  transformalion  d'une  lunette  en  réfractomètre  înterféren- 
tîel  permet  de  déterminer,  avec  une  grande  précision,  la  direction 
d'un  point  lumineux  ou  Técart  angulaire  de  deux  points;  il  exa- 
mine maintenant  le  cas  où  Ton  observe  une  source  dont  le  dia- 
mètre apparent  n'est  pas  négligeable. 

Sa  lunette  étant  réglée  pour  la  vision  à  l'infini,  l'intensité  lu- 
mineuse, en  un  point  donné  du  plan  focal,  est  une  fonction  pério- 
dique de  la  distance  b  des  fentes.  Lorsqu'on  fait  varier  6,  la 
position  des  franges  ne  change  pas  ;  ce  qui  varie,  c'est  leur  diffé- 
rence d'éclat  entre  un  maximum  et  un  minimum  :  la  visibilité 
est  modifiée.  L'auteur  a  tracé,  pour  un  certain  nombre  de  cas 
(fente  rectiligne,  cercle,  deux  cercles  égaux,  etc.),  des  courbes  de 
visibilité  en  portant  en  abscisses  la  distance  des  fentes,  et  en  or- 
données le  rapport  V  de  la  différence  à  la  somme  des  intensités 
d'un  maximum  et  d'un  minimum  successifs;  les  points  où  cette 
courbe  coupe  l'axe  des  abscisses  correspondent  à  un  éclairement 
uniforme  du  champ.  Dans  plusieurs  séries  d'expériences  on  a  vu, 
en  modiûant  graduellement  l'écartement  6,  les  franges  apparaître 
et  disparaître  successivement  quatre  ou  cinq  fois;  les  vérifications 
quantitatives  sont  d'ailleurs  très  satisfaisantes.  Ainsi,  lorsqu'on 
connaîtra  la  forme  d'un  objet  et  la  loi  de  distribution  de  la  lu- 
mière (dans  le  cas  des  objets  très  petits,  on  admettra  que  l'éclat 
est  uniforme),  on  pourra  calculer  son  diamètre  apparent. 

L'emploi  de  deux  fentes  présente  cet  inconvénient  que  la  lar- 
geur des  franges  diminue  à  mesure  que  les  fentes  s'éloignent  l'une 
de  l'autre.  On  remédie  à  cet  inconvénient  en  séparant,  dans  les 
rajons  envoyés  par  l'astre,  deux  faisceaux  qu'on  fait  réfléchir 
par  des  miroirs  mobiles  qui  restent  parallèles  à  eux-mêmes.  On 
fait  disparaître  les  franges  et  Ton  déduit  la  différence  de  marche 
des  deux  faisceaux,  du  déplacement  simultané  des  miroirs  produit 
par  une  vis  double. 

Si  Téclairement  n'est  pas  uniforme,  on  pourra,  de  l'étude  de 
la  courbe  de  visibilité,  déduire  la  distribution  de  la  lumière  sur 
l'astre  étudié;  cette  question  est  beaucoup  plus  compliquée,  car 
l'expression  de  V  contient  deux  intégrales  définies,  étendues  à 
toute  la  surface  de  la  source,  et  dont  il  faudrait  déterminer  l'élé- 
ment. L'auteur  ne  donne  pas  d'indications  détaillées  sur  l'applica- 
tion de  la  méthode;  il   affirme   seulement  qu'elle  donne  des  ro- 
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sullats   au  moins  aussi  précis  et  beaucoup  plus  faciles  à  obtenir 
que  ceux  des  expériences  photométriques.  C.  Raveau. 


A. -A.  MICIIELSON.  —  Sar  rapplication  des  méthodes  interférentielles  aux  me- 
sares  spectroscopiques.  I;  Phil.  Mag.,  5*  série,  t.  XXXI,  p.  338;  1891. 

L'auteur  détermine  la  courbe  de  visibilité  d'une  raie  spectrale, 
simple  ou  double,  en  admettant  successivement  des  lois  très  di- 
verses pour  la  distribution  de  la  lumière  dans  les  raies.  Il  promet 
un  travail  contenant  des  courbes  déduites  de  l'expérience,  et  leur 
interprétation  probable  quant  à  la  constitution  des  raies  et  à  l'in- 
fluence de  la  vitesse  des  molécules  gazeuses  sur  leur  élargisse- 
ment. C.  Raveau. 


Andrews  GRAY.  —  Sur  la  théorie  dynamique  de  Taction  électromagnétique: 

Phil.  Mag.,  5*  série,  t.  XXX,  p.  44'  î  '890. 

IVfaxwell  n'a  appliqué  sa  théorie  dynamique  de  l'électromagné- 
tisme  qu'aux  systèmes  entièrement  formés  de  circuits  parcourus 
par  des  courants.  M.  Gray  montre  qu'elle  est  applicable  aux  sys- 
tèmes contenant  des  aimants  et  des  courants  et  aux  systèmes  ne 
comprenant  que  des  aimants. 

Dans  ce  but,  l'auteur  commence  par  écrire  les  expressions  de 
l'énergie  électrocinétique,  du  travail  électromagnétique  et  de 
l'énergie  fournie  par  les  piles  pour  un  système  formé  de  deux  cir- 
cuits indéformables;  puis,  assimilant  un  feuillet  ma<;nétique  à  un 
circuit  de  même  contour,  il  cherche  ce  que  deviennent  ces  ex- 
pressions pour  un  système  formé  d'un  feuillel  et  d'un  courant  et 
pour  un  système  de  deux  feuillets.  Il  montre  alors  que  leurs  con- 
séquences sont  conformes  aux  faits  expérimentaux  pourvu  qu'on 
admette  que  le  coefficient  de  self-induction  d'un  circuit  élémen- 
taire d'un  aimant  est  excessivement  grand  par  rapport  au  coeffi- 
cient d'induction  mutuelle  de  deux  de  ces  circuits,  hypothèse  qui 
revient  îk  considérer  un  aimant  comme  formé  d'une  infinité  de  cir- 
cuits élémentaires  fermés  de  longueur  excessivement  grande  par 
rapport  au  périmètre  de  leur  section. 


TROWBRIDGE.  —  DÉCHARGES  ÉLECTRIQUES.  85 

M.  Gray  étudie  ensuite  l'aimantation  du  fer  doux.  11  trouve 
que  le  fer  doit  s'échauffer  sous  l'influence  d'une  faible  force  ma- 
gnétisante et  se  refroidir  quand  la  force  magnétisante  est  intense. 
Ces  résultats  sont  conformes  à  ceux  de  la  théorie  moléculaire  du 
magnétisme  du  professeur  Ewing;  il  y  a  un  léger  désaccord  avec 
la  théorie  thermodynamique  de  l'aimantation  Induite  qui  n'in- 
dique pas  qu'il  y  ait  échauffemcnt  du  fer  sous  l'Influence  d'une 
faible  force  magnétisante.  J.  Blondin. 


John  TROWBRIDGE.  —  Mouvement  des  atomes  dans  les  décharges  électriques; 

PhiL  Mag.y  5*  série,  t.  XXX,  p.  4^o;  1890. 

Entre  deux  pôles  en  fer  passent  les  décharges  oscillantes  d'une 
batterie  de  bouteilles  de  Leyde  ;  un  spectroscope  à  réseau  métal- 
lique concave  de  Rowland  permet  de  photographier  le  spectre  de 
l'étincelle;  on  prend  une  première  photographie  en  disposant 
le  plan  de  la  fente  du  spectroscope  parallèlement  à  la  direction 
de  l'étincelle,  puis  une  seconde  en  plaçant  le  plan  de  la  fente  per- 
pendiculairement à  cette  direction  (à  cet  effet  l'un  des  pôles  est 
percé  d'un  trou  cylindrique). 

Si  les  atomes  de  fer  étaient  entraînés  par  l'étincelle,  la  longueur 
d'onde  d'une  des  radiations  émises  par  ce  métal  dépendrait  de  la 
valeur  de  la  vitesse  d'entraînement  et  de  la  direction  de  celle  vi- 
tesse par  rapport  à  celle  du  faisceau  observé,  et,  par  suite,  les 
raies  du  fer  n'auraient  pas  les  mêmes  positions  dans  les  deux  pho- 
tographies; le  calcul  montre  d'ailleurs  que,  s'il  en  était  ainsi,  le 
déplacement  des  raies  serait  très  sensible  à  cause  de  la  petitesse 
de  la  période  de  la  décharge  (environ  o*,  oooooo3)  et  du  grand 
pouvoir  dispersif  du  réseau. 

La  comparaison  des  deux  photographies  n'ayant  accusé  aucun 
déplacement  des  raies,  M.  Trowbridge  en  conclut  que  les  ondes 
électriques  se  propagent  sans  entraîner  les  atomes  métalliques  et 
que  ceux-ci  vibrent  sur  place  pour  donner  naissance  aux  ondes 
lumineuses.  J.  Bloudin. 


86  LECHER. 

G.  GORE.  —  De  l'infloence  prépondérante  des  premières  quantités  d'électrolyles 
sur  la  force  électromotrice  d'un  couple  yoI talque;  Phil.  Mag..,  5*  série,  t.  X\X, 
p.  .'»83-5g4;  p.  1890. 

Dans  des  recherches  antérieures  {Phil.  Mag.,  mai  1890),  l'au- 
teur avait  constaté  que,  lorsque  l'on  ajoute  successivement  des  quan- 
tités égales  d'un  acide  ou  d'un  sel  à  de  l'eau  pure,  la  première  ad- 
dition produit  sur  la  valeur  de  la  force  électromotrice  d*un  couple 
plongé  dans  cette  eau  un  eflet  beaucoup  plus  grand  que  les  addi- 
tions suivantes.  Pour  chercher  s'il  en  est  toujours  ainsi,  M.  Gore 
fait  de  nombreuses  expériences  avec  divers  couples  plongés  dans 
l'eau  pure  à  laquelle  il  ajoute  diverses  solutions  salines  ou  acides; 
en  outre,  il  étudie  la  diminution  de  force  électromotrice  qu'é- 
prouve un  couple  plongé  dans  une  dissolution  saline  ou  acide 
quand  on  ajoute  de  l'eau  pure.  Il  observe  constamment  une 
influence  prépondérante  de  la  première  addition. 

M.  Gore  rapproche  ce  résultat  de  l'influence  prépondérante 
de  la  première  addition  d'un  acide  ou  d'un  sel  sur  la  conductibi- 
lité électrique  de  l'eau  du  dégagement  de  chaleur  relativement 
grand,  produit  par  l'addition  d'une  première  quantité  d'eau  à  de 
l'acide  sulfurique,  etc.  Il  en  conclut  que  cette  influence  prépon- 
dérante de  la  première  addition  est  une  propriété  générale  des 
électroljtes,  et  il  cherche  à  l'expliquer  par  une  composition  des 
mouvements  moléculaires  de  ces  corps.  J.  Blondir. 


E.  LECHER.  —  Mesure  des  constantes  diélectriques  au  moyen  des  vibrations  de 

Hertz;  Wied.  Ann.y  t.  XLII,  p.  \!\i-ib\\  1891. 

M.  Lécher  emploie  l'appareil  qui  lui  a  servi  dans  ses  recherches 
antérieures  sur  la  vitesse  de  propagation  des  ondes  électriques 
dans  les  (ils  métalliques  :  deux  fils  rectilignes  et  parallèles  de  plus 
de  II"  de  longueur  sont  respectivement  reliés,  d'un  côté,  aux 
plateaux  d'un  condensateur  à  lame  d'air,  de  l'autre  à  deux  plaques 
métalliques  verticales  placées  en  regard  et  à  une  petite  distance 
des  plaques  d'un  excitateur  de  Hertz;  un  tube  à  vide  est  disposé 
en  travers  des  fils  près  du  condensateur.  En  déplaçant  le  long  des 
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fils  un  fil  transversal  qui  les  réunit,  Téclat  du  tcfbe  varie  ;  on  note 
les  positions  qui  correspondent  au  maximum  d'éclat  pour  diverses 
valeurs  de  Técartement  des  plateaux  du  condensateur.  On  met 
ensuite  entre  ceux-ci  une  lame  diélectrique  et  Ton  modifie  Técar- 
tement  jusqu*à  ce  que  le  tube  reprenne  Téclat  maximum,  le  tube 
transversal  étant  dans  Tune  des  positions  précédemment  notées. 
On  déduit  de  là  l'épaisseur  d'air  équivalente  à  la  lame  diélectrique 
et,  par  suite,  le  pouvoir  inducteur  de  cette  dernière. 

Dans  une  seconde  série  d'expériences,  l'auteur  emploie  deux 
condensateurs  identiques;  un  des  plateaux  de  chacun  d'eux  est 
relié  à  un  pôle  d'une  bobine  de  RuhmkorlT  dont  l'autre  pôle  est 
au  sol;  les  deux  autres  plateaux  sont  respectivement  reliés  aux 
deux  paires  de  quadrants  d'un  électromètre.  En  interposant  une 
lame  diélectrique  entre  les  plateaux  d'un  condensateur,  l'aiguille 
de  l'électromètre  dévie  et,  pour  la  ramener  au  zéro,  il  faut  écarter 
les  plateaux.  La  mesure  de  cet  écartement  permet  d'obtenir  l'é- 
paisseur d'une  lame  d'air  équivalente  à  la  lame  diélectrique. 

Une  troisième  série  d'expériences  a  été  faite  en  remplaçant, 
dans  l'appareil  précédent,  la  bobine  par  une  petite  machine  sta- 
tique dont  les  pôles  étaient  écartés  de  o*^",o5.  Le  Tableau  sui- 
vant résume  les  résultats  obtenus  par  ces  trois  méthodes  : 

Constante  diélectrique. 


Verre 

Durée  de  la  charge 

^ — -^. — ^ 

en  secondes. 

à  glaces,    ordinaire. 

Ébonite. 

Pétrole 

Eau 

0,5 

4,67          4,64 

2,64 

non  mesurée 

0,5  X  10-» 

j,34          5,09 

2,81 

2,35 

oc 

0,3  X  lo-"^ 

7,3i           6,5o 

3,01 

2,42 

00 

On  voit  que  la  constante  augmente  quand  la  durée  de  la  charge 
diminue.  Ce  résultat  est  en  contradiction  avec  ceux  des  expé- 
riences antérieures  de  J.-J.  Thomson  et  des  récentes  recherches 
de  M.  Blondlol  (').  J.  Blomdim. 


(*)  Voir  Journal  de  PhysiquCy  mai  1891  ;  p.  197. 


88  LAMB.  —  FLEXION. 

Horace  LAMB.  —  Sur  la  flexion  d*un  ressort  élasliqae  plat;  PhiL  Mag.., 

5*  série,  t.  XXXI,  p.  182-188;  1891. 

SI  l'on  soumet  à  une  flexion  une  barre  élastique  de  section  rec- 
tangulaire, cette  section  se  déforme  :  le  côlé  de  la  section  qui  est 
situé  sur  la  barre  rendue  convexe  par  la  flexion  se  creuse  suivant 
une  courbe  concave,  tandis  que  le  côté  opposé,  appartenant  par 
suite  à  la  face  devenue  concave,  prend  une  forme  convexe.  La 
théorie  ordinaire  de  l'élasticité  permet  de  trouver  une  relation 
entre  le  ravon  de  courbure  p  d'un  filet  longitudinal  passant  par  un 
point  de  la  barre  et  le  rajon  de  courbure  pi  du  filet  transversal 
passant  par  ce  point;  cette  relation  contient  le  coefficient  de 
Poisson  et,  par  conséquent,  permet  la  détermination  de  ce  coeffi- 
cient si  l'on  mesure  expérimentalement,  comme  l'ont  fait  M.  Cornu 
et  M.  Mallock,  les  valeurs  de  p  et  pi. 

Mais,  d'après  une  remarque  de  Thomson  et  Tait,  cette  relation 
n'est  exacte  que  si  la  flexion  est  assez  faible  pour  que  le  ravon  p 

soit  très  grand  par  rapport  au  quotient  -j-  du  carré  de  la  largeur  b 

de  la  barre  par  son  épaisseur  h.  Pour  en  trouver  une  expression 
générale  applicable  dans  tous  les  cas,  M.  Lamb  décompose  la  barre 
en  éléments  parallélépipédiques  par  deux  systèmes  de  sections 
normales,  les  unes  perpendiculaires,  les  autres  parallèles  à  sa  lon- 
gueur; les  faces  de  l'élément  formées  par  le  premier  système  sont 
soumises  à  une  tension  P  et  à  un  couple  G  par  unité  de  surface; 
celles  qui  sont  formées  par  le  second  système  sont  soumises  à 
une  tension  Q,  un  couple  H  et  une  force  Z  dirigée  suivant  la  nor- 
male à  la  courbe  formée  par  un  filet  longitudinal.  En  écrivant  que 
l'élément  est  en  équilibre,  l'auteur  obtient  les  valeurs  de  ces 
forces  et  de  ces  couples  en  fonction  des  constantes  d'élasticité. 
Ces  valeurs,  assez  complexes  dans  le  cas  général,   se  simplifient 

quand  p  est  très  petit  ou  très  grand  en  comparaison  de  -r- ;   dans 

ce  dernier  cas  on  retrouve,  entre  p  et  p«,  la  relation  admise  jus- 
(|u'ici.  J.   Blondin. 


ROSA.  —  POUVOIR  INDUCTEUR  SPÉCIFIQUE.  89 


Edward  B.ROSA.  —  Pouvoir  inducleur  spécifique  des  élecirolytcs;  Phil.  Mag.y 

l.  "XXXI,  6*  série,  p.  188-207;  1891. 

Les  liquides  électrolj^tes,  comme^  Teau  et  Talcool^  renfermant 
des  traces  d'impuretés,  ont-ils  un  pouvoir  inducteur  spécifique 
vrai,  ou  bien  ne  possèdent-ils  qu'un  pouvoir  inducteur  apparent 
résultant  de  leur  conductibilité  électrique?  Pour  répondre  à  cette 
question  l'auteur  mesure,  au  moyen  d'une  balance  de  torsion,  la 
force  attractive  qui  s'exerce  en  ire  deux  électrodes  de  platine 
plongées  dans  un  liquide  et  chargées  par  un  courant  dont  le  sens 
est  renversé  aooo  à  4ooo  fois  par  minute  à  l'aide  d'un  commuta- 
teur tournant.  En  faisant  varier  les  conditions  des  expériences,  il 
a  constaté  que  :  1®  l'attraction  F  est  proportionnelle  au  carré  de 
la  différence  de  potentiel  V  des  électrodes  ;  2°  elle  varie  avec  la 

distance  e  des  électrodes  de  telle  sorte  que  p  -7-  reste  constant; 

3"  elle  varie  fort  peu  avec  le  nombre  des  renversements  du  cou- 
rant de  charge;  4°  ^Ue  reste  sensiblement  la  même  quand,  par 
l'addition  d'une  goutte  d'une  dissolution  saline,  on  produit  une 
augmentation  très  grande  de  la  conductibilité  du  liquide;  5"  une 
élévation  de  température  du  milieu  diminue  cette  attraction, 
tandis  que,  au  contraire,  elle  augmente  la  conductibilité  du  mi- 
lieu. 

La  discussion  de  ces  résultats  montre  que  la  force  attractive  ne 
peut  dépendre  de  la  conductibilité,  que  les  faibles  variations  con- 
statées quand  la  conductibilité  du  liquide  augmente,  sa  tempéra- 
ture restant  constante,  doivent  être  attribuées  à  une  variation  de 
la  polarisation  des  électrodes,  et  que  cette  attraction  est  repré- 
sentée, comme  dans  le  cas  des  diélectriques,  par  la  formule 

F  =  AKV», 

où  A  est  un  coefficient  dépendant  des  dimensions  géométriques 
du  condensateur  dont  les  électrodes  forment  les  armatures  et  K 
un  coefficient  ne  dépendant  que  de  la  nature  du  liquide. 

Les  liquides  électrolyliques  possèdent  donc  un  pouvoir  induc- 
teur spécifique  K.  En  prenant  le  rapport  des  attractions  observées 
dans  divers  liquides  d'une  part,  et  dans  l'air  d'autre  part,  les  con- 
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Citions  de  rexpérience  étant  les  mêmes  dans  les  deux  cas,  et  le 
pouvoir  ioduclear  de  l'air  étant  pris  pour  unité.  Tauteur  a  obtenu 
pour  les  pouvoir  inducteurs  Je  ces  liquides  : 

Eau  à  2>''C 75,7 

\WjffA  à  ly'^C 25,7 

Haile  de  cachalot  à  v/C ^r^ 

Benzine  à  21* C ^-4^ 

E«9ence  de  térébenthine  commerciale  â  i9'.6C..       2.43 

PéiroXi  yeutral  à  2i*C 2,26 

Pétrole  Diamond  fî'hite 2.11 

Les  valeurs  trouvées  pour  Teau  et  Talcool  sont  loin  de  satisfaire 
kÊ  la  relation  de  Maxwell,  R'=  /i,  où  n  est  Findice  de  réfraction 
de  la  substance.  L'auteur  explique  cette  divei^ence  en  comparani 
l'action  des  ondes  électriques  sur  Teau  et  Talcool  à  celle  des  forces 
mécaniques  sur  la  résine:  ce  corps  se  comporte  comme  un  solide 
élastique  pour  les  forces  périodiques  à  très  courte  période  tandis 
qu'il  se  rapproche  des  corps  mous  quand  il  est  soumis  à  une  force 
constante;  de  même,  Teau  et  l'alcool  se  comporteraient  comme  de 
véritables  diélectriques  pour  les  ondes  de  période  comparable  à 
celle  de  la  lumière,  quoiqu'ils  agissent  comme  des  corps  mé- 
diocres conducteurs  quand  la  période  des  ondes  est,  comme  dans 
les  expériences  de  Fauteur,  environ  un  million  de  fois  plus  grande 
que  celle  des  vibrations  lumineuses.  J.  Bloxdin. 


OeoROE-M.  MINCHIN.  —  Expériences  de  pholo-éleclricilé;  Phil.  Mag., 

5*  série,  t.  XXXI,  p.  207-238. 

Deux  électrodes  métalliques,  recouvertes  ou  non  d'émulsions 
de  divers  sels  dans  le  collodion  ou  la  gélatine,  sont  plongées  dans 
un  liquide;  l'une  déciles  est  maintenue  dans  Tobscurité  tandis 
que  Tautre  est  exposée  a  des  rayons  lumineux*,  un  courant  se  pro- 
duit dans  le  fil  qui  réunit  les  électrodes.  En  variant  la  nature  des 
électrodes,  des  émulsions  qui  les  recouvrent,  du  liquide  dans 
lequel  elles  plongent,  la  couleur  et  l'intensité  du  faisceau  lumi- 
neux, etc.,  Tauleur  a  obtenu  un  grand  nombre  de  résultats  inté- 
rcfsants  mais  ne  présentant  aucun  lien.  Le  plus  important  peut- 
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être  est  qu'avec  des  électrodes  d'étain  préparées  convenablement 
et  plongées  dans  Talcool  méthjlique,  la  force  électromotrice  est 
proportionnelle  à  la  racine  carrée  de  l'intensité  lumineuse. 

L'auteur  expose  ensuite  quelques  recherches  sur  les  récepteurs 
à  sélénium. 

Il  termine  en  indiquant  trois  problèmes  qui  lui  paraissent  pou- 
voir être  résolus  par  les  phénomènes  actino-électriques  :  la  con- 
struction d'un  photomètre  réellement  scientifique,  la  photogra- 
phie à  distance  (qui  était  l'objet  de  ses  premières  recherches),  la 
transformation  de  la  chaleur  rajonnée  par  le  Soleil  en  travail 
utile.  J.  Blondi!«. 


SuELFORD  BIDWELL.  —  Quelques  expériences  avec  les  récepteurs  à  sélénium  : 

PhiL  Mag.i  5*  série,  t.  XXXI,  p.  a5o-256;  1891. 

L'auteur  indique  les  diverses  circonstances  qui,  d'après  ses 
propres  expériences  et  celles  d'autres  physiciens,  influent  sur  la 
grandeur  de  la  variation  de  résistance  qu'éprouve  la  variété  cris- 
talline du  sélénium  sous  l'influence  de  la  lumière,  et  en  déduit  les 
dispositions  qu'il  convient  d'adopter  pour  obtenir  une  grande 
sensibilité.  Il  croit  que,  lorsque  les  électrodes  sont  cn^  cuivre,  la 
sensibilité  résulte  de  la  formation  d'une  petite  quantité  de  sélé- 
niure  de  cuivre  aux  surfaces  de  contact. 

Il  décrit  ensuite  quelques  expériences,  faciles  à  répéter  et  des- 
tinées à  montrer  les  variations  de  conductibilité  du  sélénium  sous 
l'influence  de  la  lumière.  Citons  la  suivante  :  Un  récepteur  à  sélé- 
nium est  monté  en  série  avec  une  pile  et  un  relais  qui  peut  fermer 
ou  ouvrir  un  circuit  contenant  une  forte  pile  et  une  sonnerie  ou 
une  lampe  à  incandescence;  la  sonnerie  reste  en  repos  quand  le 
récepteur  à  sélénium  est  éclairé  par  la  flamme  d'un  bec  de  gaz,  et 
se  met  en  marche  si  l'on  interpose  un  écran  sur  le  trajet  des 
rajons;  de  même,  la  lampe  à  incandescence  reste  obscure  quand 
le  sélénium  est  éclairé  et  brille  quand  on  intercepte  les  rayons. 

J.  Blondi>. 
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Arthuh   SCIIUSTER.  —  Influence  de  la  flexion  des  aiguilles  magnétiques  sur 
rinclinaison  rnagnctifjuc  apparente;  Phil.  Mag.^  5*  série,    t.  \\\I,  p.   275- 

'iSi;  1891. 

l^a  méthode  adoptée  pour  la  mesure  de  rinclinaison  élimine 
Terreur  résultant  de  ce  que  le  centre  de  gravité  de  Faiguille  ne  se 
trouve  pas  exactement  sur  Taxe  de  rotation  ;  mais  elle  suppose  que, 
dans  toutes  les  positions  de  l'aiguille,  le  centre  de  gravité  reste  à 
la  même  distance  de  Taxe.  En  réalité,  la  flexion  qu'éprouve  l'ai- 
guille sous  l'action  des  poids  de  ses  deux  moitiés  fait  varier  cette 
distance  et  introduit  ainsi  une  erreur  dont  on  n'a  pas  tenu  compte 
jusqu'ici.  On  voit  facilement  que  le  déplacement  h  au  centre  de 
gravité  fait  tourner  l'aiguille  d'un  angle  0  donné  par  la  relation 

mgh  «inç  =;  TM  0, 

où  m  est  la  masse  de  Faiguille,  M  son  moment  magnétique,  T  la 
force  magnétique  terrestre  et  '^  l'inclinaison.  La  théorie  de  l'élas- 
ticité permet  d'obtenir  h  pour  une  aiguille  de  forme  rectangu- 
laire et  pour  une  aiguille  formée  de  deux  triangles  isoscèles 
allongés,  réunis  par  leurs  bases,  et  montre  que  la  valeur  de  h  est 
trois  fois  et  demie  plus  petite  pour  la  dernière  aiguille  que  pour 
la  première.  L'auteur  a  calculé  les  valeurs  de  0  pour  des  aiguilles 
(le  diverses  formes  et  de  diverses  longueurs  et  a  trouvé  que  0 
atteint  i'i(/  pour  une  aiguille  rectangulaire  de  .^S"^™  de  longueur 
vi  seulement  5"  pour  une  aiguille  en  pointe  de  7*^™,  5  de  longueur, 
(^es  résultats  expliquent  les  diflerences  systématiques  que  Ton 
constate  dans  les  mesures  de  Tinclinaison  faites  avec  des  aiguilles 
(le  formes  ou  de  longueurs  différentes.  J.  Bloa'di:<ï. 


T.-ll.  ULAKESLKY.  —   Solution   d'un   problème  géom<*trique  de  magnétisme; 

Phil.  Mug.y  5*  série,  t.  WXI,  p.  sSi-aSô;  i8»)i. 

Supposons  connues  les  distances  m  et  n  des  pôles  M  et  N  à  un 
point  0  de  Taxe  qui  les  joint;  menons  en  ce  point  une  perpendi- 
culaire À  eel  axe  et  cherchons  la  distance  d  :=  OP  du  point  O  au 
point  1^  de  cette  perpendiculaire  où  la  direction  du  champ  est  nor- 
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maie  à  l'axe  de  raimanl.  En  écrlvanl  qu'en  ce  point  les  compo- 
santes parallèles  à  l'axe  des  deux  forces  respectivement  dues  au 
pôle  M  et  au  pôle  N  sont  égales  et  opposées,  on  obtient  la  relation 


m _  n 

» 


(«?«-+- m«)«        (t/^-^n^)^ 


qu'on  peut  encore  écrire 


( 


)    ~  7  X  =  O 

imnj        4  imn 


L'auteur  identifie  cette  expression  avec  la  suivante, 


cos  /i^  0 cos  A  0  —  7  cos  /i  3  0  =  o. 

4  'I 


et  obtient  ainsi  les  deux  égalités 


=  cosn30,         =co5/iO, 


imn  imn 


qui  permettront  de  calculer  très  rapidement  cl  à  l'aide  de  tables 
de  sinus  et  de  cosinus  hyperboliques. 

L'auteur  fait  observer  que  la  résolution  de  ce  problème  offre 
un  certain  intérêt  dans  l'étude  des  déviations  qu'éprouve  la  bous- 
sole d'un  navire  en  fer  avec  les  changements  d'orientation  de  Taxe 
de  ce  navire.  Il  fait  également  remarquer  que,  si  l'on  détermine 
expérimentalement  le  point  P,  en  déplaçant  dans  le  champ  dp 
l'aimant  une  très  petite  aiguille  aimantée,  et  que  Ton  mesure  la  va- 

leur  de  d  et  la  distance  /= du  point  O  au  milieu  de  Tai- 

mant,  il  est  facile  de  déduire  de  ces  données  la  distance 

des  deux  pôles,  distance  qu'il  est  souvent  utile  de  connaître  dans 
les  expériences  sur  le  magnétisme;  on  trouve  pour  les  équations 
servant  à  calculer  a 


,30  ,        .,  /oosÂJO-f-f 

J.  Blombiiv. 


'.^- 
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t5>LKh£*iL,V\   —  C^uinriuaLibK  «airvelis  a  b  dj 

D*  tk  puiasoir:*    /^td^  Mof..  zr  sent.  i.  \m,  p.  34^ 

UL  c»f  M"".i^uiisr.  par  M   hisàh^sa^  :  Jbid^  p.  2â4- 

L'emploi  d^  i'-eîectroûmamaiDt'ir*-.  ponr  lu  mesure  de  la  pnîs- 
saooe.  e£>l  jussiiiif:  par  ier  cc*itsidêniiion^  snivantes  :  Tiadicalion  de 
l'appareil  a  le^  diiD^iisiozkf  de  carrf  d  nue  intensité:  il  suffira  donc 
de  connaître  une  rêsislancf-  conienaLle  pour  mesurer  nne  pnîs* 
*«aDce.  Plus  rénëralement .  la  lalenr  moyenne  d'une  fonction  qua- 
dratique a  coefGcienlf  ci:«nfi>LanU.  de  plusieurs  intensités,  pourra 
se  déterminer  mi  moTeu  de  IVleclrod^namomètre.  On  détermi- 
nera  séparémenl  cbacun  de^  Lerme?  en  faisant  passer  dans  les^deux 
LK>Lines  de  r<ipf»areî]  le^  deux  courants  dont  les  intensités  figurent 
dans  un  terme.  M.  Blakesle^  appelle  split  drnamometer  un  élec- 
Irodvnamomt'tre.  dans  les  deux  circuits  duquel  passent  des  cou- 
rants eutitrement  indéfvendants. 

1^  puissance  movenne.  f ouraie  à  un  circuit  déterminé,  étant  égale 
HU  produit  moven  d'une  force  électromotrice  par  une  intensité,  on 
la  mettra  sous  une  forme  convenable  si  Ton  peut  exprimer  la  force 
électroniotrioe  en  fonction  linéaire  et  homogène  de  plusieurs  in- 
tensités. L'aulour  traite  d'ahord  le  cas  d'une  génératrice  fournis- 
sant un  courant  à  un  circuit  contenant  un  appareil  quelconque 
sur  lequel  est  hranchê  parallrlemenl  un  circuit  sans  induction;  la 
mesure  de  la  puissance,  fournie  au  premier  fil,  pourra  se  faire  au 
moyen  d*nne  ou  de  deux  hobines:  on  retrouve  en  particulier  l'em- 
ploi du  wallmèlre  oixlinaire,  en  supposant  que  Tinduclion  ducir- 
euit  de  tension  soit  annulée. 

Dans  1rs  transformateurs  on  pourra,  au  moven  de  trois  électro- 
dvnamomrtres  |\laeé>  surehaonn  des  deux  circuits  et  à  cheval  sur 
h'sdeiix  ciivuils,  mesurer  la  puissance  totale  fournie  au  primaire, 
et,  séparément,  la  puissance  penlne  par  échauflement  du  pri- 
maire, du  seeouilaire  et  du  no\au. 

L'auteur  termine  eu  remai  «piant  que  le  carré  de  Tintensilé  d'un 

«ourantot  la  seuliMpiantilé  int«'ressante  au  point  de  vue  pratique, 

de  mcMue  que  le  carré  d*une  foive  éleetromotrice,   et  que  c'est 

également  peine  perdue  de  eomluuer  des  appareils  qui  mesurent 

intensité  moyenne  en  «mprn»?i  d'un    eourant  alternatif  ou  des 
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voltmètres  dont  les  iDdications  sont  proportionnelles  au  nombre 
(le  volts  et  non  au  carré  de  ce  nombre. 

Toutes  les  formules  établies  dans  ce  Mémoire  supposent  seule- 
ment que  les  courants  soient  périodiques,  quelle  que  soit  la  loi 
de  leur  variation;  MM.  Ayrlon  et  Tajior  démontrent,  indépen- 
damment, la  généralité  de  relations  établies  autrefois  par  M.  Bla- 
kesley  à  Taide  de  considérations  géométriques  qui  supposaient 
les  courants  sinusoïdaux.  C.  Ravf.au. 


J.  PERRY.  —  Sur  Téludc  des  transformateurs;  Phil.  Mag,,  5*  série,  t.  XXXII, 

p.  i68;  1891. 

Sur  la  mesure  de  la  puissance  dans  les  transformateurs  par  la  méthode 

de  M.  Blakesley;  Ibid.,  p.  i85. 

Pour  étudier  les  phénomènes  complexes  dont  le  no^^au  d'un 
transformateur  est  le  siège,  Tauteur  croit  qu'il  est  rationnel  de 
faire  d'abord  les  calculs  en  supposant  constants  les  coefficients 
d'induction  propre  et  d'induction  mutuelle;  la  comparaison  des 
nombres  obtenus  avec  les  résultats  expérimentaux  indiquera 
Tordre  de  grandeur  de  la  perturbation  causée  par  l'hjstérésis  et 
les  courants  de  Foucault.  Ce  résultat,  très  intéressant,  des  calculs 
effectués  pour  neuf  valeurs  différentes  de  la  fréquence,  est  que, 
pour  les  fréquences  un  peu  élevées,  telles  qu'on  les  rencontre  dans 
la  pratique,  la  phase  et  l'intensité  du  courant  secondaire,  la  puis- 
sance fournie  et  le  rendement  sont  à  peu  près  indépendants  de  la 
période.  On  peut  exprimer  le  même  fait  en  disant  que  ce  sont  les 
seuls  rapports  des  coefficients  d'induction  qui  influent;  leur  va- 
leur absolue  est  à  peu  près  indifférente,  par  suite  aussi,  celle 
de  |x;  l'hystérésis  ne  doit  donc  pas  jouer  un  rôle  important. 

Un  résultat  plus  inattendu,  c'est  Tinfluence  considérable 
(|u'exerce  une  différence,  même  très  faible,  entre  les  valeurs  du 
flux  d'induction  à  travers  le  primaire  et  le  secondaire;  la  méthode, 
basée  sur  la  considération  de  ce  flux  et  dans  laquelle  on  néglige 
celte  cause  d'erreur,  ne  peut  donc  donner  de  résultats  exacts. 

Cette  objection  vicie  les  démonstrations  de  M.  Blakesley.  L'au- 
teur établit,  dans  un  second  Mémoire,  que  la  formule  finale  qui 
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donne  l'expression  de  la  puissance  fournie  au  primaire,  est  néan- 
moins exacte,  si  Ton  admet  que  les  effets  parasites  soient  négli- 
geables. C.  RiVEAU. 


BULLETIN  BIBLIOGRAPHIQUE. 
Annales  de  Chimie  et  de  Physique. 

'6*  série,  t.  X\V;  janvier  1891. 

Ange  Battelli.  —  Sur  les  propriétés  thermiques  des  vapeurs,  p.  38. 
Lo  P.  A.  Leray.  —  Mémoires  sur  la  théorie  cinétique  des  gaz,  p.  86. 
II.  MoisSAN.  —  Détermination  de  quelques  constantes  physiques  du 
fluor,  p.  ia5. 

Philosophical  Magazine. 

5'  série,  t.  XXXII;  décembre  1891. 

C.  WiLSOX.  —  Influence  de   la  charge   sur   la  flexion   des   lames, 

p.  4^1- 

J.  TROWBRmcE.  —  Amortissement  des  oscillations  électriques  des  fils 
de  fer,  p.  5o4. 

J.  Perry. —  Table  d^ harmoniques  sphériques,  calculés  par  MM.  liol- 
land,  Joncs  et  Lamb,  p.  5 12. 

W.  SuTiiERLAND.  —  Théorie  cinétique  des  solides,  p.  S'i^. 

J.  Mac  Cowan.  —  Supplément  à  un  Mémoire  sur  l'onde  solitaire, 
p.  553. 

W.  Thomson.  —  Instabilité  d* un  mou{?ement  périodique,  p.  555. 
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SUR  U  MASSE  DE  L'ATMOSPHÈRE  ; 
Par  m.  MASCART. 

On  calcule  habituellement  la  masse  de  gaz  qui  constitue  Tatmo- 
sphère  en  l'assimilant  à  celle  d^une  couche  de  mercure  qui 
couvrirait  le  sol,  et  dont  la  hauteur  est  définie  par  la  pression 
moyenne. 

Si  Von  fait  abstraction  de  la  vapeur  d'eau  et  que  Ton  appelle 
hauteur  réduite  H  de  l'atmosphère  celle  d'une  couche  de  même 
densité  (dans  le  sens  de  masse  spécifique)  qu'au  niveau  de  la 
mer,  et  qui  ferait  équilibre  à  la  pression  B  du  baromètre,  les  hau- 
teurs H  et  B  sont  en  raison  inverse  des  densités  correspondantes. 

On  a  donc,  à  la  température  /, 

H  _  i3*-oo  <r,7r>o  77 1  -t-  t 

Le  rayon  R  de  la  Terre  étant  de  6378*"",  il  en  résulte 

ir  _  j_    Î173 -♦-  f 
W  ■"  798  "  •i^j""* 

Celte  évaluation  n'est  qu'approchée,  car  on  a  supposé  la  gravité 
constante  et  l'on  n'a  pas  tenu  compte  de  l'agrandissement  sensible 
des  surfaces  sphériques  à  mesure  qu'on  s'écarte  du  soi.  L'erreur 
peut  être  notable,  comme  je  vais  essayer  de  le  montrer,  en  suppo- 
sant que  l'atmosphère  est  en  équilibre  et  négligeant  les  effets  dus 
à  la  rotation. 

Si  l'on  désigne  par^  la  pression,  ff  la  gravité  et  p  la  densité  de 
l'air  à  la  hauteur  A,  on  a 

En  indiquant  par  l'indice  o  les  termes  relatifs  à  la  surface  et 
posant 

^o  =  Po^oH,     ^=K-4--A^'-irrA' 

où  la  quantité  H  représente,  comme  plus  haut,  la  hauteur  réduite 
/.  dt  Phy$.,  3*  série,  t.  I.  (Mars  1892.)  7 
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de  l'atmosphère,  il  en  résulte 

Cette  première  équation  n^implique  aucune  hjpothèse,  si  ce 
n'est  qu'on  a  négligé  en  chaque  point  les  variations  de  gravité  dues 
aux  couches  atmosphériques  situées  plus  bas. 

Admettons  d'abord  que  la  température  soit  constante  et  que  la 
loi  de  Mariotte  reste  applicable  jusqu'aux  plus  faibles  pressions. 
Le  rapport  des  densités  est  alors  égal  à  celui  des  pressions;  par 
suite, 

P  H       '         /?o        po 

C'est  la  formule  connue  de  Laplace.  Elle  donne  bien  une  pression 
a  peu  près  nulle  dès  que  la  quantités,  toujours  inférieure  à  l'unité, 

prend  une  valeur  sensible,  puisque  le  rapport  ^  est  voisin  de  800. 

Toutefois,  en  dehors  des  considérations  physiques  qui  ne  permet- 
tent pas  de  supposer  la  température  constante,  cette  expression  ne 
peut  pas  représenter  exactement  le  phénomène,  parce  qu'elle  con- 
duirait à  une  masse  infinie. 

Si  l'on  pose,  d'une  manière  générale, 

la  fonction /( 5)  étant  égale  à  Tunilé  pour  5  =  0,  continuellement 
décroissante,  et  nulle  pour  5  =  1 ,  la  masse  d'air  clM,  relative  à  la 
hauteur  dh,  est 

"^    (1  —  S)* 

Désignant  par  K  la  hauteur  d'une  couche  homogène  de  densité po 
et  de  niènie  masse  totale,  on  peut  écrire 

Pour  que  la  masse  M  soit  limitcc  et  que  le  rapport  tt  reste  très 
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petit,  il  serait  donc  nécessaire  que  le  rapport  y(5)  des  densités 
renfermât  (i  —  5)*  en  facteur.  En  particulier,  toute  forme  expo- 
nentielle est  inadmissible. 

Si  l'on  appelle  T  la  température  absolue  du  gaz,  les  lois  de  Ma- 
riotte  et  de  Gay-Lussac  donnent 

P_T  __  PqTq  __    Tq 

et  Téquation  différentielle  devient 

(3)  7  =  HT^^- 

Une  seconde  liypollièse  consiste  à  admettre  que  la  température 
est  définie  par  la  condition  qu'une  masse  d'air,  s'élevant  dans  l'at- 
mosphère, n'éprouve  aucun  gain  ni  perte  de  chaleur  par  rayon- 
nement ou  conductibilité,  c'est-à-dire  suive  une  transformation 
adiabatique. 

On  trouve  alors  que  la  pression,  la  densité  et  la  température 
deviendraient  nulles  à  une  hauteur  de  îS^"  à  3o''".  Ce  résultat  est 
encore  très  éloigné  delà  vérité,  mais  en  sens  contraire,  car  on  est 
certain  qu'il  existe  de  l'air  à  des  hauteurs  notablement  plus  grandes 
et,  si  l'atmosphère  est  réellement  limitée,  la  limite  doit  être  beau- 
coup plus  élevée. 

En  effet,  M.  Jesse  a  pu  photographier,  au  milieu  de  la  nuit,  des 
nuages,  dits  lumineux,  de  deux  stations  assez  éloignées  pour  que 
leur  parallaxe,  rapportée  aux  étoiles  voisines,  parût  déterminée 
avec  une  grande  exactitude,  et  la  hauteur  dépassait  parfois  80'"; 
la  pression  doit  encore  être  notable  dans  ces  régions  pour  que  les 
cristaux  de  glace  y  soient  maintenus  en  suspension.  D'autre  part, 
l'observation  des  poussières  cosmiques,  des  bolides  et  surtout  celle 
des  aurores  polaires,  indiquent  des  altitudes  supérieures  à  200*'°  et 
même  à  5oo*"". 

D'après  ce  que  l'on  sait  sur  les  décharges  électriques,  on  est 
conduit  à  admettre  que  la  densité  des  gaz  n'est  pas  nulle  à  ces 
hauteurs  et  doit  être  de  même  ordre  que  celles  qui  restent  dans  les 
tubes  à  gaz  raréfiés,  c'est-à-dire  d'un  millionième  environ  de  la 
densité  relative  aux  conditions  normales. 


ivr,  3fASCAET. 

Nou^  repr^ieaUrron^  le  ra|iport  de>  densités  par  Tex pression 

\;  ;       =/    1      =      I  — i     --^. 

•{  jÎ  donn*:.  d'aprr?  réqaatioo     :£  . 

k        f  .Kl 

,    =  -    I  —  «-*•  oa  «<a^.biein«iiL  k  =  -  • 

K         2  R         2 

1^  quantité  d'air  sitoée  ao-dcssus  de  la  haatear  A  est  ane  frac- 
tion e  ~^  de  la  masse  totale. 

Supposons,  pour  fixer  les  idées,  qu'à  la  hauteur  de  700^*9  où 
(  =:  ^.  la  densité  soit  réduite  à  une  fraction  10000  fois  plus  faible 
qu'un  millionième.  cVst-â-dire  à  iu~**:  on  a  alors 

X 

2  =  217,7. 
K  en  résulte,  pour  la  température  de  lo''. 


é  / 


la  mai)se  de  Tatmosphère  serait  ainsi  presque  quadruplée. 

D^n<f  ces  conditions,  la  quantité  d*air  située  au  delà  de  700^* 
lïcsl  qu'une  fraction  de  la  masse  totale  inférieure  à  io~*.  et  Ton 
ne  f<iil  pas  une  erreur  de  j^  en  limitant  l'intégration  à  Taltitude 
dfï  '>eoo^,  où  la  densité  serait  réduite  à  moins  de  77^- 

TofJtefoii,  cette  valeur  du  coefficient  a  conduirait  à  des  près- 
Afon«»  trop  grandes  pour  les  altitudes  modérées,  mais  on  peut  se 
rapprocher  davantage  des  observations. 

I>a  hauteur  du  baromètre  à  différentes  altitudes  et  la  tempéra- 
ture correspondante  de  i^air  permettent  de  calculer  le  rapport  des 
densités,  car  on  a,  par  ré({ualion  (4 )« 


I  ''■■ 


On   renianpiera,  d^abord,  que  les  stations  basses  ne  peuvent 
nner  qu^unc  approximation  insuffisante,  car  les  erreurs  corres- 
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pondanlcs  des  quantités  p  et  a  sont 

Pour  l'altitude  de  64o",  le  facteur  5  est  égal  à  ^^^  - ,  de  sorte 
que  le  coefficient  a  éprouverait  une  variation  de  10  unités  pour 
une  erreur  de  ^—^  sur  le  rapport  des  densités;  or  les  corrections 
des  instruments,  et  surtout  Tinfluence  qu'exercent  les  reliefs  du 
sol  sur  la  décroissance  des  températures,  ne  permettent  guère  d'es- 
pérer une  plus  grande  approximation. 

D'autre  part,  si  B  est  la  lecture  barométrique  à  la  hauteur  /i, 
corrigée  de  la  température,  la  correction  de  gravité  donne  pour  la 
pression  réelle  B(i  —  5)^,  et  l'on  a 

Po H^i T 

?         B(i-5)*  To' 

Je  prendrai  d'abord,  comme  exemple,  l'observation  de  Bravais 
et  Martins  sur  le  mont  Blanc,  à  4^1  ^">  où  la  pression  baromé- 
trique était  de  424™™>25  et  la  température  —  7",  fi,  pendant  qu'on 
avait,  à  l'Observatoire  de  Genève,  situé  à  l'altitude  de  408", 
727"", 45  et  19®, 3.  On  en  déduit,  pour  le  niveau  de  la  mer,  par  la 
formule  barométrique,  76a"", gS  et  21", 7;  le  coefficient  a, calculé 
par  l'observation  du  mont  Blanc,  est  de  637. 

De  même,  la  moyenne  des  observations  faites  pendant  quinze 
années  sur  le  Pike's  Peak,  à  43 1 1™,  donne  pour  la  hauteur  du  ba- 
romètre 45i™",02  et  une  température  de  — 7°,  06.  En  admettant 
que  la  pression  moyenne  au  niveau  de  la  mer  soit  768™*°  et  la 
température  16°,  il  en  résulte  a  =  653,  2. 

Il  serait  plus  correct  de  soumettre  la  formule  à  une  série  d'é- 
preuves échelonnées,  mais  on  possède  très  peu  d'observations  mé- 
téorologiques à  difi'érentes  hauteurs  que  l'on  puisse  utiliser  pour 
une  étude  semblable.  En  outre,  la  température  est  singulièrement 
modifiée,  dans  les  stations  de  montagne,  par  les  circonstances  to- 
pographiques et  l'on  connaît  mal  les  conditions  qui  conviendraient 
aux  mêmes  altitudes  dans  l'air  libre. 

Sous  ces  réserves,  on  trouve  dans  le  réseau  des  observations 
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Cette  discussion  est  sans  doute  bien  conjecturale,  puisqu^on 
étend  les  formules  au  delà  de  la  limite  des  opérations,  ^t  je  ne  la 
présente  qu'avec  une  grande  réserve;  mais  la  marche  du  phéno- 
mène ne  paraît  pas  douteuse,  et  la  correction  relative  à  la  vapeur 
d'eau  ne  changerait  pas  beaucoup  les  résultats. 
.  D'ailleurs,  les  lois  physiques  dont  on  fait  usage  ne  sont  plus 
applicables  aux  régions  supérieures  de  l'atmosphère  ;  il  est  môme 
probable  que  la  densité  n'est  pas  une  simple  fonction  de  la  hau- 
teur, quelle  que  soit  la  distribution  des  températures,  et  que  la 
superposition  de  deux  couches  identiques,  dont  chacune  est  en 
équilibre,  ne  constituerait  pas  une  atmosphère  en  équilibre  stable. 

Enfin  le  problème  devient  bien  plus  complexe,  si  l'on  fait  in- 
tervenir les  mouvements  intérieurs  de  l'atmosphère  et  la  tumes- 
cence qui  doit  se  produire  dans  la  zone  équatoriale,  par  suite  du 
mouvement  de  rotation. 

Il  paraîtra  peut-être  légitime  d'en  conclure  que  l'on  commet 
une  erreur  importante,  quoiqu'il  soit  difficile  de  la  préciser,  en 
évaluant  la  masse  totale  de  l'atmosphère  par  la  pression  qu'elle 
exerce  à  la  surface  du  sol. 

Ajoutons  cependant  que,  s'il  n'est  pas  permis,  en  toute  rigueur, 
de  représenter  le  rapport  des  densités  par  une  simple  formule  ex- 
ponentielle, qui  conduirait  à  une  masse  totale  inadmissible,  l'ob- 
jection n'a  plus  de  portée  quand  on  utilise  ces  formules  pour 
évaluer  la  quantité  d'air  que  rencontre  un  faisceau  de  rayons  lumi- 
neux; cette  quantité  d'air  est  alors  comparable  à  celle  que  ren- 
ferme une  colonne  verticale  de  section  constante,  et  demeure 
limitée.  Les  théories  de  la  réfraction  atmosphérique,  en  particu- 
lier celles  de  Laplace  et  de  Bcssel,  qui  reposent  sur  des  expres- 
sions analogues,  restent  donc  à  l'abri  de  ce  genre  de  critiques. 
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SUB  LA  DÉTEBMIHATION  DE  L'ÉOUIVALEHT  HÉCAHOUE  DE  LA  GALOBIE; 

Par  m.  Constantin  MÏCULESCU  («). 

Dans  les  recherches  dont  je  vais  exposer  ici  les  points  principaux, 
je  me  suis  proposé  de  déterminer  par  une  méthode  directe  l'équi- 
valent mécanique  de  la  calorie. 

A  cet  effet,  j'ai  cherché  à  réaliser  la  mesure  du  travail  et  celle 
<le  la  chaleur  par  des  méthodes  de  seVo,tout  en  augmentant  les 
valeurs  absolues  des  quantités  mesurées. 

Dans  la  méthode  de  Joule  le  travail  mis  en  jeu  était  fort  petit; 
il  en  était  de  môme,  forcément,  pour  la  quantité  de  chaleur 
dégagée.  Pour  pouvoir  mesurer  cette  dernière  avec  quelque  pré- 
cision dans  la  lecture  du  thermomètre,  il  fallait  donc  faire  durer 
l'expérience  pendant  un  temps  assez  long  et  répéter  vingt  fois  la 
4:hute  du  poids  moteur,  ce  qui  entraînerait,  pour  l'expérience,  une 
«durée  totale  de  trente-cinq  minutes.  Les  corrections  dues  au  re- 
froidissement, qui  est  proportionnel  au  temps,  prenaient,  dès  lors, 
une  importance  énorme. 

J'évite  cet  inconvénient  en  réduisant  à  quelques  minutes  la  durée 
<le  la  mesure;  je  puis  néanmoins  augmenter  la  précision  des  me- 
sures en  op«'rant  :  i"  avec  une  force  motrice  considérable  (un 
cheval-vapeur):  a"  avec  des  appareils  thermomélriques  d'une 
grande  sensibilité,  employés  concurremment  avec  une  méthode 
calorimétrique  exempte  de  corrections. 

Pour  mesurer  le  travail,  je  suspends  le  moteur  sur  un  bâti  mo- 
l)ile  autour  d'un  axe  horizontal,  qui  coïncide  géométriquement 
avec  l'axe  de  rotation  de  la  machine;  dès  que  cette  dernière  tourne 
en  effectuant  un  travail  extérieur,  le  bâti  tend  à  s'incliner  en  sens 
inverse  de  la  rotation;  on  le  ramène  à  la  position  d'équilibre  en 
lui  appliquant  une  force  de  moment  connue. 

Le  moteur  est  donc  lui-même  son  propre  dynamomètre. 

Quant  à  la  quantité  de  chaleur,  elle  est  mesurée  par  la  méthode 
à  température  constante  :  autour  du  calorimètre  proprement  dit. 


(*)  Ce  travail  est  extrait  d'un  .Mémoire  plus  étendu  publié  dans  les  Annales  de 
Chimie  et  de  Physique, 
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fixé  indépendamment  du  bâli  oscillant,  et  dansTeau  duquel  tour- 
nent des  hélices  de  bateau,  circule  un  courant  d'eau  froide  dont  on 
règle  la  vitesse  de  façon  que  Teau  calorimétrique  ne  s'échaufie 
pas.  Le  poids  d'eau  écoulée  pendant  un  temps  donné  peut  mesurer 
la  chaleur  dégagée  pendant  ce  même  temps. 

Je  me  suis  placé  dans  une  des  caves  du  laboratoire  des  Recher- 
ches physiques  de  la  Sorbonne,  les  conditions  extérieures  de 
température  étant  à  peu  près  constantes  dans  ces  conditions. 

Avant  d'effectuer  les  mesures  définitives,  j'avais  d'ailleurs  fait 
plusieurs  séries  d'expériences  préalables,  à  l'aide  d'un  appareil 
que  j'avais  construit  moi-même;  le  moteur,  construit  par  Trouvé, 
avait  une  force  moindre  que  i^''^™. 

Le  calorimètre  était  à  une  seule  enveloppe. 

Dans  ces  conditions  et  malgré  l'imperfection  de  cet  appareil, 
j'avais  trouvé  le  nombre  436,  nombre  trop  fort  ;  mais  beaucoup 
(le  corrections  ne  pouvaient  se  faire  avec  cet  appareil  primitif; 
c'est  ce  qui  m'a  engagé  à  entreprendre  les  expériences  qui  font 
l'objet  du  présent  Mémoire. 

Détails  de  L' appareil,  —  L'appareil  se  compose  essentiel- 
lement :  d'un  moteur,  d'un  calorimètre,  d'un  dynamomètre  et 
d'organes  accessoires  servant  aux  liaisons  et  à  la  mesure  de  la  vi- 
tesse du  moteur. 

Le  moteur  que  j'ai  employé  était  une  machine  Gramme  (*), 
pesant  43*^^,  d'une  puissance  d'un  cheval-vapeur  et  tournant  avec 
une  vitesse  de  1200  tours  par  minute.  Elle  était  alimentée  par  le 
courant  de  4o  accumulateurs  Pollak;  ce  courant  était  amené  par 
deux  fils  dans  deux  godets  de  mercure,  où  arrivaient  les  deux 
extrémités  des  fils  de  la  machine,  qui  étaient  placés  dans  un  plan 
vertical  passant  par  l'axe  de  l'appareil. 

Le  calorimètre  est  disposé  suivant  le  prolongement  de  l'axe 
horizontal  du  moteur;  il  est  établi  de  façon  a  satisfaire  aux  exi- 
gences de  la  calorimétrie  de  précision.  Il  se  compose  de  quatre 
cylindres  concentriques  en  cuivre  :  les  deux  extérieurs  en  laiton 
et  les  deux  intérieurs  en  cuivre  rouge. 


(')  Ce  moteur  a  été  obligeamment  prêté  par  M.  H.  Fontaine. 
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De  plus,   le  cylindre  cxt'-rieur  est  recouvert  d'aae  enveloppe 


l'ii  fiMitro  il'iiii  rcntimi-Crc  dV-paissciir,  comme  cela  a  lieu  dans  le 
cvionnu''tri'  lltTlIii-lot. 
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Le  cylindre  intérieur  a  {Jlg^  ?-),  qui  contient  2850^'"  d'eau,  porte 
trois  palettes  longitudinales/?,  p,  p,  distantes  d'un  tiers  de  circon- 
férence, ayant  une  largeur  de  1 5"™,  et  d'autres  palettes  circulaires^ 


Fig.  2. 


Section  perpendiculaire  à  l'axe  du  calorimètre. 

de  même  largeur;  les  palettes  longitudinales  s'opposent  aux  mou- 
vements circulaires  du  liquide  calorimétrique  et  les  palettes  circu- 
laires aux  mouvements  longitudinaux. 

L'eau  est  versée  dans  ce  cylindre  a  par  un  tube  en  laiton  G 
(fig*  1),  vissé  dans  un  écrou  en  ébonite  solidaire  du  cylindre  a. 

Un  courant  d'eau  arrive  par  le  tube  e'  {Jig.  i  et  2),  coudé  à 
angle  droit  et  muni  d'un  robinet  r',  dans  l'espace  annulaire  limité 
par  les  cylindres  a  et  fr,  qui  pouvaient  contenir  1200^*^  d'eau;  il 
sort  par  un  tube  semblable  e  à  la  partie  supérieure  qui,  à  son  tour, 
est  munie  du  robinet  r.  Ces  deux  tubes,  portés  par  des  écrous  en 
ébonite,  Gxés  sur  le  cylindre  b,  sont  disposés  aux  extrémités  d'un 
même  diamètre. 

L'espace  annulaire,  compris  entre  les  cylindres  b  et  c,  est  plein 
d'air  qui  peut  communiquer  avec  l'atmosphère  extérieure  par  les 
discontinuités  des  deux  cylindres  extérieurs.  Ëndn  l'enceinte  cd 
est  remplie  de  l'eau  (près  de  10'*')  que  l'on  versait  par  l'orifice  L 

Les  cylindres  a,  fr,  c  sont  isolés  thermiquement  les  uns  des 
autres,  par  des  pièces  de  jonction  en  ébonite. 

Le  dynamomètre  se  compose  d'un  levier  en  chêne  ayant  laS*" 
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de  longueur,  deux  fols  coudé  à  angle  droit  en  C  et  C  et  reposant 
par  deux  couteaux  en  acier  a,  a'  sur  deux  blocs  en  pierre  D,  D, 
posés  eux-mêmes  sur  une  plaque  en  marbre  scellée  dans  le  sol. 

Le  couteau  a  est  solidaire  du  fléau  WW,  portant  en^  un  pla- 
teau de  balance  et  à  ses  extrémités  deux  cylindres  en  bois  Z,  Z, 
immergés  dans  des  vases  contenant  une  dissolution  de  glycérine, 
dans  le  but  d'amortir  les  oscillations  de  l'appareil.  Le  fléau  WW 
est  formé  d'une  règle  en  laiton  divisée  en  millimètres  dont  le  zéro 
coïncide  avec  Taréte  du  couteau  a.  Le  plateau  v  peut  être  déplacé 
sur  le  fléau  et  fixé  en  tel  point  que  l'on  désire  par  une  vis  de  ser- 
rage. Son  chariot  est  muni  d'un  trait  à  partir  duquel  on  compte  la 
distance  au  couteau. 

Le  bras  vertical  C'C  porte  une  masse  de  plomb  u  que  l'on  peut 
élever  ou  abaisser  verticalement  et  qu'une  vis  de  serrage  main- 
tient en  place,  lorsque  le  maximum  de  sensibilité  est  obtenu. 

Le  moteur  est  vissé  sur  le  plan  horizontal  C'C,  de  manière  que 
son  axe  soit  parallèle  à  ce  banc  et  dirigé  suivant  l'axe  commun  des 
deux  couteaux  a,  a! , 

L'axe  du  moteur  entraîne  dans  son  mouvement  de  rotation  un 
interrupteur  X,  composé  de  petits  cylindres,  l'un  en  ébonite  et 
l'autre  en  cuivre.  Une  feuille  mince  de  cuivre  recouvre  la  moitié 
de  la  surface  du  cylindre  en  ébonite,  continuant  par  là  la  surface 
du  cylindre  en  cuivre.  Le  cylindre  et  la  feuille  de  cuivre  commu- 
niquent aux  bornes  J,  J'  par  deux  tiges  de  cuivre  munies  de 
balais. 

L'axe  de  la  machine  se  continue  par  un  lien  flexible  c,  reliant 
le  moteur  avec  l'axe  du  calorimètre.  Ce  lien  c  est  formé  d'un  fil 
de  laiton  d'un  diamètre  de  S*""",  autour  duquel  sont  enroulés  en 
boudin  six  fils  d'un  plus  faible  diamètre.  Il  a  une  longueur  de  i  7*'"* 
et  a  pour  but  de  laisser  à  l'axe  du  moteur  un  jeu  suffisant. 

L'axe  horizontal  du  calorimètre  se  compose  d'une  tige  de  cuivre 
de  8™"  de  diamètre,  isolée  de  la  partie  antérieure  par  une  pièce 
on  ébonite  rf';  il  pénètre  dans  le  calorimètre  à  travers  une  botte  à 
vtoupe  qui  est  représentée  {Jig-  3). 

Elle  se  compose  d'un  cylindre  en  ébonite  e,  vissé  dans  l'écrou  A, 
<|ui  sert  pour  presser  l'étoupe  e  contre  le  tourillon  t  en  forme  de 
boite,  fixé  par  son  pourtour  sur  la  paroi  du  cylindre  a. 

On  remarquera  que  la  boîte  à  étoupes  et  le  point  d'appui  de 
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Taiilrc  extrëmilé  de  Taxe  du  calorimètre,  c'est-à-dire  les  points  où 
il  y  a  frottement  et,  par  suite,  dégagement  de  chaleur,  sont  situés 
à  l'intérieur  même  du  calorimètre  et,  par  conséquent,  la  chaleur 
uinsi  dégagée,  qui,  dans  les  appareils  déjà  employés  dans  ces  sortes 
de  mesures,  échappait  à  la  mesure  directe  et  nécessitait  une  mesure 
supplémentaire  de  correction,  est  ici  communiquée  à  Feau  du  calo- 
rimètre et  par  conséquent  recueillie. 

l'ig.   3. 


Onze  systèmes  de  trois  palettes  en  hélice  sont  distribués  à  égale 
distance  le  long  de  l'axe  du  calorimètre;  elles  vont  se  terminer 
très  près  de  la  paroi  du  cylindre  a  et,  de  plus,  deux  systèmes 
consécutifs  d'hélices  sont  orientés  de  telle  façon  que,  si  l'un  des 
systèmes  rejette  l'eau  dans  un  sens,  l'autre  la  rejettera  dans  le  sens 
contraire. 

Sur  les  faces  du  cylindre  extérieur  du  calorimètre  sont  soudées, 
par  leurs  bras  verticaux,  deux  pièces  rectangulaires  en  laiton, 
permettant  de  faire  reposer  le  calorimètre  sur  deux  planches 
épaisses,  supportées  elles-mêmes  par  deux  systèmes  de  bancs  B,  B, 
bien  scellés  sur  la  plaque  horizontale  de  marbre. 

Il  est  facile  maintenant  de  comprendre  la  manipulation  de  l'ap- 
pareil. 

11  faut  mesurer  deux  grandeurs,  à  savoir  :  le  travail  dépensé  cl 
la  chaleur  recueillie  correspondante. 

La  mesure  du  travail  est  faite  d'après  une  méthode  dont  K; 
principe  a  été  indiqué  par  M.  Deprez  (*). 

Imaginons  qu'un  moteur  électrique  soit  actionné  par  un  courant. 


(')  Association  française  pour  l'avancement  des  Sciences,  3*  session,  p.  33,'); 
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rinduil  tourne  alors  dans  un  certain  sens,  par  exemple,  dans  le 
sens  inverse  du  mouvement  des  aiguilles  d'une  montre;  on  peut 
diminuer  le  mouvement  et  même  Tarréler  complètement  en  saisis- 
sant, par  exemple,  son  axe  entre  les  mâchoires  d'un  frein  de  Pronj. 
Si  le  moteur  est  suspendu  de  manière  à  permettre  à  l'inducteur  de 
se  déplacer,  la  réaction  qu'exerce  sur  lui  Tinduit  tendra  à  le  faire 
tourner  dans  le  sens  du  mouvement  des  aiguilles  d'une  montre  et 
Ton  pourra  le  ramener  à  sa  position  première  en  chargeant  de  poids 
le  plateau  d'un  bras  de  levier  qui  lui  est  convenablement  adapté 
perpendiculairement  au  plan  de  symétrie  vertical  de  la  machine. 

Si  P'  est  le  poids  nécessaire  pour  le  ramener  à  la  position  d'équi- 
libre et  /  la  longueur  du  bras  de  levier,  le  moment  de  la  force  qui 
fait  équilibre  à  la  réaction  de  l'induit  est  égal  au  produit  P/.  En 
desserrant  le  frein,  Tinduit  reprendra  un  mouvement  de  rotation 
avec  une  vitesse  d^autant  plus  grande  que  le  frein  résistera  moins; 
dès  lors,  l'inducteur,  dont  on  avait  déchargé  les  bras  du  levier, 
s'inclinera  encore,  mais  d'un  angle  moindre  que  dans  la  première 
expérience. 

Si  P  est  le  poids  qu'il  faut  placer  dans  le  plateau  pour  ramener 
rinductcur  à  sa  position  première  d'équilibre,  le  travail  dépensé 
sur  le  frein  est  égal  pour  n  tours  de  l'induit  à 

Dans  l'appareil  que  j'ai  employé,  c'est  la  résistance  opposée  par 
l'eau  du  calorimètre  au  mouvement  des  hélices  qui  jouait  le  rôle 
de  frein.  Sous  celle  action  le  balancier  CC,  qui  porte  le  moteur 
électrique,  s'incline  autour  de  l'axe  des  couteaux  a,  a'.  En  mettant 
un  poids  P  dans  le  plateau  j^,  on  ramène  le  balancier  dans  sa  pre- 
mière position  d'équilibre. 

Pour  observer  cette  position  d'équilibre,  un  miroir  vertical  est 
fixé  au  balancier  et  orienté  de  façon  u  réOéchir,  suivant  l'axe 
d'une  lunette  placre  ù  i'",.'io  environ,  l'image  d'une  règle  verticale 
divisée,  et  distante  du  miroir  d'environ  o™,8o. 

Avant  de  mettre  le  moteur  en  marche,  on  observe  quelle  est  la 
division  de  la  règle  (jui  coïncide  avec  le  fil  horizontal  du  micro- 
mètre (le  la  lunette.  Le  moteur  étant  mis  en  marche,  on  dépose 
des  poids  dans  Ir  plateau^  jusqu'à  ce  que  la  même  division  de  la 
règle  revienne  coïncider  avec  le  fil  du  réticule. 
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De  celte  façon  le  poids  P  se  trouve  déterminé,  sa  valeur  varie 
dans  chaque  expérience. 

Pour  pouvoir  calculer  le  travail  ï,  correspondant  à  une  cer- 
taine durée  pendant  laquelle  Tinduit  fait  n  tours,  par  la  formule 

il  faut  encore  connaître  /  et  n. 

La  longueur  du  bras  de  levier  /  est  la  distance  comprise  entre 
Tarète  du  couteau  a  jusqu^au  centre  de  gravité  du  plateau,  qui 
était  marqué  par  un  trait  sur  son  chariot;  alors  on  lit  avec  quelle 
division  de  la  règle  Wiv  le  trait  coïncide  et  Ton  trouve  ainsi  la  va- 
leur de  /. 

Reste  à  trouver  le  nombre  de  tours  n  de  Tinduit.  A  cet  effet, 
les  extrémités  du  fil  de  Télectro-aimant  de  Tenregistreur  de  Marey 
étaient  reliées  aux  bornes  J,  J  des  balais  de  Tinterrupteur  X.  Cet 
électro-aimant  était  excité  chaque  fois  que  la  partie  conductrice 
du  cylindre  d^ébonite  venait  toucher  au  balai  relatif  à  la  borne  J'; 
au  contraire,  le  courant  cessait  dans  Télectro-aimant  dès  que 
Tébonite  venait  au  contact  du  balai;  par  suite,  Tarmature  munie 
d^un  stjlet  en  contact  avec  la  surface  enfumée  d'une  feuille  de 
papier  enroulée  sur  le  cylindre  enregistreur  traçait  une  encoche 
pour  chaque  tour  de  Tinduil. 

Il  suffisait  donc  de  compter  le  nombre  des  encoches  inscrites 
pendant  la  durée  de  Texpérience  pour  obtenir  le  nombre  n  cor- 
respondant. 

On  possède  alors  toutes  les  données  numériques  nécessaires  à 
Tévaluation  du  travail  T. 

Nous  avons  dit  que  le  courant  du  moteur  électrique  provenait 
d^une  série  de  quarante  accumulateurs  Pollak.  Si,  par  hasard,  Tin- 
lensité  du  courant  diminuait,  pour  la  maintenir  constante,  un 
rhéostat  à  mercure  est  intercalé  dans  le  circuit. 

Il  n'était  pas  nécessaire,  pour  s^assurer  de  la  constance  du  cou- 
rant, d'employer  un  galvanomètre.  En  effet,  Tappareil  indiquait 
lui-même  si  le  courant  était  constant,  car,  s'il  venait  à  diminuer, 
la  vitesse  de  rotation  de  l'induit  diminuerait  aussi  et,  par  suite,  le 
couple  résistant,  d'où  devrait  résulter  un  changement  d'inclinaison 
du  balancier;  si  donc  on  agit  sur  le  rhéostat  de  façon  à  maintenir 
en  coïncidence  avec  le  (il  du  réticule  de  la  lunette  la  même  division 
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de  la  règle,  on  est  assuré  que  le  courant  excitateur  du  moteur 
conserve  une  intensité  constante.  Ce  procédé  fort  simple  est  en 
même  temps  précis  et  sensible. 

Mesure  de  la  chaleur,  —  La  quantité  de  chaleur  dégagée  dans 
le  calorimètre,  par  suite  du  frottement,  est  mesurée  par  une  mé- 
thode indiquée  en  principe  par  Hirn  (*).  Dans  une  des  méthodes 
qu'il  a  employées  pour  la  détermination  de  l'équivalent  mécanique 
de  la  calorie,  la  chaleur  est  produite  par  le  frottement  de  Teau 
comprise  dans  l'espace  limité  par  deux  cylindres  de  même  axe  sur 
la  surface  interne  du  cylindre  extérieur,  l'eau  étant  mise  en  mou- 
vement par  le  cylindre  intérieur.  Cette  eau  se  renouvelait  à  chaque 
instant,  à  l'aide  d'un  filet,  qui  était  réglé  de  manière  que  l'eau,  à 
sa  sortie,  conserve  toujours  la  même  température.  Dans  la  balance 
du  frottement,  la  chaleur  produite  était  enlevée  de  la  même  ma- 
nière par  un  filet  d'eau  froide. 

M.  d'Arsonval  (^)  décrit,  en  1877,  à  la  Société  de  Biologie, 
une  méthode  pareille,  et  qu'il  a  employée  depuis  à  l'étude  de 
la  variation  de  la  chaleur  dégagée  par  les  êtres  vivants  avec  le 
temps. 

M.  d'Arsonval  appelle  cette  méthode  méthode  calorimétrique 
à  température  constante.  Un  courant  d'eau  froide  circulait  au- 
tour du  calorimètre  et  lui  enlevait  à  chaque  instant  la  chaleur  dé- 
gagée. 

M.  Hesehus  (^)  a  appliqué  à  la  méthode  des  mélanges,  pour  la 
mesure  des  chaleurs  spécifiques  des  corps,  la  méthode  à  tempéra- 
ture constante,  et,  de  cette  manière,  la  formule  calorimétrique  se 
trouve  beaucoup  simplifiée. 

Plus  récemment,  M.  Mathias  (^)  a  renversé,  en  quelque  sorte, 
la  méthode  dans  le  but  de  mesurer  la  chaleur  latente  de  vaporisa- 
tion des  gaz  liquéfiés  :  il  compense,  à  chaque  instant,  la  chaleur 
absorbée  par  la  vaporisation  au  moyen  de  la  chaleur  dégagée  par 
la  dilution  de  l'acide  sulfurique  concentré  dans  l'eau  d'un  calori- 


(')  Hirn,  Théorie  mécanique  de  ta  chaleur,  3*  édition,  p.  90  et  98. 

(»)  D'Arsonval,  Comptes  rendus  de  ta  Société  biotogiçue  de  Paris,  1877. 

O  Hesehus,  Journal  de  Physique,  a'  série,  t.  VII,  p.  489. 

(*)  Matuias,  Ibid.f  t.  IX,  p.  4^9> 
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mètre  renfermant  le  récipient  qui  contient  le  gaz  liquéfié,  et  de 
manière  à  maintenir  constante  la  température  de  Feau  du  calori- 
mètre. 

Dans  les  expériences  que  j'ai  faites,  j'ai  employé  cette  méthode 
à  température  constante,  qui  est  une  méthode  de  zéro,  de  la  ma- 
nière suivante  :  Un  courant  d'eau  entrant  par  le  robinet  r'  et  sor- 
tant par  r,  après  avoir  circulé  dans  l'espace  annulaire  compris 
entre  les  enceintes  a  et  6  pendant  un  temps  égala  trente  secondes 
environ,  était  réglé  de  manière  que  la  température  du  calorimètre 
restât  parfaitement  constante  cl  qu'elle  ne  dépassât  pas  celle  du 
milieu  ambiant  de  plus  de  2°  ;  dans  de  telles  conditions  les  cor- 
rections de  refroidissement  étaient  négligeables.  La  quantité  d'eau 
écoulée  était  reçue  dans  un  vase  et  pesée;  d'autre  part,  la  diffé- 
rence de  la  température  de  l'eau,  à  son  entrée  et  à  sa  sortie,  était 
mesurée  au  moyen  d'un  couple  thermo-électrique  dont  les  deux 
soudures  étaient  respectivement  plongées  dans  les  tubes/*,  /', 

Le  courant  d'eau  est  puisé  dans  un  vase,  d'une  capacité  d'en- 
viron 200**M'eau,  et  situé  à  i",2o  de  hauteur  au-dessus  du  sol. 
Ce  vase  était  situé  dans  le  même  endroit  que  l'appareil,  par  con- 
séquent l'eau  était  maintenue  à  la  température  ambiante. 

Un  agitateur,  composé  d'un  axe  sur  lequel  sont  fixées  deux  hé- 
lices, servait  à  remuer  constamment  l'eau  du  grand  vase  pendant 
l'expérience.  Cet  agitateur  faisait  un  tour  à  chaque  deux  ou  trois 
secondes,  et  il  était  mis  en  mouvement  à  l'aide  d'un  petit  moteur 
Trouvé  de  i5  kilogrammètres  de  force,  qui  était  alimenté  par  le 
courant  de  quelques  accumulateurs. 

Pour  m'assurer  que  l'eau  ne  s'échauffait  pas  par  celte  agitation 
pendant  l'expérience,  je  me  suis  servi  toujours  du  couple  thermo- 
électrique en  mettant  une  des  soudures  dans  le  grand  vase,  tandis 
que  l'autre  soudure  était  maintenue  à  température  constante  dans 
un  vase  avec  de  la  glace  fondante;  le  galvanomètre  ne  donnait  au- 
cune déviation  appréciable  pendant  une  durée  supérieure  même 
à  celle  d'une  expérience. 

Le  couple  thermo-électrique  dont  j'ai  fait  usage  dans  ces  expé- 
riences était  constitué  par  deux  fils  :  l'un,  de  platine,  avec  un 
diamètre  de  o™™,4,  et  l'autre,  en  fer,  de  o"™,G  de  diamètre.  Ces 
deux  fils  étaient  soudés  par  leurs  extrémités  sur  le  fond  d\in  petit 
vase  cylindrique  en  cuivre,  à  parois  très  minces,  de  8°*™  de  hau- 
/.  de  Pkys.f  3*  série,  t.  L  (Mars  189a.)  8 
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leur  et  6*""*  de  diamètre.  Deux  tuLes  en  verre  concentrique  don- 
naient passage  aux  deux,  fils  pour  qu'ils  ne  touchassent  pas  ailleors 
qu'aux  soudures;  le  tube  en  verre  de  plus  gros  diamètre,  rodé  à 
l'ëmeri,  s'engageait  dans  le  petit  vase  en  cuivre  et  le  fermait  her- 
métiquement. Les  deux  soudures  du  couple  étaient  disposées  de 
la  même  manière.  Le  fil  de  fer  était  coupe  en  deux,  permettant 
de  cette  manière  d'intercaler  le  couple  dans  un  circuit  quelconque. 
Sa  résistance  totale  ne  dépassait  pas  deux  ohms.  Une  étude  préa- 
lable, faite  avec  soin,  m'avait  permis  d'établir  une  relation  entre 
la  force  thermo-électrique  de  ce  couple  et  la  diiTérence  de  tempé- 
rature des  deux  soudures  :  je  me  suis  servi  pour  cela  d'un  ther- 
momètre en  verre  dur,  de  Tonnelot,  que  j*ai  étudié  sous  la  direc- 
tion de  M.  Guillaume,  au  Bureau  international  des^Poids  et 
Mesures. 

Marche  d'une  expérience,  —  Le  calorimètre  a  étant  rempli 
d^eau,  le  moteur  était  mis  en  marche  et  le  balancier  amené  dans 
sa  position  d'équilibre  en  mettant  d'abord  des  poids  convenables 
sur  le  plateau^',  puis  en  agissant  convenablement  sur  le  rhéostat; 
Teau  du  calorimètre  s'échauffait  alors,  et  le  courant  d'eau  froide 
était  établi  par  r'c'ber^  les  soudures  du  couple  thermo-électrique 
étant  à  leur  place  respeclivementyet/'  et  intercalées  dans  le  même 
appareil  qui  nous  a  servi  à  leur  graduation. 

Dès  que  le  débit  est  réglé  de  façon  que  le  galvanomètre  reste 
au  zéro,  on  est  assuré  que  le  régime  permanent  est  atteint;  alors 
on  commence  à  recueillir  Teau  qui  s'écoule  et  on  laisse  l'expé- 
rience se  continuer  pendant  une  durée  qui  varie  entre  quatre  et 
onze  minutes,  et  qui  dépend  de  la  fixité  du  régime  permanent, 
dont  on  peut  juger  d'une  part  par  la  constance  du  galvanomètre, 
et  d'autre  part  par  la  division  de  la  règle  graduée  qui  doit  rester 
en  coïncidence  avec  le  fil  du  réticule  de  la  lunette. 

Au  moment  même  où  l'on  commence  à  recueillir  l'eau,  on  ferme 
le  circuit  du  compteur  de  tours,  de  manière  que  ceux-ci  s'enre- 
gistrent sur  le  papier  enfumé  du  cjlindre. 

On  arrèle  le  compteur  de  tours  au  moment  même  où  l'on  met 
fin  à  rexpérience,  c'est-à-dire  où  l'on  cesse  de  recueillir  l'eau  réfri- 
géra ntr. 

On  mesure  la  force  èlectromotrice  e  du  couple  thermo-élec- 
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trique  et  l'on  en  déduit  la  difTérence  de  température  0  du  filet  d'eau 
à  rentrée  et  à  la  sortie  du  calorimètre. 

D'autre  part,  on  pèse  Teau  recueillie  /?,  et  par  la  formule 

on  déduit  la  quantité  de  chaleur  dégagée,  c  étant  la  chaleur  spéci- 
fique de  Teau. 

On  lit  les  poids  marqués  déposés  sur  le  plateau  j",  on  connaît, 
d'autre  part,  la  longueur  /  du  bras  de  levier,  et,  si  nous  désignons 
par  n  le  nombre  total  des  tours  comptés  sur  le  cylindre  enregis- 
treur, nous  avons  le  travail  transformé  par  la  formule 

T  =  n.itzlP, 

Connaissant  la  quantité  de  chaleur  dégagée  et  le  travail  dépensé, 
l'équivalent  mécanique  de  la  calorie  est  donné  par  le  quotient 

~  Q  ~     /?ôc 

Le  filet  d'eau  réfrigérant  était  de  l'eau  distillée,  et  j'ai  admis 
que,  entre  lo**  et  iS'',  sa  chaleur  spécifique  est  égalera  l'unité. 
Dans  le  Tableau  suivant,  la  colonne  intitulée  : 

Durée  donne  la  durée  d'une  expérience  en  minutes  et  en  se- 
condes; 

n,  le  nombre  total  des  tours  de  l'axe  du  calorimètre; 

P,  le  poids  en  kilogrammes  qu'il  faut  mettre  dans  le  plateau  de 
la  balance,  pour  ramener  le  bâti  mobile  dans  la  position  d'équi- 
libre. 

La  longueur  du  bras  de  levier  /  qui  n'est  pas  inscrite  dans  ce 
Tableau  a  été  dans  toutes  les  expériences  la  même  :  /=  o"*,28o. 

0,  l'élévation  de  température  du  filet  d'eau  après  avoir  circulé 
autour  du  calorimètre.  11  est  à  remarquer  qu'une  goutte  d'eau 
qui  entrait  par  le  robinet  r'  mettait  en  moyenne  /\o  secondes 
pour  sortir  par  /'. 

Eau,  la  quantité  d'eau  écoulée. 

Q,  le  nombre  des  kilogrammes-calories  de  chaque  expérience. 
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J,  la  dernière  colonne,  donne  la  valeur  de  Téquivalent  mécanique 
de  la  calorie  en  kilogrammètres,  à  Paris,  rapportée  au  thermo- 
mètre à  air,  et  considérant  que  la  chaleur  spécifique  de  Teau 
est  l'unité  entre  10°  et  iS**  centigrade. 


Tableau  VI. 

Numéro 

1 

rrava 

Chaleur 

de  l'expé- 

"  ' 

^^^^^^^^^^^    ^^ 

— 

.^v* 

"- 

rience. 

Durée. 

n. 

P. 

T. 

e. 

Eau. 

Q- 

J. 

m     • 

kir 

kfiu 

0 

kg 

kK-cal 

1.... 

8.54 

10797 

0,51482 

9779»o88 

1,741 

13,1691 

22,9264 

426,51 

2.... 

11.33 

14578 

0,53488 

i37ï8,i3o 

i»949 

16,4947 

32,i483 

426,71 

0. .  • . 

6.40 

84 13 

o,535ii 

7920,157 

],5ii 

12,2870 

i8,5657 

426,60 

4.... 

4.  II 

5439 

o,55i37 

5275,964 

1,478 

8,3649 

12,3634 

426,74 

K 

\j» ... 

4.37 

5427 

0,50067 

4780,261 

1,323 

8,4594 

11,1918 

427,12 

6. . . . 

7.43 

ioi54 

o,56o58 

10014,164 

1,783 

13,1607 

23,4655 

426,76 

7.... 

9.  8 

II 367 

o,53o20 

10602,914 

1,377 

i8,o5i4 

24,8568 

426,56 

0. ... 

5.5G 

7447 

0,53441 

7001,574 

ï,776 

9,2369 

16,4048 

426,79 

«I. ... 

5.28 

6741 

o,523oi 

6202,394   ] 

r,68i 

8,65 17 

14,5436 

426,52 

10.... 

7.1a 

10247 

0,61221 

iio36,464   î 

2,018 

12,8172 

25,865 1 

426,69 

11.... 

6.37 

9^74 

0,59706 

9741,410   1 

1,785 

12,7807 

22,8i36 

427,00 

12.... 

5.3o 

7368 

0,59608 

7726,821   ] 

1,749 

10,3462 

18,0955 

427,02 

13.... 

7.54 

11012 

0,59390 

ii5o5,822   1 

1,825 

M,7747 

26,9640 

426,71 

14.... 

5.  6 

7170 

0,59891 

7554,434   1 

1,948 

9,0948 

17,7167 

426,40 

15.... 

4.24 

6326 

o,6o54i 

6637,496   1 

[,895 

8,33o6 

15,7864 

426,80 

16.... 

4.21 

5910 

0,57020 

5928,633 

1,586 

8,7686 

13,9070 

426,31 

17.... 

4.i5 

5793 

0,57521 

5862,223 

1,464 

9,3951 

13,7544 

426,21 

18.... 

4.17 

5794 

0,57620 

5873,428 

1  mm.^ 

7,7529 

13,7770 

426,33 

19... 

5.24 

7479 

0,60021 

7897,311   ] 

1,548 

11,9448 

18,4911 

427,09 

20.... 

4.21 

6184 

o,6o558 

6588,432 

1,783 

8,6626 

i5,4455 

426,56 

21. . . . 

4.  8 

5748 

0,59188 

5985,392 

1,730 

8,1047 

14,0211 

426,88 

22. . . . 

4.  2 

5591 

0,60021 

5903,715   ] 

[,543 

8,9672 

i3.836o 

0 

426,71 

23.... 

5.40 

7832 

0,58874 

8113,817 

',7C4 

10,7895 

19,0326 

426,31 

24.... 

4.05 

6712 

o,58i52 

6866,827   J 

[,58i 

10,1904 

16,1109 

426,22 

25  ... 

4.45 

6642 

0,59543 

6967,760   1 

[,812 

8,99^1 

i6,3oii 

426,82 

26.. . . 

5.38 

7683 

0,58142 

7858,93}   ] 

[,786 

10,3075 

18,4092 

426,90 

27.... 

5.  5 

7188 

0,6025 i 

7619,247   1 

,732 

10,2926 

17,8265 

426,41 

28.... 

3.38 

5r32 

0, 60408 

5475,341   1 

[,583 

8,1016 

12,8248 

426,93 

20.... 

3.44 

4260 

0,48601 

3642,375   1 

[,257 

6,7905 

8,5357 

426,72 

30. . . . 

3.90 

4180 

0,55322 

4o68,3i4   I 

,79''- 

5,3218 

9,3362 

426,63 

31.... 

5. 16 

7111 

0,57521 

7196,118   I 

,778 

9,48^3 

16,8601 

426,81 

La  moyenne  générale  de  toutes  les  expériences  du  Tableau  pré- 
cédent est 

J  =  426,7  en  kilogrammètres. 


ÉQUIVALENT  MÉCANIQUE  DE  LA  CALORIE.  117 

et  de 

4,1857.  lo^  dans  le  système  G.  G.  S., 

admettant  pour  Paris 

fff  =  980,96. 

Le  Comité  international  des  Poids  et  Mesures  a  adopté,  comme 
échelle  thermométrique  normale,  l'échelle  centigrade  du  thermo- 
mètre à  hydrogène;  alors,  en  faisant  les  corrections  nécessaires 
pour  réduire  la  valeur  de  J  à  cette  échelle,  on  trouve 

J  =  426,84. 

Les  écarts  donnés  par  divers  expérimentateurs,  entre  Téchelle 
absolue  et  l'échelle  normale,  sont  tellement  petits  qu'on  ne  peut 
pas  même  en  fixer  le  signe  entre  0°  et  loo**;  par  conséquent, 
cette  dernière  valeur  de  J  peut  être  considérée  comme  réduite  à 
Péchelle  absolue. 

Il  est  à  remarquer  que,  si  l'on  réduit  les  observations  de  Joule 
à  ce  qu'elles  auraient  été  à  Paris,  on  trouve  pour  moyenne  de  ses 
nombres  la  valeur  suivante 

J  =  4'a6,5. 
II  y  a  là  un  accord  que  j'ai  cru  intéressant  de  signaler 

Conclusions.  —  Dans  le  travail  que  je  viens  d'exposer,  j'ai  donc 
pu  perfectionner  la  méthode  de  Joule  en  mesurant  directement  le 
travail  dépensé  et  la  chaleur  produite,  les  deux  mesures  étant  faites 
par  une  méthode  de  zéro. 

De  plus,  en  prenant  un  moteur  d'une  puissance  relativement 
considérable  (un  cheval-vapeur),  j'ai  augmenté  la  quantité  de  cha- 
leur produite  pendant  l'unité  de  temps,  ce  qui  m'a  permis  de 
réduire  à  un  temps  plus  court  la  durée  de  l'expérience. 

J'ai  obtenu  ainsi,  pour  l'équivalent  mécanique  de  la  calorie,  le 

nombre 

J  =  4^^6,70, 

dans  lequel  je  crois  le  chiffre  des  unités  exact,  le  chiffre  des 
dixièmes  0,7  étant  probable. 

Ce  travail  a  été  effectué  au  laboratoire  des  Recherches  physi- 
ques à  la  Sorbonne. 
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Appendice.  —  Tableau  récapitulatif  des  principales  détermi- 
nations de  l'équivalent  mécanique  de  la  calorie. 

Le  Tableau  suivant  montre  Tordre  chronologique  des  détermi- 
nations, et  les  méthodes  très  variées  qui  ont  été  employées. 

Tableau  I. 
J.  —  Méthodes  directes. 


Djitr. 

Observateur 

Joule  (»). 
Joule  (*). 

J> 


Joule  (>). 


\w\ 

Joule  («). 

à 

Joule  («). 

» 

Joule  (*;. 

i847 

Joule  (»). 

18r>0 

Joule  (»). 

M 

Joule  (»). 

>» 

Joule  (*). 

I8:i7 

Favre  (*). 

» 

Ilirn  (6). 

I8r)8 

Hirn  (6). 

w 

Favre  (•). 

Hirn  («). 


Méthode  particalière.  Résultat. 

Frottement  de  Teau  dans  les  tubes.  4^4  96 

ÉehaufTement  produit  par  les  cou- 
rants magnéto-électriques 4^ 

Diminution  de  la  chaleur  dégagée 
dans  une  pile  quand  le  courant 
produit  du  travail 44^>^ 

Compression  de  Tair 44^)^ 

Expansion  de  l'air 437,8 

Frottement  de  Teau  dans  un  calo- 
rimètre   488,3 

Frottement  de  Teau  dans  un  calo- 
rimètre   4^8,9 

Frottement  de  Teau  dans  un  calo- 
rimètre    4^3 ,9 

Frottement  du  mercure  dans  un 
calorimètre 4^4  »  7 

Frottement  des  plaques  de  fer  dans 
un  calorimètre 4^5 ,7, 

Diminution  de  la  chaleur  dégagée 
dans  une  pile  quand  le  courant 
produit  du  travail ^7,0-/^6^ 

Frottement  des  métaux 371,6 

Frottement  des  métaux 4oo-45o 

Frottement  des  métaux  dans  un 
calorimètre  à  mercure iï3,'x 

Forage  des  métaux 4^5 


(•)  JouLK,  Phil.  Afag.,  3*  série,  t.  XXIII. 

(')  Joule,  Phil.  Mag.,  3-  série,  t.  XXVI. 

(•)       »  »  t.  XXVII. 

(•)       »       Phii.  Transactions,  p.  61;  i85o. 

(•)  Favrb,  Comptes  rendus,  t.  XLV,  p.  56. 

(•)  Hirn,  Théorie  mécanique  de  la  chaleur,  3*  édition. 

{')  Favrr,  Comptes  rendus,  t.  XLVII,  p.  33;. 
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Date. 

Observateur. 

1860-Gl 

Ilirn(>). 

u 

Hirn  (»). 

tl 

Hirn  (M. 

»i 

Ilirn  (ï). 

1) 

Hirn  (»). 

u 

Hirn  (>). 

1865 

Edlund  (V). 

1870 


ViolleC») 


1875 
1878 

Puluj  (V). 
Joule  (•). 

1879 

Rowland  («;. 

1891 

D*Arsonval  (•) 

Tableau  I  {suite). 

Mélhodc  particulière.  Résultat. 

Eau  dans  la  balance  de  frottement.  432 

Ecoulement  des  liquides  sous  une 
forte  pression 433 

Ecrouissage  du  ]>lomb 4^^ 

Frottement    de    Teau  entre    deux 

cylindres 43^ 

Expansion  de  l'air 44^ 

[Machines  à  vapeur /^20-^'^'k 

Expansion  et  contraction  des  mé- 
taux       4^8,3-443,0 

Échaullement  d'un  disque  entre  les 
pôles  d'un  aimant 435 

Frottement  des  métaux 4'i^)2-4''i6,G 

Frottement  de  l'eau  dans  un  calo- 
rimètre    4^3,9 

Frottement  de  l'eau  dans  un  calo- 
rimètre       4^9» 7-4^5, 8 

EchaufTement  d'un  cylindre  dans 
un  champ  magnétique ^^i-^'ày 


II.  —  Méthodes  indirectes. 


18  iâ 
1857 


Mayer  (*>. 


Par  la  relation  J  =  v,'^   ^     des  ga 

C  —  c         ° 


Quintus  Icilius(').  [    Chaleur    développée    dans    un    fil 

I       dont  la    résistance    absolue   est 
Weber  ( »o).  connue 


365 


399,7 


(*)  Hirn,  Théorie  mécanique  de  la  chaleur,  3*  édition. 

(•)  Edlund,  Pogg,  Ann.,  t.  CXIV. 

(')  VioLLE,  Annales  de  Chimie  et  de  Physique,  t.  XXI. 

(*)  Puluj,  Sitzungsberichte  der  kaiserlichen  Académie  der  Wissenscha/ten  in 
Wien,  mars,  p.  667,  juin,  p.  53;  1875. 

(•)  Joule,  Philosophical  Transactions,  p.  305;  1878. 

(•)  Rowland,  Proceedings  of  the  American  Academy  of  Arts  and  Sciences,  p.  75; 
1879-80. 

C)  D'Arsonval,  Lumière  électrique,  mars  1891. 

(*)  Mater,  Liebig's  Annalen,  t.  XLH. 

(•)  QuiNTUS  IciLius,  Pogg,  Ann.,  t.  CI,  p.  Th). 

(«•)  Weber,  PhiL  Mag.,  ^«  série,  t.  XXX. 
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)ate. 

Observateur. 

)) 

Weber. 

II 

Fabre. 

SilbermaDn 

)» 

Hosscha  (>). 

i859 

Joule. 

»» 

Bosscha. 

1859 

Lcnz-VV^ebcr 

1867 


1878 


1888 
1889 


Joule  (*). 


Weber. 


Perol  (^). 
Dielerici  (  ^  ). 
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Tableau  1  (suite). 

Méthode  particulière.  Résultat. 

Chaleur  due  aux  courants  élec- 
triques ;  équivalent  électro-chi- 
mique de  Fcau  =  0,009376 432,1 

Développement  de  la  chaleur,  par 
l'action  du  zinc  sur  le  sulfate  de 
cuivre 432,1 

Mesure  de  la  force  électromotrice 
do  la  pile  Daniell  d*aprés  la 
mesure  absolue  =10257.10"....  4^2,1 

Chaleur  développée   dans   la    pile 

Daniell 4 19, 5 

Force  éleclromotrice  de  l'élément 

Daniell 4i9}^ 

Chaleur  développée  dans  un  fil 
dont  la  résistance  absolue  est 
connue 896,4-478,2 

Chaleur  développée  dans  un  fil 
dont  la  résistance  absolue  est 
connue 429,5 

Chaleur  développée  dans  un  fil 
dont  la  résistance  absolue  est 
connue 428, i5 

Par  la  relation  L=  .-("' — w)-t-*  424,63 

L  at 

Chaleur  due  aux  courants  élec- 
triques   432,5 


(')  HossciiA,  Pogg.  Ann.f  t.  CWIIl,  p.  iG.». 

(•  )  Joule,  lieport  of  the  Committce  of  electrical  standards  ofthe  D.  A.,  p.  176;  1873. 

(»)  Perot,  Journal  de  Physique,  •.»•  série,  t.  VII,  p.  i:>(). 

(*)  DiETERici,  Annalen  der  Physik  und  Chemie,  t.  XXXIII,  p.  417- 
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7IBRÂTI0VS  PRIVILÉaiÉES  DANS  UN  MILIEU  ACTIF  ET  BIBÉFRIHaEHT  ; 

Par  m.  p.  LEFEBVRE. 

Dans  un  Mémoire  publié  au  Journal  de  Physique  en  i885, 
M.  Gouy  a  cherché  à  établir  la  théorie  des  phénomènes  produits 
par  Faction  simultanée  du  pouvoir  rotatoire  et  de  la  double  réfrac- 
tion, en  s^appuyant  sur  le  principe  de  l'indépendance  des  effets 
simultanés.  Il  en  a  déduit  les  éléments  des  vibrations  elliptiques 
qui  devaient,  d'après  une  hypothèse  d'Airy,  servir  de  transition 
entre  les  vibrations  rectilignes  de  la  double  réfraction  et  les  vibra- 
tions circulaires  de  la  polarisation  rotatoire. 

L'existence  de  ces  vibrations,  appelées  souvent  vibrations  pri- 
vilégiées, nous  semble  pouvoir  être  démontrée  en  partant  des 
mêmes  principes,  d'une  manière  plus  simple  que  ne  Ta  fait 
M.  Gouy.  En  outre,  celui-ci  admet,  sans  démonstration,  que  les 
vibrations  ainsi  obtenues  ont  une  vitesse  de  propagation  détermi- 
née, ce  qui  n'est  pas  évident  a  priori;  car  elles  ne  sont  qu'un  cas 
particulier  de  vibrations  pour  lesquelles  cette  propriété  n'existe 
pas;  la  détermination  de  la  vitesse  de  propagation  constitue  préci- 
sément un  des  caractères  essentiels  des  vibrations  privilégiées. 

Parmi  les  vibrations  lumineuses  transmises  par  un  milieu  biré- 
fringent, il  en  est  qui  possèdent  le  privilège  d'être  transmises  sans 
modification  et  avec  une  vitesse  de  propagation  déterminée.  Ainsi, 
dans  les  cristaux  uniaxes,  ce  sont  les  vibrations  parallèles  ou  per- 
pendiculaires à  la  section  principale.  Toute  autre  vibration  est  la 
résultante  de  deux  de  ces  vibrations  privilégiées  qui,  ayant  des 
vitesses  de  propagation  différentes,  se  sépareront  à  la  transmis- 
sion. 

Nous  nous  proposons  de  rechercher  s'il  existe  encore  des  vi- 
brations privilégiées,  c'est-à-dire  transmissibles  sans  modification, 
dans  le  cas  où  le  pouvoir  actif  se  superpose  à  la  biréfringence. 
Nous  admettrons  d'ailleurs  que,  dans  le  milieu  considéré,  la  biré- 
fringence et  le  pouvoir  actif  sont  assez  peu  marqués  pour  que  l'on 
puisse  leur  appliquer  le  principe  de  l'indépendance  des  effets 
simultanés. 

Nous  prendrons  pour  axes  de  coordonnées  une  parallèle  et  une 
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perpendiculaire  à  la  section  principale,  ou  bien  les  directions  équi- 
valentes si  Ton  a  affaire  à  un  biaxe. 

mm 

Soient  CD  et  ç  +  -  les  directions,  aa  et  26  les  longueurs  des 

axes  d^une  vibration  elliptique.  Clierchons  les  conditions  pour 
que  cette  vibration,  représentée  par  les  équations 

[  y  cos  9  —  j?  sin  o  =  ^  cos  2 tt  ;«  • 

(i) 

i  f 

I  :r  cosG  -{-y  sino  r=  a  sin  n:  ^t 

soit  une  vibration  privilégiée,  c'est-à-dire  se  transporte  parallèle- 
ment à  elle-même,  sans  déformation  ni  rotation,  avec  une  vitesse 
de  propagation  déterminée. 

La  vibration  a  pour  composantes,  selon  les  axes  de  coordon- 
nées, 

/  ,    .  t  .         i 

i  T  =  —  6  sin  o  cos-jL-r  ■=,  ^  a  cos©  sin^ir  7=^» 

\  t  .         .  t 

\  y  =      b  cos  çp  cosytir  ,p  ■+■  a  sin<p  sin9.T  ,-=• 

Après  avoir  traversé  l'épaisseur  /  du  milieu  : 

1^  En  raison  du  pouvoir  actif  seul,  la  vibration  elliptique  aurait 
tourné  d'un  angle  /co,  w  étant  le  pouvoir  actif  pour  l'épaisseur  1. 
Il  suffit,  pour  exprimer  ce  résultat,  de  faire  tourner  les  axes  dr 
/co,  c'est-à-dire  de  remplacer  îp  par  o  -f-  /w; 

'JL^  En  raison  de  la  biréfringence  seule,  la  phase  varie  de  lu  pour 
la  composante  x^  de  h  pour  la  composantes^;  u  et  v  étant  les  va- 
riations de  phase  pour  l'épaisseur  i,  égales  aux  inverses  des  lon- 
gueurs d'onde  des  vibrations  x  Ql  y* 

D'après  le  principe  de  l'indépendance  des  effets  simultanés,  la 
vibration  devient  donc 

X  =—  b  Sïn{o  ---  liti)  COS27:  (  =;  —  /// j 

-h  a  cos(o  -4-  /w)  sin  xt:  f  =,  —  /'^)î 
(3)  {  '  ^  ^ 

y  z=z      6  cos(o -h /to)cos '2  7:  f  ^  —  lv\ 

H-  a  sin  (o  -h  /to)  sin  itA=  —  lv\ . 
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La  vibration  (3)  ne  doit  différer  de  la  vibration  (2)  que  par  le 
retard  dû  à  la  propagation;  la  vitesse  de  propagation  devant  être 
déterminée,  ce  retard  est  proportionnel  à  l'épaisseur  l\  je  l'appelle 
/s T.  e  sera  la  variation  de  phase  de  la  vibration  pour  l'épais- 
seur I. 

La  vibration  (2)  doit,  si  elle  est  privilégiée,  être  identique 
à  la  vibration  (4)  obtenue  en  remplaçant  dans  (3)  t  par  t  -h  /eT. 

T  —  —  b  sin(cp  H-  /a>)  cosîiir  (  =  -h  /s  —  lu\ 

^  -\-  Iz  —  /w  j  , 
y—      6  cos(o -h /(o)  C0S27:  f  ^ -H /s  —  lv\ 
a  sin  (oh-  /w)  sin?.?:  (  =,  -h  /s  —  lv\. 

Les  équations  (2)  et  (4)  doivent  être  identiques  pour  toutes 
valeurs  de  t  et  de  /.  Telle  est  la  condition  qui  exprime  que  la  vi- 
bration considérée  est  privilégiée. 

Comme  nous  avons  supposé  que  le  pouvoir  actif  et  la  biréfrin- 
gence sont  petits,  nous  devrons  considérer  /co  et  l{u  —  v)  coniiin.» 
des  quantités  petites. 

En  particulier,  (2)  et  (4)  doivent  être  identiques  pour/  r-  o. 

—  b  sincp  = —  b  sin(o  -h  /to)  cosA7c/(e —  u) 
-f- a  cos(o -^ /u>)  sin2  7r/(î  —  m), 

(6cOSCp=r         6  COS(?p -i- /(O)  C0S2tc/(e  —   t' ) 
-I-  rt  sin(ç>  H-  /u>)  sin2  7r/(i —  v). 

Les  seconds  membres  doivent  être  indépendants  de  /,  donc  leurs 
dérivées  par  rapport  à  /sont  nulles;  elles  sont  nulles,  en  particu- 
lier, pour  /=  o, 

(6)  — ôo)  coscp -h  27ca(e  —  a)coso  =  o, 

(7)  — 6(0  sino -h27ca(e — 1^)81110  =  0. 

Je  suis  d'ailleurs  bien  dans  les  conditions  de  pouvoir  actif  el 
biréfringence  faibles,  puisque  /w  et  l{u  —  v)  sont  nuls. 

Les  équations  (6)  et  (7)  se  décomposent;  on  doit  réaliser  une 
des  conditions 

(8)  610  =  27ca(e  —  a), 

(9)  cos9  =  o 
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cl  une  des  conditions 

(10)  bo)  =  2Tza(t  —  v), 
(il)  sin9  =  o. 

Les  conditions  (8)  et(io)  sont  incompatibles  si  la  biréfringence 
n'est  pas  nulle;  les  conditions  (9)  et  (i  i)  sont  également  incom- 
patibles. Donc  nous  devons  réaliser  simultanément  les  conditions 
(8)  et  (i  i)  ou  les  conditions  (9)  et  (10). 

Dans  les  deux  cas,  on  arrive  au  même  résultat;  je  me  contente- 
rai de  faire  les  calculs  dans  Pun  d'eux. 

Soient  réalisées  les  conditions 

(11)  sinç  =  o, 

(8)  6a)  =  aTra(e  —  u): 

les  équations(2)  et  (4)  deviennent 

f  ^=  bcosir.  T^; 

X  =  —  b  sin  /u>  cosîiiT  (  =  -i-  It  —  fu\ 
-+-  a  cos/b>  sin  27r  f  7=,  -h  /s  —  ^w)) 

y  =         6  C0S/WC0S9.7C  f  =  -+-  /s —   Ivj 

-t-  a  sin  /u)  sin  27r  f  7=,  -r-  /e  —  iv\ . 

Pour  que  la  vibration  soit  privilégiée,  ces  équations  doivent  être 
identiques  pour  toutes  valeurs  de  t  et  de  /. 

T 

En  particulier,  il  doit  y  avoir  identité  pour  ^  =  -7  •  Donc 

(12)  a=      6  sin /u)  sin 2  7: /(s  —  m) -f- a  cos/to  cos2'i:/(e  —  a), 
(i3)  o  =  —  b  cos/(i)  sin2  7r/(£  —  v)  -h  a  sin/u)  cosaT:/(e  —  v). 

(12)  se  vérifie  aux  quantités  du  second  ordre  près;  en  effet,  diaprés 
la  condition  (8),  s — u  est  de  même  ordre  que  co;  donc  /co  el 
2r/(£  —  u)  sont  des  quantités  1res  petites.  Le  produit  de  leurs 
sinus  est  donc  négligeable;  le  produit  de  leurs  cosinus  multiplié 
par  a  ne  diffère  de  a  que  de  quantités  du  second  ordre. 


(i) 
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(i3)  peut  s'écrire 

(i3)  tang2Tu/(e  —  t»)  =  j  lang/to. 


/co  est  très  petit,  donc  aussi  2Tzl(e — ^);  aux  quantités  du  se- 
cond ordre  près,  on  a  donc,  en  remplaçant  les  tangentes  par  les 
arcs, 

(i4)  au)  =  iTzb^z  —  v). 

Ces  conditions  remplies,  l'identité  entre  les  ellipses  (2)  et  (4)  est 
complète,  car  elles  ont  mêmes  axes. 

Les  conditions  à  remplir  par  la  vibration  privilégiée  sont  donc 
les  conditions  (8),  (1 1)  et  (i4)« 

Posant  /n  =  -  ,  elles  s'écrivent 

a 

(11)  sino  =  o, 

(8)  27r(e — a)  =  /iiw, 

(i4)  aicCs  —  i?)  =  —  tj. 

L'équation  (i  i)  donne  la  direction  de  ses  axes;  les  équations  (8) 
et  (i  i)  donnent  le  rapport  m  des  axes  et  la  variation  de  phase  e 
de  la  vibration  pour  une  épaisseur  égale  à  l'unité. 
On  tirera  m  de  l'équation 

/       AA  •  («'  —  '0 

(16)  /7I*  —  ^7:  -m  —  i  =  Oy 

obtenue  en  éliminant  e  entre  (8)  et  (i4)* 

Il  y  a  deux  racines  réelles,  de  signes  contraires  et  inverses  l'une 
de  l'autre. 

A  chacune  correspondent  une  infinité  d'ellipses  homothétiques 
constituant  des  vibrations  privilégiées;  a  la  racine  positive,  des 
vibrations  sinistrorsum ;  à  la  racine  négative,  des  vibrations  dex- 
trorsum.  Les  ellipses  des  deux  systèmes  sont  semblables  et  ont 
leurs  axes  rectangulaires,  les  racines  étant  inverses. 

Soient  m  la  racine  positive,  /n'  la  négative. 

Pour  les  vibrations  sinistrorsum  privilégiées,  la  variation  de 
phase  due  à  la  propagation  est 

(16)  e  =  a  -h  m 
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Pour  les  vibrations  dextrorsoin,  (8)  doonerail 

(17)  £'=a-um'~. 

Les  vibrations  privilégiées  prendront  pour  une  épaisseur  1  nue 
différence  de  pbase 

£  —  £'  =  (m  —  m') 

aie 

D*aillears,  dans  Féqnation  (id). 


donc 


—  m=-h2|/n 


(18) 


-^'=-v/(^/-^(^-")«. 


On  doit  prendre  le  signe  -+-  ou  le  signe, — ,  selon  que  co  est  po- 
sitif ou  négatif^  c^esl-à-dire  que  la  vibration  qui  prend  Tavance  est 
de  même  sens  que  la  rotation  due  au  pouvoir  actif  delà  substance. 

Si  V  =  u  tend  vers  o,  m  tend  vers  -h  i ,  /w'  vers  —  i,  £  —  z  vers 

-  •  Donc,  dans  un  milieu  actif  non  biréfringent,  les  vibrations  pri- 

vilégiées  sont  circulaires  et  de  sens  contraires;  la  différence  de 

phase  pour  une  épaisseur  1  est  -  • 

L'égalité  (18)  peut  donc  s'énoncer  : 

Le  carré  de  la  différence  de  phase  des  vibrations  privilégiées  est 
égal  à  la  somme  des  carrés  : 

1"  De  la  différence  de  phase  (^  —  u)  due  à  la  double  réfraction 
seule  sur  les  vibrations  rectilignes; 

'2'*  De  la  différence  de  phase  due  au  pouvoir  rotatoire  seul  sur 
les  vibrations  circulaires. 

Ce  résultat  a  été  indiqué  par  M.  Gouy. 

La  méthode  que  nous  avons  suivie  nous  permet,  en  outre,  d'éva- 
luer les  variations  de  phase  e  et  e' 


t  =r  U  -h  m 


'27:  '21T  L        to  y  U>»         J 

M  -f-  P  I        //  tu\»  '  ~~ 
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et  de  même 

Il  en  résulte  que 

La  moyenne  des  variations  de  phase  pour  les  vibrations  privi- 
légiées ne  dépend  pas  de  Tactivité  du  milieu. 

Nous  pouvons  également  obtenir  les  vitesses  de  propagation  des 
vibrations  privilégiées;  en  effet, 

V  étant  la  vitesse  de  propagation  pour  les  vibrations  sinistror- 
sum 

et  pour  les  vibrations  dextrorsum 

La  moyenne  des  inverses  des  vitesses  de  propagation  pour  les 
vibrations  privilégiées  ne  dépend  pas  de  Tactivité  du  milieu. 

En  résumé,  nous  avons  établi  Texislence  dans  un  milieu  actif  et 
biréfringent  de  deux  systèmes  de  vibrations  privilégiées.  Ces  vi- 
brations ayant  des  vitesses  différentes  se  sépareront  à  la  transmis- 
sion ;  cette  double  réfraction  elliptique  est  toujours  peu  mar- 
quée. L'existence  des  vibrations  conjuguées  hypothétiques  d'Airy 
résulte  donc  de  la  superposition,  admise  comme  un  fait,  des  pou- 
voirs actif  et  biréfringent. 
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SUR  un  ÉTALON  THEBHO-ÉLEGTEiaUE  DE  FORGE  ÉLEGTROMOTRICE  ; 

Par  m.  Henri  BAGARD. 

On  a  déjà  pensé  à  utiliser  les  éléments  thermo-électriques 
comme  étalons  de  force  électromotrice.  Mais  ceux  qu^on  a  em- 
ployés jusqu'ici  étant  formés  de  deux  métaux,  d'une  part,  les 
forces  électromotrices  ainsi  obtenues  étaient  extrêmement  faibles 
et,  d'autre  part,  elles  variaient  avec  les  échantillons  des  métaux 
employés. 

Je  me  suis  proposé  de  rechercher  si  un  élément  thermo-élec- 
trique, constitué  par  deux  liquides,  possède,  pour  deux  tempéra- 
tures déterminées  des  surfaces  de  contact,  une  force  électromotrice 
bien  définie,  et  je  me  suis  appliqué  à  former,  en  même  temps, 
un  élément  impolarisable.  En  prenant  un  amalgame  de  zinc  d'une 
faible  teneur  en  zinc  et  une  solution  concentrée  de  sulfate  de  zinc, 
j'ai  obtenu  une  force  électromotrice  considérable,  l'élément  étant 
impolarisable.  Pour  des  raisons  que  j'indiquerai  plus  loin,  je  me 
suis  arrêté  à  la  proportion  de  o,ooo5  de  zinc  pour  i  de  mercure 
dans  l'amalgame,  et  comme,  toutes  choses  égales  d'ailleurs,  la 
force  électromotricc  est  d'autant  plus  grande  que  le  sulfate  de 
zinc  est  plus  concentré,  j'ai  adopté  une  solution  de  sulfate  de  zinc 
saturée  à  o°.  Je  dissous  le  zinc  dans  le  mercure  sous  une  couche 
de  sulfate  de  zinc  qui  empêche  l'oxydation  et  que  j'enlève  rapide- 
ment au  moyen  de  papier  buvard  au  moment  de  me  servir  de 
l'amalgame.  L'élément  est  construit  de  la  façon  suivante  :  dans 
trois  tubes  A,  B,  C,  fermés  à  leur  partie  inférieure,  se  trouvent 
superposés  l'amalgame  et  le  sulfate;  le  tube  A  est  porté  à  la  tem- 
pérature d'ébullilion  de  l'eau  sous  la  pression  atmosphérique, 
température  (juc  je  désignerai,  dans  la  suite,  par  ï;  les  tubes  B 
et  C  sont  maintenus  dans  la  glace  fondante.  Le  sulfate  de  A  com- 
munique avec  celui  de  B  par  un  siphon  rempli  de  ce  liquide;  de 
même,  les  amalgames  A  et  C  communiquent  entre  eux  par  un 
siphon  rempli  d'amalgame.  Deux  électrodes  de  platine  isolées 
plongent  dans  les  amalgames  B  et  C  entre  lesquels  il  n'existe,  par 
conséquent,  comme  force  électromotrice,  que  la  force  éleclromo- 
trice  thermo-électrique.  Le  sulfate  qui  recouvre  l'amalgame  C  est 
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uniquement  destiné  à  protéger  celui-ci  contre  l'altération  qu'il 
subirait  au  contact  de  l'air;  enfin,  le  sulfate  de  A  est  recouvert 
par  une  couche  de  paraffine  qui  supprime  l'évaporation.  Dans  c 
couple,  l'amalgame  chaud  est,  à  l'extérieur,  le  pôle  positif. 

Plusieurs  éléments  préparés  isolément  et  comparés  entre  eux 
à  différentes  époques  ont  toujours  donné  une  force  électromotrice 
identique  à  o^'^'jOooi  près,  et  sont  restés  impolarisables.  On  est 
donc  en  droit  de  considérer  l'élément  comme  un  étalon  de  force 
électromotrice.  J'ai  étudié  la  marche  de  la  force  électromotrice 
lorsque,  l'une  des  surfaces  de  contact  étant  maintenue  à  o'',  l'autre 
est  portée  à  une  température  t  variant  entre  o®  et  100**.  Pour  cela, 
je  déterminais  le  rapport  de  la  force  électromotrice  d'un  élément 
fonctionnant  entre  ces  températures  o  et  ^  à  celle  de  l'étalon,  en 
compensant  successivement  chacune  d'elles  par  une  force  électro- 
motrice prise  sur  le  circuit  d'un  daniell  renfermant  une  résistance 
de  10  000^.  Voici  quelques-uns  des  nombres  ainsi  obtenus  pour 
T  =  99°,  3. 


t. 

/..).iî. 

0 

i5,7 

0,148 

33,6 

0,3.A0 

<o,7 

0,392 

48,6 

0,470 

54,3 

0,528 

En  prenant  T  =  99°,3,  la  fonction  ^/(^)  est  rigoureusement 
représentée  par  la  formule  à  deux  termes 

(1)  /(/)  =  0,00930/ -h  0,00000774  <*. 

Ainsi  la  courbe  représentative  est,  comme  dans  le  cas  de  la  plu- 
part des  couples  bimétalliques,  une  branche  de  parabole,  et  cette 
courbe  tourne  sa  convexité  vers  l'axe  des  températures. 

J'ai  ensuite  mesuré  en  valeur  absolue  la  force  électromotrice  EJ 
du  couple  entre  o  et  la  température  d'ébuUition  de  l'eau  sous  la 
pression  atmosphérique.  Pour  effectuer  cette  mesure,  je  compen- 
sais E^  par  une  force  électromotrice  égale  prise  aux  extrémités 
d'une  résistance  p  égale  à  l'ohm  légal,  par  un  courant  dont  je 
mesurais  l'intensité  par  l'électroljse  de  l'azotate  d'argent.  J'em- 
plojais,  comme  instrument  de  zéro,  un  électromètre  capillaire 

/.  de  Phys,,  a*  série,  t.  I.  (Mars  1893.)  ^ 
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sensible  au  fû^  de  volt;  je  m'assurais  plusieurs  fois,  dans  chaque 
expérience,  que  la  résistance  p  était  exactement  d'un  ohm  en  lui 
substituant  rapidement  et  pendant  un  temps  très  court  l'ohm 
légal  maintenu  à  zéro,  et  je  faisais  varier  la  résistance  totale  du 
circuit  de  façon  que  Félectromètre  restât  au  zéro  pendant  toute  la 
durée  de  l'expérience.  J'ai  ainsi  trouvé,  comme  mojenne  de  plu- 
sieurs mesures,  et  en  m'appuyant  sur  la  formule  (i), 

Eîoo=o%ii67, 

l'erreur  à  craindre  sur  le  résultat  étant  de  0^,0001.  La  valeur  de 
Eq^^  est  donc  environ  cent  fois  plus  grande  pour  le  couple  étudié 
que  pour  le  couple  fer-cuivre,  qui  donne  une  force  électromotrice 
voisine  de  o^'jOoi  i.  De  cette  valeur,  on  déduit,  par  la  formule  (i), 
la  valeur  de  la  force  électromotrice  E^  pour  les  températures 
comprises  entre  o  et  100^, 

(a)  EJ  =  0,001077/4-0,00000090/*. 

Il  importait  de  savoir  comment  varie  la  force  électromotrice  du 
couple  lorsque  la  teneur  en  zinc  de  l'amalgame  varie.  Pour  cela, 
j'ai  comparé  des  éléments  renfermant  des  amalgames  de  différentes 
teneurs  à  l'étalon  étudié  par  la  méthode  d'opposition  déjà  em- 
ployée pour  l'étude  de  la  marche  du  couple  en  fonction  delà  tem- 
péralurc.  Lorsque  la  proportion  de  zinc  est  inférieure  à  o,oooo5, 
l'élément  est  polarisable.  Pour  des  teneurs  plus  fortes,  l'élément 
devient  impolarisable,  et  la  force  électromotrice  diminue  d'une 
façon  continue,  ainsi  que  le  montrent  les  nombres  du  Tableau 
suivant  : 


Masse  de  ziuc 

pour  1 
de  mercure. 

L'IOO 

o,ooo'i5 

")ii97 

o,ooo3'> 

0,1 i83 

0,00045 

0,1171 

<>,oo<)5o 

0,1167 

0,0005") 

0,1164 

OjOOOJ'j 

0,11 îo 

On  voit  <|u(',  dans  le  voi^illage  de  la  teneur  o,ooo5,  la  variation 
de  E^****  n'utteint  pas  o*,oooi  quand  la  proportion  de  zinc  varie 
de  0,00001.  ou  de  ^^  de  sa  valeur. 
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En  résumé,  Téléinent  que  j'ai  étudié  a  une  force  éiectromotrice 
absolument  constante  entre  deux  températures  données;  il  pourra 
être  fermé  sans  se  polariser,  et  la  valeur  de  sa  force  électromotrice 
entre  les  températures  o  et  t^  sera  donnée  par  la  formule  (2).  La 
proportion  de  zinc  o,ooo5  que  j'ai  adoptée  est  assez  éloignée  des 
valeurs  pour  lesquelles  l'élément  devient  polarisable,  et  la  force 
électromotrice  a  une  valeur  suffisante  pour  être  avantageuse  dans 
la  pratique.  Enfin,  II  n'est  pas  nécessaire  d'apporter  une  très 
grande  précision  dans  la  pesée  du  zinc  à  dissoudre  dans  un  poids 
donné  de  mercure  (*). 


JOÏÏBIAL  DE  LA  SOCIÉTÉ  PHTSIGO-GHIKaUE  RU88E. 

Tome  XXIII,  n-  1 , 2,  3,  4  et  5  ;  année  1891 . 

R.  COLLEY.  —  Appareil  pour  Tobscrvation  des  oscillations  électriques  lentes, 

p.  1-16,  avec  figures. 

L'auteur  décrit  le  modèle  perfectionné,  construit  par  M.  Edel- 
mann  à  Munich,  de  l'appareil  qui  a  servi  en  i885  pour  les 
recherches  sur  les  oscillations  électriques.  L'appareil  n'est  destiné 
qu'à  l'observation  des  oscillations  lentes  (de  quelques  centaines 
par  seconde).  Un  miroir  léger,  semblable  à  celui  du  galvanomètre 
de  Thomson,  est  suspendu  au  milieu  d'une  bobine  horizontale. 
Un  microscope  horizontal,  à  micromètre  oculaire  sur  verre,  per- 
met d'observer  dans  ce  miroir  l'image  d'un  trou  fortement  éclairé, 
fait  dans  la  périphérie  d'un  disque  en  cuivre,  mis  en  rotation  ra- 
pide autour  d'un  axe  horizontal  par  un  mécanisme  d'horlogerie. 
L'élément  de  la  trajectoire  du  trou  lumineux,  dont  l'image  est 
visible  dans  le  champ  visuel  du  microscope,  peut  être  consi- 
déré comme  rectiligne  et  vertical,  tandis  que  la  déflexion  du  miroir 
par  le  courant  observé,  produit  à  un  moment  déterminé  par  le 
mouvement  du  disque,  communique  à  cette  image  un  mouvement 
horizontal  alternatif.  La  sinusoïde  résultante  est  mesurée  par  le 
micromètre  oculaire. 


(*)  Ce  travail  a  été  exécuté   au  Laboratoire  de  Physique  de  la  Faculté  des 
Sciences  de  Nancy. 
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R.  COLLEY.  —  Contribution  à  la  théorie  de  l'appareil  de  Rhumkorff,  p.  7-3o. 

L^auteur  expose  ici,  in  extenso,  ses  recherches  déjà  publiées 
en  résumé  dans  le  Journ.  de  la  Soc,  phys.-chim.  russe,  t.  XXII, 
p.  98-102  (*). 

S.  MAKAROFF.  —   Sur  la  détermination  des  poids  spécifiques  de  Teau  de  mer, 

p.  3o-86. 

Le  contre-amiral  MakarofT  a  recueilli  un  grand  nombre  d'obser- 
vations des  poids  spécifiques  de  Teau  de  mer,  pendant  son  voyage 
autour  du  monde  sur  la  corvette  Vitiaz  de  1886  à  1889.  Les 
poids  spécifiques  ont  été  déterminés  sur  place,  à  Taide  d'une  série 
d'aréomètres  divisés  en  0,0002,  mais  dont  les  indications  variaient 
souvent  d'une  demi-division,  quand  on  répétait  l'observation  sur 
le  même  échantillon  dans  des  conditions  aussi  identiques  que 
possible.  L'auteur  discute  longuement  toutes  les  causes  possibles 
des  erreurs  d'un  aréomètre  et  introduit,  dans  ses  calculs  même, 
les  corrections  dépassant  beaucoup  la  limite  de  précision  des 
observations  directes.  Pour  faciliter  ses  calculs,  l'auteur  a  combiné 
plusieurs  tables  de  réduction  d'après  les  données  de  Lentz,  Thorpe 
et  Rucker,  Ekmann,  et  autres. 

N.  JOUKOWSKY.  —  Sur  le  mouvement  d'un  liquide  soumis  à  une  condition 

donnée  sur  la  ligne  du  courant,  p.  89-100. 

L'auteur  applique,  après  l'avoir  modifiée,  la  méthode  de 
KirchhofTpour  la  définition  du  mouvement  d'un  liquide  à  vitesse 
constante,  donnée  sur  la  ligne  inconnue  du  courant,  pour  quelques 
cas  de  mouvements  sous  l'action  des  forces. 

W.  TUKINE.  —  Sur  l'influence  des  forces  magnétiques  et  électriques  sur  la  con- 
centration des  dissolutions  placées  dans  le  champ  de  leur  action,  p.  loi-iai. 

L'expérience  a  donné,  jusqu'à  présent,  des  résultats  négatifs 
quand  on  essayait  de  constater  l'action  des  forces  électriques  et 
magnétiques  sur  la  concentration  des  dissolutions.  L'auteur  s'est 

(')  Voir  Journal  de  Physique,  1*  série,  t.  V,  p.  536. 
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proposé  de  traiter  la  question  par  le  calcul.  Il  considère  un  con- 
densateur sphérique,  chargé  au  potentiel  Uj  placé  dans  une  enve- 
loppe élastique  susceptible  de  produire  Tosmose  et  remplie  d'une 
dissolution  qui  pénètre  librement  entre  les  armatures  du  conden- 
sateur. Cette  enveloppe  extérieure  est  plongée  dans  une  masse  de 
dissolvant  pur,  et  soumise  à  une  pression  hydrostatique  p.  Le 
potentiel  u  et  la  pression  p  recevant  les  accroissements  du  et  dp^ 
Fauteur  suppose  que  le  système  parcourt  un  cycle  réversible  quel- 
conque à  une  température  constante.  Cela  posé,  il  démontre  à 
l'aide  des  formules  de  Thermodynamique  que  la  concentration  de 
la  dissolution  est  fonction  de  l'intensité  du  champ  électrique  ou 
magnétique.  Il  affirme  aussi  que  les  résultats  restent  les  mêmes,  si 
Tenveloppe  perméable  est  remplacée  par  une  paroi  imperméable, 
en  verre. 

N.  KASANKINE.  —  Contribution  à  la  question  de  l'influence  de  la  concentration 
des  dissolutions  sur  leur  ascension  capillaire,  p.  i22-ia4. 

M.  Kasankine  a  comparé  aux  données  des  expériences  de  divers 
auteurs  les  valeurs  du  coefficient  K,  calculées  d'après  la  formule 

K  = g 

d^ 

H  et  h  désignent  ici  les  hauteurs  d'ascension  de  l'eau  pure  et  de 
la  dissolution  en  question  dans  un  même  tube  capillaire,  (^  le  vo- 
lume de  la  dissolution  contenant  une  gramme-molécule  du  sel  et 
d  son  poids  spécifique.  L'auteur  considère  ce  coefficient  comme 
constant;  en  réalité,  les  différences  de  ses  valeurs,  calculées  pour 
diverses  concentrations  de  la  solution  du  même  sel,  ne  dépassent 
point  I  pour  loo  pour  le  chlorure  de  barium,  d'après  les  données 
de  Volkmann  ;  mais,  pour  d'autres  composés,  ces  différences  varient 
entre  3  pour  loo  et  3o  pour  loo. 

J.  NORKEWITSCH-IODKO.  —  Expériences  avec  le  téléphone,  p.  ia6. 

Si  l'on  met  une  des  électrodes  d'une  bobine  de  Rhumkorff  en 
communication  avec  une  pointe,  et  si  l'observateur  tient  dans  sa 
main  le  .bout  d'un  long  conducteur  isolé  attaché  à  la  deuxième 


I 
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électrode,  un  téléphone  isolé  qu'il  tient  dans  l'autre  main  com- 
mence à  résonner.  Une  deuxième  personne,  en  appliquant  une 
oreille  au  téléphone,  entend  le  bruit  du  fonctionnement  de  la  bo- 
bine. Le  corps  de  l'observateur  remplit  ici  le  rôle  d'un  condensa- 
teur. L'auteur  a  démontré  cette  expérience  dans  la  séance  de  la 
Société  physico-chimique  du  i2-a5  février  1891. 

N.  PIROGOFF.  —  Sur  le  virici  des  forces,  p.  117-151. 

Le  Mémoire  présent  forme  la  continuation  des  recherches  de 
l'auteur  sur  la  théorie  des  gaz. 

Th.  SELIWANOFP.  —  Études  sur  la  déterminalion  des  hautes  températures, 

p.    152-169. 

V.  Meyer  et  Langer  ont  publié,  en  i885,  une  série  de  recherches 
pyrochimiques,  faites  à  des  températures  s'élevant  jusqu'à  1722°  C, 
qui  ont  été  déterminées  par  un  thermomètre  à  azote  en  platine  et 
calculées  à  l'aide  du  coefficient  de  dilatation  de  ce  métal  mesuré 
entre  des  limites  de  température  beaucoup  moins  élevées.  L'auteur 
a  cherché  à  déterminer  ce  coefficient  sans  mesurer  directement  la 
température,  en  se  bornant  à  chauffer  le  platine  aussi  fortement 
que  possible  dans  un  fourneau  au  coke  de  cornue  à  gaz^  avec 
courant  forcé  obtenu  à  Taide  d'un  ventilateur  à  main.  Tout  le 
système  étant  aussi  semblable  que  possible  à  celui  de  MM.  Meyer 
et  Langer,  les  températures  maxima,  obtenues  dans  les  deux  cas, 
devaient  être  identiques.  La  barre  de  platine  dépassait  le  fourneau 
des  deux  côtés,  et  deux  vis  micromctriques,  fixées  sur  son  fonde- 
ment, servaient  à  mesurer  l'accroissement  de  sa  longueur.  On  se 
servait  d'un  courant  faible  et  d'un  téléphone  pour  constater  le 
contact  entre  la  pointe  de  la  vis  et  le  barreau.  Pour  compenser 
la  dilatation  des  deux  bouts  de  la  barre,  chauffes  à  des  tempéra- 
turcs  décroissantes  inconnues,  l'auteur  a  disposé  à  côté  deux 
barres  plus  courtes,  dont  les  extrémités  intérieures  butaient  contre 
deux  briques  réfractaires  fixées  au  milieu  du  fourneau. 

A  l'extérieur,  la  dilatation  de  ces  barres  compensatrices  était 
mesurée  par  des  vis  micrométriques,  semblables  à  celles  de  la 
barre  principale.  L'auteur  supposait  que  les  deux  briques,  fixées 
sur  le  fondement  du  fourneau  constamment  refroidi  parle  courant 
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d'air  insufflé  par  en  bas,   n'ont  pas  varié  de   position  pendant 
l'expérience. 

Le  coefficient  de  dilatation  du  platine  entre  o^  et  lâyo^C,  ob- 
tenu ainsi,  est  égal  à  0,00000975,  et,  d'après  ce  chiffre,  les  tempé- 
ratures calculées  par  MM.  Mejer  et  Langer  sont  d'à  peu  près  2o^C. 
trop  hautes.  W.  Lermantoff. 

(A  suivre,) 
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SUR  L£S  LOIS  DE  L'IHTBHSITÉ  DE  LA  LUMIÈRE  ÉMISE  PAR  LES  CORPS 

PHOSPHORESCENTS  ; 

Par  m.  Hknri  BECQUEREL. 

Les  phénomènes  de  phosphorescence,  de  même  que  les  phéno- 
mènes d'absorption  de  la  lumière  ofirent,  pour  les  physiciens,  un 
intérêt  particulier,  parce  qu'ils  sont  de  nature  à  donner  des  ren- 
seignements précieux  sur  la  structure  intime  de  la  matière  et  sur 
les  mouvements  intermoléculaires. 

Mon  père  est,  comme  on  le  sait,  le  premier  qui  ait  abordé  Té- 
tude  de  la  lumière  émise  par  les  corps  phosphorescenls.  En  com- 
parant l'extinction  de  la  phosphorescence  au  refroidissement  des 
corps,  il  avait  montré  que,  au  bout  d\in  temps  très  court,  Tin- 
tcnsité  de  la  lumière  est  approximativement  représentée  par 
l'expression  «  =  l'o^"*',  dans  laquelle  a  est  un  coefficient  particu- 
lier pour  chaque  substance,  et  t  le  temps  écoulé  depuis  le  moment 
où  rintensité  était  Îq,  Cette  relation  se  vérifie,  en  effet,  d'une 
manière  approchée,  lorsqu'on  examine  un  corps  dans  un  phospho- 
rôscope  en  faisant  Aarier  la  vitesse  de  rolalion  de  l'appareil,  si 
Ton  se  borne  à  prendre  pour  valeur  de  la  durée  t  de  l'extinction 
le  temps  que  les  milieux  de  deux  ouvertures  consécutives  des 
disques  mobiles  mettent  à  passer  devant  la  source  lumineuse  et 
devant  Tœil  de  l'observateur,  les  temps  ainsi  obtenus  ne  dépas- 
sent pas  une  fraction  de  seconde.  Mon  père  avait  fait  observer,  en 
outre,  que  la  formule  précédente  ne  convient  pas  pour  représenter 
les  intensités  décroissantes  des  lueurs  émises  par  un  corps  phos- 
phorescent qui,  après  avoir  été  exposé  à  la  lumière,  reste  lumineux 
dans  une  chambre  noire  pendant  plusieurs  minutes  et  parfois  plu- 
sieurs heures.  Il  avait  proposé  la  formule  empirique  i"*(c-f-/)  =  ^/Q', 
dans  laquelle  m  et  c  étaient  des  constantes  spécifiques;  mais  ce 
n'était  pas  encore  une  expression  satisfaisante  du  phénomène,  car, 
le  plus  souvent,  m  et  c  devaient  recevoir  diverses  valeurs  pour 
représenter  les  intensités  observées  avec  un  même  corps  et  dans 
une  même  expérience  de  quelque  durée.  Tel  était  Tétat  de  la 
question,  il  J  a  quelques  années,  lorsque  j'ai  été  conduit  à  re- 
prendre Tétude  de  ces  phénomènes. 

J.  de  Phj'S.,  3*  série,  t.  I.  (  Vvril  iRyj.  )  lo 
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Vers  la  même  époque,  M.  Wledemann  chercha  à  analyser  plus 
complètement  les  diverses  alternatives  d*excitalion  lumineuse  et 
d^exlinction  dans  le  phosphoroscope  ;  il  admit  comme  exacte^ 
a  priori,  la  relation  exponentielle  rappelée  plus  haut  et,  dans 
plusieurs  publications  récentes,  il  est  parti  de  cette  loi  pour  éta- 
blir diverses  considérations  théoriques  sur  la  phosphorescence. 

J'avais,  de  mon  côté,  fait  le  même  calcul  pour  le  phospho- 
roscope. En  admettant  que  l'expression  /=ioe~*'  représente  la 
loi  d'extinction,  on  arrive  sans  peine  à  établir  la  loi  correspon- 
dante pour  la  période  d'excitation  lumineuse,  et  l'on  trouve  alors 
que  l'intensité  de  la  lumière  émise  par  un  corps  placé  dans  un 
phosphoroscope  devrait  être  représentée  par  l'expression 

L  représente  l'intensité  de  la  lumière  incidente,  t  le  temps  du 
passage  d'une  ouverture  de  l'un  des  disques  entre  le  corps  étudié 
et  la  source  de  lumière,  t' le  temps  du  passage  d'un  secteur  opaque, 
^1  et  t\  les  temps  du  passage  d'une  ouverture  et  d'un  secteur 
opaque  entre  le  corps  étudié  et  l'œil  de  l'observateur,  0  le  temps 
qui  sépare  le  moment  où  cesse  l'illumination  du  corps,  du  moméht 
où  l'on  commence  à  l'apercevoir  (*).  Si  la  loi  sur  laquelle  on  s'est 
appuyé  est  exacte,  on  doit,  pour  un  même  corps  et  pour  des  vi- 
tesses (liflTércntes  du  phosphoroscope,  observer  des  valeurs  de  /  qui 
conduisent  à  une  valeur  constante  pour  le  coefficient  a.  Or  l'ex- 
périence ne  vérifie  pas  cette  déduction.  Les  méthodes  de  calcul  et 
les  Tableaux  numériques  seront  publiés  prochainement  dans  un 
Mémoire  plus  détaillé  :  je  citerai  seulement  ici,  à  litre  d'exemple, 
les  nombres  obtenus  avec  l'alumine  : 


(')  Celle  formule  diffère,  par  le  terme  -^ ;-,  de  relie  de  M.  E.  Wicdemann, 

t  -r  ti 

<|iii  esi 

AL  (i  —  e-'^'){\  —  e-"-')e   «• 


I  = 


a  ^i  —  e  «'e  *'•  ) 

{Ann  dcr  Physik  und  Chemie,  t.  XXXIV;  1888). 
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La  varialion  régulière  de  a  montre  Tinexactitude  de  la  loi  sur 
laquelle  est  fondé  le  calcul. 

J'ai  cherché  à  établir,  par  des  considérations  mécaniques  simples, 
une  relation  entre  l'intensité  de  la  lumière  émise  par  un  corps 
phosphorescent  et  le  temps  écoulé  depuis  le  moment  où  l'excita- 
tion lumineuse  a  cessé.  La  lueur  émise  étant  le  résultat  d'un 
mouvement  vibratoire  intermoléculaire,  on  peut  considérer  Tex- 
tinction  de  cette  lueur  et,  par  suite,  la  diminution  d'amplitude  du 
mouvement,  comme  l'effet  d'une  force  amortissante  intermolécu- 
laire qui  serait  à  chaque  instant  fonction  de  la  vitesse  de  la  par- 
ticule vibrante.  Si  l'on  supposait  la  force  d'amortissement  propor- 
tionnelle à  la  vitesse,  l'équation  différentielle  du  mouvement 
vibratoire  conduirait,  pour  les  intensités,  à  la  relation  exponen- 
tielle rappelée  plus  haut,  et  qui  ne  satisfait  pas  à  l'expérience. 

Supposons  que  la  force  amortissante  soit  proportionnelle  au 
carré  de  la  vitesse,  comme  cela  est  approximativement  vérifié 
lorsqu'un  corps  solide  se  déplace  dans  un  milieu  résistant;  en 
désignant  par  u  le  déplacement  de  la  particule  vibrante,  l'équation 
différentielle  du  mouvement  sera 

On  sait  que  la  solution  de  cette  équation  établit,  entre  l'ampli- 
tude de  la  /i*'"''  demi-période  et  l'amplitude  initiale,  la  relation 

Un  = 


Comme  le  nombre  n  des  demi-périodes  est  proportionnel  au 
temps  et  que  l'amplitude  est  proportionnelle  à  la  racine  carrée  de 
l'intensité,  on  en  déduit 


I/o 


Cette  formule  n'est  autre  que  Texpression  i"\c  -h  /)=  ci"^  rap- 
pelée plus  haut,  si  l'on  y  fait  m  =  ^.  Or,  dans  les  expériences  de 
mon  père,  la  valeur  de  m  avait  toujours  été  trouvée  voisine  de  ^, 
et  l'on  avait  même  obtenu  exactement  ^  pour  certains  corps,  notam- 
ment des  préparations  particulières  de  sulfure,  de  calcium  et  de 
strontium. 


ijo  II.  BECQUEREL. 

Pour  d^autres  corps,  la  foi  mule  (i)  parailne  pas  convenir;  mais, 
si  l'on  observe,  comme  je  Tai  montré  antérieurement,  que  ces 
corps  peuvent  être  des  mélanges  de  substances  différentes,  ou  de 
composés  différents  d\ine  même  substance  émettant  chacun  des 
lueurs  dont  la  loi  d^extinction  est  différente,  on  est  conduit  à 
penser  que  Tintensilé  totale  est  la  somme  des  intensités  partielles 
de  ces  lueurs,  et  à  comparer  riiitcnsité  observée  à  une  formule  de 
la  forme 

Cette  formule  représente,  d'une  manière  remarquable,  les  in- 
tensités des  lueurs  émises  par  les  corps  phosphorescents  à  longue 
durée. 

Je  rapporterai  seulement  ici  les  comparaisons  faites  avec  les  ob- 
servations de  mon  père  {*),  Les  intensités  étaient  déduites  des 
distances  auxquelles  il  fallait  éloigner  une  lampe  pour  obtenir, 
sur  une  surface  transparente,  une  intensité  égale  à  celle  de  la  lueur 
émise  par  le  corps  phosphorescent.  Soit^  cette  distance.  On  a,  à 
un  facteur  constant  près, 

I 

'  =  7'- 

La  formule  (i)  devient 

y  —  ff  -i-  (jf  : 

lu  courbe  des  données  expérimentales  est  une  droite,  ce  queTex- 
pL'ricnce  vérifie  avec  les  (pielques  corps  cités  plus  haut.  Pour  les 
mélanges  de  substances  tels  que  la  préparation  de  sulfure  de  cal- 
cium, donnant  par  phosphorescence  une  belle  lumière  bleue,  ou 
les  sulfures  de  strontium  et  de  barvum,  la  courbe  affecte  une  l'orme 
convexe  vers  Taxe  des  )'.  Les  observations  relatives  au  sulfure  de 
calcium  bleu  que  Ton  vient  de  citer  sont  très  bien  représentée^ 

par  la  relation 

.  _    I    _  I  I 


y"       r">7   t-o,oyo^  "  (:,97^-t>)^>^'' 


(';  Annales  de  Chimie  et  de  l'hvsique,  l.  LXI;  18G0. 
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comme  le  montre  le  Tableau  suivant  :  les  temps  sont  exprimés  en 
secondes,  les  valeurs  de^  en  centimètres. 

y 

/.  oliservc.  calculé, 

fl  rm  cm 

o 77Î)«  7,90 

35 '28,60  ^7î34 

-5 4^î3o  42»37 

170 59, o5  61,70 

^65 72,90  73,76 

4-;to 89,65  89,82 

700 116,70  116,16 

iiio i55,35  §53,^0 

i3o5 176,35  171,59 

i57-5 189,60  190,60 

I  7'a5 'jio4 ,80  'jioS  ,60 

La  formule  |)ermet,  comme  on  le  voit,  de  suivre  la  diminution 
d'intensité  pendant  près  d'une  demi-heure;  les  difTérences  entre 
les  nombres  observés  et  les  nombres  calculés  sont  de  Tordre  de 
grandeur  des  erreurs  expérimentales. 

fja  quantité  totale  de  lumière  émise  est 


•  0  •-  0 


{a  -~hty 


En  appliquant  ce  calcul  à  chacune  des  matières  qui  forment  le 
mélange  lumineux  bleu  étudié  plus  haut,  on  arrive  à  ce  résidtat 
remarquable  que,  malgré  leur  vitesse  d'extinction  inégale,  la 
quantité  totale  de  lumière  émise  par  chacune  d'elles  est  la  même. 
On  a,  en  effet, 

57x0,09—5,13         et        7,97x0,65  =  5,18. 

On  peut  démontrer  d'une  autre  manière  que  les  substances 
étudiées  sont  des  mélanges  de  matières  ayant  des  durées  d'extinc- 
tion différentes.  Lorsqu'on  projette,  pendant  quelques  instants, 
le  spectre  solaire  sur  un  écran  formé  de  matière  réduite  en  poudre, 
et  qu'on  fait  ensuite  cesser  l'action  du  spectre,  on  voit  que  la 
phosphorescence  a  été  excitée  dans  des  régions  spectrales  parti- 
culières, qui  constituent  le  spectre  d'absorption  de  la  substance, 
car,  pour  être  actifs,  il  est  nécessaire  que  les  rayons  soient  absorbés. 
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Avec  la  préparation  de  sulfure  de  calcium  étudiée  plus  haut,  le 
spectre  d'absorption  se  compose  de  deux  bandes  ou  régions  actives, 
l'une  a  près  de  G,  s'étendant  entre  les  longueurs  d'onde  A  =  455 
et  A  =  4oo;  l'autre  p,  dans  l'ultra-violet  de  a  =  365  à  î^=34o. 
La  bande  a  émet  une  lueur  bleu  foncé,  ^  une  lueur  bleu  clair 
verdâtre.  Cependant,  si  l'action  excitatrice  du  spectre  a  une  durée 
un  peu  longue,  on  voit,  sur  la  moitié  la  plus  réfrangible  de  a, 
de  4o5  à  4^0,  une  lueur  plus  claire  qui  disparaît  rapidement, 
dont  l'existence  justifierait  la  présence  d'un  troisième  terme  dans 
la  formule  ci-dessus,  mais  ce  terme  aurait  une  influence  très  faible. 
Les  lueurs  émises  par  les  bandes  a  et  ^  ont  des  durées  de  persis- 
tance inégales;  pour  manifester  cette  inégalité,  il  suffit  de  chauffer 
la  matière  impressionnée;  la  phosphorescence  devient  momenta- 
nément plus  vive,  puis  diminue;  la  bande  verte  p  disparaît  rapide- 
ment tandis  que  la  bande  bleue  a  reste  encore  visible  pendant  très 
longtemps.  Si  Ton  projette  le  spectre  sur  la  substance  pendant 
qu'elle  est  à  une  température  supérieure  à  loo^,  la  bande  a  ap- 
paraît seule;  aussi  le  corps  paraît-il  bleu  foncé  à  chaud,  tandis 
qu'il  est  bleu  clair  à  la  température  ordinaire. 

Des  phénomènes  de  même  ordre  se  présentent  avec  les  autres 
préparations  de  sulfures  phosphorescents,  de  calcium,  de  stron- 
tium, de  baryum.  Quelques-unes  paraissent  eitemptes  de  mélanges, 
et  ne  donnent  qu'une  bande  d'excitation  dans  le  spectre;  un  sul- 
fure de  calcium  ne  donne  que  la  bande  ^,  une  préparation  de 
sulfure  de  strontium  lumineuse  bleue  ne  donne  qu'une  bande, 
et  rintensité  de  la  lumière  émise  suit  presque  exactement  la  for- 
mule (i).  L'influence  de  matières  diflTérentes  mélangées  entre  elles 
produit,  dans  la  lumière  émise,  des  changements  de  couleur 
analogues  à  ceux  que  j'ai  étudiés  Tannée  dernière  pour  les  fluo- 
rures de  calcium,  soit  lorsqu'on  les  rend  phosphorescents  parla 
chaleur,  soit  lorsqu'on  les  examine  au  phosphoroscope  avec  des 
vitesses  différentes  de  rotation  de  l'appareil. 

Pour  étudier  la  loi  de  déperdition  de  la  lumière  émise  par  les 
corps  phosphorescents,  il  conviendrait  donc  d'isoler  une  radiation 
de  longueur  d'onde  déterminée,  émise  sous  Tinfluence  excitatrice 
de  radiations  monochromatiques  d'une  longueur  également  déter- 
minée. Cependant  les  vérifications  qui  viennent  d'être  rapportées 
donnent  une  grande  probabilité  à  la  formule  (i).  Celle-ci  se  vé- 
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rifie  dans  ses  diverses  conséquences;  elle  montre  comment  la  loi 
de  déperdition  varie  avec  l'intensité  initiale  et  avec  la  durée  de 
l'excitation  lumineuse. 

Des  considérations  analogues  à  celles  qui  viennenl  d'être  indi- 
quées permettent  d'établir  une  relation  entre  l'intensité  et  le  temps 
pendant  que  le  corps  est  exposé  aux  radiations  excitatrices. 
J'ai  démontré,  autrefois,  qu'avec  certains  corps,  tels  que  les 
composés  d'uranium,  les  radiations  absorbées  correspondaient  à 
des  mouvements  vibratoires  harmoniques  de  ceux  des  radiations 
émises  par  phosphorescence.  On  pourrait  supposer  qu'à  l'intérieur 
des  corps  il  se  produise  des  mouvements  vibratoires  soit  perma- 
nents, soit  prenant  naissance  sous  l'influence  de  radiations  inci- 
dentes et  cessant  en  même  temps  que  ces  dernières;  par  une  ex- 
tension de  la  loi  de  Kirchhofl*,  les  radiations  absorbées  seraient 
celles  dont  les  vibrations  seraient  soit  synchrones,  soit  harmo- 
niques des  vibrations  intermoléculaires.  Considérons  maintenant 
un  corps  soumis  à  l'action  de  la  lumière  et  qui  devient  phospho- 
rescent, et  admettons  que  l'éther  intermoléculaire  ait  pris  un 
mouvement  vibratoire  synchrone  de  celui  qui  va  naître  et  qui  con- 
stituera la  phosphorescence.  Soit  U  =  AcosA7  l'amplitude  du 
premier  mouvement,  u=^  Uq  coskt  l'amplitude  du  mouvement  qui 
produit  la  phosphorescence^  la  vitesse  relative  de  ce  dernier 
mouvement  par  rapport  au  milieu,  qui  est  lui-même  en  vibration, 

sera  (-j-  —  "77  )>  et,  si  nous  supposons  que  l'amortissement  est 

proportionnel  au  carré  de  cette  vitesse,  l'équation  dilFércntielIe 
du  mouvement  deviendra 

<i*u       ,    ^    [du       rfU  \2 

df»^  *  \  dl         dt  I 

On  en  déduit  très  simplement,   pour  représenter  la  variation 
d'amplitude  pendant  l'excitation  lumineuse,  la  relation 

H-(A  — Wo)^/^   ' 


(*)  J'avais  obtenu,  depuis  plusieurs  années,  la  plupart  des  résultais  exposés 
dans  cette  Note;  je  comptais,  avant  de  les  publier,  terminer  une  série  d'cxpé- 
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Celte  formule  deniaiide  à  élre  vérifiée  par  des  expériences  nou- 
velles en  cours  d'exécution. 

En  résumé,  il  résulte  des  considérations  qui  viennent  d^étre 
exposées  que  Ton  peut  rendre  compte  assez  exactement  de  la  loi 
de  diminution  de  Tintensilé  de  la  lumière  émise  par  les  corps 
phosphorescents,  en  admettant  que  les  mouvements  intermolécu- 
laires qui  produisent  la  [)hosphorescence,  s^amortissent  propor- 
tionnellement au  carré  de  la  vitesse  des  particules  vibrantes. 


Saa  L'EUTRAIHEMENT  DES  ONDES  LUMINEUSES  PAR  LA  MATIÈRE 

EN  MOUTEMENT; 

Par  m.  g.  FOUSSEREAU. 

M.  Potier  (' )  a  donné  une  démonstration  de  la  formule  de 
Fresnel  relativement  à  rcnlraîncmenl  des  ondes  par  la  matière 
pondérable.  Il  suppose  avec  Fresnel  que  dans  les  milieux  trans- 
parents, Téthcr  peut  être  considéré  comme  le  produit  de  la  super- 
position d'un  élher  libre  élastique  identique  à  Téther  du  vide,  cl 
d'un  élher  condensa,  sans  élasticité,  entraîné  comme  un  fardeau 
inerte  dans  les  mouvements  de  TcHlier  libre,  et  partageant  le  mou- 
vement (le  translation  du  corps  pondérable.  Kn  partant  de  cette 
hypothèse,  M.  Potier  établit  qu'un  mouvement  vibratoire  pen- 
dulaire d'amplitude  cl  de  longueur  d'onde  supposées  invariables 
se  transmet  avec  une  vitesse  \  i,  à  travers  un  milieu  pondérable 
animé  d'une  vitesse  r,  dans  le  sens  de  la  propagation  des  ondes. 


riences  nouvelles,  Ittistiuc  j'ai  eu  connaissance  de  plusieurs  Notes  do  M.  E. 
Wiedemann,  qui  conliennenl  sur  la  phosphorescence  des  sulfures  alcaliDo-tcrreux 
des  considcraiions  théoriques  tellement  en  désaccord  avec  les  anciennes  expé- 
riences de  mon  père  et  les  miennes,  que  j'ai  cru  devoir  avancer  l'époque  de  celte 
publication. 

(')  A.  l'oriKn,  Journal  de  Physique,  i"  série,  t.  V,  p.  io5.  Voir  aussi  la  dis- 
cussion mathématique  de  celle  (jucslion  par  M.  II.  I^oincaré  (  Théorie  mathema- 
ti'jue  de  la  lumière,  Chap,  VIII),  M.  Poincaré  admet,  conformément  à  la  théorie 
de  M.  Bou>sinesq,  que  la  matière  elle-même  est  entraînée  dans  le  mouvement 
vibratoire  de  l'éther. 
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les  vitesses  r  el  V|  élant  liées  par  la  formule 
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(0 


(p^p/)V'«=pV}-i-p'(V,-.')', 


V  représente  la  vitesse  de  propagation  des  ondes  à  travers  le  même 
milieu  supposé  en  repos,  p  et  p'  les  densités  de  Télhcr  libre  et  de 
l'étlier  condensé. 

Il  est  possible,  en  s'appuyant  sur  l'hypothèse  de  Fresnel, 
d'établir  une  démonstration  de  la  même  formule  pour  un  ébranle- 
ment quelconque  communiqué  a  Téther  et  constituant  une  onde 
plane,  ou  une  série  d'ondes  planes,  sans  spécifier  autre  chose  que 
les  conditions  initiales  de  cet  ébranlement. 

Considérons  les  phénomènes  qui  se  produisent  dans  un  cylindre 
de  seclion  égale  à  l'unité,  dont  les  génératrices  sont  dirigées  dans 
le  sens  de  la  propagation  lumineuse.  Prenons  pour  origine  des 
dislances  x  dans  l'étlier  libre  une  section  droite  A,  et  des  distances 
.ri  dans  l'éther  condensé  la  section  A|  qui  coïncide  avec  A  à  l'ori- 
gine des  temps. 

l'ig.  .. 


Écrivons  l'équation  du  mouvement  pour  le  centre  de  gravité  G 
d'une  tranche  BC  de  longueur  infiniment  petite  dx^  comprenant 
au  temps  t  une  certaine  portion  des  deux  milieux. 

Le  déplacement  vibratoire  s  du  point  G  dans  l'éther  libre  doit 
être  regardé  comme  une  fonction  de  /  et  de  x.  L'accélération  de 

ce  point  est-r--«  Le  déplacement  S\  du  même  point  G  dans  l'éther 

condensé  doit  être  regardé  comme  une  fonction  de  i  et  de  x^. 


O^Si 


II*  K 

1 /accélération  correspondante  sera  -7  j*  »  quantité  diflTérente  de  la 

première,  bien  que  .v,  soit  égal  à  .v,  parce  (|ue  les  variables  sont 
dilïcrentes. 

Ou  a  donc,  en  écrivant  que  la  somme  des  produits  des  masses 
par  les  accélérations  est  égale  à  la  résultante  des  forces  transportées 
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en  G  parallèlemenl  à  elles-mêmes, 

Ë  élant  Télaslicilé  de  Télher  libre. 

Cette  équation  est  satisfaite  par  des  intégrales  de  la  forme 

(3)  ,=  f(.^^^), 

V|  et  Y\  étant  des  fonctions  de  p,  p'  et  E. 

Au  temps  t  la  section  origine  A|  du  milieu  entraîné  a  parcouru 
la  distance  vf  et  est  venue  en  A',.  Deu\  sections  appartenant  aux 
deux  milieux  coïncideront  donc  au  temps  /,  quand  on  aura 

a-  =  j"i-f-  i't. 

On  aura  en  même  temps 

Si  =  s. 

De  là  résulte  entre  V  et  F,  la  relation 

„.r,(,-f;)  =  p[,(,-,4.)-î;]. 

Pour  déterminer  la  valeur  de  V|,  vitesse  de  propagation  des 
ondes,  exprimons  que  les  valeurs  de  s  et  de  St  ainsi  déterminées 
satisfont  a  ré(|uation  diirércnlielle  (2) 

S  =  -('-?7)' 

^  =  (-^)'-['(-v;)-î;]  =  (-^)"-('-f;)' 

L^équation   (2)  devient,    en   divisant  les    deux    membres   par 

pVî+?'(V,-0'=K, 
cl  si  V  esl  la  vitesse  de  propagation  dans  le  cas  parliculicr  où  la 
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inalièrc  est  immobile 

E  =  (p  -f-  p')  V'î=  pVî  -4-  p'(V|~P)*. 

Cette  formule  est  identique  à  Téquation  (i). 

Les  variations  subies  par  la  vitesse  V,  quand  on  change  la  lon- 
gueur d^onde  de  la  lumière  considérée  exigent,  comme  le  fait 
remarquer  M.  Potier,  que  Ton  attribue  au  coefficient  p'  des  valeurs 
variables  avec  la  longueur  d'onde.  Les  valeurs  de  V|,  auxquelles 
on  est  ainsi  conduit,  sont  précisément  celles  qu'il  faut  attribuer  à 
cette  vitesse,  pour  que  le  phénomène  de  l'aberration  astronomique 
ne  soit  pas  modifié  par  la  nature  du  milieu  interposé. 


APLAirÉTISME  ET  AGHROMATISIIE  ; 
Par  m.  Andrk  BROCA. 

Aplanétisme. 

L  Principes  généraux.  Utilité  des  points  aplané tiques  au 
quatrième  ordre  près.  —  Euler  a  étudié  les  aberrations  focales 
des  lentilles  minces.  Il  en  a  déduit  des  règles  très  nettes  pour  la 
construction  de  l'objectif  de  la  lunette  astronomique;  mais,  quand 
il  s'agit  du  microscope,  les  épaisseurs  des  lentilles  ne  sont  plus 
négligeables,  les  lentilles  ne  travaillent  plus  toutes  à  leur  fover, 
les  calculs  d'Euler  ne  s'appliquent  plus. 

J'ai  cherché  à  introduire  dans  les  calculs  l'épaisseur  et  la  posi- 
tion du  point  lumineux  et  à  en  tirer  des  résultats  pratiques. 

La  première  question  est  de  savoir  jusqu'à  quel  point  on  peut 
réaliser  l'aplanétismc.  Je  vais  établir  à  ce  sujet  deux  théorèmes  : 

Théorème  I.  —  Lemme.  Tout  système  optique  possède  un 
nombre  déterminé  de  points  réels  ou  imaginaires  situés  sur  une 
droite  déterminée  et  jouissant  d^une  propriété  exprimable  par 
une  équation. 

En  effet,  le  point  étant  arbitraire  sur  une  droite  est  déterminé 
par  sa  distance  à  un  point  fixe.  Nous  pourrons  toujours  déter- 
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miner  celle  arbitraire  de  façon  à  satisfaire  à  Téquation  de  con- 
dition. 

Théorème.  —  Tout  système  centré  de  rés^olution  possède  des 
points  réels  ou  imaginaires,  situés  sur  son  axe,  pour  lesquels 
V aberration  de  courbure  est  du  quatrième  ordre  par  rapport 
à  l^ ouverture  angulaire  de  la  première  surface  {fig^  0* 

M 


Cp 


lin  effet,  si  l'on  se  donne  un  rajon  par  le  point  A  oii  il  coupe 
Taxe,  et  le  point  M  où  il  perce  la  première  surface,  le  point  1^,  où 
le  dernier  réfracté  correspondant  au  rayon  AM  coupe  Taxe,  est 
déterminé.  Soit  o>i  Tangle  compté  autour  d'un  point  C|  et  déter- 
minant le  point  M.  Soit  (p^),„=  C^,!;,,  C^,  étant  un  point  fixe. 
(?/>)a),  est  "ne  fonction  paire  de  co,,  puisque  I,,  ne  change  pas, 
par  symétrie,  quand  ou  change  co,  en  — (o,.  Donc,  en  appelant 
(p/>)o  la  limite  de  (p/))a),  pour  ro,  =  o,  on  a 

(0  (?,,)o,.-(?/,.)o-^-Aow-/'-^noO)f"-^=î'-t-.... 

les  indices  o  indiquant  que  les  paramèlres  contenus  dans  AB,  etc., 
se  rapi^ortenl  tous  aux  rayons  centraux. 

Le  cas  le  plus  défavorable  est  celui  où  n  =  1=  i.  Kn  prenant 
alors  pour  équation  de  condition  Ao=^o,  le  Icmme  démontre  la 
proposition. 

Corollaire,  —  J^'é(|ualion  A,,  ^~-  o  s'obtiendra  en  dérivant 
(?/»)w,  par  rapport  à  to'^,  car  le  dévelop|)ement  (i)  se  confond  avec 
le  développement  de  Maclaurin  où  (•)"[  est  la  variable. 

TuKOuÈME  II.  —  Quand  on  se  donne  un  /foinf  stw  raxc  (T un 
système  centré  sphériquedont  on  ne  limite  pas  la  complication, 
on  peut  calculer  les  données  de  ce  système  de  manière  à  rendre 
très  petite  r aberration  de  sphéricité, 

Vax  cfl'et,  s'il  y  a  p  sphères,  j'aurai  'ip  —  i  paramètres,  les 
/)  rayons  de  courbure,  cl  les  y>  —  i  distances  des /?  centres.  Un 
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rayon  AM  donne  lieu  à  p  réfraclës  successifs  qui  donnenl  les 
images  I,,  . . . ,  I^,  .  .  . ,  I^,  qui  sont  toutes  déterminées  si  l'on  se 
donne  le  système  centré  et  le  rayon  AM.  Il  y  a,  en  effet,/?  équa- 
tions de  conjugaison,  exprimant  que  les  I  sonl  les  images  de  A. 
Ces />  équations  de  conjugaison,  si  Ton  se  donne  le  point  A,  con- 
tiennent OLf) —  1  paramètres.  S'il  y  en  a  2/>  —  i  —  q  déterminés 
par  les  conditions  de  grossissement  et  d'achromatisme,  il  en 
restera  q  qu'on  pourra  déterminer  pour  l'aplanétisme.  Soient  (0|, 
(o'^,  w*,  ,.,  q  valeurs  de  o>i,  je  pourrai  prendre  comme  équations 
(le  conditions  les  q  équations 

qui  impliquent  que  l'aberration  est  du  quatrième  ordre.  D'ailleurs, 
pour  les  points  ordinaires,  la  courbe  des  ^p  en  fonction  de  (o*^  a 
la  forme  de  la  fig,  2,  pour  les  points  déterminés  par  Ao=o,  la 


2. 


V\».  3. 


P 


(OJ 


forme  de  la  Jig,  3,  dans  le  dernier  cas,  la  forme  de  la  Jig.  /\.  Si 


l'ig.  'i. 


P 


■<3f 


les  points  i,  y»,  ...,7  sonl  assez  nombreux,  on  pouria  resserrer 
autant  (|u'on  le  voudra  la  courbe  (/(). 

Posé  ainsi,  le  problème  est  insoluble,  à  cause  de  la  complica- 


tion de  la  fonction  p^,. 
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Mais  si  nous  supposons  deux  systèmes,  Tun  tel  que  (i),  l'autre 
tel  que  (2)  {^fig^  5).  Si  nous  formons  en  C  Pimage  C,  \^  fig.  6 


Fig.  5. 


montre  qu'il  peut  y  avoir  compensation  des  aberrations.  La  com- 
pensation sera  au  moins  partielle.  Si  de  plus  les  points  C  et  C 
sont  des  points  aplanétiques  au  quatrième  ordre  près,  Timage 

Fig.  6. 


totale  sera  plus  aplanétique  que  si  Ton  employait  un  seul  des  deux 
systèmes  composants.  De  plus,  en  ces  points,  Taberration  change 
de  signe  :  donc  on  pourra  trouver  par  un  tâtonnement  facile,  en 
réglant  la  distance  des  deux  systèmes  composants,  une  position  où 
la  compensation  sera  très  satisfaisante. 

II.  Méthode  générale  de  recherche  des  points  aplanétiques 
au  quatrième  ordre  près,  dans  les  systèmes  centrés  sphériques, 
—  Nous  prendrons  comme  origines  des  angles  et  des  segments  les 
centres  des  sphères.  Le  sens  positif  sera  en  sens  inverse  de  la 
propagation  de  la  lumière. 

C^,  Yv  sont  le  centre  et  le  rayon  de  courbure  compté  à  partir 
du  centre  du  /y»""*^  dioptrc,  Vy  est  la  vitesse  de  la  lumière  dans  ce 
dioptre;  le  système   est  défini    par  ces  données  et  les  segments 

aq_^  =  Cy_.|Cy.  Un  point  et  ses  images  successives  seront  définis 
par 

Pour  un  dioptre,  il  est  aisé  de  voir  que  la  formule  générale  de 
conjugaison,  quels  (|ue  soient  l'objet  et  le  dioptre,  est 

^,^  j  pî[(Vî-vs)p;-4-'iV2pocos.o,_vjyî] 

(  --  '2  Vf  pj  Pi  vj  C05  a>i  -r-  Vf  p  5  Yï  =  o, 

si  Ton  prend  pour  cosw,  son  module. 
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Nous  aurons  évidemment  la  relation  relative  au  ^>*™«  dioptre  en 
changeant  p©  en  C^I^_|  =  —  a^_,_j-  p^.i,  l'indice  i  en  l'indice  q 
et  Vo  en  V^«i . 

J'appelle  [^]  l'équation  ainsi  obtenue. 

Or  il  est  évident  que,  lorsqu'on  se  donne  le  point  A  et  l'angle  ca, , 
tous  les  (1)  successifs  sont  déterminés.  Cherchons  donc  la  formule 
qui  relie  deu3i  co  consécutifs. 

Soit  MNI^_,  {Jig-  7)  un  rayon  dans  le  {q  —  i)»^™«  dioptre,  il 


déAnit  (1)^  et  (i>^_|.  Nous  avons 


Oi 


mm;  _  ly-tM^ 


MM'=  Y7-1  sina)ç_i,  NN'=  Y7  sinw^, 

I^_t  M'  =  —  p^_i  -4-  Y^_i  cos  w^-i ,         I^_,  N'  =  —  py_|  -+-  ag-i 


Yy  cost»)^. 


Donc 


d'où 

(2) 


—  py_i  -h  Ug-x  -^  Y7  COSCUy 


U). 


\     -p7-i-^ïy-i     /    Ï7 


Formons  maintenant  l'équation  Ao=o  de  la  première  partie, 
par  l'équation  [^jr]  nous  avons  p^,  qui  est  une  fonction  implicite 
composée  de  w^  et  de  p^-i,  fonctions  de  coj.  Donc  Ao=o  sera 
donnée  par/?  équations 

dont  la/?''"**^  aura  zéro  pour  premier  terme. 

En  exprimant  chacune  des  dérivées  partielles  en  fonction  de  0^ 
et  de  Yç,  on  arrive  à  des  expressions  simples  et  homogènes.  Intro- 
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(luisons  les  variables  auxiliaires  suivantes 

r?  I  .'y  T7 

il  vient,  tous  calculs  faits, 

^?'i         [V.,— <V,,  -V,,.,  iay)« 

—^-—    =    ■- — ^-: ^ 

O^q-  1  \  ,,  >  y_  I 

^  ^  ^'-  gy)*  PI  'f ^Ji ^ 

diti\  ~"  (I  — a,  )«  JIJ  j  ./IN,,— (V,,  —  Vç_,ja^J*' 

et  l'équation  de  conjugaison  relative  aux  rayons  centraux  devient, 
en  choisissant  convenablement  le  double  signe, 

2t//=  -r 


Si  au  lieu  de  prendre  ainsi  le  problème  on  se  donne  le  système 
centré,  les  équations  précédentes  permettront  de  connaître  la 
valeur  du  coefficient  Ao  en  un  point  déterminé,  c'est-à-dire  la 
valeur  principale  de  Taberralion  de  courbure  en  ce  j.oint. 

111.  Application  au  cas  de  la  lentille.  Construction  de  l'ob- 
jectif et  de  r  oculaire  du  microscope.  Conclusions  générales,  — 
()uand  011  forme  Téqualion  relative  à  la  lentille  crown^flinl, 
(|ui  prrniet  de  réaliser  aussi  l'achromatisme,  on  voit  que,  en  appe- 
lant /?!  et  /?2  les  indices  dcî>  deux  verres,  elle  se  compose  de  deux 
sortes  de  termes  :  1"  des  l<*nnes  (pii,  annulés,  expriment  que  le 
point  considéré  e>t  sup[)osé  aplanétique  pour  la  lentille  homogène  ; 
•a'  des  termes  qui  contiennent  en  facteur  n^. —  /'|.  Avec  les  verres 
actuels  on  peut  choisir  7?^, —  /?,  assez  petit  pour  négliger  ces  termes. 
Nous  pouvons  donc  étudier  seulement  le  cas  de  la  lentille  homo- 


gène. 


Dans  ce  cas-là  nous  avons  deux  étpialions  de  conjugaison 


a-,  y 
.r  -+-  jtj  — -^ ,  a,  = 


n  —  (  n  —  I  )  a^  /*  —  ^  n  —  i  )  a 

et  une  é(|uation  d'aplanélisme,  qui  peut  s'écrire 

«?(  I  -4-  //i,^(  I  -^  a,  )[/!  — {n  —  I  )0L^\* 

y  — ! iJ-  . 
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» 
Eliminons  ai,  il  nous  reste  les  deux  équations  résolues 

__  a'(/i-haXi — n)[n—{n  —  Oa^]^  __  a  oL^y 

0Ll(n -h OLi)(i — %i)[n  —  {n  —  i)aj^'         ""  n — {n  —  i)a       n—(n  —  i)a' 

qui  représentent  une  surface,  mise  sous  forme  unicursale.  Nous 
pourrons  donc  construire  un  abaque,  dont  les  courbes  correspon- 
dront chacune  à  une  valeur  déterminée  de  a,  qui  fixe  le  point  lu- 
mineux. Dans  tout  ce  qui  suit,  Tunité  est  le  rayon  de  courbure  du 
premier  dioptre.  Un  point  du  plan  détermine  x  et  y,  La  lentille 
correspondante  est  donc  déterminée,  au  signe  du  premier  rayon 
de  courbure,  et  à  un  coefficient  de  similitude  près.  Nous  allons 
montrer  qu'il  n'y  a  qu'un  seul  signe  admissible  pour  le  premier 
rayon  de  courbure. 

En  effet,  sur  la  y/^.  8,  l'épaisseur  de  la  lentille  est  le  segment  l*|Po, 

Hîï.  8. 


qui  est  essentiellement  négatif.  Or  P,  P2  =  —  '^^-{-  a  -{-  Vo  :  donc  il 
faut  que  — yi  4- Y-jH- <ï  <  o.  Divisons  par  y,,  il  vient  deux 
groupes  d'inégalités, 

Donc  au-dessus  de  la  ligne  —  i  -\-  x  +  y  =  o,  y,  <;  o  ;  au-dessous, 
y,  >>  o.  Donc  il  n'y  a  qu'une  lentille  correspondant  à  un  point  dé- 
terminé du  plan. 

La  ligne  — i-^x-{-y  =  o  est  le  lieu  des  lentilles  de  nulle 
épaisseur.  11  est  aisé  de  voir  que  l'épaisseur  d'une  lentille  A  (y/^^.  9) 
est  le  segment  d'ordonnée  ALV  compris  entre  cette  ligne  et  le 
point  A. 

De  nombreux  résultats  immédiatement  vérifiables  permettent 
d'ajouter  foi  aux  calculs  précédents  et  aux  résultats  suivants  : 

/.  de  Pfij's.,  3«  série,  t.  I.  (Avril  189a.)  1 1 
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1^3  lentilles  convei^entes  minces  ont  toutes  deux  points  apla- 
nétiques  très  voisins  de  leurs  surfaces.  [Is  se  comportent  donc,  au 
point  de  vue  pratique,  comme  un  point  double  sans  changement 
de  signe  de  Taherration. 

F»  g-  9- 


Les  lentilles  divergentes  minces  n^ontpas,  en  général,  de  points 
aplanétiqucs. 

11  V  a  exception  à  ces  règles  pour  les  lentilles  minces  pour  les- 
quelles 1,9  >>^'  >  jI^j.  Si  elles  sont  convergentes,  elles  ont  quatre 
points  aplanétiqucs;  si  elles  sont  divergentes,  elles  en  ont  deux. 
Les  deux  points  aplanétiqucs  surajoutés  sont  voisins  Tun  de 
l'autre,  ils  comprennent  donc  une  région  à  aberration  faible.  Ces 
|)oints  donnent  toujours  des  images  virtuelles;  les  lentilles  qui  les 
possèdent  sont  des  ménisques  convergents  ou  divergents. 

Ces  points  ont  leurs  analogues  pour  les  lentilles  épaisses  voisines 
de  cette  région.  Ils  jouissent  d'ailleurs,  dans  les  lentilles  épaisses, 
de  propriétés  analogues  à  celles  qu'ils  ont  dans  des  lentilles  minces. 

On  pourra  employer  avec  avantage  les  lentilles  convergentes  de 
cette  réf^ion  conmie  lentilles  frontales  de  microscope.  Les  plus 
avantageuses  sont  celles  qui  donneront  le  plus  fort  grossissement 
et  qui  resserreront  le  j)lus  le  faisceau  réfracté.  Il  est  aisé  de  voir 

que  ce  sont  celles  de  la  droite  jc  = •  Le  point  aplanélique,  qui 

est  virtuel,  et  où  a  =  —  n  coïncide  avec  le  point  aplanélique  ab- 
solu (*)  du  premier  dioplre,  et  il  est  aisé  de  voir  que  le  deuxième 
dioptre  a  ce  point  pour  centre.  Donc  ce  point  est  aplanélique  absolu 
dans  la  lentille  (*).  L'usage  de  ces  lentilles  ne  présente  donc  que 
des  avantages. 


(  ')   Voir  Vkudet,  l.  IV,  p.  87^. 

(  '  )  M.  I.croy  u  fait  ouvrir  un  pli  cachclc  à  ce  sujet  dans  la  séance  du  i*'  février  1893 
k  rAcadcmic  des  Sciences. 
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Il  y  a  (l^autres  lentilles  à  points  absolus.  Elles  sont  situées  sur 
les  neuf  droites  de  Tabaque,  et  peuvent  se  ramener  à  six  tjpes 
irréductibles.  Les  seules  pratiques  sont  celles  qui  viennent  d'être 
étudiées,  et  qui  doivent  être  préconisées  pour  la  construction  de 
Tobjeclif  de  microscope. 

Maintenant  que  les  principes  de  construction  de  Tobjeclif  sont 
établis  par  l'élude  précédente,  cherchons  ceux  de  la  construction 
de  l'oculaire. 

Une  condition  physiologique  donne  évidemment  le  principe 
fondamental  de  cette  construction,  c'est  la  condition  de  moindre 
fatigue  de  l'œil  observateur.  Cette  condition  exige  le  relâchement 
total  du  muscle  ciliaire,  ladésaccommodation  complète.  M.  Guéb- 
hardt  a  établi  {Journal  de  Physique^  a*  série,  t.  2,  p.  266;  i883) 
que,  pour  arriver  à  ce  résultai,  il  fallait  que  le  premier  foyer  de 
Toculaire  fût  en  avant  du  centre  optique  de  l'œil,  c'est-à-dire  que 
le  foyer  total  de  l'instrument  fût  à  moins  de  12°*"*  en  arrière  du 
dernier  dioptre.  Pour  réaliser  l'ensemble  de  ces  deux  résultats,  il 
faut  que  l'oculaire  travaille  a  son  foyer,  et  que  sa  dislance  focale 
soit  courte.  Il  faut  donc  avant  tout  chercher  sur  l'abaque  les  len- 
tilles à  foyer  aplanétique.  Elles  sont  situées  sur  la  courbe  a  =  00. 
Celle-ci  présente  une  partie  marquée  d'un  trait  de  force  sur  la 
région  supérieure  de  l'abaque,  et  deux  parties  dans  la  région  né- 
gative, trop  loin  pour  trouver  place  sur  la  figure,  mais  dont  la  po- 
sition peut  se  déduire  approximativement  des  courbes  cotées  —  2, 
—  2,1,  —  2,5,  —  3,  dont  la  cote  tend  vers  00  assez  rapidement.  La 
partie  supérieure  doit  être  rejetée  tant  que  les  calculs  d'achroma- 
tisme ne  seront  faits  pour  les  lentilles  épaisses  que  dans  le  cas  de 
deux  milieux  accolés  {voir  plus  loin).  La  partie  inférieure  de 
gauche  donne  des  épaisseurs  inadmissibles.  Enfin  la  branche  de 
droite  m'a  donné  des  résultats  admissibles  pour  l'achromatisme 
avec  des  épaisseurs  de  quinze  fois  environ  le  rayon  de  courbure 
situé  du  côté  de  l'onde  plane.  Ceci  conduit  à  des  épaisseurs  con- 
sidérables, et  qui  ne  sont  admissibles  que  si  l'oculaire  est  très 
puissant.  Or  c'est  là  une  condition  de  bon  fonctionnement,  d'après 
ce  qui  précède.  L'emploi  des  points  absolus  pour  l'objectif  permet 
d'ailleurs  de  former  au  foyer  de  l'oculaire  une  image  à  aberrations 
très  petites.  Celui-ci  pourra  donc  être  construit  très  puissant,  de 
façon  à  réaliser  à  lui  seul  la  plus  grande  partie  du  grossissement. 


»»OCA. 
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Ck)inme  d'ailleurs  on  ne  demandera  plus  à  robjectif  une  puissance 
considérable,  on  pourra  le  simplifier.  L^oculaire  ne  comprendra 
qu'une  seule  lentille  double,  donc  la  construction  de  rinstrument 
sera  très  simplifiée. 

L'étude  précédente  permet  de  montrer  que  toute  construction 
faite  avec  des  lentilles  minces  doit  donner  de  moins  bons  résultats. 
En  cITel,  l'étude  de  la  fonction  A©  montre  que  pour  a  =  ±oo  elle 
ne  change  pas  de  signe.  Donc  les  seuls  points  de  changement  de 
signe  des  aberrations  sont  les  points  donnés  par  l'abaque.  Or  on 
sait  le  signe  de  l'aberration  focale  des  lentilles  minces.  On  a  donc 
tous  les  éléments  nécessaires  pour  discuter  la  compensation  des 
aberrations  de  deux  lentilles  minces.  Une  étude  détaillée  montre 
que  cette  compensation  ne  peut  avoir  lieu  qu'aux  dépens  du 
grossissement  et  de  la  lumière,  et  que,  par  conséquent,  la  solution 
proposée  est  meilleure,  pour  construire  un  oculaire  de  microscope, 
que  toute  réunion  de  deux  lentilles  minces. 

Donc,  au  point  de  vue  de  l'aplanélisme  des  oculaires,  l'épaisseur, 
jusqu'ici  négligée,  joue  le  rôle  capital,  ce  qui  me  semble  justifier 
suffisamment  les  longs  calculs  nécessités  par  cette  étude. 

Achromatisme. 

L'élude  précédente  de  Taplanétismc  conduit,  pour  les  oculaires, 
à  des  épaisseurs  considérables,  qui  nécessitent  de  nouveaux  calculs 
d'aclironiatisnie.  Je  vais  étudier  le  seul  cas  que  jaie  pu  traiter 
jus(|iri(!i,  celui  de  la  lentille  composée  d'un  crovvn  et  d'un  flint 
accolés. 

(iomnu;  j'ai  montré  la  possibilité  d'employer  des  objectifs  peu 
puissants  et  par  consécpient  minces,  ce  qui  permet  de  les  achro- 
mati-ier  |)ar  les  anciennes  formules,  je  ne  m'occuperai  que  de  l'a- 
chroniatisnie  des  oculaires,  c'esl-à-dire  de  l'achronialisme  focal 
(iwi'r  plus  haut). 

La  h^Dlillc  com|>lcxc  contient  quatre  j)aramètres,  l'aplanétisme 
exige  une  condition,  j'ai  donc  à  ma  disposition  trois  paramètres. 
Je  peux  donc  satisfaire  à  trois  équations,  par  exemple  la  super- 
position des  foyers  jaune  et  bleu  et  des  plans  principaux  corres- 
pondants, d'un  c(^té  de  la  lentille  et  la  superposition  de  deux  de 
ces  éléments  de  même  nom  de  l'autre  côté,  ce  qui  donnera  l'achro- 
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matisme  parfait.  Mais  ceci  est  incompatible  avec  Taplanétisme 
focal  {voir  plus  loin).  Je  ne  réaliserai  donc  que  les  deux  pre- 
mières conditions,  par  conséquent,  les  plans  principaux  et  focaux 
ne  seront  superposés  que  d'un  côté  :  les  distances  focales  seront 
seulement  égales  de  Tautre  côlé. 

Mais  si  un  objet  lumineux  est  placé  au  foyer  achromatique  d'un 
pareil  système,  les  faisceaux  jaune  et  bleu  sortiront,  non  super- 
posés, mais  parallèles.  Un  œil  observateur  les  fera  donc  converger 
en  un  même  point  de  sa  rétine,  si  nous  le  supposons  achroma- 
tique et  désaccommodé,  ce  que  nous  devons  faire.  Cette  approxi- 
mation sera  d'autant  meilleure  que  l'ouverture  angulaire  employée 
sur  l'œil  observateur  sera  plus  faible;  les  conditions  produites  par 
l'emploi  des  oculaires  puissants  seront  donc  très  favorables. 

Pour  résoudre  cette  question,  je  pars  des  formules  connues  qui 
donnent  les  abscisses  des  éléments  cardinaux  d'un  système  centré 
composé  de  deux  autres,  par  rapport  au  deuxième  plan  principal 
du  deuxième  système.  La  seule  précaution  à  prendre  est  de  changer 
le  signe  des  rayons  de  courbure  pour  garder  les  mêmes  notations 
que  dans  la  théorie  de  l'aplanétisme.  Ces  abscisses  sont  des  fonc- 
tions des  indices,  et  ceux-ci,  d'après  tous  les  auteurs  qui  ont  écrit 

sur  la  dispersion,  sont  de  la  forme  /i  =  /+  ma  -|-/>[a'*,  ou  [ji  =  ^j, 

X  étant  la  longueur  d'onde,  [x  est  une  quantité  très  petite.  En 

annulant    ^    (A  est  l'abscisse  d'un  élément  cardinal),  on  écrit 

que  l'abscisse  A,  considérée  comme  fonction  de  [jl,  présente  un 
maximum  ou  un  minimum  pour  la  valeur  de  [jl  qui  détermine  les  n 

mis  dans  l'équation  -^  =  o.  Supposons  que  cette  valeur  de  ^  cor- 
responde à  un  certain  vert,  nous  aurons  la  courbe  /ig,  lo  qui 
montre  que  la  dispersion  totale  des  éléments  cardinaux  est  très 
faible  et  qu'elle  est  nulle  pour  le  jaune  et  le  bleu,  si  le  vert  a  été 
bien  choisi. 

Praliquemenl,  quelle  que  soit  la  valeur  de  [jl,  si  elle  est  moyenne, 
une  légère  retouche  suffira  pour  corriger  Terreur  résiduelle. 

Appliquons  ceci,  aux  formules  connues  (*).  Si  4>2  est  la  distance 

(*)  Appelons  /i,,  w,  les  indices,  y,,  y,,  y,  les  rayons  de  courbure  des  trois 
dioplres,  e^^  e,  les  épaisseurs  des  deux  lentilles  (quantités  essentiellement  néga- 
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focale  du  système  el  ^'2  Tabscisse  de  son  plan  principal  par  rapport 
au  pôle  du  troisième  dioptre,  si  de  plus  /?<  = /< -h //*«  |J«' 4-/?i  |a^, 
/ijj= /^-j- m2[A  H- /?2[J^^,  les  équations  d'achromatisme  d'un  côté 
seront 


M) 


(M 


//l, 


dlly 


nit 


7/7, 


d^x 
diix 

dWt 
dtix 


=  o, 


=  o. 


Os  dérivées  se  calculenl  facilement  de  proche  en  proche. 


Fi  g.  12. 


M 


i«r«L 


#Mye 


T 


Los  équations  développées  obtenues  en  combinant  convenable- 
ment (i)  el  (sè)  contiennent  /î|,  /i2,  wî«,  Wj.  Or  on  a  actuellement 
des  verres  dont  les  indices  moyens  sont  très  voisins  et  les  disper- 
sions très  différcnles.  Donc  nous  aurons  une  équation  aux  valeurs 
principales,  qui  sera  souvenl  suffisante  dans  la  pratique,  en  intro- 
duisant l'hypothèse  n^  =  /?2.  Les  équations  se  simplifient  beaucoup 


livcs),  'y'[,  'fî;  ;p^,  çj  ;  ^'i,  ç',  les  distances  focales  des  trois  dioptres,  <ï»,,  "^l-',  la 
(lislancc  focale  du  premier  syslème  de  deux  dioplres  et  l'abscisse  de  son  plan  prin- 
cipal par  rapport  au  pùle  du  deuxième  dioplre,  4»,  la  distance  focale  du  système 
t<»l<'il,  ^\\  l'uhscissc  de  son  plan  principal  par  rapport  au  pôle  du  troisième  dioptre, 
les  fiiriiiules  qui  relient  ces  quantités  sont 
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el  deviennent 


(3)  nti-^iôi—  nii  et[{ni   ~  i){^3'-  ei—  Ci)  —  nr(i]  =  0. 

(1)        rni^i{ei-^et)-^(fni—  mi)ei[n-(i'\-{n  —  i){ci-'-(f)]  =  o. 

Si  nous  nous  donnons  —  el ->  la  première  équation  est  li- 

néaire  en  —  et  la  deuxième  en  Yo.  La  solution  est  donc  de  la  plus 

grande  simplicité.  Discutons  maintenant  la  solution.  Posons  comme 
dans  la  discussion  de  Taplanétlsmc 


Téquation  (3)  devient 


ei 


=  —  IH-  ^  -+-  J% 


fi 

et 


nii  I  -h  (  /i  —  i)x 
rni  Y 


~  est  essentiellement  positif,  donc  il  n'y  aura  de  solution  admis- 
sible que  dans  la  région  du  plan  oiiy  et  [i  +  (/i  —  i)x]  seront  de 
signes  contraires.  Il  n'y  aura  de  solution  que  dans  les  régions  non 
hachées  de  \di  Jig,  i3.  Les  régions  hachées  ne  sont  pas  achroma- 
tisables. 

Fifî.  i3. 


Si  nous  renversions  le  sens  de  la  lumière,  il  faudrait,  pour  avoir 
la  relation,  faire  le  changement,  (y,,  — ys)»  (^«^  ^a)>  (y-i?  — Y^)' 
(/Wi,  m^)  et  inversement,  ce  qui  donnerait 


£1 


m, 


nii  y  —  (n  —  i)x 


Pour  la  compatibilité  avec  la  relation  (5)  il  faut  que 

n-(/i  —  1)  I 


y 


j'  — (/i  — i)-r 
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courbe  qui  se  décompose  en  l'axe  des  j^  et  la  droite  AB 

y  =  (n  —  i)a?-t- 1. 

La  seule  partie  de  ce  système  de  droites  qui  soit  dans  la  région 
achromatisable  est  la  partie  négative  de  l'axe  des  y.  Donc  cette 
droite  sera  le  lieu  des  lentilles  telles  que,  si  on  les  achromatise 
d'un  côté,  elles  le  sont  par  le  fait  même  de  l'autre.  Ce  sont  les 
lentilles  biconvexes  à  surfaces  homocentriques.  Cette  droite  ne 
coupe  pas  la  courbe  d'aplanétisme  focal.  Nous  ne  réaliserons  donc 
pour  les  points  de  cette  courbe  que  l'achromatisme  d'un  seul  côté. 

Un  de  ces  points  détermine  ^  et  — ^;  nous  pourrons  donc 

résoudre  commodément  (3)  et  (4). 

L'application  de  ces  formules  montre  que,  pour  la  région  supé- 
rieure de  la  courbe  d'aplanétisme  focal,  la  surface  de  séparation 
crown-flint  serait  extrêmement  petite.  Cela  présenterait  donc  de 
grandes  difficultés  de  construction,  et  ne  permettrait  d'admettre 
qu'un  pinceau  lumineux.  Il  en  est  de  même  des  points  de  la 
même  courbe  située  près  de  son  asj'mptote  à  4S°-  Mais  pour  les 
points  situés  sur  la  branche  parabolique  de  la  même  courbe  après 
le  maximum,  les  solutions  deviennent  parfaitement  admissibles, 
à  partir  du  moment  où  e  =  —  i5  environ.  Le  troisième  rayon  de 
courbure  est  environ  60  fois  plus  grand  que  le  premier,  dans  cette 
région. 

Celle  théorie  de  Tachromatisme,  tout  imparfaite  qu'elle  soit, 
nous  permet  donc  d'employer  les  points  aplanétiques  des  lentilles 
dans  la  construction  du  microscope.  Peut-être  des  calculs  plus 
complets  permettront-ils  un  jour  d'aborder  la  théorie  des  objectifs 
épais,  qui  présenteraient  un  sérieux  avantage  en  admettant  plus 
de  lumière;  mais  je  crois  que,  pour  la  construction  de  l'oculaire, 
il  sera  toujours  inutile  de  la  compliquer  en  allant  plus  loin  que 
je  ne  viens  de  le  faire  :  l'achromatisation  d'un  seul  côté  suffira 
toujours  pour  l'oculaire  d'un  instrument  convenablement  con- 
struit. 
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HE8UBE8   COMPARATIVES  D'IIDIGES  PAR  LE  PRISME   ET  LA   RÉFLEZIOH 

TOTALE; 

Par  m.  II.  DUFET. 

Introduction. 

La  mesure  des  indices  de  réfraclion  par  la  réflexion  totale  pré- 
sente, surtout  dans  le  cas  des  corps  biréfringents,  de  tels  avantages, 
qu^elle  tend  à  se  substituer  à  la  méthode  du  prisme.  Elle  permet 
en  eflet  bien  plus  facilement  que  cette  dernière,  dans  le  cas  des 
corps  cristallisés,  la  détermination  de  Porientation  optique,  et 
principalement  si  Ton  fait  usage  de  Tappareil  de  M.  Pulfrich,  la 
précision  que  Ton  peut  obtenir  par  les  lectures  paraît  au  moins 
égale  à  celle  que  peuvent  donner  les  mesures  les  plus  soignées  par 
le  prisme. 

Une  objection  cependant  persiste,  formulée  par  divers  physi- 
ciens et  en  particulier  par  M.  Mascart  dans  son  récent  Traité  d^Op- 
tique,  c'est  Tinfluence  possible  d'une  modification  par  le  polissage 
de  la  surface  réfléchissante.  Je  ne  crois  pas  que  Ton  ait  fait  d'expé- 
riences suivies  pour  répondre  à  cette  objection.  On  a  fait  sans 
doute  des  mesures  comparatives  et  pu  montrer  que  les  mesures 
d'indices  d'un  même  corps  par  la  réflexion  totale  ne  diffèrent  pas 
plus  des  mesures  par  le  prisme  que  celles-ci  ne  difl^èrent  entre 
elles;  il  ressort  déjà  de  ces  recherches  que  l'effet  du  poli,  s'il 
existe,  doit  être  bien  petit.  J'ai  cherché  à  instituer  un  système 
d'expériences  me  permettant  de  décider  sur  l'existence  de  cet  effet 
et  de  déterminer,  le  cas  échéant,  la  grandeur  de  l'erreur  possible. 
Il  fallait  pour  cela  opérer  concurremment  par  les  deux  méthodes 
sur  le  même  échantillon,  en  demandant  à  chacune  d'elles  toute 
la  précision  dont  elle  est  capable. 

Pour  le  prisme,  j'ai  utilisé  un  goniomètre  de  Brunner  donnant 
les  lo  secondes  et  par  estime  les  5  secondes.  Si  cet  appareil,  bien 
réglé  sur  l'infini,  donne  exactement  la  mesure  de  la  déviation  mi- 
nimum dans  un  prisme  à  faces  bien  planes  et  convenablement 
placé  de  manière  à  n'utiliser  que  la  partie  centrale  des  lentilles,  il 
permet  moins  exactement  de  déterminer  l'angle  à  l'aide  du  colli- 
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maleur,  à  cause  du  défaut  d'aplanétisme  des  lenlilles  el  de  Texcen- 
tricîté  forcée  du  faisceau.  11  y  a  longtemps  que  l'on  emploie  de 
préférence  la  réflexion  sous  incidence  normale;  mais  celte  mé- 
thode n'est  possible  qu'avec  des  faces  assez  grandes  et  bien  réflé- 
chib3antes,  el,  en  général,  je  n'ai  pu  l'employer.  Srr  les  prismes 
dont  je  me  suis  servi,  surtout  pour  les  substances  tendres,  le  poli 
n'était  pas  poussé  à  fond  de  manière  à  ne  pas  altérer  la  planité,  el 
de  plus  les  faces  étaient  en  grande  partie  recouvertes  de  vernis  noir 
mat,  afin  d'obtenir  des  images  parfaites  de  la  fente.  Avec  le 
grossissement  assez  fort  de  la  lunette  (21  fois)  el  une  longueur 
focale  de  29*^"  pour  le  collimateur,  n'observant  aucun  dépointe- 
ment,  j'élais  assuré  de  n'avoir  pas  d'erreur  sensible  pour  la  coUi- 
mation.  Reste  l'influence  des  défauts  d'aplanétisme  et  d'achroma- 
tisme des  lenlilles.  J'ai  commencé  par  déterminer,  avec  le  plus 
grand  soin,  comme  je  l'indiquerai  tout  à  l'heure,  l'indice  ordinaire 
pour  la  raie  D  d'un  prisme  de  quartz,  qui  m'a  servi  de  type  dans 
toutes  mes  mesures.  Pour  le  sel  gemme,  l'alun,  etc.,  les  prismes, 
de  même  angle  que  le  prisme  de  quartz  (60°),  étaient  noircis  par- 
tiellement de  manière  à  donner  des  images  parfaites,  et  l'indice 
déterminé  à  l'aide  du  collimateur.  A  ce  prisme  élait  alors  substitué 
le  prisme  de  quartz,  noirci  de  la  môme  manière,  el  occupant 
exactement  la  même  position  sur  la  plate-forme  du  goniomètre;  la 
difTcrencc  entre  Tindice  mesuré  dans  ces  conditions  pour  le  quartz, 
et  rindice  admis  d'après  les  recherches  plus  complètes,  donnai! 
un  terme  correctif  pour  l'indice  mesuré  de  la  substance.  Je  me 
suis  assuré  que  dans  ces  conditions,  en  faisant  varier  notablement 
le  tirage  de  la  lunette  el  du  collimateur  ainsi  que  la  place  occupée 
par  les  ])rismes,  on  retrouve  toujours  après  correction  la  mênie 
valeur  pour  l'indice  cherché. 

Pour  la  réflexion  totale,  j'ai  toujours  employé  Je  réfleclomètro 
de  Pulfrich,  avec  le  cylindre  le  moins  réfringent.  J'en  ai  déterminé 
l'indice  de  deux  manières,  à  l'aide  du  prisme  de  quartz,  et  directe- 
ment sur  le  prisme  de  comparaison  fourni  par  le  constructeur. 

Il  faut,  bien  entendu,  tenir  compte  des  variations  de  la  icmpé- 
rature  donnée  par  un  thermomètre  placé  très  près  de  la  lame  ou 
du  prisme  à  étudier;  le  réservoir  plongeait  dans  un  petit  tube 
plein  de  liquide,  de  manière  à  donner  au  thermomètre  une  vitesse 
de  variation  comparable  à  celle  du  prisme  lui-même. 
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I.  Étude  du  prisme  de  quartz.  —  Le  prisme,  à  base  équila- 
térale  et  poli  sur  ses  trois  faces,  a  ses,  arêtes  bien  parallèles  ;  les 
images  passent  toutes  les  trois  dans  le  champ  de  la  lunette  à  une 
distance  du  point  de  croisée  inférieure  à  une  minute.  La  somme 
des  trois  angles  est  donc  rigoureusement  égale  à  180°.  11  suffit  dès 
lors  de  mesurer  deux  à  deux  les  différences  des  trois  angles. 

La  lunette  était  munie  pour  ces  mesures  d^un  oculaire  à  fil  mo- 
bile; la  tare  de  la  vis  micrométrique  a  été  déterminée  à  plusieurs 
reprises  et  j'ai  trouvé  qu'une  division  du  tambour  correspondait 
à  2",  895.  Le  prisme  est  placé  exactement  au  centre  de  la  plate- 
forme, les  faces  étant  noircies  de  manière  à  ne  réserver  que  la 
partie  centrale  qui  était  parfaitement  plane.  La  lunette  est  amenée 
successivement  dans  deux  positions  toujours  les  mêmes,  distantes 
de  120",  et  l'on  mesure  à  l'aide  du  micromètre  pour  chacun  des 
angles  du  prisme  Tcxcès  positif  ou  négatif  de  l'angle  des  rayons 
réfléchis  sur  l'angle  des  deux  positions  de  la  lunette.  Ainsi,  dans 
une  expérience,  en  appelant  a,  3,  y  les  trois  angles  du  prisme, 
e  l'erreur  constante  introduite  par  les  défauts  de  collimation,  d'a- 
planétisme,  etc.,  je  trouve 

'}.  1  —  I  '}.0  ■  r   Z  -¥■   ÀlG  ,  \  , 
•23  ---  120     :     £    -   loi, 2, 

•2  Y  =  120  -f-  £  —  '\yi  ,7, 

d'où  l'on  tire,  en  lenaut  compte  de  ce  que  a  -h  ,3  -f- Y  =  180", 

•     «     I» 
a  =  60 .   '2 .  0,4   j 

3  =  00.   o.îS/J      1  =  1  Wi. 

Y  =  'xj.57.    1,3  / 

(^.ette  méthode  esl  analogue  à  celle  employée  par  M.  Macé  de 
Lq)inay  (•). 

On  peut  aussi,  à  l'aide  du  micromètre,  mesurer  les  différences 
des  déviations  minima  sur  les  trois  angles  et  en  déduire  les  difle- 
rences  des  angles  eux-mêmes,  avec  la  \aleur  suffisamment  connue 
«le  l'indice  du  quartz.  J'ai  trouvé  ainsi  dans  uue  expérience 

a  =  r)o.    I .  j().7, 

P  rrr  Go.      I  .      1,3, 

Y  =  >9-'>7-    »,^- 
('  )  Mace  de  LkiMNAY,  Journal  de  Physique^  i*  série,  l.  Vt,  p.  lyo. 


i66  DUFET. 

On  mesure  alors  la  déviation  minimum,  en  centrant  mieux  le 
prisme,  de  manière  que  pour  chaque  angle  le  faisceau  qui  le  traverse 
vienne  de  la  partie  centrale  du  collimateur  et  tombe  sur  la  partie 
centrale  de  la  lunette.  Il  n*y  avait  aucun  changement  à  faire  dans 
le  tirage  pour  mettre  au  point  la  raie  du  sodium.  J^ai  ainsi  pour  la 
température  de  i8°C.  : 

Angles  Déviation  min. 

(  moy.  de  5  séries  ).         (  moy.  de  4  séries).        Indice  ordinaire.  Moyenne. 

a  =  60.   1.58 4' «7  «^8)  5  i,544îi3o        \ 

p  =  6o.  0.59 4i<<>-2^  i}544^44       {       i}54424o 

Y  =  59.'>7.  3 4i«îï.  8  ij 544^46        / 

J'arrive  ainsi  exactement  au  même  nombre  que  M.  Macé  de 
Lépinay;  il  donne  en  eOct,  pour  la  température  de  iS'^,  1, 54425* 
D'après  les  mesures  que  j'ai  faites,  il  y  a  quelques  années,  de  la 
variation  d'indice  de  quartz  (*),  l'indice  ordinaire,  par  rapport  à 
l'air  à  la  même  température  que  le  quartz,  diminue  de  0,0000047 
par  degré  entre  iD''  et  20®;  on  aurait  à  20**  : 

1,544^27      (Macé  de  Lépinay). 
1, 54^231       (Dufet). 

Je  prends  dans  ce  qui  suit,  pour  l'indice  du  quartz,  la  valeur 

/<  =  1 , 54  r^3  [  I  —  o ,0000047 (  /  —  20)]. 

II.  Indice  du  cylindre,  —  A  la  température  de  i5°,  Tangle  de 
réflexion  totale  pour  le  quartz  a  été  trouvé  égal  à  28'' 7^0''.  D'autre 
part,  la  position  du  zéro  dans  le  limbe  vertical  de  l'appareil  de 
Pulfrich,  par  rapport  à  la  surface  supérieure  du  cylindre,  a  été  dé- 
terminée par  aulocolliniation,  et  trouvée  égale  à  — i"io''.  D'où 
pour  Tangle  de  réflexion  etTindice  du  cylindre,  les  valeurs 

/=  7.8"  5' 'jo', 
n  =i,(M4i75. 

L'indice  du  cylindre  a  été  déterminé  également  à  l'aide  du 
prisme  de  comparaison;  Tangledecc  prisme  est  Go"  10' 20",  valeur 
Uouvéc  identique,  soit  par  l'emploi  de  la  réflexion  normale,  soil 


(')  Journal  de  Physique j  2*  série,  t.  IV,  p.  891;  i883. 
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par  des  pointés  sur  une  mire  distante  de  4^^  (paratonnerre  de  la 
tour  EifTel).  La  déviation  pour  le  milieu  de  Tintervallc  des  raies 
DjDa  esta  i8*>C.  47"53'3i%25,  d'où  l'indice  1,614492. 

Cet  indice  varie  sensiblement  avec  la  température;  j'ai  pendant 
rhiver  transporté  mon  goniomètre  avec  le  prisme  réglé  dans  une 
salle  non  chauffée,  et  j'ai  obtenu  entre  les  températures  de  iS*'  et 
de  3"^  une  diiTérence  de  So'^  dans  la  double  déviation.  Malgré  la 
petitesse  de  cette  variation,  on  peut  la  regarder  comme  ex.acte  à  -^ 
de  sa  valeur,  puisque  rien  absolument  n'avait  été  changé  dans  la 
position  du  prisme  et  des  lunettes.  On  en  déduit 

dn 

—r-  = -h  0,0000059, 

valeur  qui  concorde  avec  les  résultats  donnés  par  M.  Fixeau  pour 

des  Oints  d'indice  analogue. 

En  ramenant  avec  cette  valeur  la  mesure  précédente  d'indice 

à  i5**,   température  des  expériences  sur  le  cylindre,  on  trouve  le 

nombre  identique 

/lu  =  1,614474. 

Il  est  permis,  en  présence  de  cette  concordance  complète,  de  se 
servir  du  quartz  dans  les  mesures  de  réflexion  totale  pour  déter- 
miner le  zéro  de  l'appareil  de  Pulfrich;  j'ai  d'ailleurs  montré  (*) 
qu'il  n'y  avait  pas  de  dilTérenee  appréciable  entre  les  indices  des 
quartz  limpides  employés  pour  l'Optique,  Soient  alors  y  l'incidence 
de  réflexion  totale  calculée  pour  une  température  donnée,  i  l'in- 
cidence observée  pour  le  quartz,  n  son  indice,  I  l'incidence  et  M 
l'indice  pour  la  substance  à  étudier,  on  aura  évidemment,  d'après 
la  formule  qui  donne  l'indice  dans  l'appareil  Pulfrich 

/i«— N«=  sin(I  —  V)sin(I—  *-+-2?p). 

J'ai  calculé  les  valeurs  de  cp  pour  les  températures  de  i5^  à  23^ 
ce  qui  me  donne  la  Table  suivante  : 


(*)  Bulletin  de  la  Soc.  de  Minéi\,  t.  XIII,  p.  371. 
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/.  s. 

■ 

iS /S.S.io 

i6 ..  J.58 

17 6.  6 

18 6.14 

19 6 .  2a 

•20 6.3i 

21 6. 39 

22 r>.|7 

2i 6.Î5 


III.    Verres.  —  D'après  ce  qui  précède,  la  méthode  du  prisme 

tri  la  réflexion  totale  me  conduisent  exactement  au  même  résultat 

pour  le  quartz;  il  en  est  de  même  pour  quelques  verres  que  j*ai 

étudiés.  Les  mesures  ont  été  faites  à  la  température  de  1 5'*.  Deux 

des  prismes  avaient  les  trois  faces  polies;  les  incidences  observées, 

pour  la  réflexion  totale,  sont  corrigées  par  Temploid^un  quartz  de 

comparaison. 

Indirc  par  le  prisme. 


A.  riiiit  Iéj;cr 


\ 


15.  Crown 


C  <>u\vn  l«'j:or. . .  , 


,5>8349  ; 


,08369  j     Muy.  i,i383G 


Kéflexion  totale. 
I.S5836 


,518901    . 

, '128887 
,528872  ' 

.  ')  1 57  > 


Mov.  1 ,32889 


I ,62891 


I,0ID72 


l\\  S/fUlh  d' Islande,  —  Ce  corps  inr»rirerail  une  étude  appro- 
fondie; j'ai  du  nie  horiier  dans  ce  travail  à  l'indice  extraordinaire 
que  je  pouvais  seul  atteindre  avec  le  cylindre  dont  je  me  servais. 
L'appareil  de  AL  Pulfrich  permet  d'ailleurs  très  simplement  de  le 
mesurer  sur  une  plaque  quelconque,  eu  prenant  le  maximum  de 
l'anf^le  de  réflexion  totale;  en  faisant  les  mesures  dans  une  étendue 
d'une  dizaine  de  degrés  aux  environs  du  maximum,  on  peut  le  dé- 
terminer jj;rapln(|uemenl  par  une  couihe  à  j^raude  échelle,  qui 
|iennel  d'utiliser  toutes  les  observations. 

J'ai  rauieiié  toutes  les  observations  à  la  température  de  20"  au 
moyeu  du  coeflicient donué  par  M.  l'izeau  (  *  ),  et  que  iM.  OflVet  a 


P;  l''iZKAU,  Ann.  de  ClUm.  et  de  Pliys.j  .î"  série,  i.  LWI,  p.  429. 
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retrouvé  identique  (*),  qui,  pour  l'air  chaud,  est  -t- =-+-0,000012. 

Le  poli  ne  paraît  pas  modifier  la  surface,  au  moins  quand  Ton 
se  sert  de  potée  d*étain,  qui  donne  au  polissage  des  faces  plus  planes 
que  le  rouge  d'Angleterre.  J'ai  comparé  une  lame  de  clivage  par- 
faitement plane  aux  deux  faces  d'une  lame  détachée  du  même 
fragment,  polies  Tune  à  la  potée  d'étain,  l'autre  au  rouge. 

Je  trouve  : 

Clivage.  Poiée.  Rouge. 

1,48645  1,48645  » 

1.48645  1,48645      i,4865o 

1.48646  1, 18646        « 

1.48647  »        1,48648 
1 ,48646        »  u 

Avec  d'autres  lames  polies  : 

Parallèle  à  l'axe i  ,48647 

Presque  normale  à  Taxe 1,486 {9 

Parallèle  au  clivage  I i ,  48646 

»  »        II 1,48644 

Ces  nombres  paraissent  donc  sensiblement  constants;  il  me 
paraît  d'ailleurs  peu  vraisemblable  que  l'indice  varie  d'un  échan- 
tillon à  l'autre,  étant  donné  que  tout  le  spath  utilisé  pour  l'Optique 
provient  du  même  gisement.  Les  divergences  assez  notables  que 
Ton  trouve  entre  les  résultats  des  divers  expérimentateurs  doivent 
tenir  aux  erreurs  d'expérience,  si  difficiles  à  éviter  avec  une  sub- 
stance comme  le  spath.  Les  nombres  que  j'obtiens  se  rapprochent 
beaucoup  du  nombre  obtenu  par  M.  Carvallo  (^)  dans  des  me- 
sures très  soignées.  Il  donne,  pour  22",  1, 48653  (mesuré),  et 
1 ,  4865o  (calculé  d'après  toutes  les  observations).  Ce  chiffre  donne- 
rait, à  20",  1,486476. 

V.  Sel  gemme,  —  Si  les  propriétés  de  la  surface  ne  paraissent 
pas  altérées  d'une  manière  appréciable  dans  les  substances  dures 
comme  le  verre,  et  dans  le  spath,  il  n'en  est  plus  de  même  dans 


(•)  Offret,  DulL  de  la  Soc.  de  Miner. t  t.  XIII,  p.  52o. 

(*)  Ann.  scientif.  de  l* École  Norm,  sup.,  t.  VII.  Supplément,  p.  3  et  suiv. 

/.  de  Phyt.,  3*  série,  1. 1.  (Avril  189a.)  la 
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des  corps  plus  tendres.  Je  rapporterai  d^abord  mes  mesures  sur  le 
sel  gemme,  qui  ont  été  les  plus  complètes. 

J^ai  opéré  sur  du  sel  gemme  parfaitement  limpide,  sans  inclu- 
sions visibles,  qui  provient  de  la  mine  de  Saint-Pandelon  (Landes). 

Pour  l'indice  de  réfraction,  j'ai  suivi  la  marche  indiquée  plus 
haut,  en  ramenant  les  résultats  à  la  température  de  18";  j'ai  admis 

pourcela  la  valeur  de -^donnée  par  Stefan  (*)  \--r-  =  —  0,0000378  1, 

ce  qui  suffît,  vu  la  petitesse  des  corrections. 


Tem- 
pérature. 

Quartz 

de  comparaison 

Sel  gemme. 

mesuré. 

calculé.   Correction. 

mesuré. 

corrigé,    ramené  à  i8». 

Différence 

!10,0. 

1,544» 38 

1,544230     H-  9,8 

i,544i5o 

[,544242     1 

[,544316 

1,7 

20,5. 

1,544220 

1,544228     ■+-  0,8 

I , 544220 

[,544228     1 

[,544321 

1,2 

17,8. 

1,544290 

1,544240     -T-  5,0 

1,544417     " 

[,544367     1 

[,544360 

-4-  2,7 

17,0. 

» 

u             -H  5,0 

1,544446     1 

[,544396     1 

[,544359 

-h    2,6 

16,5. 

I ,544300 

1,544246    -  5,4 

1,544440     1 

[,544386     1 

[,544331 

—  0,2 

17,2. 

» 

»                  5,4 

1,544423     1 

[,544369     1 

[,544339 

-h  0,6 

i5,o. 

» 

-  5,4 

1,544478     1 

1,544424     ] 

[,544312 

a,« 

i6,5. 

1,544221 

1,544246     ^  2,5 

1,544354     1 

,544379     1 

,544324 

0,9 

La  moyenne  générale  est 

n  — 

1,544333. 

La  colonne  marquée  Différence  donne  l'écart  entre  chaque  mesure 
et  la  moyenne,  en  unités  du  cinquième  ordre.  En  présence  de  la 
difficulté  de  connaître  très  exactement  la  température  du  prisme, 
on  trouvera  sans  doute  la  concordance  très  satisfaisante. 

Pour  la  méthode  de  la  réflexion  totale,  surtout  dans  l'appareil 
de  Pulfrich  où  le  grossissement  et,  par  suite,  la  précision  sont  rela- 
tivement considérables,  il  faut  avoir  des  plaques  parfaitement 
planes  et  bien  polies.  Ces  conditions  sont  difficiles  à  réaliser  avec 
des  plaques  de  clivage,  quelque  homogène  que  paraisse  la  sub- 
stance; je  suis  cependant  arrivé  avec  quelque  peine  à  obtenir  deux 
plaques  de  clivage  donnant  des  images  parfaites.  Les  résultats 
concordent  avec  ceux  du  prisme;  j'ai  obtenu  dans  trois  séries  de 
lectures  : 


(')  Stefan,  Wien,  Sit.-Berich.j  t.  LXIII,  II,  p.  239. 
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Température.       i— I.  N.  N  à  i8-. 

is*  I . 19         i ,544342         I ,544342 
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18 
17,5 


1.24 
1.35 


1,545348 
1,544365 


1,544348 
1,544346 


La  différence  avec  la  méthode  du  prisme,  environ  une  unité  du 
cinquième  ordre  décimai,  rentre  absolument  dans  les  erreurs  d'ex- 
périence, les  conditions  dans  lesquelles  on  mesure  la  température 
dans  les  deux  cas  n'étant  pas  identiques,  malgré  l'emploi  du  même 
thermomètre. 

Si,  au  lieu  d'employer  des  plaques  de  clivage,  en  emploie  des 
plaques  polies,  l'indice  trouvé  par  réflexion  totale  est  toujours  un 
peu  plus  fort  que  par  le  prisme.  Le  meilleur  mode  de  polissage 
consiste  à  frotter  le  cristal  sur  une  plaque  de  verre  dépoli  à  grains 
très  fins  et  bien  plane,  après  l'avoir  légèrement  humectée  avec 
l'haleine;  la  dissolution  concentrée  se  dessèche  et,  en  continuant  à 
frotter  sur  le  sel  ainsi  déposé,  on  arrive  à  avoir  des  plaques  tout 
à  fait  planes  et  d'un  beau  poli.  Il  faut  à  la  fin  de  l'opération  frotter 
assez  énergiquement,  et  c'est  sans  doute  à  ce  moment  que  la  sur- 
face s'altère;  l'effet  est  moins  marqué  sur  des  plaques  doucies 
avec  précaution  et  polies  soit  avec  du  tripoli  très  fin,  soit  avec  du 
carbonate  de  chaux  précipité,  étalé  sur  une  étoile  de  soie  bien 
tendue  sur  une  lame  de  verre.  Ce  dernier  procédé  donne  cependant 
des  faces  moins  planes. 

Voici  le  Tableau  d'un  certain  nombre  de  mesures,  faites  le  plus 
souvent  avec  les  faces  mêmes  de  mes  prismes.  Les  mesures  mar- 
<[uées  *  portent  sur  des  plaques  polies  légèrement  au  tripoli  ou  à 
la  craie. 

Plaques  parallèles  au  clivage  [Face  p  (100)]. 


Température. 

i-I. 

N. 

Nà  i8-C. 

A. 

*i6..... 

*              m 

i. .  ÎXO                        J 

,544431 

i,5443G7 

-+- 

3,ixio   * 

*I9 

i.i5               1 

i,5i433a 

i,5143rM) 

H- 

3,6 

»9 

1.33               1 

i,Vi4358 

1,554395 

-h 

6,2 

18 

2.   7,5           1 

[,54  Moi 

1,544401 

-4- 

6,8 

«9 

1.55               1 

i,54'|385 

i,54^4.v^. 

1 

8,9 

'9 

2.  0               ] 

[,544391 

I,5i4i28 

— 

9,5 

18 

-j» .  4  3              1 

1,5444 >3 

1,544453 

.;  . 

12,0 

'9 

a.'io 

r,54i4i7 

i,54n54 

-4- 

12, 1 

'9 

2.39 

1,544442 

1,544479 

j 

14,6 

«7 

3.3() 

1,544529 

1,54449a 

J 

'5,9 
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Plaques  parallèles  à  ô*  (iio). 
Température.      i  — I.  N.  Nài8«C.  A. 

*i5!....    3.35'  1,544534        1,544422        -f-    8,9 

18 2.35  1,544440  1,544440  -+-  10,7 

19 2.20  1,544417  1,544454  -1-12,1 

19 2.36  1,544438  1,4444/5  --  14,2 

19 2.46  i,5i445i  1,544488  -+-  i5,5 

18 3.28  1,544509  1,544509  -4-  17,6 

17,8...  3.45  1,544532  1,544525  -H  19,2 

iH 4.  2  1,544554  1,544554  -+-  22,1 

Plaques  parallèles  à  a*  (iii). 

19,8...  2.  o  1,544387  1,544444  -+-  II, I 

19 2.14  1,544409  1,544446  -^11,3 

19,5.    .  2.22  i,5444'7  1,544472  -f-  i3,9 

19 2.40  1,544443  1,444480  -4-  14,7 

On  voit  par  les  résultats  inscrits  dans  ce  Tableau  que  les  diffé- 
rences avec  la  valeur  trouvée  par  le  prisme,  sur  des  échantillons 
identiques,  est  toujours  positive;  l'erreur  sur  chaque  pointé,  sel 
gemme  et  quartz  de  comparaison,  ne  dépasse  pas  lo'^,  chaque  valeur 
étant  la  moyenne  d'un  certain  nombre  de  lectures  (6  ou  8);  il  en 
résulte  pour  A  une  erreur  qui  peut  atteindre  deux  à  trois  unités, 
qui  par  suite  est  inférieure  aux  valeurs  trouvées.  Il  paraît  donc 
bien  y  avoir  une  augmentation  de  Pindice,  plus  sensible  pour  les 
plaques  t*  que  pour  les  plaques /?,  ce  qui  est  en  rapport  avec  la 
différence  marquée  des  coefficients  d'élasticité  du  sel  gemme 
suivant  différentes  directions. 

Cette  différence  entre  les  faces  t*  et  p  peut  se  constater  direc- 
tement, à  l'aide  de  prismes  dont  les  faces  sont  taillées  parallèle- 
ment à  ces  plans.  Le  prisme  étant  posé  sur  le  cylindre  du  réflec- 
lomètre,  on  fait  une  série  démesures  alternées  sur  les  deux  faces. 
Les  causes  d'erreur  accidentelles,  telles  que  température,  cen- 
trage, etc.,  sont  éliminées  ;  je  trouve  ainsi  pour  différence  d'indice 
entre  6*  et/?. 

Poli  au  tripoli.        Moyenne.  Poli  sur  verre.     Moyenne. 

10   »x-l-  5,1   \  -t-  6,8 

5,2  i  -4-  8,8 

4,7  1  '  -^4,6 

5,5  \  -t-  6,9. 

5,7 
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Au  contraire,  deux  faces  p  sur  un  même  prisme  ne  donnent 
qu^une  différence  s'élevant  au  maximum  à  2,6  x  io~*. 

VI.  Syhine.  —  La  sylvine  m'a  donné  des  résultats  analogues 
à  ceux  du  sel  gemme.  Un  prisme  taillé  dans  un  cristal  de  Stassfurt 
m'a  donné  : 

22°,  5 1 ,490190 

a3* 1 ,470185 

La  correction  calculée  à  l'aide  d'une  mesure  sur  le  quartz  de  com- 
paraison atteint  seulement  i  o""'  x  i ,  1 .  Avec  la  valeur  —  o,oooo346 

donnée  pour  -j-  par  M.  Stefan,  j'obtiens  à  20°  : 

1,490288  )  .-  ,        . 

Je  n'ai  pu  obtenir,  avec  mon  prisme,  de  lames  de  clivage  suffi- 
samment planes  pour  donner  de  bonnes  limites  au  réflectomètrc. 
Les  mesures  faites  sur  les  faces  du  prisme  m'ont  conduit,  comme 
pour  le  sel  gemme,  à  des  valeurs  plus  élevées  que  la  méthode  du 
prisme,  avec  des  différences  de  même  ordre,  et  variables  avec  la 
manière  dont  s'effectuait  le  polissage. 

Températures.  N.  N  à  ao*».  A. 

23,5  (*)....     1,490245  1, 490366  -h    7,2X10-' 

18,0 1,490446  1,490367  H-    7,3 

19»^ 1,490406  1,490371  -H    7j7 

23,5 1,490274  1,490395  -f- 10,1 

i9>5 1,490464  1,490447  -4-15,3 

23 ,0 i,47o36i  1,490405  -^-17,1 

VIL  Gypse.  —  J'ai  déterminé  l'indice  moyen  par  réflexion 
totale  sur  une  lame  de  clivage  qui  m'avait  servi  dans  mon  étude 
sur  les  Constantes  optiques  du  gypse  de  Montmartre  {^).  J'avais, 
dans  ce  Mémoire,  donné  pour  l'indice  moyen  la  valeur  1,62260 
à  ig^C,  en  l'estimant  approchée  à  ±:  2  unités  du  cinquième  ordre 
décimal. 


(•)  Poli  très  doux  au  tripoli. 

(■)  Journal  de  Physique^  »•  série,  t.  VII,  p.  29a;  1888. 
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Les  mesures  par  réflexion  totale  sont  complètement  d*accord 
avec  ce  nombre;  je  les  ai  ramenées  à  19"  à  l'aide  du  coefficient  de 

variation  que  j'ai  donné,   -y-  =  —  o, 0000^14  (pour  l'air  chaud). 

Températures.  N.  N  à  19".       Moyenne. 

17,5 1,522689  1,522627 

18,0 1,522652  1,522611 

23,0 1,522450  1,522616}  1,52262 

23,5 1,522440  1,522627 

23 , 5 1 , 522437  1 , 522624 

Étant  données  la  variation  considérable  de  l'indice  par  la  tem- 
pérature et  la  difficulté  de  l'apprécier  avec  rigueur,  on  peut 
regarder  cette  concordance  comme  complète. 

Pour  avoir  des  lames  polies  appartenant  au  même  fragment, 
j'ai  utilisé  les  faces  d*un  des  prismes  qui  m'avaient  servi  dans  les 
recherches  précitées.  Les  faces  sont  normales  au  plan  du  clivage 
facile;  l'une  est  perpendiculaire,  pour  la  température  ordinaire,  à 
la  bissectrice  aiguë,  les  deux  autres  sensiblement  normales  aux 
axes  optiques.  Je  n'ai  pu  observer  que  sur  l'une  de  ces  dernières. 
Par  des  observations  alternées  avec  la  lame  de  clivage,  je  trouve  : 

i  — I.  A„. 

!i  .3  )  i-  i3,7  X  10-* 

1 .40  -;-  i4 ,4 

1.55  -^    i5,9 

1^                    1.1»  l  0.55  -+-     7î9 

r  ace  normale  a  1  axe \         ^  X 

(1.25  -r-    12,3 

Le  gypse  parait  donc  se  comporter  comme  le  sel  gemme  et  la 
sylvine;  il  ne  semble  pas  d'ailleurs  que  la  biréfringence  soit  altérée 
sensiblement.  A  la  température  de  23",  5,  j'ai  obtenu  sur  la  face 
perpendiculaire  à  la  bissectrice  aiguë,  pour  la  difl'érence  entre  les 
indices  maximum  et  moyen,  0,007088.  Ce  nombre  concorde 
absolument  avec  celui  que  j'ai  trouvé  autrefois,  0,00-02  à  i9®C., 
ce  qui,  à  23",  5,  donne  0,007094. 

VIIL  Alun,  —  Dans  un  gros  cristal  d'alun  de  potasse  parfaite- 
ment limpide,  j'ai  taillé  un  prisme  de  60"  environ  dont  les  faces 
m'ont  également  servi  pour  les  mesures  de  réflexion  totale.  J'ai 
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pris,  pour  ramener  toutes  les  mesures  à  la  même  température 
de  20^,  le  coefficient  donné  par  Stefan  : 

dn  „ 

-rr  =  —  0,0000134. 
Cil 

Dans  trois  séries  de  mesures  où  les  faces  avaient  été  chaque  fois 
refaites,  j'ai  obtenu  : 

Températures.  N.  N  à  ao".       Moyenne. 

20,0 1,456217  1,456217  \ 

21,5 1,456203  1,456223   >  1,456220 

23,4 1,456173  1,456219; 

Les  deux  premiers  nombres  ont  subi  une  petite  correction  dé- 
terminée, comme  je  Fai  dit  plus  haut,  avecle  prisme  de  quartz;  cette 
correction  vaut  —  o,5  x  10"*  pour  le  premier,  -f- 1,3  x  10"*  pour 
le  second,  et  m'a  paru  sensiblement  nulle  pour  le  troisième. 

Par  réflexion  totale,  on  trouve  encore  quelques  difl*érences 
d'après  le  mode  de  polissage  employé,  mais  elles  sont  moindres 
que  dans  les  corps  précédents.  En  polissant  la  lame  doucie  avec 
du  tripoli  très  fin  ou  du  rouge  d'Angleterre,  on  retrouve  le  même 
nombre  qu'avec  le  prisme  ;  l'indice  s'élève  un  peu  quand  on 
polit  le  sel  sur  une  lame  de  verre,  ainsi  que  je  l'ai  indiqué  plus 
haut,  à  propos  du  sel  gemme  et  d'autant  que  le  frottement  exercé 
à  la  fin  de  l'opération  a  été  plus  énergique.  C'est  le  cas  des  deux 
observations  marquées  d'un  (*)  dans  le  Tableau  suivant.  La 
colonne  A  donne,  comme  dans  les  Tableaux  précédents,  la  difi<é- 
rence  avec  la  moyenne  donnée  par  le  prisme. 


Mode 

Tem- 

dépolissage. 

pératures. 

\-L 

N. 

N  à  2o«. 

A. 

Rouge   . 

.  .     23*  5 

16!  5. 55'      1 

[, 4561 55 

1 , î  56202 

—    1,8x10   * 

Tripoli . 

..       21,5 

16.5.35       ] 

[ ,456205 

1,456225 

-f-    0,5 

i> 

. .      23, 0 

16.5.40       1 

1,456182 

1,456222 

-+-    0,2 

Verre.  . 

..       21,5 

16.5. 5o       1 

[  ,456253 

1,456273 

4-    5,3 

»     .  . 

. .    20,5 

16.5.00       1 

1,456267 

1,456274 

-i-    5,4 

»     .  . 

. .      23 , 0 

16.5.00 

[  ,456249 

1 ,456289 

i-   6,9 

*»     .  . 

..    19,0 

16.4.25       1 

[,456337 

1,456324 

-+-  10,4 

*.)     .  . 

. .       21,5 

16. 4*25      1 

1,456322 

1,456342 

-4-  12,2 

Conclusions,    —  Dans  les   observations  qui    précèdent,  j'ai 
donné  les  indices  avec  six  décimales,  mais  il  est  évident  que  la 
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dernière  ne  compte  guère  que  pour  montrer  si  Ton  doit  forcer  ou 
non  la  cinquième.  Les  écarts,  cependant,  entre  les  deux  méthodes 
ne  me  paraissent  pas  douteux,  et  mes  nombres  peuvent  au  moins 
donner  une  idée  approchée  de  leur  valeur.  Elle  est,  comme  on  le 
voit,  toujours  petite,  parfois  nulle,  même  dans  des  substances 
tendres. 

Au  point  de  vue  pratique,  je  crois  avoir  démontré  que  l'on  peut 
se  servir  en  général  avec  toute  sécurité  de  la  méthode  de  la  ré- 
flexion totale,  quand  on  emploie  les  appareils  ordinaires,  qui  per- 
mettent à  peine  d^atleindre  à  la  quatrième  décimale.  Il  sera  bon, 
avec  des  appareils  plus  précis,  comme  celui  de  M.  Pulfrich,  de 
prendre  quelques  précautions  et  de  n'emplojcr  que  les  modes  de 
polissage  qui  risquent  le  moins  de  comprimer  les  surfaces. 

Quant  à  la  cause  de  ces  phénomènes,  il  me  paraît  difficile  de 
Paltribuer  à  une  altération  toute  superficielle;  TefTet  d'altérations 
de  ce  genre  se  fait  sentir  dans  d'autres  cas,  par  exemple  dans  la 
détermination  de  l'angle  de  polarisation.  On  sait,  par  de  nombreux 
travaux,  l'influence  considérable  qu'a  sur  cet  angle  le  mode  de 
polissage  employé  et  les  traces  de  matière  étrangère  qui  restent 
adhérentes  à  la  surface;  si  Ton  voulait  conclure  des  variations  de 
cet  angle  à  des  variations  correspondantes  pour  l'indice,  on  en 
trouverait  de  beaucoup  plus  grandes  que  celles  que  j'ai  con- 
statées. Il  semblerait  donc  résulter  de  cette  contradiction  appa- 
rente que  les  deux  phénomènes  ne  sont  pas  dus  à  la  même  cause 
et  qu'en  particulier  l'épaisseur  de  la  couche  dans  laquelle  se  pro- 
duisent les  phénomènes  de  réflexion  totale  est  plus  considérable 
que  celle  où  se  produit  la  séparation  des  vibrations  réfléchies  et 
transmises. 

J'ajouterai  que  les  causes  modifiantes  sont  très  différentes  dans 
les  deux  cas.  Le  polissage  sur  la  substance  elle-même,  comme  cela 
se  produit,  somme  toute,  dans  le  polissage  que  j'emploie  avec  un 
verre  dépoli,  détermine  dans  les  phénomènes  que  j'ai  étudiés  la 
variation  maximum,  tandis  qu'au  contraire  c'est  celui  qui  a  la 
plus  faible  action  sur  l'angle  de  polarisation.  On  comprend  bien, 
d'ailleurs,  qu'à  une  déformation  homogène  qui  produirait  une 
variation  de  densité  répondant  à  une  variation  sensible  d'indice 
pourrait  ne  correspondre  qu'une  variation  tout  à  fait  insensible 
de  l'angle  de  polarisation.  Par  exemple,  avec  un  corps  d'indice  i,5 
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et  de  densité  2,5,  à  une  variation  de  la  densité  égale  à  0,001, 
correspondraient  une  variation  d'indice  de  o,  0002,  supérieure  à  la 
plupart  de  celles  que  j'ai  observées,  et  une  variation  de  i5"  dans 
l'angle  de  polarisation  complète. 

Je  pense  que  dans  mes  expériences  la  compression  résultant  du 
polissage  produit  une  variation  non  homogène,  plus  ou  moins 
analogue  à  Técrouissage  des  métaux,  s'étendant  à  une  profondeur 
très  faible  en  valeur  absolue,  qui  n'aurait  pas  besoin  de  dépasser 
quelques  millièmes  de  millimètre,  mais  qui  constituerait  un 
phénomène  différent  des  altérations  purement  superficielles.  La 
grandeur  des  variations  d'indice  observées,  la  manière  dont  elles 
se  produisent  et  surtout  leur  sens  me  paraissent  d'accord  avec 
cette  hypothèse. 
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T.  XLIX;  décembre  1890  à  mai  1891. 

S.-U.  PICKERING.  --  Détermination  de  la  chaleur  spécifique  et  de  la  chaleur  de 
fusion  de  quelques  substances  pour  éprouver  Texactitude  du  zéro  absolu  de 
Person,  p.  11. 

Person  a  montré  en  1847  {*)  que  la  chaleur  de  fusion  d'un 
corps  doit  diminuer  à  mesure  que  la  température  s'abaisse, 
l'abaissement  par  degré  étant  égal  à  la  différence  entre  les  cha- 
leurs spécifiques  du  corps  à  l'état  liquide  et  à  l'étal  solide.  Il  en 
résulte  qu'il  doit  exister  une  température  pour  laquelle  la  chaleur 
de  fusion  est  nulle;  celte  température  est  donnée  par  la  formule 

^  =^  t —  p >  dans  laquelle  t  désigne  la  température  de  fusion 

de  la  substance,  /  sa  chaleur  de  fusion  à  t"*^  C  sa  chaleur  spéci- 
fique à  l'état  liquide,  c  sa  chaleur  spécifique  à  l'état  solide.  A 
cette  température,  un  liquide  ne  pourrait  se  solidifier  puisqu'il 
n'y  aurait  aucune  différence  entre  la  substance  à  l'état  liquide  et 
à  l'état  solide.  Person  en  conclut  qu'à  cette  température  la  sub- 
stance ne  contiendrait  aucune  chaleur;  cette  température  serait  le 
zéro  absolu.  D'après  ses  recherches,  cette  température  serait  en 


(  •  )  Annales  de  Chimie  et  de  Physique,  [3  ],  t.  XXI,  p.  3i5. 
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outre  la  même  pour  toutes  les  substances  et  sensiblement  é^le  à 
—  1 60°  C. 

M.  Pickering  préfère  donner  à  cette  température  le  nom  de 
température  de  non-cristalUsalion.  Il  a  étudié  Pacide  sulfu- 
rique,  Facide  sulfurique  monohjdraté,  Tazotate  de  calcium  tétra- 
hydraté,  la  benzine  et  la  naphtaline  et  a  déterminé  directement, 
pour  ces  différentes  substances,  les  quantités  C,  c  et  /  à  une 
même  température,  la  température  t  de  fusion.  La  Table  suivante 

indique  les  valeurs  de  t  —  .,  _^     déterminées  par  plusieurs  séries 
d'observations  : 


o 


Acide  sulfurique —  869  ±  47 

Acide  sulfurique  monohydraté —  177  ±  a 

Azotate  de  calcium  tétrahydraté —  234  =tz  9 

Naphtaline — 2i4±5o 

Dans  le  cas  de  la  benzine,  C  —  c  est  une  quantité  négative. 

Il  résulte  de  ces  déterminations  que  la  température  de  non- 
cristallisation  ne  peut  être  regardée  comme  une  constante  pour 
tous  les  corps. 

M.  et  M"**  IIUGGINS.     -  Hecherches  sur  les  étoiles  à  raies  brillantes 
de  Wolf  et  Rayet  dans  la  constellation  du  Cygne,  p.  33. 

Les  auteurs  ont  observé  les  spectres  des  trois  étoiles  : 

4001 B.  D.  -f-  35" 

4013 B.  D. -4-35 

3956 B.  D. -4-36 

dans  lesquels  MM.  Wolf  et  Rayet  (*)  ont  découvert  des  raies 
brillantes  au  milieu  d\in  spectre  continu  et  celui  d\ine  étoile  : 
D.  M.  i-37«,  n«  3821,  découverte  en  i884  par  le  D*^  Copeland  (»), 
et  dont  le  spectre  est  semblable  à  celui  des  étoiles  de  Wolf  et 
Rayet. 

Pour  l'étoile  4001,  ils  ont  constaté  que  la  bande  brillante  de  la 


(  ')  Comptes  rendus  des  séances  de  l* Académie  des  Sciences,  t.  L\V,  p.  29a; 
18G7. 

(')  Montlily  Notices  H.  A.  5.,  l.  XLV,  p.  91:  1884. 


PROCEEDINGS  OF  THE  ROYAL  SOCIETY.  179 

partie  bleue  du  spectre  va  de  X  465,5  à  X  471^5;  la  partie  la  plus 
brillante  de  la  bande  va  de  X  468  à  X  469,  et  Téclat  diminue  très 
rapidement  à  partir  de  cette  longueur  d'onde. 

La  bande  de  l'étoile  4013  se  compose  de  deux  parties  :  l'une 
très  brillante  qui  va  de  X  464  à  X  466,  et  dont  le  maximum  d'éclat 
coïncide  sensiblement  avec  X  465  ;  l'autre,  très  pâle,  de  X  468,5 
à  X  4^0,5,  ayant  un  maximum  d'intensité  à  son  extrémité  la  plus 
réfrangible  où  elle  se  termine  brusquement. 

La  bande  de  l'étoile  3956  a  son  maximum  d'éclat  vers  X  464,5. 
11  y  a  également  une  bande  secondaire  d'éclat  beaucoup  plus  faible 
que  dans  le  cas  de  l'étoile  4013. 

La  bande  bleue  brillante  du  spectre  de  l'étoile  du  D""  Copeland 
va  de  X  467  à  X  470? 5.  Elle  ne  semble  pas  s'étendre  vers  le  rouge 
tout  à  fait  aussi  loin  que  celle  de  l'étoile  4001.  Il  y  a  aussi  une 
faible  bande  entre  X  464  et  X  467. 

En  examinant  à  nouveau  le  spectre  de  l'étoile  4001,  les  auteurs 
virent  une  faible  bande  brillante  à  la  même  place  que  pour  l'étoile 
du  D""  Copeland,  c'est-à-dire  dans  la  partie  la  plus  réfrangible  de 
la  bande  bleue  des  étoiles  4013  et  3956. 

Ils  arrivent  à  cette  conclusion  que  la  bande  bleue  brillante  des 
quatre  étoiles  qu'ils  ont  observées  ne  coïncide  pas  avec  la  bande 
bleue  de  la  flamme  de  la  lampe  Bunsen. 

H.-L.  CALLENDARet  E.-H.  GRIFFITHS.  —  Détermination  du  point  d'ébullilioii 
du  soufre  et  méthode  d'étalonnage  des  thermomètres  de  platine  à  résistance 
électrique,  p.  56. 

Les  expériences  de  divers  physiciens  ont  montré  que  les  ther- 
momètres à  résistance  électrique  fournissent  la  méthode  la  plus 
commode  et  la  plus  exacte  pour  mesurer  les  températures  entre 
des  limites  très  éloignées. 

M.  Callendar  a  établi  dans  une  précédente  Communication  (*). 
que  si  t  désigne  la  température  donnée  par  le  thermomètre  à  air. 
pt  la  température  donnée  par  le  thermomètre  de  platine  à  rési- 
stance électrique,  la  diflerence  entre  ces  deux  indications  peut 


(«)  Philosophical  Transactions,  A,  p.  161;  1887. 
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être  représentée,  entre  o**  et  700®,  par  la  formule 


'  L\ioo/         looj 


0  ayant,  pour  un  fil  particulier,  la  valeur  1,570. 

Les  auteurs  se  sont  proposé  de  déterminer  cette  constante,  pour 
un  thermomètre  particulier,  au  moyen  d'une  observation  unique 
effectuée  à  une  température  fixe  déterminée  autre  que  o**  et  100". 
Ils  ont  choisi  lo  point  d*ébullition  du  soufre  quMls  ont  déterminé 
avec  beaucoup  de  soin;  ils  ont  en  outre  décrit  la  méthode  et  les 
appareils  qui  leur  ont  paru  les  plus  propres  à  comparer  les  ther- 
momètres de  platine  avec  le  thermomètre  à  air. 

Us  ont  trouve  que  la  température  de  la  vapeur  saturée  de  soufre 
bouillant  librement  sous  une  pression  de  760™"  de  mercure  ra- 
menée à  o"  C.  et  déterminée  par  le  thermomètre  à  air  à  pression 
constante  normale  est  de  444'SS3,  Tintensité  de  la  pesanteur  étant 
de  980,61  C.  G.  S.  au  niveau  de  la  mer  et  à  la  latitude  de  45**- 
Cette  température  est  inférieure  de  près  de  4**  à  celle  qui  a  été 
trouvée  par  Re^nault  (*);  les  auteurs  croient  cependant  qu'elle 
est  exacte  à  o",  i  C.  près,  et  que  l'on  peut  en  toute  sécurité  s'en 
servir  pour  étalonner  les  thermomètres  de  platine  par  la  méthode 
in(li(|uée. 

\.-H.  n.VSSET.  —  Ucflcxion  et  réfraclion  de  la  lumière  à  la  surface 

(l'un  milieu  aimanté,  p.  7(>. 

Le  1)*"  Kerr  (^)  a  observé  certaines  particularités  dans  un  rayon 
do  lumière  pol;\risée  réfléchi  par  la  surface  polie  d'un  électro-ai- 
mant. Ces  particularités  disparaissaient  lorsque  le  courant  était  in- 
terrompu cl  devenaient  inverses  lorsque  la  direction  du  courani 
d'aimantation  était  renversée. 

Les  résultats  obtenus  étaient  complexes;  ils  étaient  troublés  par 
rinfluence  do  la  rélloxion  métallique.  Or,  il  existe  plusieurs  sub- 
stances non  môtalliquos,  comme  les  solutions  concentrées  de  cer- 
tains  roniposôs  du   for,  qui    sont  capables,   lorsqu'elles  sont  ai- 


(')    Mrmoifcx  t/i*  l'Inxtifuf,  l.  WVl,  p,  boG. 

(•)  /*/n7i >*!•/> A 1W7/  Mttfozinef  mai  1877  et  mars  1878. 
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maniées,  de  produire  un  effet  sur  la  lumière;  l'explication  théo- 
rique de  Taction  magnétique  de  ces  substances  est  exempte  des 
difficultés  qui  proviennent  de  la  réflexion  métallique. 

JVI.  Basset  expose  une  théorie  applicable  aux  milieux  de  cette 
espèce,  et  il  compare  les  résultats  obtenus  avec  ceux  des  expé- 
riences de  Kerr. 

Il  trouve  que,  conformément  aux  expériences  de  Kerr  : 

1°  La  lumière  réfléchie  est  polarisée  elliptiquement; 

2**  Lorsque  Taimantation  est  parallèle  à  la  surface  réfléchis- 
sante, aucun  effet  n'est  produit  dans  le  cas  de  l'incidence  normale 
ou  quand  le  plan  d'incidence  est  perpendiculaire  à  la  direction  de 
l'aimantation  ; 

3°  Lorsque  le  plan  d'incidence  est  parallèle  à  la  direction  de 
l'aimantation  et  la  lumière  polarisée  dans  le  plan  d'incidence,  le 
terme  magnétique  augmente  à  partir  de  l'incidence  rasante, 
passe  par  un  maximum  et  diminue  ensuite  jusqu'à  l'incidence 
normale. 

M.  Basset  trouve  que,  contrairement  à  l'expérience,  l'intensité 
de  la  lumière  réfléchie  ne  change  pas  quand  on  renverse  le  sens 
du  courant  d'aimantation. 

E.  MATTHËY.  —  Sur  la  métallurgie  du  bismuth,  p.  78. 

Le  bismuth  renferme  fréquemment  de  petites  quantités  de 
cuivre  et  la  présence  de  ce  dernier  élément,  même  dans  de  très 
faibles  proportions,  est  toujours  nuisible. 

Jusqu'à  présent,  on  n'avait  pu  éliminer  le  cuivre  que  par  voie 
humide,  procédé  coûteux  et  fort  long  en  pratique.  11  était  de  la 
plus  haute  importance  de  trouver  une  méthode  par  voie  sèche, 
qui  permît  de  traiter  rapidement  le  bismuth  cuprifère  et  d'effec- 
tuer la  séparation  dans  des  conditions  avantageuses  au  point  de 
vue  commercial. 

M.  E.  Matthey  avait  décrit,  en  1887  (*),  une  méthode  qui  per- 
mettait de  séparer  le  cuivre  du  bismuth  par  fusion  avec  le  sulfure 
de  bismuth.  Cette  méthode  nécessitait  l'emploi  d'une  température 


(•)  Proceedings  0/  the  Boyal  Society,  t.  \LIII,  p.  17a;  1887. 
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assez  élevée  pour  produire  la  fusion  complète  du  sulfure  de  bis- 
muth, ce  qui  occasionnait,  à  moins  de  prendre  de  très  minutieuses 
précautions,  une  grande  perte  de  bismuth  par  volatilisation. 

Dans  la  méthode  proposée  actuellement  par  M.  Matthey,  on 
fond  Talliage  et,  à  une  température  un  peu  supérieure  à  son  point 
de  fusion,  on  ajoute  une  faible  proportion  de  monosulfure  de 
sodium.  La  masse  est  alors  soigneusement  remuée  de  manière  à 
amener  chaque  portion  de  Falliage  en  contact  avec  le  sulfure 
fondu. 

Si,  après  une  heure  environ  d'agitation,  on  analyse  un  échan- 
tillon de  Talliagc  fondu,  on  trouve  que  la  quantité  de  cuivre  a 
considérablement  diminué. 

En  enlevant  la  pellicule  de  scories  qui  s'élève  à  la  surface,  ajou- 
tant de  nouveau  une  faible  proportion  de  monosulfure  de  sodium 
et  continuant  à  agiter,  on  arrive  à  éliminer  toute  trace  de  cuivre. 

T.  ANDREWS.  —  Passivité  du  fer  et  de  l'acier,  a»  Partie,  p.  lao. 

Dans  la  première  Partie  de  ce  Mémoire  (*),  l'auteur  a  montré 
l'influence  de  l'aimantation  sur  la  passivité  du  fer  et  de  l'acier. 
Dans  le  Mémoire  actuel,  il  étudie  l'effet  de  température  et  l'in- 
fluence de  la  concentration  de  l'acide  nitrique. 

Les  expériences  ont  montré  que  le  fer  forgé  est  moins  passif 
dans  l'acide  nitrique  chaud,  de  densité  i,4^)  que  l'acier  doux 
fondu.  Le  fer  et  l'acier  ne  perdent  pas  complètement  leur  passi- 
vité, même  à  i^S^F.  Le  passage  de  l'étal  passif  à  l'état  actif  a  lieu 
à  une  température  qui,  d'après  des  expériences  antérieures,  est 
égale  à  19.5** F. 

Le  fer  forgé  est  moins  passif  dans  Tacide  nitrique  faible  que  la 
plupart  des  aciers  essayés;  la  passivité  de  l'acier  Bessemer  est  la 
même  que  celle  du  fer  forgé. 


(*)  Proceedings  of  tke  Hoyal  Society,  t.  XIA'lIl,  p.  iiG.  Journal  de  Phy- 
sique, 1*  série,  t.  \,  p.  o.ip. 
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A.  WRIGHT  et  C.  THOMPSON.  —  Sur  certains  alliages  ternaires  (3«  partie). 
Alliages  de  bismuth,  de  zinc  et  d'antimoine;  alliages  de  bismuth,  de  zinc  et 
d'argent,   p.   i56. 

A.  WRIGHT,  C.  THOMPSON  et  J.-T.  LÉON.  —  Sur  certains  alliages  ternaires 
(4*  partie).  Méthode  (suggérée  par  M.  Stokes)  de  représentation  graphique  de 
la  manière  dont  certains  alliages  de  trois  métaux  fondus  ensemble  se  séparent 
d'eux-mêmes  en  deux  alliages  ternaires,  avec  les  expériences  ultérieures  qu'elle 
a  inspirées,  p.  174* 

Dans  la  première  Partie  du  Mémoire  actuel,  les  auteurs  ont 
étendu  leurs  recherches  antérieures  sur  les  alliages  de  bismuth. 
Ils  ont  d^abord  déterminé  la  solubilité  du  zinc  dans  le  bismuth  et 
celle  du  bismuth  dans  le  zinc,  et  trouvé  qu^aux  températures 
moyennes  de  65o**,  750**  et  300*^*,  la  première  était  de  i/\,o,^  i5,8 
et  i5,83  pour  100;  la  seconde  de  '2,3*2,  2,47  et  2,5a  pour  100. 

La  présence  de  Tétain  augmente  ces  deux*  solubilités.  Les 
alliages  ternaires  :  zinc,  étain,  bismuth,  se  comportent  autrement 
que  les  alliages  :  plomb,  zinc  et  étain,  précédemment  étudiés; 
dans  les  deux,  alliages  en  lesquels  se  sépare  le  mélange,  le  plus 
léger  contient  toujours  moins  d'étain  que  le  plus  lourd.  L'alliage  : 
bismuth,  zinc  et  argent  donne  lieu,  comme  Talliage  :  plomb,  zinc 
et  étain  à  la  formation  des  deux  alliages  :  ÂgZn'^  et  Ag^Zn^. 

Dans  la  deuxième  Partie  du  Mémoire,  M.  G.  Stokes  décrit  la 
manière  suivante  de  représenter  les  résultats  de  l'observation  : 

Imaginons  que  des  poids  égaux  aux  quantités  relatives  des  trois 
métaux  A,  B,  C  qui  forment  le  mélange  primitif  soient  appli- 
qués aux  sommets  d'un  triangle  équilatéral.  La  résultante  de  ces 
poids  est  appliquée  en  un  point  P  situé  à  l'intérieur  du  triangle. 
A  chaque  proportion  différente  de  A,  B,  C  (les  lettres  désignant 
des  poids),  correspondra  une  position  différente  du  point  P  qui 
pourra  représenter  la  composition  d'un  alliage  réel  ou  virtuel 
formé  par  les  trois  métaux.  Si  l'on  considère  l'un  des  métaux, 
C  par  exemple,  comme  pouvant  dissoudre  en  toutes  proportions 
les  deux  autres  A  et  B,  il  ne  peut  y  avoir  qu'un  seul  alliage  ho- 
mogène lorsque  la  quantité  de  C  ne  s'abaisse  pas  au-dessous  d'une 
certaine  valeur.  Dans  les  autres  cas,  l'alliage  se  sépare  en  deux 
autres  qui,  analysés,  seront  représentés  sur  le  diagramme  par  les 
deux  points  Q  et  R.  La  droite  QR  devra,  par  construction,  passer 
par  le  point  P  qui  représente  un  alliage  idéal  des  trois  métaux. 
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En  rf^pétaat  la  même  construction  poar  des  proportions  diffé- 
rentes des  trois  métaux,  les  points  Q^  R  seront  situés  sur  une 
courbe  43 QLRfr  coupant  AB  en  deux  points  a,  b  représentant  : 
)e  premier  une  solution  saturée  de  B  dans  A,  '^  second  une  solu- 
tion saturée  de  A  dans  B.  M.  Stokes  appelle  cette  courbe  la  courbe 
critique  et  les  points  Q  et  R  des  points  conjugués.  La  courbe 
critique  et  les  lignes  QR  représentent  le  résultat  complet  des  ex- 
périences. 

Fijç.  I. 


A  rintérieur  de  la  courbe  critique,  on  n'obtient  qu'un  seul 
alliage  liomogf'*ne,  à  l'extérieur  un  mélange  de  deux  alliages. 

Les  recherches  faites  avec  le  plomb,  le  zinc  et  l'étain  n'ont 
donné  que  des  [loints  Q,  R  non  exactement  situés  sur  la  courbe  cri- 
tique; les  points  obtenus  sont  appelés  points  associés,  pour  les 
distinguer  des  points  conjugués. 

I-.es  auteurs  ont  trouvé  qu'il  existe  une  série  de  mélanges  qui 
donnent,  par  la  séparation,  le  même  alliage  lourd  mais  des  alliages 
légers  différents;  résultat  que  M.  Stokes  croit  pouvoir  expliquer 
par  le  mélange  imparfait  des  métaux  primitifs  et  la  difficulté  de 
mélanger  ce^  derniers  lorsr|u'iIs  sont  fondus. 

Les  recherches  des  auteurs  sur  les  mélanges  de  chloroforme, 
d'eau  et  d'acide  acétique  qui  présentent  les  mêmes  particularités, 
donnèrent  d<'s  résultats  analogues. 

Nous  renvoyons  au  Mémoire  original  pour  les  nombres  et  les 
figures  explicatives.  René  Paillot. 
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Par  m.  h.  LE  CHATELIER. 

Un  procédé  de  mesure  qui  permettrait  de  déterminer  les  tem- 
pératures élevées  d'une  façon  à  la  fois  simple  et  précise  serait  pour 
certaines  industries  d'une  utilité  incontestable.  Dans  la  trempe  de 
Tacier,  la  cuisson  de  la  porcelaine,  la  fabrication  du  chlore  par  le 
procédé  Deacon,  un  écart  de  température  de  ao'^  seulement  suffit 
pour  occasionner  des  insuccès  complets.  Aussi  depuis  que  j'ai  in- 
diqué dans  quelles  conditions  les  couples  thermo-électriques,  dont 
l'emploi  avait  été  proposé  en  1826  par  Becquerel,  mais  n'avait 
pas  donné  jusqu'ici  des  résultats  satisfaisants,  pouvaient  servir  à 
mesurer  avec  précision  les  températures  élevées,  l'usage  de  ces 
pyromètres  électriques  s'est  rapidement  répandu  dans  l'industrie. 
On  ne  peut  méconnaître  cependant  que  des  instruments  délicats 
comme  le  sont  nécessairement  les  appareils  électriques  ne  con- 
viennent guère  pour  être  mis  en  main  des  ouvriers. 

J'ai  été  sollicité  de  différents  côtés  de  reprendre  cette  question 
en  me  plaçant  plus  spécialement  au  point  de  vue  des  besoins  in- 
dustriels ;  telle  est  l'origine  des  nouvelles  recherches  que  j'ai  entre- 
prises sur  la  Pjrométrie. 

Une  revision  rapide  des  divers  procédés  qui  peuvent  servir  à  la 
mesure  des  températures  élevées  montre  immédiatement  que  les 
procédés  optiques  seuls  peuvent  donner  une  solution  satisfaisante 
du  problème  au  point  de  vue  industriel.  Us  dispensent  en  effet  de 
l'emploi  de  corps  thermométriques  spéciaux  dont  aucun  ne  peut 
résister  longtemps  aux  températures  élevées  réalisées  dans  certains 
foyers.  Ils  n'exigent  pas,  entre  le  four  et  l'opérateur  de  connexion 
matérielle  toujours  difficile  à  établir  dans  une  usine  où  les  ouvriers 
et  les  appareils  circulent  en  tous  sens,  parfois  avec  une  grande  ra- 
pidité. 

L'intensité  des  radiations  lumineuses  émises  par  les  corps  in- 
candescents croît  avec  la  température,  leur  éclat  augmente.  Celte 
intensité  croît  inégalement  pour  les  radiations  de  longueurs 
d'ordres  différents;  la  nuance  des  corps  varie  donc  aussi  avec  la 
température.  On  peut,   des  mesures  d'éclat  ou  des   mesures  de 

J,  de  Phys,,  3*  série,  l.  L  (Mai  1892.)  i3 
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nuance,   chercher  à  déduire  une  estimation  de  la  température. 

Pouillet,  en  i836,  a  dressé  une  Table  des  températures  corres- 
pondant à  ces  différents  éclats  et  à  ces  différentes  nuances  qu'il  ap- 
préciait à  la  vue  simple.  Cette  Table,  aussi  exacte  qu^elle  peut  l'être 
avec  un  procédé  aussi  rudimentaire  de  mesures  optiques,  est 
encore  en  usage  aujourd'hui. 

Ed.  Becquerel,  en  1864,  à  la  suite  de  ses  recherches  sur  Tirradia- 
tion  des  corps  incandescents,  a  énoncé  la  possibilité  de  se  faire 
une  idée  des  températures  élevées  au  moyen  de  mesures  photomé- 
lijques  de  l'intensité  lumineuse  des  radiations  rouges  émises  par 
les  corps  incandescents.  Il  a  cherché  à  faire  l'application  de  cette 
méthode  à  la  détermination  du  point  de  fusion  du  palladium  et  du 
platine^  de  la  température  de  la  chaux  exposée  à  la  flamme  du 
mélange  oxhydrique  et  de  la  température  du  charbon  de  l'arc  vol- 
taïque.  Mais  cette  tentative  n'a  pas  abouti,  en  raison  de  l'insuflG- 
sance  des  procédés  de  mesure  de  température  dont  il  disposait,  et 
du  peu  d'élasticité  de  la  méthode  photométrique  employée,  qui  n'a 
permis  de  faire  porter  les  expériences  que  sur  un  intervalle  de 
température  de  'ado^. 

Depuis,  la  mise  en  œuvre  de  cette  méthode  pyrométrique  n'a 
plus  été  tentée.  M.  Violle  a  cependant  fait  faire  un  pas  important 
à  la  question  en  démontrant  l'inexactitude  de  la  loi  du  rayonne- 
ment de  Dulong  que  les  expériences  de  Ed.  Becquerel  semblaient 
confirmer. 

M.  Crova,  en  1879,  a  tenté  d'obtenir  la  détermination  des  tem- 
pératures élevées  par  des  mesures  de  la  variation  relative  de  l'in- 
lensilé  de  radiations  différentes  (rouge  et  verte);  mais  cette  ten- 
tative a  échoué  en  raison  de  son  manque  de  précision  et  de  la 
complexité  trop  grande  des  appareils. 

Aujourd'hui  encore  on  n'utilise  les  radiations  des  corps  incan- 
descents que  par  le  procédé  de  Pouillet  ou  des  procédés  analogues, 
c'est-à-dire  on  estimant  l'intensité  ou  plutôt  la  nuance  des  radia- 
tions soit  à  la  vue  simple,  soit  en  aidant  l'œil  par  un  verre  de  cobalt, 
ou  un  (juartz  entre  deux  niçois  (lunette  Nouel  et  Mesuré),  qui,  en  in- 
terceptant les  radiations  de  réfrangibilité  moyenne,  exagèrent  la  va- 
riation de  nuance  des  corps  incandescents.  Ces  procédés  permettent 
à  quelques  ouvriers  et  contremaîtres  très  expérimentés  d'obtenir 
des  résultats  assez  satisfaisants,  mais  ils  exposent  les  observateurs 
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qut  n'ont  pas  fait  un  apprentissage  longtemps  prolongé   à  des 
erreurs  de  plusieurs  centaines  de  degrés. 

Pour  obtenir  un  p^^romètre  réellement  pratique,  il  faut  com- 
pléter l'œil  par  l'adjonction  d'un  appareil  de  mesure  qui  soit  très 
précis  tout  en  restant  suffisamment  simple  et  ne  demande  pas, 
pour  son  emploi,  un  apprentissage  longtemps  prolongé.  Tel  est 
le  problème  dont  j'ai  cherché  la  solution. 

La  mesure  des  variations  de  nuance,  c'est-à-dire  des  variations 
inégales  d'intensité  de  radiations  différentes,  ne  peut,  comme  il  est 
'  aisé  de  s'en  rendre  compte,  conduire  à  aucun  résultat  précis*, 
parce  que  le  phénomène  mesuré  éprouve  des  changements  trop 
peu  supérieurs  aux  erreurs  d'observation.  D'après  M.  Violle,  le 
rapport  des  intensités  des  radiations  X  =  656  (rouge)  et  X  =  482 
(bleu)  varie  dans  le  rapport  de  i  à  4)^  pour  un  intervalle  de  tem- 
pérature de  700**.  Or,  l'incertitude  sur  les  mesures  de  ce  rapport 
ne  peut  pas  être  pratiquement  inférieure  à  10  pour  100,  ce  qui  en- 
traînerait déjà  une  erreur  de  5o^,  sans  tenir  compte  d'autres  causes 
d'erreurs  également  importantes  qui  sont  inhérentes  à  ce  mode 
d'observation. 

La  variation  absolue  d'intensité  de  radiations  de  longueur 
d'onde  déterminée,  des  radiations  rouges  par  exemple,  atteint  au 
contraire  pour  le  même  intervalle  de  température  de  700®  entre 
1000"  et  1700**  le  rapport  de  1  à  3oo.  Elle  s'élève  entre  600®  et 
1800°  de  I  à  1000000.  On  conçoit  donc  toute  la  sensibilité  que 
peut  présenter  une  méthode  pyrométrique  basée  sur  la  mesure 
absolue  des  radiations.  Si,  depuis  Ed.  Becquerel,  on  ne  s'est  plus 
préoccupé  de  cette  méthode,  cela  tient,  sans  doute,  à  des  défauts 
qui  doivent  certainement  être  pris  en  considération  au  point  de 
vue  théorique,  mais  qui  n'ont  pas,  dans  la  pratique,  l'importance 
que  l'on  pouvait  redouter.  Ces  critiques  ont  été  formulées  avec 
beaucoup  de  netteté  par  M.  Grova;  elles  sont  la  conséquence 
immédiate  des  travaux  de  Kirchhoff  sur  la  radiation.  Ce  savant  a 
établi  que  les  radiations  émises  par  un  corps  incandescent  ne  dé- 
pendent pas  seulement  de  sa  température,  mais  aussi  de  sa  nature, 
de  l'état  de  sa  surface  et  surtout,  ce  que  l'on  oublie  trop  souvent, 
de  la  température  de  l'enceinte  qui  l'environne.  Il  n'y  a  que  les 
corps  noirs,  c'est-à-dire  les  corps  dont  le  pouvoir  absorbant  et  par 
suite  aussi  le  pouvoir  émissif  est  maximum,  pour  lesquels  l'éclat 
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ne  dépend  que  de  la  température.  Or,  il  se  trouve,  ainsi  que  je 
rétablirai  plus  loin,  que  le  fer  oxydé,  le  plus  intéressant  des  pro- 
duits industriels  et  le  plus  intéressé  aux  mesures  pyrométriques, 
est  un  semblable  corps  noir. 

J'ai  eu  à  me  préoccuper  au  cours  de  ces  recherches  : 

I**  De  la  méthode  pholométrique; 

2"  Des  pouvoirs  émissifs; 

3"  De  la  loi  du  rayonnement  des  corps  incandescents. 

Je  donnerai  en  finissant  les  résultats  que  j'ai  obtenus  dansdifle- 
rentes  usines,  soit  avec  le  p\romc'tre  optique,  soit  antérieurement 
avec  le  pyromètre  thermo-électrique. 

Photomètre,  —  Les  nécessités  de  Temploi  industriel  exigent 
que  l'on  procède  par  comparaison  directe  entre  l'image  de  l'objet 
étudié  et  celle  d'une  source  de  lumière  employée  comme  repère 
fixe.  Les  spectro-photomètres,  dont  l'installation  est  longue  et 
délicate,  sont  nécessairement  condamnés  :  ils  ne  permettraient 
jamais  l'observation  de  phénomènes  aussi  fugitifs  que  la  coulée  de 
l'acier,  le  déplacement  d'un  rail  au  laminage. 

Pour  ramener  à  l'égalité  des  intensités  lumineuses  qui  peuvent 
varier  dans  le  rapport  de  i  à  loooooo,  on  ne  peut  songer  à  un  autre 
procédé  que  Temploi  de  verres  absorbants  superposés  en  plus  ou 
moins  grand  nombre.  Pour  les  variations  intermédiaires  à  l'inter- 
valle de  deux  verres  consécutifs,  on  peut  se  servir  de  prismes  de 
Nicol  ou  d'un  diaphragme  œil-de-chal.  Le  second  procédé  seul 
m'a  paru  suffisamment  exact  et  pratique.  La  difficulté  du  réglage 
et  la  facile  détérioration  des  prismes  de  Nicol,  la  polarisation  par- 
tielle de  la  lumière  émise  par  les  cor[)S  incandescents  sont  autant 
de  motifs  dont  chacun  d'eux  suffirait  pour  faire  proscrire  l'emploi 
des  polariseurs. 

Enfin  il  est  indispensable  d'opérer  pour  ces  comparaisons  sur 
des  radiations  monochronialiques;  ces  radiations  doivent  être 
rouges  parce  que  les  seuls  verres  monochronialiques  sont  de  cette 
nuance;  les  radiations  rouges  ont  d'autre  part  l'avantage  d'être 
les  premières  qui  se  développent  dans  les  corps  incandescents; 
leur  emploi  permet  donc  de  faire  porter  les  mesures  sur  le  plus 
grand  intervalle  possible  de  température. 

Ces  diverses  dispositions,  qui  paraissent  s'imposer  pour  un  pho- 
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lomètre  pjrométriqnc,  se  trouvent  réalisées  dans  le  photomètre 


de  M.  Cornu,  je  n'ai  donc  eu  qu'à  prendre  cet  inslmment  en  en 
modifiant  seulement  la  forme  extérieure  pour  Tadapter  aux  besoins 
des  usines  (  '  ). 

Fig.  Q. 


Le  microscope  qui  sert  dans  l'appareil  de  M.  Cornu  à  viser  le* 
(■)  C«t  appareil  ■  Jti  GonsU-ait  par  M.  l'Ii.  Pvilin. 
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images  du  corps  incandesceal  et  de  la  source  de  lumière  a  été  rem- 
placé par  un  simple  oculaire  G.  La  lampe  à  pétrole  indépendante  a 
été  remplacée  par  une  petite  lampe  portative  L  à  essence  qui  est 
attachée  à  Fappareil  et  est  entourée  d'une  enveloppe  qui  la  pré- 
serve contre  les  courants  d'air.  Le  photomètre  constitue  ainsi  une 
lunette  portative  qui  peut  à  volonté  être  tenue  à  la  main  ou  portée 
par  un  pied. 

Des  difficultés  sérieuses  se  sont  présentées  tant  pour  le  choix 
du  verre  rouge  V  placé  devant  Toculaire  G,  que  pour  celui  des 
verres  absorbants  foncés  E  placés  devant  l'œil-de-c ha t  D.Il  y  a  peu 
de  verres  rouges  qui,  pour  des  mesures  portant  sur  des  lumières 
très  différentes,  soient  suffisamment  monochromatiques  sans  être 
en  même  temps  trop  foncés  pour  permettre  de  bonnes  mesures 
photométriques.  J'ai  réussi  cependant  à  en  trouver  de  convenables 
parmi  les  verres  rouges  qui  sont  employés  dans  les  lanternes  pho- 
tographiques. 

Pour  les  verres  absorbants  foncés,  il  m'a  été  impossible  d'en 
trouver  dans  le  commerce,  qui  n'altèrent  pas  considérablement  la 
nuance  des  radiations  rouges  transmises.  Ce  défaut  m'a  paru  tenir 
à  la  présence  dans  ces  verres  de  cobalt  ou  d'un  trop  grand  eicès 
de  manganèse.  Je  ne  serais  pas  arrivé  à  triompher  de  cette  diffi- 
culté capitale  sans  le  gracieux  concours  de  M.  Appert,  qui  a  bien 
voulu  essayer,  d'après  les  indications  que  je  lui  ai  données,  une 
série  de  composition  de  verres  différents  et  a  réussi  à  en  trouver 
une  qui  donne  d'excellents  résultats.  Les  oxydes  colorants  sont 
un  mélange  d'oxyde  de  fer  et  d'oxyde  de  cuivre  avec  une  petite 
quantité  d'oxyde  de  manganèse  et  de  nickel. 

Pour  exprimer  les  intensités  lumineuses,  il  faut  adopter,  comme 
unité,  un  étalon  défini  de  lumière  facile  à  employer  et  à  reproduire. 
La  lampe  Carcel  est  d'un  usage  bien  compliqué  pour  les  usines  et 
sa  flamme  présente  un  éclat  très  irrégulier  d'un  point  à  l'autre.  Je 
me  suis  servi  de  la  petite  lampe  étalon  à  l'acétate  d'amyle  que  j'ai 
adoptée  sur  la  foi  de  ce  que  j'en  avais  lu  dans  les  livres,  mais,  pra- 
tiquement, c'est  un  étalon  détestable.  Dans  les  laboratoires,  réglé 
avec  un  soin  extrême,  il  donne  peut-être  des  résultats  satisfaisants, 
employé  sans  précautions  spéciales,  il  ne  peut  fournir  qu'une 
intensité  très  irrégulière;  la  lampe  en  métal  se  couvre  rapidement 
de  vert-de-gris,  la  mèche  s'imprègne  de  sel  de  cuivre  et  ne  laisse 
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plus  monter  le  liquide;  enfin,  il  faut  préparer  soi-même  racélale 
pour  être  certain  de  sa  pureté.  Pour  des  expériences  industrielles, 
une  bougie  ordinaire  ou  une  petite  lampe  à  l'essence  de  pétrole 
donne  une  intensité  lumineuse  bien  plus  constante.  J'ai  pris  dans 
mes  expériences,  comme  point  de  visée,  la  partie  la  plus  lumineuse 
de  la  région  axiale,  laissant  de  côté  le  voisinage  des  bords  près 
desquels  l'intensité  varie  rapidement. 

J'ai  obtenu  ainsi  pour  différentes  sources  lumineuses,  qui  pour- 
ront servir  d'étalons  auxiliaires,  les  résultats  suivants  : 

Acétate  d'amyle.  Lampe  Pigeon                                                     Platine  fondant 

Boogie  stéarique.  à  essence  Lampe  Becs  de  ga/.  dans  une  flamme 

Bougie  de  gaz.  de  pétrole.  Carcel.  Bengel,  Sugg.           oxhydrique. 

I  1,10  1,9               0,74                            i5 

Le  résultat  relatif  au  platine  est  un  peu  incertain,  par  suite  de 
l'éclat  propre  de  la  flamme  du  chalumeau  oxhydrique  que  j'em- 
ployais. 

Mesures  d'intensité,  —  Pour  faire  avec  ce  photomètre  une 
mesure  d'intensité,  on  procède  de  la  façon  suivante  : 

On  doit  commencer,  si  besoin  est,  par  régler  le  miroir  au  moyeu 
des  trois  vis  calantes,  de  façon  que  le  faisceau  lumineux  prove- 
nant de  la  lampe  et  réfléchi  par  le  miroir  et  celui  venant  direc- 
tement de  l'objet  visé  pénètrent  intégralement  dans  l'œil.  Cette 
condition  est  remplie  si  les  images  données  par  l'oculaire  des  deux 
objectifs  se  superposent  entre  elles  et  sont  situées  sur  Taxe  de  la 
lunette.  On  le  vérifie  en  visant  avec  une  loupe  ces  deux  images  qui 
se  forment  un  peu  en  arrière  de  l'anneau  oculaire.  Il  faut,  bien 
entendu,  pour  rendre  visibles  les  deux  objectifs,  les  éclairer,  l'un 
avec  la  lampe,  l'autre  avec  une  source  lumineuse  quelconque.  Si 
la  superposition  n'existe  pas,  on  la  rétablit  au  moyen  des  vis  qui 
fixent  le  miroir.  L'appareil  doit,  s'il  ne  reçoit  pas  de  chocs,  rester 
indéfiniment  réglé. 

La  lampe  de  comparaison  du  photomètre  doit,  pour  donner  des 
indications  constantes,  avoir  une  hauteur  de  flamme  régulière,  par 
exemple  égale  à  la  hauteur  de  la  fenêtre  rectangulaire  placée  en 
avant  de  la  lampe.  Son  image  doit  être  exactement  coupée  en 
deux  par  l'arête  du  miroir,  résultat  que  Ton  obtient  en  faisant 
tourner  la  lampe  dans  sa  monture  où  elle  est  excentrée.  Enfin,  il 
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faut,  avant  de  faire  une  mesure,  attendre  une  dizaine  de  minutes 
que  la  lampe  ait  pris  son  échauflement  normal  ;  cVst  alors  seulement 
que  la  flamme  présente  un  éclat  constant. 

Pour  faire  une  mesure,  on  vise  avec  la  lunette  l'objet  lumineui, 
de  façon  que  son  image  soit  coupée  par  Taréte  du  miroir  et  soit 
amenée  ainsi  en  contact  avec  Fimage  de  la  flamme.  On  fait,  avec 
le  boulon  inférieur,  varier  l'ouverture  de  l'œil-de-chat  jusqu'à  ce 
que  Tégalité  d^intensilé  des  deux  images  soit  obtenue. 

Soit  n  le  nombre  de  divisions  donnant  Touverture  de  Tœil- 
de-chat  à  ce  moment:  soit  n\e  nombre  correspondant  en  visant  la 
llamme  de  la  lampe  étalon  à  Facétate  d'amjle,  l'intensité  mesurée 
sera 

c'csl-à-dirc  égale  au  rapport  inverse  de  l'ouverture  superficielle  de 
rœil-dc-chal. 

Si,  ce  qui  est  le  cas  général,  les  objets  visés  ne  sont  pas  à  la 
même  distance  et  exigent  une  mise  au  point  difTérente,  on  aura, 
en  appelant /et/'  les  dislances  focales  des  images  de  l'objet  et  de 
la  lampe  étalon 

Enfin,  si  Ton  a  besoin  de  se  servir  pour  compléter  rœil-de-chal 
de  verres  foncés  absorbants,  il  faudra  commencer  par  délerminer 
leur  coefficient  d'absorption.  Pour  cela,  on  visera  un  objet  d'inten- 
sité appropriée  en  interposant  ou  non  le  verre  foncé  devant  rœil- 
de-chal.  Soit  N  rouverturc  de  Toeil-de-chat  sans  verre  foncé  et  N' 
avec  un  semblable  verre.  Le  coefficient  d'absorption  R  du  verre 
sera 

Dans  line  mesure  faite  avec  p  verres  devant  rœil-de-chal.  Tin- 
te n  si  le  sera 


I 


S'il  s'agit  au  contraire  d'un  objet  j)eu  lumineux  et  que  les  verres 
(h)ivent  être  placés  devant  la  lampe  (dans  la  monture  qui  porte 
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la  fenêtre  rectangulaire),  Tintensité  sera  donnée  par  la  formule 


-œ"(/^)"- 


Lorsque  Ton  veut  viser  des  objets  très  petits,  il  y  a  intérêt,  pour 
avoir  une  image  suffisamment  large,  à  se  placer  très  près;  dans  ce 
cas,  on  dispose  en  avant  de  Toeil-de-chat,  sur  la  monture  des  verres 
foncés,  une  seconde  lentille  semblable  à  Tobjectif  du  photomètre. 
On  peut  alors  en  mettant  Tobjet  visé  à  son  foyer  principal,  obtenir 
dans  le  photomètre  une  image  en  vraie  grandeur.  C'est  ainsi  que 
j'ai  procédé  dans  toutes  les  expériences  de  graduation  qui  seront 
rapportées  plus  loin.  Cette  lentille  supplémentaire  absorbe  environ 
lo  pour  loo  de  l'intensité  lumineuse. 

Pouvoirs  émissifs.  —  Avant  de  chercher  à  établir  la  graduation 
d'un  semblable  pyromètre  optique,  c'est-à-dire  la  relation  qui 
existe  entre  l'intensité  de  la  radiation  des  corps  incandescents  et 
leur  température,  il  est  indispensable  d'étudier  leurs  pouvoirs 
émissifs.  Le  pouvoir  émissif  est  le  rapport  de  l'intensité  des  ra- 
diations émises  par  un  corps  incandescent  dans  une  enceinte  froide 
à  celle  des  radiations  émises  par  le  même  corps  placé  au  milieu 
d'une  enceinte  de  même  température  et  aperçu  par  une  ouverture 
infiniment  petite  percée  dans  cette  enceinte.  J'ai  essayé  d'abord  de 
déterminer  ce  rapport  en  mesurant  l'éclat  d'une  soudure  de  couple 
thermo-électrique  recouvert  de  corps  difl*érents  et  chaufle  soit 
dans  la  flamme  d'un  bec  Bunsen,  soit  au  milieu  d'un  tube  de  terre 
chauffé  par  l'extérieur.  Le  bec  Bunsen,  en  raison  de  la  transpa- 
rence de  sa  flamme  pour  les  radiations  lumineuses,  réalise  le  cas  de 
l'enceinte  froide;  mais  cette  méthode  ne  donne  aucun  résultat 
précis,  parce  que  la  plus  légère  incertitude  sur  la  mesure  des 
températures  entraîne  de  très  grandes  variations  dans  les  inten- 
sités lumineuses  à  comparer.  En  outre,  il  est  impossible  de  réaliser 
au  laboratoire  des  enceintes  à  température  rigoureusement  uni- 
forme; les  inégalités  de  température  entraînent  pour  les  corps  à 
faible  pouvoir  émissif,  et  partant  à  fort  pouvoir  diffusant,  des  va- 
riations considérables  d'éclat.  Voici,  par  exemple,  des  résultats 
obtenus  dans  un  tube  en  terre  à  la  température  de  800°  : 
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Corps  Intensités 

ravonnanis.  lumineuses. 

Fc»0'» I 

IM 1,32 

Ag 1,9 

Les  éclats  de  ces  iroîs  corps  ont  donc  varié  du  simple  au  double 
et,  contrairement  à  ce  que  Ton  pourrait  supposer  par  un  examen 
trop  rapide,  c'est  un  corps  à  faible  pouvoir  émissif,  Targenty  qui  a 
le  plus  grand  éclat.  Cela  indique  simplement  qu'il  était  éclairé  par 
des  parties  de  Tenceinle  plus  cbaude  que  lui. 

Dans  le  même  ordre  d'idées,  un  petit  morceau  de  platine  fon- 
dant m'a  donné  sensiblement  le  même  éclat,  cbaufTé  à  l'air  libre 
ou  dans  un  tube  en  chaux.  Pour  expliquer  ce  résultat,  il  sufCt 
d'admettre  que  Tenceinlc  en  chaux  a  une  température  de  3oo^ 
inférieure  à  celle  du  platine.  Cela  est  parfaitement  admissible  en 
raison  du  refroidissement  extérieur  de  l'enveloppe.  Pour  mesurer 
les  pouvoirs  émissifs,  j'ai  utilisé  la  remarque  suivante  de  Kirchhoff. 
L'intérieur  des  fissures  d'un  corps  peut  être  considéré  comme 
renfermé  dans  une  enveloppe  de  température  uniforme,  sous  la 
réserve,  bien  entendu,  que  l'ouverture  des  fissures  soit  assez  petite. 
Le  pouvoir  émissif  d'un  corps  est  donc,  à  la  température  consi- 
dérée, égal  au  rapport  de  l'intensité  lumineuse  de  la  surface  à 
celle  du  fond  des  fissures  profondes. 

Pour  faire  ces  mesures  de  pouvoir  émissif,  j'ai  employé  des 
petites  sphères  ou  des  petits  cylindres  de  5"™  de  diamètre  per- 
forés, suivant  un  diamètre,  d'un  trou  de  i^^de  diamètre  et  4™"*  de 
profondeur. 

J'ai  obtenu  les  résultats  suivants  pour  les  radiations  rouges  au 
voisinage  de  i3oo". 

Corps.  Pouvoir  émissif. 

repose I 

Pd o,() 

1*1  mal o,4 

Pi  poli,  arfçile  blanche o,'25 

MgO o,i 

Ces  nombres  monlrent  que  l'on  peut,  pour  le  fer  rouge,  tou- 
jours oxydé  à  sa  surface,  considérer  le  pouvoir  émissif  comme 
égal  à  l'unité.  L'intensité  des  radiations  est,  par  suite,  indépen- 
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dante  de  la  température  de  renceinte,  de  Téclat  de  la  surface, 
propriété  précieuse  pour  les  mesures  optiques  de  température. 
Au  cours  de  ces  recherches,  j*ai  observé  une  vérification  inté- 
ressante des  théories  de  Kirchhoff.  Pour  les  corps  solides  comme 
pour  les  gaz,  les  radiations  émises  avec  le  plus  d^intensité  sont 
aussi  celles  qui  sont  le  plus  énergiquement  absorbées.  De  telle 
sorte  que  la  couleur  d'un  corps  incandescent  est,  dans  une  cer- 
taine mesure,  complémentaire  de  la  couleur  quMI  présente  quand 
il  est  éclairé  par  de  la  lumière  blanche.  L'oxyde  de  zinc,  qui  paraît 
jaune  quand  il  est  éclairé  par  de  la  lumière  blanche  après  avoir 
été  un  peu  chauffé,  la  magnésie,  etc.,  paraissent  bleus  lorsqu'ils 
sont  portés  à  l'incandescence.  On  reconnaît  très  aisément  la 
nuance  spécifique  d'un  corps  incandescent  en  comparant  la  couleur 
de  la  surface  du  corps  échauffé  dans  une  flamme  transparente  à 
la  couleur  que  présente  le  fond  des  fissures,  laquelle  est  fonction 
de  la  température  seule  et  indépendante  de  la  nature  du  corps 
considéré. 

Graduation .  —  Pour  graduer  le  pyromèlre  optique,  je  me  suis 
servi  de  mes  couples  thermo-électriques  dont  la  soudure  était 
recouverte  de  différents  corps  Fe'O*,  Pd,  Pt,  etc. 

Une  première  série  d'expériences  faites  dans  un  tube  chauffé 
extérieurement  aussi  régulièrement  que  possible  avec  un  couple 
recouvert  de  Fe'O*  a  donné  les  résultats  suivants  : 

Intensités.  Températures. 


0,0076  840 

0,029  92<> 

0,004  960 

•2,0  i35o 

Mais  la  difficulté  d'obtenir  une  régularité  suffisante  de  la  tem- 
pérature de  l'enceinte  n'a  pas  permis  de  faire  jusqu'ici,  d'une 
façon  complète,  cette  série  de  mesures,  qui  serait  évidemment  la 
plus  intéressante. 

Une  seconde  série  d'expériences  a  été  faite  en  fondant,  sur  la 
soudure  du  couple,  une  petite  quantité  de  Fe'O*  et  la  chauffant, 
pour  les  mesures,  dans  la  flamme  transparente  d'un  chalumeau  à 
air  ou  à  oxygène.  Les  résultats  ne  diffèrent  pas  d'une  façon  sen- 
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sible  de  ceux  obtenus  dans  le  four,  ce  qui  confirme  le  pouvoir 
ëmissif  maximum  trouvé  pour  Fe'O*.  Il  ne  s'est  point  produit  de 
changement  dans  le  pouvoir  émissif  de  cet  oxyde  à  son  point  de 
fusion,  1340**. 

Les  résultats  des  observations  peuvent  être  représentés  par  la 
formule 


I  =  io«.7. 

T  ^ 

Écarts 

Tempe 

ratures 

entre  le  calcul 
et 

Intensités. 

observées. 

calculées. 

Tobsenration. 

o,ooo38 

CSo"* 

0 

671 

0 
-^  9 

0,00074 

700 

702 

—  a 

0,002 

760 

755 

-H  5 

o,oo54 

810 

8i5 

—  5 

o,oo56 

820 

817 

-4-  3 

0,01 

860 

853 

-+-  7 

o,o34 

9io 

939 

-h   I 

0,060 

980 

982 

—  2 

0  jo5 

1020 

1026 

—  6 

0,19 

1080 

1078 

-4-  2 

0,67 

1220 

I205 

-m5 

1,17 

1270 

I2f)5 

-+-  5 

ii95 

i«9o 

-H   5 

3i  ,0 

1775 

1757 

-hi8 

Une  troisirme  série  d'expériences  a  été  faite  avec  le  platine 
mal,  en  fondant  un  globule  de  ce  métal  sur  la  soudure  du  couple, 
le  martelant  pour  obtenir  une  surface  plane,  recou\Tant  cette  sur- 
face de  platine  pulvérulent  provenant  de  la  décomposition  du 
chlorure  et  chaulFant  ce  platine  à  i5oo°  pour  Tamener  à  un  étal 


iragrégalion  stable. 


f 


On  a  rapproché,  dans  le  même  Tableau,  IVclat  d'un  fil  de  pla- 
tine fondant  dans  la  tiammc  du  chalumeau  oxhydrique.  L'éclat 
observé  semble  exagéré  car  il  se  place  assez  bien  sur  la  courbe  des 
expériences  précédentes  relatives  au  platine  mat  :  il  devrait  être 
plus  faible  et  se  rapporter  au  platine  poli  :  peut-être  l'éclat  de  cer- 
tains points  de  la  tlamme  oxhydrique  a-l-il  donné  lieu  à  des  ré- 
llexious  qui  oui  faussé  les  mesures.  Cependant  Texpérience 
épétéo  plusieurs  fois  a  donné  des  résultats  concordants  : 
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Intensités. 

Températures. 

OjOOoSi 

0 
730 

0,0011 

800 

0,0082 

855 

0,0043 

880 

0,01 1 

95o 

0,073 

1080 

o,-io5 

1180 

0,-210 

1200 

0,480 

I2<K) 

0,60 

i3oo 

1,40 

i4'io 

ï,90 

1  4  H> 

•2,80 

IJOO 

iMatinc  fondant 

i5,o 

1775 

Une  dernière  série  d'expériences  relatives  au  palladium  a  donné 
es  résultats  suivants  : 


Intensités. 

Températures 

0,0009.2 

0 
700 

0,0005 

735 

0,001 

760 

o,oo33 

840 

0,0091 

895 

0,041 

1000 

0,087 

1060 

0 ,  ■>.4 

1 120 

o,3i 

iiGo 

1,17 

i3io 

1,7 

i35o 

M  fondant     4,8 

i5oo 

Le  Tableau  suivant  donne,  de  100"  en  100",  l'intensité  des  ra- 
liations  rouges  émises  par  les  corps  d'un  pouvoir  émissif  égal  à 
'unité.  Ces  nombres  ont  été  calculés  au  moyen  de  la  formule 
l'interpolation  donnée  plus  haut. 
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Intensité». 

Tempëratares. 

0,00008 

0 
600 

0^00073 

700 

0,0046 

800 

0,020 

900 

0,078 

1000 

0,04 

IIOO 

0,64 

1200 

1,63 

i3oo 

3,35 

1400 

6,7 

i5oo 

iï,9 

1600 

",i 

1700 

39,0 

1800 

<>o,o 

1900 

93,0 

4000 

1800 

3ooo 

9700 

4000 

28000 

5ooo 

56000 

«>ooo 

100000 

7000 

iSoooo 

8000 

224000 

9000 

3ojooo 

10000 

Ces   données   sonl    résumées   dans   le   Tableau  graphique  ci- 
conlre  : 

Il  peut  être  intéressant  de  rapprocher  ces  résultats  de  ceux  qui 
ont  été  obtenus  antérieurement  par  M.  Violle  sur  le  même  sujet. 
Les  expériences  de  ce  savant  ont  toutes  porté  sur  des  corps  in- 
candescents placés  dans  une  enceinte  chaude;  elles  se  rapportent 
donc  à  la  série  de  mes  mesures  sur  le  rayonnement  de  Fe'O*.  Ces 
dernières  ont  d'ailleurs  porté  sur  des  radiations  sensiblement  mo- 
nochromati([ues  (a  =  65o)  grâce  à  Temploi  simultané  du  verre 
rouge  et  de  verres  absorbants  convenablement  choisis;  elles 
doivent  donc  être  comparées  aux  expériences  de  M.  Violle  relatives 
il  la  radiation  A  =  565  et  non,  comme  on  pourrait  le  croire  à  pre- 
mière vue,  a  celles  qui  ont  été  faites  avec  un  simple  verre  rouge; 
ce  verre  donne  pour  le  maximum  de  la  radiation  lumineuse  trans- 
mise un  )v  variable  avec  la  température  du  corps  incandescent. 

i^es  données  ci-dessous  sont  exprimées  dans  chaque  série  en 
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fonction  de  la  radiation  correspondant  à  1000°  prise  pour  unité. 

Intensité. 

Rapports. 
3,o5 
1,02 
1,09 

0,99 
0,7a 

Fig.  3. 


2Jd 


Températures. 

Violle. 

Le  Chàtelier. 

775 

0, 1 13 

0,037 

9^4 

0,  )5 

0,54 

1045 

1,80 

1,65 

i5oo 

85, 00 

86,00 

1775 

•a8o,oo 

385, 00 

_f.^ 

..-' 

,''"' 

9  ^^ 

> 

/'' 

^^ 

t 

• 
• 

/ 

/ 

• 

/ 

/ 

/ 

/ 

/ 

/ 

/ 

/ 

3.0 


3.1 


3.2 


3.3  8.^  3.5  34 

Loff  (H-213» 


3.7 


3.8 


3.0 


^5 


La  méthode  pholométrique  que  j'ai  employée  ne  me  permettant 
pas  de  répondre  des  mesures  d'intensité  à  plus  de  10  pour  100 
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près,  les  résaluts  relatifs  aa\  troiâ  températures  954r  io43)  i5oo 
doivent  être  coDsidérés  comme  concordants.  Le  désaccord  est  an 
contraire  absolu  pour  les  dea\  températures  e&trémes.  M.  Violle 
considère  comme  très  incertaines  ses  mesures  relatives  à  la  tem- 
pérature de  775,  parce  que  le  photomètre  emplojé  ne  se  prétait 
pas  à  Tétude  des  radiations  aussi  faibles;  la  formule  d^interpola- 
tion  qu'il  avait  donnée  pour  représenter  l'ensemble  de  ses  expé- 
riences conduirait  à  la  valeur  o.o4-5,  qui  se  rapproche  beaucoup 
de  la  mienne.  Le  nombre  trouvé  par  ce  savant  pour  la  température 
de  1775  me  parait  incontestablement  trop  faible;  j'attribue  ce  ré- 
sultat au  défaut  d'équilibre  des  températures  dans  les  fours  ou  la 
fusion  du  platine  était  obtenue.  La  voûte  du  four  est  certainement 
plus  froide  que  le  métal  frappé  directement  par  le  jet  du  chalu- 
meau oxhydrique.  Il  suffit  d'un  écart  de  température  de  200^  pour 
rendre  compte  de  la  différence  qui  existe  entre  nos  détermi- 
nations. 

Expériences  dans  les  usines.  —  Les  méthodes  pyro métriques, 
optiques  et  thermo-électriques,  que  j'ai  étudiées,  m'ont  permis 
d'effectuer  la  mesure  précise  des  températures  développées  dans 
les  foyers  industriels.  Les  résultats  ainsi  obtenus  sont,  pour  cer- 
t:jiiH;s  indijslrii.'s,  en  contradiction  absolue  avec  les  estimations 
îiixUis  antérieiireinfMil,  et  ne  seront  sans  doute  pas  acceptés  sans 
contestation.  Je  serais  hcnreux  si  leur  publication  pouvait  pro- 
\oqner  des  ex|iériences  contradictoires  sur  le  même  sujet  (*). 

Les  températures  données  ici  sont  rapportées  à  Féchelle  dé- 
finie par  les  points  fixes  de  M.  Violle. 

Souln;  Ov.  Palladium.         Platine. 

iî«*  «oiV  IJOO"  i--)" 


(  '  ;  Jr  n'ai  pu  mener  à  bien  ces  reclicrchcs  qu'avec  le  gracieux  concours  d'in- 
duKtricU  qui  ont  consenti  à  m'ouvrir  leurs  usines,  malgré  le  dérangement  inévi- 
I  ihie  que  de  Hemhiables  expériences  occasionnent  toujours. 

(^»u'il  me  .Hoit  permis  d'adresser  tout  particulièrement  mes  remerciements  aux 
dirnteur»  ri  ingénieurs  des  usines  à  fer  du  Creusot,  de  Saint-Chamond,  d'Unicux 
l'I  de  Dcnain,  des  verreries  de  Clichy  Lcvallois  et  Folembray,  de  la  manufacture 
nationale  de  Sèvres  et  de  la  fal)ri(|ue  de  porcelaine  de  Mehun-sur-Yèvrc,  de  la 
<!ompaKnie  pariHiciine  pour  l'éclairage  et  le  chauiïage  au  gaz,  de  la  briqueterie 
d*\uber\ille  (  (Uilva<lo»),  de  la  fonderie  de  la  rue  Oberkampf  (Paris). 
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Points  de  fusion  : 

Fonte  Acier 


blanche 
de  Suède. 

grise 
de  moulage. 

doux 
c  =  0,1. 

demi-dur 

c  =  0,3. 

dur 
c  —  0,9. 

II 35-» 

1220** 

«475'* 

i.{j5« 

1410" 

Acier  manganèse, 
à 

Ferronickcl. 
à 

Bronze  d'Al 
à 

Bronze  de  Sn 
à 

Laiton  de  Zn 
à 

i3  pour  100. 

a5  pour  100. 

I230» 

10  pour  100. 
980» 

ao  pour  100. 
790' 

3.'»  pour  100. 
880" 

Cornue  B  esse  mer  : 


Flamme  d'un  convertisseur  Robert. 


Période 

Fin 

des  étincelles. 

ûVpération. 

1330*» 

i58o'* 

liessemer  de  6  tonnes. 


Coulées  de  Tacier 

Solidification 

Coulée 

, ^.^ — -^— ^ 

de 

Four 

Lingot 

de  la 

dans            dans 

l'oxyde 

à 

sous  le 

scorie. 

la  poche,     le  moule. 

des  battitures. 

réchauffer. 

marteau-pilon 

i58o* 

i64o"           i58o» 

i34o° 

I2(»0" 

1080'» 

Laminasse  d'un  rail. 


AiTivéc 

au 

dégrossisseur. 

II 95*» 


Retour      Arrivée 
Cinquième        au  au 

cannelure.       four,      prépareur. 


ii3o' 


1 110 


1 250" 


Passage 

du 

prépareur 

au 
fmisscur. 

1 150" 


Sortie 
du  finisseur. 


Ame. 


1 100 


Ailes. 
1 000" 


Four  Siemens-Martin.  —  Coulée  d'acier  demi-dur  : 


Gaz  des  gazogènes. 


Air 

sortant 

du 


Sortie  Entrée  Sortie 

du  gazogène,    du  récupérateur,    du  récupérateur.        récupérateur. 


720" 


400' 


Four. 


1200'  1000 

Coulée  de  l'acier 


dans  la  poche. 


Fin  de  fusion      Affinage 
de  de 

la  fonte.  Tacicr.  Commencement. 

1420*  iJoo°  ijSo» 

y.  de  Phys.,  Z*  série   t.  L  (  Mai  189a.  ) 


Fin. 
1490* 


Fumées 

allant 

à  la 

cheminée. 

3oo" 


dans 

le 
moule. 

I  520* 

14 
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Pour  l'acier  doux,  les  températures  sont  plus  élevées  de  5o®,  et 
Ton  observe  le  même  écart  entre  le  commencement  et  la  fin  de  la 
coulée,  ce  qui  indique,  d'une  façon  certaine,  que  le  bain  d*acler 
dans  la  partie  centrale  du  four  est  plus  chaud  que  vers  les  extré- 
mités. Dans  les  fours  Siemens-Pernod,  c'est  au  contraire  la  fin  de 
la  coulée  qui  est  la  plus  chaude. 

Four  Siemens  ù  creusets  pour  acier,  —  Intervalle  des  creusets  : 
1600". 


Four  à  puddler  rotatif  : 

Coulée  lie  la  fonlc 

dans  la  poche,      dans  le  four. 


Loupe 

en 

fin  d'opération. 

i33o« 


Haut  fourneau  marchant  en  fonte  grise  pour  Bessemer 


Ouvrago 

en  face 

de  la  tuyère. 

19:50" 


Coulée  de  la  fonie. 


Commencement. 


I  lOO** 


Fin. 


1 570* 


Four  à  pots  pour  verrerie  : 


Four 

entre 

les  pois. 

137  V 


Verre  dans  les  pots. 

Vf  n  nage.  Travail. 

l'Jio'*  10450 


Verre  à  vitre 

à 
l'étcudagc. 

600' 


Four  Siemens  à  bassin  pour  verr^erie  : 


Four. 


îoo" 


Recuit 
Verre  fondu       des  bouteilles. 

i3io*  r)8)" 


Four  Siemens  pour  gaz  d^ éclairage^  chauffé  |)ar  gazogène  au 
coke  : 


Four. 


Cornue  en  fin  de  distillation 


Fumées 
allant 


Soniiiict. 


Bus. 


à  i"  du  tampon,    à  i*,r)o  du  tampon.         à  la  chemincc. 


8-)'* 


9)o' 


68o« 


Four  à  porcelaine  dure,  —  Fin  de  la  cuisson  :  1370**. 
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Je  me  suis  assuré  que  des  porcelaines  dures  de  diverses  prove- 
nances :  Sèvres,  Mehun-sur-Yèvre,  Bajeux,  avaient  à  peu  pris 
exaclement  le  même  point  de  cuisson. 

Four  Hoffmann  à  briques  rouges,  —  Cuisson  :  iioo". 

Les  températures  données  ici  sont  bien  inférieures  à  celles  qui 
sont  le  plus  généralement  admises  pour  les  industries  en  question  : 
2000°  pour  l'acier  (*);  1800**  pour  la  porcelaine  (*);  1200°  pour 
le  gaz  d'éclairage.  L'exagération  de  ces  derniers  chiffres  tient  à 
plusieurs  causes.  Entre  différentes  déterminations  de  températures 
non  concordantes,  on  choisit  de  préférence  les  plus  élevées,  par 
suite  d'un  sentiment  instinctif  qui  conduit  à  admettre  une  quasi- 
proportionnalité  entre  la  température  d'un  corps  et  son  éclat  ou 
la  quantité  de  combustible  dépensé  pour  l'échauffer,  tandis  qu'en 
réalité  ces  deux  grandeurs  croissent  suivant  une  fonction  extrême- 
ment rapide  de  la  température.  En  second  lieu,  le  procédé  le  plus 
fréquemment  employé  jusqu'ici  dans  l'industrie,  pour  les  mesures 
pyromélriques,  a  été  la  méthode  calorimétrique,  en  se  servant 
des  morceaux  de  fer  dont  on  supposait  à  tort  la  chaleur  spécifique 
invariable.  Enfin  des  causes  d'erreurs  particulières  sont  venues 
fausser  des  comparaisons  dans  lesquelles  on  utilisait  le  point  de 
fusion  du  palladium  ou  du  platine.  Ainsi  la  température  du 
Bessemer  avait  été  fixée  par  Langley  à  2000°,  parce  que  le  platine 
paraissait  fondre  rapidement  dans  sa  flamme.  J'ai  reconnu  qu'il  ne 
fondait  pas,  mais  se  dissolvait  dans  les  gouttelettes  d'acier  fondu 
entraîné  par  le  courant  gazeux.  De  même,  le  palladium  passe  pour 
fondre  dans  différents  fours  où  en  réalité  il  se  transforme,  sans 
fusion,  en  une  mousse  spongieuse,  par  le  fait  d'hydrogénation  ou 
d'oxydation  passagère. 

Électricité,  —  Quelques  expériences  faites  sur  les  lampes  à  in- 
candescence m'ont  donné  les  résultats  suivants  : 
Lampes  à  incandescence  :  1800". 


(')  M.  GrUiier  avait  déjà  indiqué  pour  le  four  Siemens-Martin  la  tempéra tiur 
de  i5oo*,  en  partant  de  la  quantité  de  chaleur  abandonnée  par  le  métal  pendant 
son  refroidissement. 

(')  iM.  Vogt  avait  reconnu  depuis  longtemps  déjà  que  la  température  de  cuisso:i 
de  la  porcelaine  dure  ne  dépassait  pas  i55o". 
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Cette  mesure  a  été  faîte  sur  une  lampe  en  marche  normale, 
servant  à  l'éclairage  de  l'École  Polytechnique. 

Les  lampes,  très  poussées,  peuvent  dépasser  aïoo''.  Les  lampes 
ainsi  surmenées  éprouvent  immédiatement  une  diminution  per- 
manente de  résistance  qui  s'est  élevée  à  lo  pour  loo  dans  la  lampe 
expérimentée. 

La  variation  de  résistance  d'une  lampe  à  incandescence  de 
lo  volts  a  été  pour  diverses  températures  trouvée  égale  à  : 

Tcmp<îraturc«.  Résistances. 

i5'  I 

700  0,75 

1000  0,66 

1.400  0,57 

iHoo  o»49 

•2100  0,44 

Les  lampes  à  arcs  ont  donné  pour  le  point  le  plus  chaud  des 
charbons  une  température  de  4»  00**  qui  est  indépendante  de  l'in- 
tensité du  courant  et  du  système  des  lampes.  Dans  les  arcs  à  cou- 
rant continu  la  pointe  négative  est  plus  froide  et  atteint  seulement 
Sooo".  Ces  résultats  sont  d'accord  avec  ceux  qui  avaient  été  ob- 
tenus antérieurement  par  M.  Kossetti. 

Soleil,  —  La  même  méthode  optique  appliquée  à  la  détermi- 
nation de  la  température  effective  du  Soleil  m'a  donné,  en  me  ser- 
vant par  extrapolation  de  la  formule  donnée  plus  haut,  le  chiffre 
de  -6oo'*. 

Ce  chiffre  a  été  déduit  de  trois  séries  de  mesures  de  la  radiation 
solaire,  qui  ont  conduit  pour  rinlensilé  des  radiations  rouges  en 
dehors  de  ratmosphère  à  la  valeur  i2  5ooo. 

Voici  l'une  de  ces  séries  : 

Observation  du  19  mars  1891. 


Heure. 

Ilau 

iteur  du  S( 

oleil. 

Iiitensilés. 

'1 

Vi 

83ooo 

•1 
> 

•2<S ,  Jo 

73000 

:j ,  Jo 

2> 

66000 

4,1/ 

18 

SCyooo 

■\ ,  to 

1  > 

4'iOOO 

i.'io 

14 

3JOOO 

J 

1 0 ,  Jo 

3 1000 

^,,1-, 

8,r  ) 

27.000 

7 

i5ooo 
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La  température  du  Soleil  dont  il  est  question  ici  est  la  tempé- 
rature effective,  c'est-à-dire,  comme  l'a  proposé  M.  Violle,  la 
température  que  devrait  avoir  un  corps  du  pouvoir  émissif  égal  à 
l'unité  pour  nous  renvoyer  des  radiations  de  même  intensité  que 
le  Soleil.  La  température  réelle  de  la  photosphère  est  plus  élevée, 
car  une  partie  de  ses  radiations  sont  arrêtées  par  l'atmosphère  so- 
laire moins  chaude. 


THÉORIE  ÉLEGTBOMAftirÉTiaUE  DE  LA  POLARISATIOIT  BOTATOIBE  HATUBELLE 

DES  CORPS  TRAHSPAREHTS  ; 

Par  m.   D.   GOLDHAMMER. 

1.  La  théorie  électromagnétique  complète  du  phénomène 
nommé  ci-dessus  ne  nous  est  pas  connue.  La  théorie  de  M.  J.-W. 
Gibbs  (*)  est  intimement  liée  avec  sa  théorie  de  la  dispersion 
de  la  lumière  et  se  rapporte  seulement  aux  milieux  indéfînis.  La 
théorie  proposée  dernièrement  par  M.  Basset  (*)  explique  plutôt 
les  phénomènes  de  la  polarisation  rotatoire  magnétique  que  de 
la  polarisation  rotatoire  naturelle  ;  de  même  n'est-elle  appliquée 
qu'à  un  corps  indéfîni. 

Nous  nous  proposons  de  développer  la  théorie  complète  dudit 
phénomène. 

2.  Soient  : 

P,  Q,  R  les  composantes  suivant  les  axes  x,  y^  z  de  la  force  élec- 
tromotricc  dans  un  milieu  transparent,  propageant  les  vibra- 
tions lumineuses; 

r,  1),  3  les  composantes  de  la  polarisation  diélectrique  ('); 

w,  r,  w  les  composantes  de  la  densité  du  courant; 

U,  V,  W  les  composantes  du  vecteur  potentiel  de  Maxwell  (*); 


(')  J.-\V.  Gibbs,  Americ.  Journ.  of  Science  y  l.  WIII,  p.  V»*»î  i?8'ï. 

(»)  Basset,  Phil.  Mag.y  (5),  t.  XX\,  p.  i5a  ;  iS<)o.  —  Journal  de  Physique,  1891. 

V)  fi  gj  h  fïe  Maxwell. 

(•)  F,  G,  H  de  Maxwell. 
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D  la  constante  diélectrique  du  milieu,  supposé  isotrope  ('); 
/  le  potentiel  de  la  polarisation  diélectrique  (^),  toutes  les  quan- 
tités mesurées  en  unités  électrostatiques  C.G.S. 

On  suppose  la  perméabilité  magnétique  du  milieu  considéré, 
jjL  =  I ,  en  unités  électromagnétiques  C.G.S. 

3.  Les  équations  de  la  théorie  électromagnétique  de  la  lumière  (') 
sont  pour  un  non-conducteur  isotrope 

ôx  ô-i  à^ 

^  ^  Ot  ot  ot 

du        Ov         Oiv 


(\) 


0.r        v'i    Ot  '        ^  <V        »o    cV  Os        uj     d(  ^ 

{',)  ll]r=—\T,u,         AV  =  --îTrr,         AW  =—  î:Tii^, 

Vq  étant  la  vitesse  de  la  lumière  dans  Téther. 

A  travers  la  surface  de  séparation  de  deux  milieux  diiTércDts 
restent  continus  U,  V,  W,  leurs  dérivées  du  premier  ordre  par 
rapport  à  x,  y,  z;  /et  ses  dérivées  du  premier  ordre  prises  dans 
le  plan  tangent  à  la  surface  cl  enfin  la  composante  du  courant, 
normale  à  la  surface  do  séparation. 

U  est  évident  (|ue  cetlo  dernière  condition  n'est  compatible 
avec  les  ('-q nations  (."))  que  si  Ton  pose 


(  ()  )          i;  =  u 

0(\) 

0(h                                 Od) 

V-  i  -f-  -"  ,          \V  -  ii'^-     *  , 
Oy                                     Oz 

K7) 

A(|)  ^  o, 

d'où  il  suit 

(S) 

Ou        Ov         0\v 

0.r        Oy         Oz 
L'é(|ualion  (i)   est  la  seule  qui  contient   une  constante  spéci- 


M)  K  i\c  M.i\\voH. 

C)  Maxwell,  Treatisc  on  Electr.  and  Magn^  t.  II. 
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fique  du  milieu;  pour  un  corps  cristallisé,  ayant  les  axes  x^y^  z 
pour  axes  de  symétrie,  Maxwell  prend 

4.  Pour  un  milieu  cristallisé  de  même  espèce,  doué  en  outre  de 
la  propriété  rotatoire,  nous  admettons  en  place  de(i) 

(9)  i^=^^^'>^P^ôi-P'Tz' 

^  =  v:^  ^  P' dj^  -  P' di' 

Ptt  P2j  />3  étant  de  nouvelles  constantes  du  milieu,  dépendant 
(comme  le  font  Dj,  Dj,  D^)  de  la  longueur  d'onde  de  la  lumière 
employée. 

L'élimination  de  r,  I),  3  et  P,  Q,  R  de  (9),  à  Taide  de  (2),  (5), 
(4)7  nous  donne  maintenant 

Comme  w,  i^,  iv  et  (j)  sont  des  fonctions  entièrement  de  diffé- 
rente espèce,  nous  devons  poser 


Cl) 

1  /=/'+/-, 

1  A/'=o, 

d'où  il  suit 

(la) 

Si  l'on  pose  encore, 

pour  abréger, 

(i3) 

=  vi, 

(Ji) 

a- 

-P'u 

p  •)  ) 
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on  ohlicnt  en  vciiii  de  (8) 

j  ,    f)    /Ow        f)v\  ,   d    /au       àtv\         ,    d   fdv       dw 

cl  après  quelques  Iransformalions 

J*(r  ^  .  ô   /  .  du  .ôv  ^àw\         d    /du        àv\ 

Oi^  =--  U!  Acv  -  -  (^pj^--  -HUf-  -i-P|-^- j  -^  5Â  (5F  -  d^P 

d    _     ,    d*  ,    d^  ,    d^ 

dh   -^»JF»"^^='57*"^'^^57*' 

o.  [^our  les  cristaux,  u  deux  axes  optiques  on  a  />i,/>29  fz  difTé- 
HMils;  pour  ceux  à  un  axe  (soit  Taxe  des  5),  on  prend 

pour  les  corps  isotropes  on  doit  avoir 

Klanl  donnée  la  direction  de  propagation  d'une  onde  plane, 
polarisée  reclilignemenl,  on  trouve  par  Téquation  (16)  les  deux 
vitesses  inégales  tD|  et  tD2,  qui  correspondent  généralement  a  deux 
rayons  polarisés  ellipti(|uement.  La  polarisation  devient  circulaire  : 
(/,  pour  la  direction  d'un  des  axes  opti([ues  des  cristaux  à  deux 
axes;  />,  pour  la  direction  de  Taxe  des  cristaux  uniaxiaux;  x  étant 
Tangle  que  fait  la  direction  de  la  propagation  de  Tonde  avec  Taxe, 
on  a  dans  ce  cas  généralement 


UJj-^uî     -  ^i^p?  — u*)sini^-r-  ^s\^l  —  }>*i)^^\ïi*x-^\q'^. 


Cy  pour  toute  direction  de  propagation  de  Tonde  dans  les  coq^s 
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isotropes;  alors  on  trouve 

(18)  («?  =  »«-+- 7,        ml--m^-q;        1  =  ~^P'y 

m 

{  /'=o. 
Les  quantités  de  l'ordre/?^  sont  négligées. 

6.  l-.es  amplitudes  des  deux  rayons  considérés  ne  sont  pas  géné- 
ralement égales;  mais  la  différence  étant  très  petite  (de  l'ordre/?), 
on  peut  considérer  les  deux  rayons  circulaires  comme  constituant 
un  seul  rayon  polarisé  rectilignement,  dont  le  plan  de  polarisation 
a  tourné  de  Tangle  o 

(«9)  o  =  -rr  l > 

proportionnellement  au  trajet  ^du  rayon  dans  le  milieu. 

Si  No  est  l'indice  de  réfraction  du  rayon  ordinaire  dans  le  quartz, 
par  rapport  à  Féther,  N  l'indice  d'un  milieu  isotrope  comme  la  so- 
lution de  sucre  et  A  la  longueur  d'onde  de  la  lumière  employée 
(dans  l'éther),  on  tire  aisément  de  (19),  à  l'aide  de  (17)  et  (18), 
les  angles  de  la  rotation  du  plan  de  la  polarisation  dans  les  deux 
cas 

(20) 

Nous  réservons  le  problème  de  la  réflexion  pour  une  seconde 
Note. 


SUB  UHE  SIMILITUDE  DAHS  LES  FOlTGTIOirS  DES  MAGEIHES  ; 

Par  m.  E.  CARVALLO. 

1.  Pour  étudier  les  machines  dynamo,  les  praticiens  ont  intérêt 
à  en  représenter  les  principales  fonctions  par  des  courbes  telles 
que  les  caractéristiques  de  M.  Marcel  Deprez.  Quand  on  passe 
d'une  machine  à  une  autre,  la  courbe  conserve  généralement  la 
même  nature  :  Pour  passer  de  la  première  courbe  à  la  deuxième. 


2IO  CARVALLO. 

il  suffit  de  changer  les  échelles  des  coordonnées,  C'esl  cette 
sorte  de  similitude  qu'il  s'agit  d'expliquer.  M.  Lucas  y  est  parvenu 
par  un  changement  de  variable  pour  deux  cas  qui  m'ont  suggéré 
un  théorème  général. 

2.  M.  Lucas  calcule  un  cas  théorique  simple  d'alternateur 
{Traité  pratique  d^ Electricité,  Baudry,  189a).  Si  Ton  regarde 
l'intensité  moyenne  du  courant  I  comme  fonction  de  la  vitesse  de 
rotation  de  la  machine,  c'est-à-dire  de  sa  période  T,  en  laissant 
constante  la  résistance  totale  R,  on  a  une  courbe  d'intensité, 
\L  Lucas  obtient,  pour  la  représenter,  la  formule 


(I)  P=  


K«^»^*^* 


11 

011  Q  est  le  flux  inducteur  maximum,  et  L  le  coefGcient  de  self- 
induction  de  l'induit.  Puis,  il  fait  le  changement  de  variables 

et  obtient 

La  courbe  (3)  est  indépendante  des  données  de  la  machine.  La 
courbe  (1)  s'en  dcduit  en  changeant  les  deux  échelles  des  coor- 
données, et  ce  cliangement  dépend  des  constantes  caractéristiques 
de  la  machine.  La  similitude  est  donc  établie.  M.  Lucas  traite  par 
la  même  méthode  les  courbes  de  puissance. 

3.  Voici  maintenant  ma  démonstration  générale.  Soit 

(I)  /(>^»  Y,  A,,  A;,...)  =  0 

l'équation  qui  lie  les  variables  X,  Y  aux  constantes  A|,  A2,  ..  . 
caractéristiques  de  la  machine.  Pour  une  autre  machine  du  même 
O'P^»  ^"  ^"''^  ^^  nouvelles  constantes  B4,  K2,  ...  et  la  nouvelle 
équation  sera 

(O  /(X,Y,Bi,B„...)  =  o. 
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(]omme  toute  équation  de  la  Physique,  Téquation  (2)  est  homogène 
par  rapport  aux  trois  grandeurs  fondamentales  :  longueur,  temps 
et  masse.  Si  donc  on  choisit  de  nouvelles  unités  pour  ces  trois 
grandeurs,  et  si  l'on  représente  par  des  petites  lettres  lés  nouvelles 
mesures  des  quantités  représentées  d'abord  par  les  grandes  lettres, 
on  aura  encore 

(  a)'  /(-^î  y^  '^1, '^j.  • . .)  =  <>• 

Alaintenant  on  peut  disposer  des  trois  unités  fondamentales  de 
façon  à  donner  à  Irois  nombres  ^4,  ^2,  h^  des  valeurs  égales  aux 
nombres  Aj,  A2,  A3,  qui  mesurent  les  constantes  homologues  de  la 
première  machine,  dans  le  premier  système  d'unités.  Dès  main- 
tenant on  est  conduit  à  supposer  que  Téquation  (i)  ne  contient 
pas  plus  de  trois  constantes  caractéristiques  de  la  machine.  Dans 
oette  hypothèse,  Téquation  (2)'  de  la  deuxième  machine  devient 
identique  à  l'équation  (i)  de  la  première.  Seulement,  dans  la 
deuxième  machine,  les  variables  x  cl  y  sont  évaluées  dans  un  sys- 
tème d'unités  différent  de  celui  qui  a  servi  à  mesurer  les  variables 
homologues  X  et  Y  de  la  première.  Ce  changement  d*unités  est 
représenté  graphiquement  par  iin  changement  dans  les  échelles 
des  coordonnées  de  la  courbe  caractéristique  (2)'.  En  résumé,  le 
seul  principe  d'homogénéité  conduit  à  ce  théorème  général  : 

Si  r équation  caractéristit/ue  d'une  fonction  d^un  type  de 
machines  ne  contient  pas  plus  de  trois  constantes  caractéris- 
tiques y  les  courbes  des  diverses  machines  de  ce  type  se  déduisent 
les  unes  des  autres  en  changeant  seulement  les  échelles  des 
coordonnées. 

Dans  ce  théorème  général  rentrent  les  deux  exemples  de 
M.  Lucas  :  les  équations  de  ces  exemples  sont  à  trois  termes  et, 
par  suite,  ne  présentent  que  deux  coefficients. 

4.  Le  théorème  est  soumis  à  une  restriction  que  la  démonstration 
met  en  évidence  :  il  faut  que  les  mesures  des  trois  constantes 
caractéristiques  soient  des  fonctions,  indépendantes  entre 
elles,  des  trois  unités  fondamentales.  Ce  n'est  pas  le  cas  de 
l'équation  différentielle  du  courant  dans  les  alternateurs  étudiés 


lia  SENTIS, 

cî-dcssiis,  savoir 

où  I  est  rinlcnsité  à  l'époque  /,  E©  la  force  éleclromolrîce  maximum 

d'induction;  L,  K,  T  le  coefficient  de  self-induction,  la  Vésîstance 

de  rinduit  et  la  période. 

f      it" 
L'équation  contient  bien   Irois  coefficients  seulement  :  j^i  -^> 

~;  mais  le  premier  et  le  dernier  ont  pour  représentation  symbo- 
lique 

Ils  dépendent  seulement  du  temps.  On  ne  pourra  donc  pas  choisir 
les  unités  fondamentales  de  façon  à  donner  simultanément  a  ces 
deux  coefficients  des  valeurs  arbitraires.  La  démonstration  générale 
échoue  ainsi  que  les  transformations  de  M.  l^ucas. 


irOUYEL  ENBEftISTREÏÏE  (APPLiaUÉ  A  UH  BAROMÈTRE)  (  <); 

Par  m.   n.   SENTIS. 

linromi'tro.  —  L'insl ruinent  dont  nous  nous  proposons  d'en- 
re^^islrer  l(»s  indications  est  un  haromt-tre  à  siphon  formé  de  deux 
f;;ros  tubes  (le  même  diamètre  réunis  par  un  tube  capillaire  (yî^.  3). 
Il  est  facile  de  s'assurer  que  si  le  niveau  dans  la  branche  ouverte 
arrive»,  pour  la  pression  moyenne  du  lieu  où  l'on  se  trouve,  au 
militai  de  la  distance  des  plans  A  et  B,  la  position  de  ce  niveau  est 
sensiblement  indépendante  de  la  température  et  le  baromètre  est> 
par  suite,  ramené  à  zéro.  On  voit  ^Jip(»  'î)  que  ce  baromètre  est 
installé  le  lonj;  d'un  des  montants  de  l'appareil.  Sur  le  mercure  de 
la  petite  branche  repose  un  cvlindre  de  fer  relié  par  un  fil  de  pla- 
tine à  un  levier  décuplateur.   Ce  levier  est  extrêmement   léger 


(*)  J'ui  cr)iislruil  col  appareil  au  laboraloire  de  la  Facullc  de  Grenoble  avec 
l'aide  de  M.  Labaliil  préparateur.  Un  menuisier  a  cxéculc  le  bâli  el  les  pièces  en 
bois  lourué. 
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(moins  de  3^').  Je  l'ai  formé,  d'un  côté,  avec  une  lame  de  liège 
découpée  en  secteur  de  cercle  de  4"°  de  ra^on,  et  de  l'aulre  avec 
deux  chÉDevottes,  une  rectîlîgne  de  40"^  et  une  autre  fendue  en 
deux  dans  sa  longueur,  de  manière  à  constituer  un  canal,  collée 


^M 


perpendiculairement  à  la  première  et  courbée  en  arc  par  des  fils 
de  soie.  Un  fd  d'argent  très  fln  part  du  bouton  m,  suit  les  fils  de 
soie  supérieurs  jusqu'en  n,  puis  descend  le  long  de  la  cbènevotte 
courbe  et  se  termine  à  une  pointe />  en  platine  entourée  d'un  peu 
de  cire  en  quantité  suffisante  pour  conlre-balancer  presque  exac- 
tement le  poids  du  flotteur,  qui  dès  lors  ne  déprime  pas  le  mer- 
cure. Le  frottement  d'un  semblable  levier,  tournant  autour  de 
deux  pointes  d'aiguilles,  est  très  faible.  On  voit  que  la  variation 
barométrique  se  traduira  par  une  variation  quintuple  dans  la  hau- 
teur de  la  pointe />;  c'est  celle-ci  que  l'appareil  doit  enregistrer. 
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Enregistreur.  —  L'n  chariot  bc,  formé  d'une  règle  de  bois 
bien  dressée,  Je  2^"*  de  longueur,  repose  sur  deux  rails.  Sur  ce 
charîoL  appuie  légèrement  un  rouleau  a  entouré  d  un  morceau 
de  tube  de  caoutchouc.  Ce  rouleau  est  centré  sur  une  lige  en 


i 

■t-i~' 

l\ 

■ 

f/    1° 

\ 

/ 

ftg.3 


rr  qui  a  iHc  fixée  sur  le  prolongement  de  Taxe  des  heures  d'une 
:l(i(;(!  à  |)i>iiU  h  ;  de  sorte  que  ctlle  horloge  fait  avancer  le  cha- 
t  dans  le  sens  di-  la  llèelic  tl  monter  un  godet  en  liège  ï/ plein 

incrniirc.  La  /ig.  i  montre  que  ce  mercure  va  finir  par  se 
uvrr  en  cunlael  avec  la  pointe  p.  A  ce  moment,  le  courant  de 

rli'imctits  l.eilanché  passe  de  celte  pointe  dans  le  mercure  et, 
là,  dans  un  électro-aimant  dont  l'armalnrc  maintenait  le  rou- 
u  ((  Jippujt'  sur  le  chariot.  Le  rouleau  est  alors  soulevé  et  le 
uiul,  devvnu  libre,  recule  sous  l'action  du  poids  du  godet; 
is,  uussiti'ilque  la  pointe/;  a  quitté  le  mercure,  le  rouleau  s'abat 
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de  nouveau  sur  le  chariot  et  lui  fait  reprendre  sa  marche  en 
avant.  Une  plume  fixée  au  chariot  se  maintiendra  donc  à  une 
distance  constante  de  la  pointe  /?.  La  plume  repose  sur  une  longue 
bande  de  papier  enroulée  sur  un  cylindre  de  bois.  (Il  a  été  sup- 
primé yîg^.  i).  La  descente  du  poids  de  Thorloge  est  utilisée  pour 
dérouler  cette  bande  de  papier,  en  Tenroulant  sur  un  gros  cy- 
lindre de  carton  placé  au  bas  de  l'appareil.  Le  fil  qui  soutient  le 
godet  d  est  un  fil  de  platine  dont  la  longueur  est  choisie  de  ma- 
nière à  compenser  l'effet  de  la  température  sur  les  fils  du  levier 
du  baromètre.  La  vis  r,  à  laquelle  aboutit  ce  fil,  sert  pour  le  ré- 
glage. 11  serait  bon  de  protéger  le  quatre  faces  de  l'appareil,  à 
l'aide  de  portes,  celle  de  devant  étant  vitrée. 

Ce  baromètre  enregistreur  se  maintient  rigoureusement  d'ac- 
cord avec  le  baromètre  normal,  et  la  simplicité  de  son  mécanisme 
le  rend,  pour  ainsi  dire,  indérangeable.  A  ces  deux  avantages,  il 
faut  ajouter  celui  de  pouvoir  être  construit  à  peu  de  frais.  Il  con- 
vient de  changer  le  mercure  du  godet  toutes  les  semaines,  quand 
on  remonte  l'horloge,  car  ce  mercure  finit  par  s'oxyder  par  suite 
des  étincelles,  et  le  courant  ne  passant  plus  que  quand  la  pointe 
a  un  peu  pénétré,  le  trait  devient  trop  large. 

Enregistrement  à  distance,  —  La  Jig.  4  représente  une  mo- 

Fig.  4. 
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dification  du  chariot  'qui  permettrait  l'enregistrement  à  distance. 
C'est  une  lame  guidée  par  quatre  poulies  et  présentant  une  fenêtre 
longitudinale  dont  les  bords  portent  une  crémaillère  très  fine.  Le 
rouleau  est  également  finement  dentelé  sur  son  pourtour.  Dans  sa 
position  normale,  il  appuie  sur  le  bord  inférieur  de  la  fenêtre  et 
fait  avancer  le  chariot,  qu'il  fera,  au  contraire,  reculer  lorsque, 
soulevé  par  l'électro-aimant,  il  appuiera  sur  le  bord  supérieur. 
Que  l'on  imagine  maintenant  deux  appareils  dont  les  horloges 


jtif,  RAYLEIGH. 

«soient  Ajnchronîs^'es;  on  voit  que,  si  le  même  coarant  traverse  les 
deux  /riectro-aimants,  les  deux  chanots  auront  des  mouvements 
concordants. 

Enregistreur  pour  galvanomètre.  —  On  pourrait  construire 
sur  le  même  principe  un  enregistreur  pour  galvanomètre.  La  lame 
pr/:cédente  engn>nerait  latéralement  avec  une  roue  dentée  concen- 
trique au  galvanomètre  et  un  godet  à  mercure,  porté  par  cette 
roue,  se  maintiendrait  constamment  au  contact  de  l'aiguille  du 
galvanomètre  par  un  mécanisme  analogue  à  celui  que  j'ai  décrit. 


LonD  HAVLRIGII.  —  Sur  la  théorie  des  forces  superficielles 
{Phil.  Mag.,  l.  \XX,  p.  285  cl  i>6;  1891). 

(^et  iiitércssanl  Mémoire  renferme  une  étude  des  idées  trop  ou- 
bliées dr  Young,  une  discussion  des  hypothèses  de  Laplace  et  une 
méthode  nouvelle  pour  traiter  les  problèmes  de  capillarité  en  par- 
tant de  la  considération  d^un  potentiel. 

(^'est  Young  le  premier,  quoi  qu'en  ait  dit  Laplace  lui-même, 
qui  a  attribué  les  phénomènes  capillaires  aux  forces  qui  produi- 
sent la  cohésion  dans  les  solides  cl  les  liquides;  ces  forces  s'oppo- 
saicînl  aux  actions  répulsives  dont  rexistence  est  démontrée  pour 
1rs  ga/.  et  dont  il  admettait  rexistence  dans  tous  les  corps.  On  sait 
aujourd'hui  que  la  pression  des  gaz  ne  peut  pas  s'expliquer  par 
des  forces  répulsives  variant  en  sens  inverse  de  la  distance,  mais 
«lu'oii  doit  faire  appfîl  au  choc  des  molécules  qui  se  rencontrent  ; 
<'(!S  actions  s*exereent  probablement  aussi  dans  les  solides  et  les 
li(|ui(les;  si  Ton  n*en  tient  pas  compte,  on  ne  donne  nécessaire- 
ment (prune  théorie  approchée.  Quant  aux  forces  attractives,  leur 
existence  a  été  confirmée;  dans  les  gaz  même,  M.  Van  der  Waals 
a  montré  (pi'elles  étaient  nécessaires. 

Si  l'on  admet  cpie  les  molécules  sont  au  repos,  on  devra  intro- 
duire des  forées  répulsives  pour  compenser  Tattraction  :  c'est  ce 
(pravait  fait  Young.  Bien  que  ces  deux  systèmes  de  forces  s'équi- 
librent mutuellement,  il  n'en  résulte  pas  qu'on  pourrait  s'affran- 
chir do  leur  considération,  parce  que  leur  origine  et  la  loi  de  leur 
variation  sont  différentes;  de  même,  la  terre  supposée  au  repos 
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est  un  solide  en  équilibre;  il  existe  pourtant  une  pression  et  des 
forces  dues  à  l'attraction  universelle.  Laplace  a  considéré  une 
pression  intrinsèque,  jouant  le  rôle  des  forces  répulsives,  et  dont 
la  nature  intime  nous  est  inconnue;  il  est  néanmoins  utile  de  dé- 
velopper la  théorie  appuyée  sur  ces  bases. 

L'auteur  expose  la  théorie  de  Laplace,  en  s'aidantdes  travaux 
de  Maxwell,  de  Thomson  et  de  Dupré;  il  est  un  point  sur  lequel 
on  arrive  à  un  résultat  différent  de  celui  de  Young;  le  rapport 
entre  les  constantes  T  et  R  n'est  pas  le  même. 

Young  avait  introduit  des  forces  répulsives  qui  étaient,  comme 
ses  forces  attractives,  constantes  dans  un  certain  rayon,  s'annu- 
laient  au  delà.  Il  ne  semble  pas  qu'il  y  ait  intérêt  à  tenter  de  per- 
fectionner l'œuvre  de  Laplace,  tant  que  l'on  considère  les  liquides 
comme  incompressibles,  car  les  forces  répulsives  sont  reliées  pro- 
bablement d'une  façon  intime  à  la  compression. 

On  peut  retrouver  plus  directement  les  résultats  de  I^grange 
en  introduisant  l'expression  du  potentiel  V  des  forces  attractives  ; 
Féquation  de  l'équilibre  s'obtient  en  écrivant  que  les  variations  de 
ce  potentiel  et  de  la  pression,  d'un  point  à  l'autre,  sont  égales. 
Par  cette  voie,  on  peut  traiter  très  facilement,  en  particulier,  le 
cas  d'une  cavité  sphérique,  pratiquée  dans  le  liquide,  dont  le  rayon 
ne  soit  ni  très  grand  ni  très  petit  par  rapport  au  rayon  d'activité 
moléculaire. 

Un  groupe  très  important  de  phénomènes  capillaires  est  con- 
stitué par  l'extension  indéfinie  d'un  liquide  à  la  surface  d'un  autre  ; 
on  a  dit  (|ue  ces  faits  démontraient  l'existence  d'une  tension  su- 
perficielle et  étaient  en  contradiction  avec  la  théorie  de  Laplace. 
Pour  étudier  cette  question,  l'auteur  établit  d'abord,  par  la  mé- 
thode de  Dupré,  la  relation  qui  existe  entre  les  tensions  ca[)il- 
laires  de  liquides  en  contact;  d'après  la  règle  de  Neumann,  les 
normales  à  la  ligne  commune  de  séparation,  situées  dans  les  trois 
plans  tangents,  sont  parallèles  aux  côtés  d'un  triangle;  or,  les 
expérimentateurs  qui  se  sont  occupés  de  cette  question  ont  con- 
staté que  les  inégalités  nécessaires  pour  qu'on  pût  construire  ce 
triangle  n'étaient  pas  satisfaites.  On  arrive  au  même  résultat  en 
supposant,  comme  l'avait  suggéré  Laplace,  que  la  loi  de  variation 
des  forces  attractives  ne  diffère,  d'un  corps  à  un  autre,  que  par 
un  facteur  constant  proportionnel  à  la  densité  de  ce  corps. 

J.  de  Phys.,  3*  série,  t.  L  (Mai  1892.)  i5 
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2i8  RATLEIGH.  -  FORCES  SUPERFICIELLES. 

1^4  réfinluts  de  l'hvpoihèse  de  I^placesont  donc^  sor  ce  point, 
confirmé-»  par  l*#'Xpérience:  il  en  est  de  même  si  Ton  cherche  sui- 
vant quelle  loi  des  couches  liquides  de  densité  variable  doivent  se 
superposer:  on  trouve  que  la  densité  varie  toujours  dans  le  même 
sens;  mais  la  relation  qu*on  obtient  entre  les  trois  tensions  super- 
ficielles n'est  pas  exacte.  Si  Ton  consente  néanmoins  Thjpothèse 
on  pourra  démontrer,  en  considérant  le  potentiel  et  sans  faire  in- 
tervenir les  tensions,  qu'il  est  impossible  que  trois  fluides  soient 
deu!c  a  deii\  en  contact. 

L'équilibre  pourra  subsister  si  l'un  des  trois  corps  en  contact 
est  un  solide  dont  la  densité  est  intermédiaire  entre  celles  des 
deux  fluides:  on  détermine  généralement  Tangle  de  raccordement 
en  faisant  intervenir  la  notion  très  vague  de  tension  à  la  surface 
d^in  liquide  et  d'un  solide;  on  peut  retrouver  les  mêmes  résultats 
par  une  voie  plus  rigoureuse  en  introduisant  Ténergiedes  couches 
superficielles;  d'ailleurs,  on  trouve  dans  Laplace  une  façon  assez 
compliquée  de  traiter  le  problème  en  s'aflranchissant  même  de 
cette  considération. 

laplace  avait  déduit  de  sa  théorie  que  la  hauteur  à  laquelle 
s'arrête  le  liquide  supérieur,  quand  plusieurs  liquides  sont  super- 
posés dans  un  tube  capillaire,  ne  dépend  que  des  propriétés  du 
li(|iiide  inférieur;  Voung  avait  cru  démontrer  que  l'expérience 
contredisait  celle  asserlion;  elle  csl  cependant  exacte.  En  eflet, 
un  pelil  nionvenicnl  de  la  colonne  liquide  lolale  n*a  pour  résultat 
(lue  de  faire  cesser  le  contact  de  Tair  et  du  verre  sur  une  certaine 
longueur  el  d'établir  le  contact  du  verre  el  du  liquide  inférieur 
auv  la  uiêine  iongucîur  on  inversement.  Ceci  ne  s'applique  pas, 
bien  (;nl<;ndn,  an  cas  où  l'un  quelconque  des  liquides  mouille  le 
tube. 

I)an.s  le  cas  où  Ton  a  un  seul  licjuidc  jouissant  de  cette  pro- 
priété, la  lliéori(î  p(;rmel  de  prévoir  l'extension  presque  indéfinie 
le  long  du  lubc;  la  hauteur  que  le  li(|uide  doit  atteindre  est  pro- 
porlionnelh;  à  K,  et  Voung  évaluait  celle  (juantité  à  23000**"".  Pour 
dét(!rniin(;r  U'  nivcMiu  inférieur  du  ménlscjue,  on  considérera  un 
déploiement  indninienl  petit,  dans  lequel  la  couche  mince  ne 
(thaiigc  pas  (hr  lonclion;  on  retrouve  ainsi  facilement  la  loi  connue. 
(^)naiil  à  la  constante  K,  (;lle  est  égale,  comme  Ta  montré  Dupré, 
au  liavail   de  <lésagrégalion  totale  de  l'unité  de  volume;  on  en  a 
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une  valeur  approchée  en  la  prenant  égale  à  l'équivalent  mécanique 
de  la  chaleur  de  vaporisation  pour  les  liquides  dont  la  densité  de 
vapeur  est  relativement  faible;  pourTeau  on  obtient  ainsi  9.5  ooo"'"*. 
Van  der  Waals  a  donné  1 1000*'™.  (connaissant  K  et  T,  Young  en 
a  déduit,  le  premier,  les  dimensions  des  molécules. 

La  formation  d'une  goutte  d'huile  à  la  surface  de  l'eau  ne  se 
produit  que  quand  cette  surface  est  recouverte  d'une  couche 
mince  de  ce  même  liquide;  si  la  couche  est  un  peu  épaisse  à  un 
certain  moment,  il  se  produit  des  phénomènes  particuliers;  l'au- 
teur indique  dans  quelle  voie  on  pourrait  chercher  leur  explica- 
tion. C.  Ra.ve\u. 


PBOGEEDIirftS  or  THE  ROTAL  SOGIETT; 

T.  XLIV.  (Fin.) 

G.-l).  LIVEING  et  J.  DEWAR.  —  Influence  de  la  pression 
sur  le  spectre  des  flammes,  p.  217. 

Un  cylindre  d'acier  était  muni  à  l'une  de  ses  extrémités  d'un 
prisme  de  quartz,  à  l'autre  d'un  tube  permettant  l'inflammation 
des  gaz.  Sur  les  côtés  de  ce  cylindre  étaient  adaptés  deux  autres 
tubes  dont  l'un  servait  à  amener  les  gaz  et  dont  l'autre,  muni 
d'un  robinet,  permettait  de  faire  écouler  l'eau  produite  par  la 
combustion  ou  de  réduire  la  pression  dans  le  cylindre. 

En  brûlant  de  l'hydrogène  dans  un  excès  d'oxygène,  on  obtenait 
une  flamme  jaune  qui  donnait  un  spectre  continu,  seulement  in- 
terrompu par  quelques  bandes  obscures,  peu  marquées  à  la  pres- 
sion de  5**",  mais  très  nettes  à  la  pression  de  20*'™.  Ces  bandes 
étaient  les  bandes  d'absorption  de  AzO^  provenant  des  traces 
d'air  atmosphérique  que  contenaient  l'oxygène  et  l'hydrogène.  A 
l'exception  des  bandes  et  raies  brillantes  du  sodium,  le  spectre 
était  continu  ;  il  s'étendait  environ  dc)v()îioo  à  A  4i5o,  la  partie  la 
plus  brillante  étant  située  à  environ  A  5i5o.  Ce  spectre  augmentait 
en  éclat  et  en  étendue  à  mesure  que  la  pression  augmentait  elle- 
même.  Il  ne  paraissait  y  avoir  aucune  relation  entre  le  spectre 
continu  et  le  spectre  linéaire  de  l'hydrogène.  L'éclat  n'augmentait 
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pas  au  voisinage  des  raies  C,  F  et  G  de  l'hydrogène.  Les  expé- 
riences ont  été  poussées  jusqu'à  une  pression  de  4o""". 

En  brûlant  de  Toxygène  dans  un  excès  d'hydrogène,  la  couleur 
de  la  flamme  était  bleuâtre.  Dans  ce  cas,  le  spectre  était  parfaite- 
ment continu,  son  maximum  d'éclat  se  trouvait  dans  le  vert  et  l'in- 
tensité allait  s'aflaiblissant  graduellement  de  chaque  côté  de  ce 
maximum.  Aux  pressions  ordinaires,  il  s'étendait  de  A  6i5o  dans 
le  rouge  à  A  4280  dans  le  violet.  Les  raies  du  sodium  manquaient. 
A  mesure  que  la  pression  augmentait,  l'éclat  du  spectre  augmen- 
tait également  et  à  S"'™,  il  s'étendait  de  1  663o  àX  3990.  Les  expé- 
riences ont  été  poussées  jusqu'à  25**™. 

Des  expériences  faites  sur  de  l'hydrogène  chargé  de  vapeurs  de 
sodium  ont  montré  qu'aucun  effet  net  n'est  produit  sur  la  largeur 
des  raies  par  l'élévation  de  la  pression  à  4o**". 

Lin  mélange  d'oxygène  et  d'hydrogène  (avec  un  léger  excès 
d'oxygène)  donnait,  dans  Tacide  carbonique  comprimé,  un  spectre 
ne  contenant  ni  raies,  ni  bandes  obscures  ou  brillantes,  à  l'excep- 
tion des  raies  D  du  sodium.  Ce  spectre  ressemblait  au  spectre  or- 
dinaire de  l'oxyde  de  carbone. 

L'éthylène,  brûlant  dans  l'oxygène,  donnait,  pour  une  petite 
flamme,  le  spectre  habituel  d'une  flamme  de  bougie,  avec  une 
bande  dans  l'indigo  (A  43  i),  s'obscurcissant  vers  le  violet.  Quand 
la  pression  atteignait  33*'™  on  obtenait  un  spectre  continu,  in- 
terrompu seulement  par  les  bandes  d'absorption  de  AzO^. 

Avec  des  mélanines  de  3  volumes  d'oxygène  et  de  1  volume  de 
cyanogène,  on  obtenait  un  spectre  continu  avec  des  raies  du  fer, 
du  calcium,  du  potassium  et  du  sodium,  mais  on  ne  voyait  ni  les 
bandes  du  cyanogène  et  du  carbone,  ni  les  raies  du  carbone. 

II  semble  donc  que  le  trait  caractéristique  de  la  lumière  émise 
par  les  flammes  à  haute  pression  soit  de  produire  un  spectre  très 
continu. 

Les  observations  photométriques  ont,  en  outre,  montré  que. 
pour  les  flammes  d'oxygène  brûlant  dans  une  atmosphère  d'hy- 
drogène, les  intensités  sont  sensiblement  proportionnelles  aux 
carrés  des  pressions. 
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S  -P.  THOMPSON.  —  Sur  la  focomélrie  des  lentilles  et  des  combinaisons 
de  lentilles  et  sur  un  nouveau  focométrc,  p.  335. 

L'auteur  a  imaginé  une  méthode  de  focomélrie  dans  laquelle 
on  n^a  ni  à  eiïectuer  une  double  manipulation,  ni  à  mesurer  les 
dimensions  d'images  optiques,  ni  à  déterminer  les  positions  ou 
les  distances  approchées  d^aucun  point,  sauf  celles  des  deux,  points 
principaux  (points  de  Gauss)  et  qui  permet  de  déterminer  la  vraie 
longueur  focale  et  la  distance  entre  les  deux  points  principaux 
par  des  mesures  directes  de  longueurs. 

Le  principe  de  la  méthode  repose  sur  la  détermination  des 
points  symétriques  conjugués  cl  situés,  de  part  et  d'autre  des 
lentilles,  à  une  distance  des  points  principaux  égale  à  deux  fois  la 
longueur  focale  vraie. 

W.  ABNEY.  —  Classification  numérique  des  couleurs  (  Note  préliminaire  ),  p.  337. 

Une  couleur  est  déterminée  lorsque  sa  teinte,  son  éclat  et  sa 
pureté  sont  connus.  Celte  dernière  constante  est  déterminée  par 
la  comparaison  de  la  lumière  colorée  avec  la  lumière  blanche  qui 
n'a  pas  encore  traversé  le  corps  coloré  transparent  sur  lequel  00 
expérimente,  ou  avec  la  lumière  blanche  réfléchie  par  une  surface 
blanche  s'il  s'agit  d'un  corps  opaque  coloré. 

L'auteur  est  arrivé,  par  un  calcul  simple,  à  exprimer  la  teinte 
et  Téclat  d'une  couleur  composée  quelconque,  en  fonction  d'une 
certaine  quantité  de  lumière  blanche  et  d'une  raie  simple  du 
spectre.  Il  a  évalué,  par  des  mesures  photométriques,  la  longueur 
d'onde  dominante,  la  proportion  de  lumière  blanche  et  l'éclat  de 
la  lumière  passant  à  travers  divers  verres  colorés  ou  réfléchie  par 
divers  pigments.  René  Paillot. 


THE  AHERIGAI  JOURIAL  OF  SGIEIGE; 

3"  série,  t.  XLII. 

CiiAULES-K.  WEAD.  —  Sur  l'intensité  du  son  :  II.  L'énergie  dépensée 

par  des  tuyaux  d'orgue,  p.  31. 

On  puise  l'airqui  est  lancé  dans  diflerents  tuyaux  à  un  gazomètre; 
on  mesure  le  temps  nécessaire  pour  en  vider  une  fraction  détermi- 
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née;  ajanl  le  volume  et  la  pression,  on  peut  avoir  l'énergie  mise  en 
jeu.  M.  Bosanquet,  qui  avait  institué  autrefois  des  expériences  sur 
ce  sujet,  avait  déclaré  vérifier  ce  qu'il  appelait  la  Loi  de  Topfer,  à 
savoir  que  la  dépense  de  venl  par  des  tuyaux  montés  sur  le  même 
jeu  varie  en  raison  directe  de  la  longueur  du  tuyau.  L'auteur  ne 
trouve  pas  que  ses  expériences  s'accordent  avec  cette  loi  :  le  rapport 
des  quantités  de  vent  dépensées  dans  deux  tuyaux  accordés  à  l'oc- 
tave est  toujours  >''o,  5  ;  et  ce  rapport  varie  d'ailleurs  avec  les  con- 
ditions de  l'expérience. 

Carl  BARUS.    -  Continuité  de  Tétat  solide  et  de  l'état  liquide,  p.  laS. 

Un  piézomètre  très  résistant  est  divisé  dans  sa  partie  moyenne 
en  deux  compartiments  cylindriques  par  un  tube  cylindrique  in- 
térieur, ouvert  à  sa  partie  inférieure  et  se  raccordant  par  sa  partie 
supérieure  aux  parois  du  réservoir.  On  a  ainsi  un  espace  annulaire 
fermé  en  haut,  et  par  le  bas  en  communication  avec  l'extérieur  par 
l'intermédiaire  du  tube  central.  C'est  cet  espace  annulaire  qui 
contiendra  le  corps  à  étudier;  au-dessous  est  du  mercure,  qui  rem- 
plit le  fond  du  réservoir,  et  qui  monte  plus  ou  moins  haut  dans  le 
tube  central,  suivant  le  volume  du  corps.  On  mesure  la  hauteur 
du  mercure,  et  par  suite  le  volume  du  corps,  en  remplissant  la 
partie  supérieure  de  lappareil  d'une  solution  de  sulfate  de  zinc  où 
vient  plonger  une  lame  de  zinc  amalgamé,  et  l'on  détermine  la  ré- 
sistance électrique  entre  le  haut  et  le  fond  du  piézomètre.  Plusieurs 
corrections  importantes  sont  à  clfecluer. 

Les  expériences  ont  porté  sur  la  naphtaline;  on  a  pu  tracer  des 
courbes  isothermiques  relatives  à  l'état  solide  et  à  l'état  liquide; 
ces  courbes  ressemblent  aux  courbes  représentatives  de  la  liqué- 
faction des  gaz  ;  l'expérience  a  permis  de  déterminer  certains  points 
sur  la  portion  de  courbe  hypothétique  de  James  Thomson.  Il  est 
vraisemblable  qu'il  existe  un  point  critique,  auquel  le  passage  de 
l'état  solide  à  l'état  liquide  se  ferait  sans  changement  de  pression 
dans  la  naphtaline  :  il  serait  sans  doute  à  plusieurs  centaines  de 
degrés  de  température,  et  à  une  pression  de  5ooo  à  looo*'"'. 
Dans  le  cas  normal,  une  substance  se  solidifie  à  une  plus  basse 
pression  que  celle  à  laquelle  elle  fond,  à  une  même  température; 
mais  les  courbes  prolongées,  du  côté  des  pressions  décroissantes. 
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se  rencontreraient;  en  ce  point  de  rencontre,  ily  aurait  passage  de 
la  fusion  normale  à  la  fusion  du  type  de  la  glace  :  ce  point  est  un 
point  de  transition.  Il  serait  placé  pour  la  naphtaline  a  oo^  et  à  la 
pression  néfi^ative  de  looo*'"*. 

John  TROWBRIDGE.  —  Amortissement  des  oscillations  électriques 

dans  les  fils  de  fer,  p.  223. 

M.Trowbridge  a  étudié  Finfluence  de  la  nature  magnétique  de 
(ils  conducteurs  sur  les  oscillations  provenant  d'une  bouteille  de 
Leyde,  il  trouve  une  influence  très  notable.  Avec  le  fer,  les  oscilla- 
tions peuvent  être  réduites  jusqu'à  une  demi-oscillation  d'un  cir- 
cuit de  self-induction  et  de  capacité  convenable  pour  les  produire. 
Les  courants  de  haute  fréquence  aimantent  donc  certainement  le 
fer(«). 

Frank  BIGELOW.  —   Note   sur  les  causes  de  variation  de  l'aiguille  aimantée, 

p.  253. 

Les  variations  de  l'aiguille  aimantée  peuvent  s'interpréter  en 
partie  en  admettant  que  la  lumière  rayonnée  du  Soleil  produit  un 
champ  de  force  uniforme,  dont  la  direction  positive  est  tournée 
vers  le  Soleil.  Il  y  a  peut-être  là,  selon  l'auteur,  un  accord  avec 
les  idées  actuelles  qui  font  de  la  lumière  un  phénomène  électro- 
magnétique. 

CuARLES  THWING.  —  Photographie  des  couleurs  par  la  méthode  de  Lipproann, 

p.  388. 

L'application  de  la  méthode  de  Lippmann  a  donné  lieu  à  quel- 
ques remarques  intéressantes.  Les  couleurs  mélangées  peuvent 
être  reproduites  avec  une  grande  fidélité,  bien  que  dans  certains 
cas  cette  reproduction  donne  lieu  à  des  changements  curieux.  Un 
épaississemcnt  de  la  pellicule  entre  l'exposition  et  le  séchage  final 
amène  un  déplacement  de  toutes  les  couleurs  vers  l'extrémité  rouge 
du  spectre.  Avec  une  pose  assez  longue  pour  donner  une  bonne 


(■)  L*auteur  renvoie,  pour  la  description  de  ses  appareils,  aux  Proceedings  of 
Ann,  Acad,  of  Arts  and  Sciences^  t.  \\V,  p.  109. 
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image  dans  le  rouge,  on  est  sûr  d^avoir  un  excès  de  pose  pour  le 
bleu.  Un  excès  de  pose  peut  renverser  complètement  les  couleurs, 
amener  à  voir  les  couleurs  vraies  par  transparence  et  les  complé- 
menlaires  du  côté  de  la  plaque  ou  est  la  pellicule. 

CUTTER.  —  Acoustique  d'un  auditoire,  p.  /|68. 

Quelques  réflexions  sur  les  notes  propres  à  une  salle  donnée  et 
sur  l'utilité  qu'il  y  aà  se  rendre  compte  de  ces  notes  propres,  ce 
que  l'on  peut  faire  en  chantant  ou  en  y  jouant  d'un  instrument 
connu,  avant  de  parler  dans  cette  salle. 

Bernard  Brunhes. 
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m  LA  DÉFOnriOI  et  de  la  DÉTERHIIATION  du  POIIT  GRITiaUE 

Pab  m.  II.  PELLAT. 


Quoique  les  quelques  considéralions  qui  suivent  soient  très 
simples  et  que  probablement  plusieurs  professeurs  les  aient  déjà, 
comme  nous,  exposées  dans  leur  cours,  nous  pensons  pourtant 
qu'il  est  utile  de  les  publier  pour  élucider  certaines  questions  tou- 
chant le  point  critique. 

On  sait  qu'Andrews(*)  a  déterminé  expérimentalement  la  rela- 
tion qui  existe  entre  le  volume  et  la  pression  de  Tacide  carbonique 
à  la  même  température,  ce  qui  lui  a  permis  de  tracer  les  lignes 
isothermes  de  ce  corps  en  portant  en  abscisse  les  volumes  et  en 
ordonnée  les  températures,  suivant  la  représentation  de  Qapevron. 
Lajig.  I,  bien  connue,  représente  le  résultat  de  ce  remarquable 
travail. 

Fig.  1. 


t 


Âu-dessousdc  3i**,  chaque  isotherme  présente  une  partie  recti- 


(')  Phil.  Trans.f  1869;  Ann.  de  Chimie  et  de  Phys,^  \*  série,  t.  XXI. 
J.  de  Phys.,  3*  série,  t.  L  (Juin  1892.)  ifî 
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ligne  AB,  parallèle  à  Taxe  des  volumes,  correspondant  à  la  liqué- 
faction du  gaz.  Le  point  A  correspond  à  Tétat  dans  lequel  toute 
la  masse  d'acide  carbonique,  que  nous  prendrons  égale  à  Funilé, 
est  à  Tétat  de  vapeur  saturante;  son  abscisse  Oa  représente  donc 
le  volume  spécifique  u  de  la  vapeur  saturante.  Le  point  B  corres- 
pond à  Tétat  où  la  masse  est  entièrement  à  Tétat  de  liquide  sous 
la  pression  de  la  vapeur  saturante,  et  son  abscisse  06  représente 
le  volume  spécifique  i/  de  ce  liquide.  Un  point  M  pris  sur  AB 
correspond  à  un  état  dans  lequel  une  fraction  x  de  la  masse  est  à 
Tétat  de  vapeur  et  une  fraction  x'  est  à  l'état  liquide  (x  -\-x'=i); 
on  démontre  aisément  qu'on  a  la  relation 

X       MB 

A  mesure  que  la  température  s'élève,  la  portion  rectiligne  AB 
de  l'isotherme  se  raccourcit,  le  volume  spécifique  du  liquide  u' 
devenant  plus  grand  et  le  volume  spécifique  de  la  vapeur  satu- 
rante u  devenant  plus  petit.  Pour  une  température  un  peu  supé- 
rieure à  3i",  la  partie  rectiligne  AB  devient  nulle,  c'est-à-dire  que 
l'isotherme  présente  en  G  un  point  d'inflexion  à  tangente  horizon- 
talc,  direclion  de  la  portion  AB  devenue  infiniment  petite.  A  partir 
de  cette  température,  les  isothermes  présentent  une  inflexion 
moins  marquée,  qui  diminue  de  plus  en  plus  pour  disparaître  tota- 
lement à  mesure  que  Ton  considère  des  températures  plus  élevées. 

Si  l'on  joint  par  un  trait  continu  tous  les  points  A  et  tous  les 
point  B,  ces  deux  lignes  se  rencontrent  en  G,  qui  est  la  limite  des 
points  A  et  des  points  B;  leur  ensemble  ne  donne  qu'une  seule 
courbe  ACB  présentant  en  G  une  tangente  horizontale.  Gomme 
on  le  sait,  cette  courbe  divise  le  plan  en  deux  régions,  l'une  (i) 
où  Tétat  liquide  et  l'état  gazeux  peuvent  coexister,  l'autre  (2,  2,2) 
où  un  seul  état  fluide  peut  seul  exister,  et  où  l'on  trouve  tous  les 
intermédiaires  entre  l'état  parfaitement  gazeux  et  l'état  parfaite- 
ment liquide. 

Les  travaux  de  plusieurs  physiciens,  et  en  particulier  de 
M.  Hamsa^  (*),  ont  montré  que  l'allure  des  isothermes  est  la 
même  pour  d'autres  fluides  que  l'acide  carbonique,  et  il  n^y  a 


(•)  Proceedings  of  the  Hoyal  Society,  t.  XXXI,  p.  i^;  1880. 
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aucun  doute  que  telle  soit  la  forme  générale  des  isothermes  pour 
tous  les  fluides. 

11  était  nécessaire  de  rappeler  ces  faits  bien  connus  pour  la  clarté 
de  ce  qui  va  suivre. 

Le  point  C  où  l'isotherme  présente  un  point  d'inflexion  à  tan- 
gente horizontale  a  été  appelé  le  point  critique;  la  température, 
la  pression  et  le  volume  correspondant  du  corps  ont  été  appelés 
la  température  critique  (T^),  la  pression  critique  (P^)  et  le 
volume  critique  (  Vc)  du  corps. 

11  existe  une  définition  difl*érente  de  la  température  critique, 
c'est  celle  qui  découle  de  Texpériencc  classique  de  Cagniard- 
Latour  :  plusieurs  auteurs  appellent  température  critique  la  tem- 
pérature {te)  à  laquelle  la  surface  de  séparation  du  liquide  et  de 
sa  vapeur  disparaît,  car  on  a  cru  longtemps  qu'on  avait  Tc=  tc^ 

De  très  intéressantes  expériences  de  MM.  Cailletet  et  Colar- 
deau  (*)  permettent  de  démontrer  que  ces  deux  températures  ne 
sont  pas  égales,  et  qu'on  a  ^c<CTc-  t^es  auteurs  ont  trouvé  en 
eflet  qu'à  la  température  te  où  disparaît  le  ménisque,  la  densité 
du  liquide  est  supérieure  à  la  densité  de  la  vapeur  saturante. 
Or,  d'après  la  définition  de  T^,  à  cette  température,  il  y  a  égalité 
entre  la  densité  de  la  vapeur  et  la  densité  du  liquide,  puisqu'au 
point  critique  C,  la  ligne  AB,  qui  représente  la  dilTérence  (a  —  u') 
des  volumes  spécifiques  du  liquide  et  de  la  vapeur  saturante,  est 
devenue  nulle. 

Il  reste  à  savoir  maintenant  si  ces  deux  températures  T^  et  te 
sont  voisines  ou  éloignées  l'une  de  l'autre.  Les  considérations  sui- 
vantes pourront  aider  à  résoudre  cette  question. 

Si  l'on  veut  répéter  l'expérience  de  Cagniard-Latour  en  mettant 
dans  le  tube  scellé  très  peu  de  liquide  et,  par  conséquent,  beau- 
coup de  sa  vapeur,  le  point  figuratif  de  l'état  du  système  à  froid 
sera  sur  l'isotherme  correspondant  en  un  certain  point  I  plus 
voisin  de  A  que  de  B.  Pendant  l'échauflement  du  tube,  la  transfor- 
mation du  système  sera  représentée  par  une  droite  W'V"  parallèle 
à  l'axe  des  pressions,  si  l'on  néglige  la  dilatation  du  tube  de  verre. 
On  voit  que  la  droite  I W  coupe  les  portions  rectilignes  des  diverses 


(»)  Soc.  franc,  de  Phys.,  séance  du  ai  juin  1889;  Journ,  de  Phys.f  a*  série, 
t.  VIII,  p.  389. 
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isollicrmcs  en  des  points  lels  que  le  rapport  des  segments  ana- 
logues à  '1   diminue  de  plus  en  plus  pour  devenir  nul  en  V  où  la 

droite  11'!'' coupe  la  courbe  ACB.  Ceci  veut  dire  que  la  proportion 
de  licpiide  ira  constamment  en  diminuant  à  mesure  que  la  tempé- 
rature s'élèvera  jusc^rà  devenir  nulle  pour  le  point  V.  C'est  bien 
ce  qu'on  observe  en  effet  (i'*"  cas). 

Au  contraire,  si  au  début  la  proportion  de  liquide  Temporte 
de  beaucoup  sur  celle  de  la  vapeur,  de  façon  que  le  point  figuratif 
se  trouve  en  II  sur  Tisotlierme  AB,  en  chauffant  à  volume  con- 
stant, la  droite  IIITIP  montre  que  la  proportion  de  liquide  va 
aller  constamment  en  croissant  jusqu^à  remplir  totalement  le  tube, 
ce  qui  aura  lieu  quand  le  point  figuratif  arrivera  à  Tin  tersection  H' 
de  celte  droite  et  de  la  courbe  ACB  (2''  cas). 

Enfin,  si  Ton  met  dans  le  tube  exactement  la  proportion  de 
liquide  et  de  sa  vapeur  représentée  sur  Tisotherme  AB  par  le 
point  I)  de  même  abscisse  que  le  point  critique  C,  réchauffement 
à  volume  constant  sera  représenté  par  la  droite  DCD^  :  la  propor- 
tion de  li((uide  et  de  sa  vapeur  variera  peu,  et,  au  moment  où  le 
point  figuratif  atteindra  le  point  C,  les  deux  états  liquides  et 
ga/.eux  se  confondront  (»i*  cas). 

Mais  on  voit  ([ue  |)Our  peu  que  le  point  figuratif  au  départ  se 
IrouNO  à  droite  ou  à  gauche  du  point  D  nous  serons  dans  le  pre- 
mier ou  dans  le  second  cas  considéré  :  il  y  aura  ou  disparition  to- 
tale du  li(|uide  ou  disparition  totale  de  sa  vapeur  avant  d'atteindre 
la  température  critique. 

Or,  Texpérience  prouve  qu'on  peut  faire  varier  entre  d'assez 
lar:i«*s  limites  les  proportions  primitives  de  li(|uide  et  de  sa  vapeur 
et  que  la  di^p«»rilion  du  ménisque  se  produit  néanmoins  pour  une 
certaine  temp<''ralure  /,..  avant,  par  conséquent,  que  la  droite  figura- 
tive de  réehaunVmenl  à  volume  constant  rencontre  la  courbe  ACB. 
Il  faut  en  conclure  que  la  ligne  XRY  correspondant  aux  états  où 
se  fait  la  disparition  du  ménisque  est  au-dessous  de  la  partie  supé- 
rieure \('.\  de  la  courbe  ACB  et  qu'elle  coupe  cette  courbe  en 
deux  point>  \  et  \  notablement  écartés  l'un  de  l'autre.  C'est 
ainsi  que  la  considération  des  isothermes  d'Andrews  peut  faire 
pré\*»ir  le  ré>ullal  obtenu  par  MM.  Caillelet  et  Colardeau  dans  les 
exprrienio>  rappelées  plu>  haut,  à  sa^oir  que  /<•  tif/uùie  ci  sa  va- 
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peur  persistent  avec  des  densités  différentes  au  delà  de  la  tem- 
pérature où  a  lieu  la  disparition  du  ménisque. 

SI  la  ligne  XRY  que  nous  venons  de  définir  est  une  droite  hori- 
zontale, elle  correspond  à  une  pression /?c  et  à  une  température  te 
parfaitement  définie  ;  c'est  ce  qu'on  admet  habituellement,  mais  d'a- 
près des  données  expérimentales  peut-être  insuffisantes.  Si  la  ligne 
XRY  est  courbe,  on  voit  que  la  pression  pc  et  les  températures  te  où 
se  produit  la  disparition  du  ménisque  dépendront  des  proportions 
primitives  de  liquide  et  de  vapeur.  Des  expériences  comparatives 
faites  avec  divers  tubes  contenant  des  proportions  différentes  du 
liquide  et  de  sa  vapeur  placés  dans  le  même  bain  pourront  seules 
trancher  cette  question. 

La  considération  des  lignes  d'échaufiement  à  volume  constant 
ITF,  DGD",HH'H"  conduit  encore  à  la  remarque  suivante.  Quelle 
que  soit  celle  de  ces  lignes  que  l'on  considère,  c'est-à-dire  quelles 
que  soient  les  proportions  primitives  du  liquide  et  de  sa  vapeur, 
tant  que  l'échauiTement  est  inférieur  à  celui  pour  lequel  le  point 
figuratif  sort  de  la  région  i  du  plan  (points  F,  C  ou  IF),  à  une 
même  température  la  pression  est  la  même,  étant  celle  de  la  vapeur 
saturante;  mais  quand  ces  lignes  pénètrent  dans  la  région  2,  2,  2 
du  plan,  elles  coupent  une  même  isotherme  en  des  points  F,  ET 
et  H''  qui  n'ont  pas  la  même  ordonnée,  c'est-à-dire  que  les  pres- 
sions correspondant  à  la  même  température  deviennent  diiTé- 
rentes.  Ainsi  c'est  aux  points  F,  C  ou  H',  où  les  lignes  d'égal  vo- 
lume coupent  la  courbe  ACB  que  la  pression  cesse  d'être  une 
fonction  de  la  température  indépendante  des  proportions  primi- 
tives du  liquide  et  de  sa  vapeur. 

C'est  bien  le  résultat  qu'ont  obtenu  MM.  Cailletet  et  Golardeau 
dans  les  remarquables  expériences  qui  leur  ont  servi  à  fixer  le 
point  critique  de  l'eau  (  *  )  :  les  lignes  représentant  la  pression  en 
fonction  de  la  température  pour  diverses  proportions  de  liquide  et 
de  sa  vapeur  se  confondent  d'abord,  puis  s'écartent  individuelle- 
ment du  faisceau  commun,  les  unes  au-dessus  (point  H'),  les  autres 
au-dessous  (point  F). 

Mais  ce  qui  justifie  la  méthode  employée  par  ces  auteurs  pour 


C)  Ann,  de   Chimie  et  de  Phys.,  6*  série,  t.  XXV  (avril  189a);  Journ.  de 
Phys.j  a*  série,  t.  X,  p.  333. 
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Iroiivcr  le  point  critique,  c'est  que  Jes  dernières  courbes  qui  s'é- 
cnrtcnl  du  faisceau  commun  le  font  presqu'en  un  même  point, 
puisque  les  coordonnées  delà  courbe  ACB  passent  par  un  maximum 
pour  le  point  C;  c'est  ce  point  le  plus  éloigné  qu'ils  ont,  avec 
raison,  considéré  comme  étant  le  point  critique  C. 

Si  la  partie  supérieure  de  la  courbe  ACB  est  assez  aplatie  et  si 
la  ligne  XRY  est  une  droite  horizontale  ou  à  peu  près,  il  peut  se 
fiiirc  que  celle-ci  soit  voisine  partout  de  la  courbe  XCY  et,  par 
cons<'([ucnt,  que  te  diffère  peu  de  T^  comme  on  l'admet  généra- 
lement; mais  cela  n'est  pas  sûr,  et  c'est  l'expérience  qui  doit  ré- 
pondre à  cette  question  :  l'expérience  de  Cagniard-Latour  donne  tc^ 
et  la  méthode  employée  par  MM.  Cailletct  et  Colardeau  dans  leurs 
recherches  sur  le  point  critique  de  l'eau  donne  T^. 

Comme  nous  l'avons  vu ,  la  disposition  expérimentale  de 
MM.  Cailletct  et  Colardeau  permet  d'obtenir  les  divers  points  de 
la  courbe  ACB;  des  expériences  analogues  aux  leurs  pourront 
ainsi  faire  connaître  cette  courbe;  en  menant  une  tangente  hori- 
zontale i\  son  sommet  on  obtiendra  le  point  critique.  Ce  procédé 
aurait  l'avantage  de  faire  concourir  à  la  détermination  du  point 
irilique  des  observations,  où  le  tube  se  remplit  de  vapeur  ou  de 
liquide  même  (\  une  température  assez  éloignée  du  point  critique. 
l>ii  lYsIe  la  courbe  ACB  présente  un  grand  intérêt  en  elle-même. 

Comme  conclusion,  on  voit  qu'il  est  impossible  de  conserver  un 
uu^ine  nom  nxw  températures  t^  et  T,.  :  or,  comme  nous  l'avons  vu, 
nou<  ne  sommes  pas  sur,  dans  Télat  actuel  de  la  science,  que  te 
soit  une  température  unique  pour  un  même  corps;  du  reste,  cette 
température  n'intéresse  que  le  phénomène  même  de  la  disparition 
du  ménisque,  qui  en  donne  la  définition.  Aussi  doit-on  réserver 
le  nom  de  temporal  tire  critique  à  la  température  T^  qui  est  par- 
faitement définie  el  d'un  intérêt  très  général.  Les  données  du 
point  critique,  en  eflet,  permettent  de  déterminer  les  constantes 
de  Tèquation  earaelêristique  de  Van  der  Waals  ou  de  Clausiuset, 
p,M  conséquent,  permettent,  jointes  à  une  chaleur  spécifique,  de 
former  l,i  fonction  caractéristique  de  M.  Massieu,  d'où  Ton  peut 
dc.biire  ensuite  toutes  les  propriétés  mécaniques  el  thermiques 
du  tluide  considèiv. 

Or,  les  seules  méthodes  qui  jusqu'ici  fournissent  avec  exactitude 
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le  vrai  point  critique  sont  :  i**  la  mélhode  d*Andrews;  2°  cette  mé- 
thode tout  récemment  employée  par  MM.  Cailletet  et  Colardeau 
dans  le  cas  de  Teau;  3^  la  mesure  directe  des  volumes  spécifiques 
du  liquide  et  de  la  vapeur  saturante  à  une  même  température, 
qu^on  fait  croître  jusque  dans  le  voisinage  du  point  critique;  cette 
méthode  a  été  employée  par  plusieurs  physiciens,  en  particulier 
par  MM.  Cailletet  et  Mathias  (*)  et  par  M.  Amagat(^). 

Malgré  les  beaux  travaux  que  nous  venons  de  rappeler,  il  reste 
encore  beaucoup  à  faire  dans  cette  voie  au  point  de  vue  expéri- 
mental. Nous  serions  heureux  si  la  lecture  de  cet  article  pouvait 
provoquer  quelques  nouvelles  recherches  sur  ce  sujet. 


SUB  Là  DEISnÉDES  ftAS  OXnÈHE,  ASOT£,  HTDROftÈIE,  ET  LA  COMPOSITION 

DE  L'AIR  ATMOSPHÉBiaUE; 

Par  m.  a.  LEDUC. 

On  a  vu  (')  comment  j*ai  été  amené  à  reprendre  les  détermina- 
tions de  Dumas  et  de  Regnault,  en  commençant  par  la  densité  de 
l'azote. 

Quelques  expériences  préliminaires,  faites  en  juillet  1890  dans 
des  conditions  peu  favorables,  me  donnèrent  des  nombres  compris 
entre  0,972  et  0,973.  J'insisterai  seulement  sur  une  particularité 
de  ces  expériences.  N'ayant  à  ma  disposition  qu'une  petite  baluuce 
pesant  5o*'  à  jg  de  milligramme  près,  je  dus  me  servir  d\iii  ballon 
en  verre  soufflé  d'un  quart  de  litre.  Ce  ballon,  bien  que  trop  [ictit 
pour  les  expériences  de  grande  précision,  permet,  comme  on  le 
voit,  de  déterminer  les  densités  à  moins  d'un  millième  près.  Il 
me  paraît  convenable  d'employer,  pour  les  mesures  plus  précises, 
un  ballon  de  deux  à  trois  litres;  mais  je  crois  qu'un  gros  ballon 
comme  celui  de  Regnault  présente  plus  d'inconvénients  que  d'a- 
vantages. 


(»)  Journal  de  Physique,  a'  série,  t.  V,  p.  5^9,  et  t.  VI,  p.  4»4-  -"  Comptes 
rendus  des  séances  de  r Académie  des  Sciences,  t.  CXIV,  189a. 
(*)  Soc.  franc,  de  Phys.^  séance  du  ao  mai  189a. 
(»)  Journal  de  Physique,  a*  série,  t.  X,  p.  87;  1891. 
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J^ai  Aiiiviy  en  général,  la  méthode  de  RegnaoU,  en  y  apportant 
quelque»  perfectionnements  que  je  vais  indiquer. 

I.  —  Canfef  d'errenri  danf  lef  ezpériencef  de  Regnaalt.  Hodificatioas. 

\é\\  plupart  de»  erreurs  commises  par  Regnault  dans  la  déter- 
minntlori  des  densités  sont  accidentelles  et  susceptibles  de  se  pro- 
duire en  des  sens  contraires,  de  sorte  qu'elles  disparaissent  à  peu 
pr^.H  dans  les  moyennes,  ainsi  que  nous  le  verrons  plus  loin; 
main  il  est  clair  que  les  moyennes  ont  d'autant  plus  de  valeur 
([u'elIcH  sont  prises  entre  des  nombres  plus  rapprochés;  aussi 
no  me  paniit-il  point  sans  intérêt  d'éviter,  dans  les  mesures, 
toute  erreur  susceptible  d'altérer  la  dernière  décimale  que  l'on  se 
propose  d'obtenir. 

D'un  autre  côté,  pour  ne  point  se  faire  d'illusion  sur  la  valeur 
(le  cette  dernic^re  décimale,  il  convient  de  se  rendre  compte  des 
rrreurs  inévitables.  Il  est  facile  de  voir,  par  exemple,  que  la  cîn- 
quit^me  décimale,  que  donne  généralement  Regnault  pour  la  den- 
sité des  gaz,  est  dénuée  de  sens,  et  qu'il  faut  s'estimer  heureux  de 
pouvoir  garantir  la  quatrième. 

i"  /^rrssion,  —  La  mesure  de  la  pression  du  gaz  que  Ton  a  pesé 
comporte,  on  oll'el,  à  elle  seule,  une  erreur  relative  qui  dépasse 
faeilemont  le  dix-niillième. 

Ia\  mesure  de  la  pression  atmosphérique  au  moyen  du  baro- 
m«'*lre  normal  roinporte  quatre  lectures  au  cathétomètre  et  un 
«lllourement  :  de  là  oinc]  erreurs  probables  qui  dépassent  généra- 
lement le  centième  de  millimètre  et  peuvent  s'ajouter. 

De  plus,  la  verticalité  de  la  tige  à  deux  pointes  est  bien  difficile 
À  réaliser  dune  manière  parfaite,  d'autant  plus  que  la  vis  ballotte 
toujours  un  peu  dans  son  èorou  ^*V  J'ai  constaté  qu'il  peut  en  ré- 
sulter une  erivur  de  plusieurs  centièmes  de  millimètre.  D'ailleurs 
l'emploi  de  cette  tii^e  a  le  tort  de  compliquer  la  correction  de  tem- 
pérature» 


t      iVU  c^t  in^xiut^lo.  lov«<ou\  pïc\'<*s  s^  «itUunt  Ircs  încçAlrmcDl  :  on  sait  que 
f  "-^t  U  1^  <^rf«iii,  p^-uï  VtTV  xiniquo  mais  4is<«  jirjixc,  de*  \is  microroclriques^ 
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Afin  d'éviter  ces  inconvénients  et  de  réduire  les  erreurs  à  celles 
de  deux  lectures,  j'ai  disposé,  à  cheval  sur  le  côté  voisin  de  la  cu- 
vette, un  petit  tube  en  S  dont  la  partie  libre  a  un  diamètre  égal 
à  celui  du  tube  barométrique.  Le  baromètre  normal,  ainsi  modifié, 
jouit  des  avantages  du  baromètre  à  siphon. 

Le  tube  témoin  qui  sert  à  mesurer  la  température  du  baromètre 
est  placé  à  mi-hauteur  et  très  près  de  celui-ci. 

En  outre,  des  joues  métalliques  fixées  à  la  planchette  protègent 
les  tubes  contre  les  courants  d'air.  Dans  ces  conditions,  il  est 
probable  que  la  température  du  mercure  est  connue  à  moins  de 
7^  de  degré  près. 

Le  tube  manométrique,  placé  aussi  près  que  possible  du  baro- 
mètre, est  muni  d'un  robinet  de  verre  qui  permet  de  ne  le  mettre 
en  communication  avec  le  reste  des  appareils  que  pendant  la 
mesure  des  pressions  résiduelles,  de  sorte  qu'il  reste  constamment 
plein  de  mercure.  Il  a  donc,  à  très  peu  près,  la  température  du 
baromètre,  tandis  que,  si  l'on  ne  fait  monter  le  mercure  dans  ce 
tube  qu'au  moment  des  mesures,  il  peut  y  avoir  une  différence  de 
plus  d'un  demi-degré  entre  les  deux  colonnes,  et  l'on  sait  qu'une 
erreur  de  o®,  i  correspond  à  une  erreur  >>  o"",oi  sur  la  hauteur 
de  la  colonne  barométrique. 

En  résumé,  je  crois  que,  dans  les  cas  les  plus  défavorables,  je 
connais  la  pression  du  gaz  pesé  à  moins  de  o"",o4  près,  ce  qui 
correspond  à  une  erreur  relative  de  âôoôô' 

2"  Vide.  Essuyages,  —  Regnault  tare  d'abord  son  ballon 
rempli  de  gaz,  puis  rétablit  l'équilibre  après  y  avoir  fait  le  vide  à 
quelques  millimètres  près,  au  moyen  d'une  machine  pneumatique 
ordinaire. 

Il  est  clair  que,  si  cette  machine  présente  des  fuites,  le  gaz  rési- 
duel peut  être  mélangé  d'air  atmosphérique. 

En  outre,  et  cela  me  paraît  plus  grave,  l'essuyage  du  ballon  a 
pour  effet  de  lui  faire  perdre  de  son  poids,  un  peu  par  usure  réelle 
et  dissolution  du  verre  dans  l'humidité  du  linge,  mais  surtout  par 
enlèvement  de  la  graisse  du  robinet. 

On  peut  voir  que  la  perte  de  poids  subie  par  le  ballon  de  Re- 
gnault après  deux  essuyages  s'est  élevée  à  o*',oi  entre  les  pesées 
à  vide  I  et  II,  III  et  IV  sur  l'air.  Il  est  vrai  qu'une  différence  de 
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3"8%  5  en  sens  contraire  s'est  produite  entre  les  vides  V  et  VI  ; 
mais  cette  augmentation  de  poids  est  probablement  due  à  Tintro- 
duction  de  quelque  corps  étranger  dans  le  ballon.  L*eau  absorbée 
et  retenue  par  les  mastics  des  garnitures  métalliques  doit  être 
aussi  pour  quelque  chose  dans  ces  variations. 

Je  considère  donc  comme  indispensable  d^opérer  comme  il 
suit  : 

Le  vide  est  fait  au  moyen  d'une  machine  à  mercure  entièrement 
dépourvue  de  fuites  ainsi  que  toute  la  canalisation.  J'atteins  faci- 
lement une  pression  voisine  deo"*™,  i.  Le  ballon,  essuyé  avec  soin 
au  mo}^en  d'un  linge  légèrement  humide,  est  porté  dans  la  balance 
dont  Tair  est  bien  desséché;  je  ne  constate  l'équilibre  que  le  len- 
demain. Puis  le  ballon  est  rempli  à  o°  du  gaz  étudié  et  taré  de 
nouveau.  Enfin  je  refais  le  vide  et  je  rétablis  l'équilibre  une  troi- 
sième fois.  Je  calcule  alors  le  poids  de  gaz  qui  remplirait  le  ballon 
dans  les  conditions  normales  au  moyen  de  la  première  et  de  la 
deuxième,  puis  au  moyen  de  la  deuxième  et  de  la  troisième  pesée. 
Il  est  clair  que  le  deuxième  résultat  doit  être  plus  grand  que  le 
premier,  et  que  l'on  éliminera  sensiblement  l'erreur  due  aux 
essuyages  en  prenant  la  moyenne  de  ces  deux  nombres. 

Il  est  prudent  de  rejeter  loule  expérience  dans  laquelle  le 
deuxième  poids  se  trouve  notablement  plus  petit  que  le  premier; 
car  cela  est  dû,  en  général,  à  l'introduction  de  quelque  poussière 
dans  le  ballon. 

Dans  mes  expériences,  la  diminution  de  poids  du  ballon,  après 
deux  essuyages,  a  très  rarement  dépassé  i™^»"  et  s'est  élevée,  en 
moyenne,  à  o"'S"',3  par  essuyage.  Il  n'en  peut  résulter,  sur  chaque 
f;roupe  de  deux  pesées,  qu'une  erreur  inférieure  à  o"8«"^3. 

3"  Balance,  —  La  balance  de  précision  dont  je  me  sers  peut 
porter  Soo'^'^;  j'ai  pu  faire  des  pesées  à  y^  de  milligramme  près, 
en  observant,  au  moven  d'une  lunette  à  réticule,  le  déplacement 
(le  Taif^uille  indicatrice  sur  un  arc  finement  divisé. 

Entre  autres  précautions  prises  pour  que  les  deux  bras  du  fléau 
ainsi  que  les  deux  ballons  soient  à  la  même  température,  j'entoure 
d'une  feuille  de  zinc  la  cage  de  verre  de  la  balance;  j'en  ai  constaté 
directement  l'utilité. 

Il  est  à  peine  besoin  d'ajouter  que  j'ai  étalonné  la  boite  de  poids 
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de  précision  dont  je  me  suis  servi;  j'ai  admis  seulement  la  valeur 
absolue  du  poids  de  20^'',  le  plus  gros  de  la  série. 

On  voit  qu'en  résumé  la  somme  des  erreurs  commises  dans 
chaque  groupe  de  deux  équilibres,  c'est-à-dire  sur  chaque  poids 
de  gaz,  ne  peut  guère  dépasser  o"**",  6.  Cela  correspondrait  à  une 
erreur  relative  de  jôoôïï  d^°s  le  cas  de  l'air,  erreur  assez  impor- 
tante. Mais  si  l'on  groupe  trois  équilibres,  c'est-à-dire  deux  pesées 
consécutives,  l'erreur  est  singulièrement  diminuée  pour  les  rai- 
sons exposées  plus  haut,  el  l'on  peut  compter  sur  le  70^00»  ^^^^^ 
qu'il  résulte  de  ce  qui  va  suivre. 

4*  Ballons.  Compressibilité,  —  Les  ballons  dont  je  me  suis  servi 
sont  dépourvus  de  garniture  métallique.  Leur  col  est  prolongé 
par  un  tube  de  verre  muni  d'un  robinet  soigneusement  rodé.  Ils 
ont  un  volume  voisin  de  2**', 3.  L'absence  de  mastic  susceptible 
d'absorber  plus  ou  moins  d'eau  et  la  diminution  du  poids  mort 
compensent  largement  la  petitesse  relative  de  ces  ballons. 

Enfin,  une  cause  d'erreur  signalée  déjà  par  Lord  Rajleigh,  et 
qui  a  échappé  ici  à  Regnault,  bien  qu'il  en  ait  tenu  compte  ailleurs, 
est  la  diminution  de  volume  que  subit  le  ballon  quand  on  y  fait 
le  vide.  Je  l'ai  mesurée  directement  et  trouvée  égale  à  o'^'',5  en- 
viron; il  faut,  en  conséquence,  ajouter  un  peu  plus  de  o^k"",  6  au 
poids  de  gaz  résultant  des  lectures  brutes.  Cette  cause  d'erreur 
altère  assez  fortement  les  densités  des  gaz  beaucoup  plus  lourds 
ou  plus  légers  que  l'air,  et  spécialement  celle  de  l'hydrogène. 

J'ajouterai  enfin  que  j'ai  tenu  compte  de  la  petite  quantité  de 
gaz  contenue  dans  la  chambre  de  mon  baromètre.  J'ai  déterminé 
la  pression  de  ce  gaz  par  un  moyen  que  j'espère  utiliser  pour 
l'étude  de  la  compressibilité  des  gaz  aux  faibles  pressions. 

II.  —  Résultats. 

J'arrive  maintenant  à  l'exposé  de  mes  résultats,  et  je  com- 
mence par  ceux  relatifs  à  l'air  et  à  l'hydrogène,  parce  qu'ils 
présentent  avec  les  nombres  de  Regnault  une  concordance  par- 
faite et  fournissent  ainsi  un  contrôle  précieux  de  mes  expé- 
riences sur  les  autres  gaz. 

Je  m'occuperai  ensuite  de  l'azote  et  de  l'oxygène  pour  lesquels 
j'ai  trouvé  des  nombres  assez  différents  de  ceux  de  Regnault. 
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I**  Poids  du  litre  d'air  normal.  —  J'ai  fait  sîx  expériences  au 
mojen  d'un  ballon  dont  j'ai  déterminé  avec  soin  la  capacité  inté- 
rieure par  le  procédé  de  Regnault;  cette  capacité  est  à  o®  de 
2*'*,2G5o6  à  moins  de  o",i  près,  y  compris  le  canal  du  robinet. 

Or  les  poids  d'air  normal  remplissant  ce  ballon  se  sont  trouvés 
compris  entre  28'*,9286  et  28'",  9290.  Il  convient  d  y  ajouter  0,0006 
pour  tenir  compte  de  la  contraction  du  ballon  vide.  Le  poids  du 
litre  d'air  normal  est  donc  d*après  cela 

,,9^.88  ^oooof.^^ 

soit  pour  la  masse  du  litre  d'air  sous  la  pression  d'une  atmosphère 
G. G. S.  :  iK',  2760. 

Le  nombre  de  Regnault  corrigé  de  la  contraction  du  ballon 
vide,  et  en  laissant  de  côté  les  deux  dernières  décimales  qui  n'ont 
aucun  sens,  est  de  1,2934;  mais  il  faut  remarquer  que  les 
9  nombres  dont  il  est  la  moyenne  varient  de  1,2981  à  1,2937  en- 
viron, tandis  que  mes  nombres  présentent  un  écart  quatre  fois 
plus  faible.  La  différence  est  d'ailleurs  dans  le  sens  prévu 
(essuyage). 

2°  Densité  de  V hydrogène,  —  J'ai  préparé  ce  gaz  de  deux  ma- 
nières : 

a.  Par  l 'élcctrolyse  d'une  solution  de  potasse  à  Zo pour  100. 
—  Je  fais  traverser  au  gaz  ; 

i°Unc  colonne  à  potasse  pour  arrêter  les  matières  entraînées  et 
le  sécher  à  peu  près  ; 

2"  Un  tube  de  verre  étroit,  rempli  de  mousse  de  platine  sur  une 
longueur  de  10*^™  et  maintenu  au  rouge  afin  de  détruire  le  peu 
(l'oxygène  entraîné  par  suite  de  la  diffusion  ; 

3'*  Uji  barhotteur  contenant  une  solution  très  concentrée  de 
potasse  puis  une  colonne  de  potasse  (fondue  spécialement); 

4"  Enfin  le  gaz,  comme  tous  ceux  que  j'ai  préparés,  passe  avant 
d'entrer  dans  le  ballon  sur  de  l'acide  phosphorique  anhydre,  afin 
d'assurer  une  dessiccation  parfaite.  (Ce  corps  a  été  traité  par  un 
courant  d'oxygène  à  température  élevée  afin  de  peroxyder  les 
oxydes  inférieurs  du  phosphore.) 

Deux  séries  d'expériences  faites  avec  deux  ballons  différents  et 
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dans  l'intervalle  desquelles  l'appareil  avait   clé   remanié  m'ont 
donné  pour  la  densité  de  l'hydrogène 

0,069^7    et    0,06949. 

p.  Hydrogène  préparé  au  moyen  du  zinc  du  commerce  et  de 
r acide  sulfurique,  —  Le  gaz  traverse  : 

1**  Une  colonne  de  pierre  ponce  imbibée  d'une  solution  saturée 
de  permanganate  de  potasse  avec  excès  d'alcali; 
2**  Une  colonne  de  potasse; 
3**  Une  longue  colonne  de  cuivre  incandescent; 
4**  Le  barbotteur  et  le  reste  comme  ci-dessus. 

Densité  de  ce  gaz 0,06947. 

On  voit  que  l'hydrogène  préparé  par  ces  deux  procédés,  s'il 
n'est  pas  rigoureusement  pur,  contient  moins  de  50700  d'impuretés. 

Vu  l'incertitude  qui  règne  nécessairement  sur  la  dernière  déci- 
male, on  peut  admettre  que  la  densité  de  l'hydrogène  est  o,  06947. 

Le  poids  du  litre  d'hydrogène  normal  est  donc  o**",  08984  à 
moins  de  ~  de  milligramme  près.  C'est  précisément  le  nombre 
trouvé  par  llegnault  (correction  faite)  pour  l'hydrogène  préparé 
par  le  zinc  et  purifié  au  moyen  de  chlorure  de  mercure. 

3"  Densité  de  Voxygène.  —  L'oxygène  a  été  préparé  par  élec- 
trolyse,  tantôt  d'une  solution  de  potasse,  tantôt  d'eau  acidulée  par 
l'acide  sulfurique. 

Le  gaz  traverse  comme  ci-dessus  une  colonne  de  mousse  de 
platine  incandescente. 

L'expérience  faite  à  trois  reprises  avec  trois  ballons  didérents, 
et  après  avoir  modifié  l'appareil,  a  donné  pour  la  densité  des 
nombres  compris  entre  i,io5oi  et  i,io5i6  et  dont  la  moyenne 
est  j , io5o6. 

Je  donnerai,  à  titre  d'exemple,  une  série  de  déterminations 
faites  avec  le  même  ballon  que  ci-dessus  sur  l'oxygène  obtenu  par 
électrolyse  de  la  potasse. 
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Tare  calculé 
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mm 
0,2I  .  .  . 

0,0591 
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0,0577 

3,2924 
0,0573 
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0,14.. 

759i79.- 
0,17... 

» 
0,0571 

o,o566 

3,2634 
3 , 2648 

3,2347 
3,235i 

766,48 
766,55 
759,65 
759,62 

3,2358 
3,2369 
3,2362 
3,2367 

Movenne . 

.     3,2364 

qui  corresp 

ond 

à  la  densité 

i,io5oi. 

D'après  Regnault,  la  densité  de  Toxygène  extrait  du  chlorate 
de  potasse  est  i,io563.  On  voit  que  les  composés  chlorés  qui 
accompagnent  ce  gaz  modifient  notablement  la  densité. 

4**  Densité  de  V azote,  —  Le  procédé  qui  m'a  paru  le  plus  sûr 
et  le  plus  commode  pour  préparer  l'azote  pur  consiste  à  faire 
passer  sur  du  cuivre  porté  au  rouge  de  l'air  préalablement  dé- 
pouillé de  la  vapeur  d'eau,  de  l'acide  carbonique  et  des  autres  gaz 
absorbables  par  la  potasse.  Il  convient,  comme  l'on  sait,  d'oxjder 
d'abord  le  cuivre  pour  le  débarrasser  des  graisses  et  autres  ma- 
tières combustibles  qui  peuvent  le  recouvrir,  puis  de  le  réduire  par 
l'hydrogène  pur.  Cette  opération,  qui  a  pour  but  principal  d'éviter 
les  produits  gazeux  de  combustion,  a  en  outre  l'avantage  de 
rendre  le  cuivre  plus  poreux  ;  mais  elle  a  l'inconvénient  de  fixer  sur 
le  cuivre  une  certaine  quantité  d'hydrogène.  J'ai  montré  (i*)  qu'il 
se  forme  un  hjdrure  de  cuivre  dissociable  au  rouge  vif.  II  en  est 
résulté  notamment  dans  les  expériences  de  Kegnault  que  l'azote 
dont  ce  savant  a  pris  la  densité  contenait  de  l'hydrogène  (^). 

Afin  d'éviter  la  même  erreur,  j'ai  eu  le  soin  de  réoxyder  préala- 
blement le  cuivre  sur  une  longueur  de  10*^"  du  côté  de  la  sortie  du 


(')  V^oir  Comptes  rendus  des  séances  de  V Académie  des  Sciences,  27  juillet 
1891. 

(')  ïiVô  tÏ3"s  les  quatre  premières  expériences,  et  près  de  jVôé  (ïans  les  deux 
dernières. 

De  même,  Dumas  (composition  de  l'air)  a  recueilli  en  même  temps  que  Tazote 
une  certaine  quantité  d'hydrogène  ainsi  que  de  la  vapeur  d'eau  produite  par  la 
combustion  de  l'hydrure  de  cuivre. 
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gaz.  L'azote  ne  peut  être  considéré  comme  exempt  d'hydrogène 
que  si  cet  oxyde  n'a  pas  été  complètement  réduit. 

Neuf  déterminations  m'ont  fourni  pour  la  densité  de  l'azote  des 
nombres  compris  entre  0,9719  et  0,9721  et  dont  la  moyenne  est 
0,97203. 

En  raison  de  ce  qui  précède,  Regnault  trouve  une  densité  trop 
faible,  0,97137.  Il  est  d'ailleurs  assez  surprenant  qu'il  ait  admis 
sans  discussion  cette  moyenne  déduite  de  six  pesées  dont  quatre 
ne  varient  que  de  1 38'',  4 137  à  i3b'',  4i47>  tandis  que  deux  autres 
(i3,4o85  et  i3,4o86)  présentent  avec  les  premières  un  écart  très 
notable. 

Résumé. 

II  ressort  de  ces  expériences  que  : 
i^  Le  poids  du  litre  d'air  normal  est 

is%2933. 

2^  Les  densités  des  trois  gaz  que  j'ai  examinés  sont,  à  moins 
de  fjî^  près,  par  défaut  : 

Hydrogène 0,06947 

Oxygène i ,  io5o 

Azote 0,9720 

III.  —  Composition  de  l'air  atmosphérique. 

Si  l'on  se  reporte  au  calcul  indiqué  au  commencement  de  cet 
exposé,  on  voit  qu'en  adoptant  pour  les  densités  de  l'oxygène  et 
de  l'azote  les  nombres  tels  qu'ils  ressortent  des  moyennes  de  mes 
expériences  (1,1  o5o6  et  0,97203),  on  trouve  pour  la  proportion 
centésimale  de  l'oxygène  dans  l'air  les  nombres  23, 235  en  poids 
et  2 1 ,  026  en  volume. 

Bien  que  le  dernier  chiffre  n'ait  aucune  valeur,  l'erreur  pouvant 
s*élever  à  une  unité  de  l'ordre  précédent,  ces  nombres  ont  été 
confirmés  au  delà  de  toute  espérance  par  une  méthode  toute  dif- 
férente qui  donne  directement  la  composition  en  poids  (*). 


(*)  Voir  Comptes  rendus  des  séances  de  V Académie  des  Sciences,  3o  juillet 
1891. 
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Cette  méthode  consiste  à  absorber  l'oxygène  de  Fair  au  moyen 
du  phosphore.  Celui-ci  est  contenu  dans  un  ballon  primitive- 
ment vide  de  gaz,  que  je  remplis  avec  précaution  d'air  atmosphé- 
rique. Le  vide  est  fait  de  nouveau  après  l'absorption  complète  de 
l'oxygène.  On  a  donc  immédiatement  le  poids  de  l'oxygène  fixé 
par  le  phosphore  et  d'autre  part  le  poids  total  de  l'air  étudié. 

J'ai  trouvé  par  cette  méthode  que  l'air  contient  a3,  a4  pour  loo 
d'oxygène,  ce  qui  coïncide  parfaitement  avec  le  résultat  ci-dessus 
en  même  temps  qu'avec  ceux  de  Gay-Lussac  et  de  Humboldt, 
mais  présente,  avec  le  nombre  de  Dumas  et  Boussingault,  un 
écart  de  i  pour  loo.  L'explication  de  cette  erreur  de  Dumas 
résulte  de  ce  qui  précède. 

Remarque,  —  Regnault,  et  avant  lui  Dumas  et  Boussingault 
ont  observé  qu'un  ballon  essuyé  avec  un  linge  trop  sec  présente 
dans  les  premiers  moments  un  excès  de  poids  de  plusieurs  déci- 
grammes,  qui  ne  disparaît  qu'au  bout  de  plusieurs  heures.  Indé- 
pendamment des  attractions  électriques  qui  peuvent  s'établir  entre 
le  ballon  et  le  fond  de  la  cage  de  la  balance,  il  est  certain  que  ce 
ballon  électrisé  se  couvre  de  poussières  et  autres  corps  légers  qui 
flottent  dans  l'atmosphère. 

L'emploi  d'un  linge  humide  donne  lieu  à  une  remarque  très  cu- 
rieuse. 

Contrairement  à  ce  que  Ton  pourrait  attendre,  si  Ton  introduit 
le  ballon  dès  qu'il  vient  d'être  essuyé  dans  Tàir  sec  de  la  balance, 
son  poids  apparent  augmente  tout  d'abord  de  4"*^*^  à  G"*'"  dans  les 
cinq  premières  minutes,  puis  d'un  nouveau  milligramme  dans  les 
quinze  ou  vingt  minutes  qui  suivent.  A  partir  de  ce  moment  où  il 
est  maximum,  le  poids  apparent  diminue  lentement  jusqu'au  len- 
demain :  il  est  alors  inférieur  de  o"'^', 4  à  o"*^'',  ^  à  sa  valeur 
maxinia. 

On  peut  donc,  pour  abréger  (en  opérant  comme  je  l'ai  fait  et 
sur  un  ballon  semblable),  faire  la  pesée  vingt-cinq  minutes  après 
l'introduction  du  ballon,  et  retrancher  o™^"^,  5  du  poids  observé; 
l'erreur  commise  ne  dépassera  pas  généralement  o™6»'^2. 

Quant  à  l'explication  du  phénomène,  je  crois  la  trouver  dans  ce 
fait  que  la  petite  couche  d'eau  laissée  sur  le  ballon  s'évapore  toul 
d'abord  assez  vile  dans  Tair  sec,  ce  qui  peut  abaisser  de  plus  de  i° 
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la  température  de  Tair  ambiant.  Cet  air  présente  alors,  bien 
quliumide,  un  excès  de  densité  sur  celui  qui  environne  le  ballon 
tare.  De  là  l'excès  momentané  de  la  poussée.  Cet  excès  diminue 
avec  la  vitesse  d'évaporation,  et  d'ailleurs  le  poids  réel  du  ballon 
diminue  par  suite  de  la  disparition  de  l'eau,  ce  qui  explique  que 
le  poids  apparent  passe  par  un  maximum,  etc.,  ainsi  qu'il  vient 
d'être  rapporté. 


BÈftliE  POUR  TBOUTER  LE  HOHBBE  ET  LA  HATÏÏBE  DES  ACdDEHIS 
DE  LA  ftAKHE  DAHS  UN  TOH  ET  UH  MODE  DOHNÉS  ; 

Par  m.  Pierre  LEFEBVRE. 

Je  numérote  les  notes  de  i  à  7  selon  Tordre  de  la  progression 
par  quintes  : 

Si. 


Fa,         Do.         Sol.         né.         La. 

Mi. 

I            2            3            4            î 

6 

OU,  dans  la  progression  par  secondes, 

Do,         Bé.         Mi.         Fa,         Soi, 

La. 

9.             4             G             I             3 

5 

Si, 

7 

J'appellerai  caractéristique  de  chaque  note  le  nombre  corres- 
pondant à  la  note.  Je  conviens,  pour  obtenir  la  caractéristique 
d'une  note  altérée,  d'ajouter  -♦-  7  pour  un  dièze,  —  7  pour  un 
bémol. 

Ceci  posé,  ajoutez  à  la  caractéristique  de  la  tonique  —  2  pour 
le  mode  majeur,  —  5  pour  le  mode  mineur.  Le  nombre  obtenu  N 
est  celui  des  accidents;  ce  sont  des  dièzes  s'il  est  positif,  des  bé- 
mols s'il  est  négatif.  Dans  le  premier  cas,  les  notes  altérées  sont 
celles  qui  sont  numérotées  de  i  à  N  à  partir  du^a.  Dans  le  second 
cas,  les  notes  altérées  sont  les  N  dernières  à  partir  du  Si. 


La  bémol  majeur  =  5  —  7  —  :?,=— 4 
Fa  dièze  mineur  =  i-h7  —  5=-h3 

La  mineur  =  5  —  5  =0 

Ut  dièze  majeur  =  -2 -«-7  —  1  =~h  y 


:  4  bémols  ::  Si,  Mi,  La,  Ré, 
:  3  dièzes  ::  Fa,  Do,  Sol. 
:  Pas  d'accidents. 
:  7  dièzes  ::  toutes  les  notes. 


Si  N  était  supérieur  à  -h  7  ou  inférieur  à  —  7,  après  avoir  altéré 
toutes  les  notes,  on  disposerait  des  autres  en  doubles  dièzes  ou 
/.  de  Phy$.,  Z*  série,  t.  L  (Juin  189a.)  17 
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doubles  bémols  : 

fie  dièze  majeur  =  4  -h  7  —  2  =     9  =     7  -h  2  :  :  '2  doubles  diézes  :  :  Fa  et  Do. 
Fa  bémol  majeur  =  1 — 7 — 2= — 8= — 7 — i::  i  double  bémol::  SL 

La  règle  s'étend,  non  seulement  aux  modes  mineur  et  majeur, 
mais  encore  à  tous  les  modes  du  plain-chant.  On  peut  alors  re- 
noncer sous  la  forme  suivante  : 

Retranchez  la  caractéristique  du  mode  de  celle  de  la  tonique. 

La  différence  N  ^.  donnera  le  nombre  de  .  ,     ,  .  Les  notes 

négative  bémols 

altérées  sont  les  N  r,  dans  la  profirression  par  quintes. 

dernières  r     o  r       t 

C'est  ainsi  que,  pour  le  mode  d^ut  (mode  majeur),   on  aura  à 

retrancher  2  à  la  caractéristique  de  la  tonique;  pour  le  mode  de  la 

(mode  mineur)  on  a  à  retrancher  5. 

Ton  de  /a,  mode  de  sol  :  i  —  3  =  —  ii:  Si,  Mi, 

Règle  inverse.  —  Au  nombre  de  ,  .      ,    affectés  du  signe  di, 

ajoutez  la  caractéristique  du  mode;  la  somme  est  la  caractéristique 

de  la  tonique. 

I-h  4  -*-  2  =  6  Mi  majeur, 

-{-  4  -H  5  =  <j  =  7  -+-  2  Ut  dièze  mineur, 
-{-  4  -i-  3  =  7  Si  mode  de  sol, 

^  ,  ,      .    \  —  5-H2=  —  7-h4      ^é  bémol  majeur. 
5  bémols  {        .       ^  o  •  u  •       1      • 

/  —  5-i-5=  —  7-^-7      Si  beinol  mineur. 

Les  règles  précédentes  ne  sont  pas  seulement  des  règles  empi- 
riques; elles  se  déduisent  du  raisonnement  suivant.  Les  gammes 
étant  rangées  dans  Tordre  logique,  c'est-à-dire  les  toniques  pro- 

•    .  I  c  '  n  monte      1, 

gressant  par  quintes,  chaque  iois  que  1  on    ,  ,  dune  quinte, 

dièze  1,  ,  bémol    r  ?      j        17  •  •         1 

on  ffaffne  un  ,  .      ,  ou  1  on  perd  un    ,..     .1^  ordre  d  apparition  des 
"^   °  bciiiol  '  dieze  * '^ 

dièzes,  l'ordre  de  disparition  des  bémols  coïncident  d'ailleurs  avec 
Tordre  des  toni(]ues. 

Pour  avoir  la  règle  correspondant  à  un  certain  mode,  il  suf- 
fira donc  de  disposer  de  la  caractéristique  de  ce  mode  pour  que 
la  règle  s'applique  à  Tune  des  tonalités;  elle  s'appliquera  alors  à 
toutes. 
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8ÏÏR  L'ATTBAGTIOH  DE  DEUX  PUTEAUX  SÉPARÉS  PAR  UN  DIÉLEGTEiaUE  ; 

Par  m.  Julien  LEFÈVRE. 

J*ai  mesuré  Tattraction  de  deux  plateaux  électrisés,  séparés  par 
UD  diélectrique  non  en  contact  intime  avec  eux,  et  vérifié  qu'elle 
est  représentée  par  la  formule  suivante 

(0  p.= 

en  appelant  F'  l'attraction  des  deux  plateaux  à  la  distance  e  +  e' 
dans  Tair;  F  l'attraction  à  la  même  distance  lorsqu'on  a  placé 
entre  les  plateaux  une  lame  isolante  à  faces  parallèles  d'épaisseurs; 
e'  représente  donc  la  somme  des  épaisseurs  d'air  situées  de  part 
et  d'autre  de  cette  lame;  k  est  la  constante  diélectrique  de  la 
plaque. 

Je  me  sers  de  deux  plateaux  horizontaux  et  d'une  balance  de 
précision  dont  le  fléau  porte,  à  une  extrémité,  un  plateau  ordi- 
naire pour  recevoir  des  poids,  à  l'autre,  le  plateau  mobile  de 
l'appareil  électrique,  qui  a  12^°^  de  diamètre  et  est  suspendu  au 
fléau  par  une  tige  isolante.  Ce  plateau  est  entouré  d'un  anneau 
de  garde,  muni  d'une  sorte  de  couvercle,  qui  est  seulement  percé 
d'un  trou  pour  laisser  passer  la  tige  isolante. 

Le  plateau  fixe,  qui  a  19^"^  de  diamètre,  est  placé  au-dessous 
du  premier  et  porté  par  un  support  isolant  à  vis  calantes,  qui 
permet  de  faire  varier  la  dislance  e  +  e'.  Ce  support  est  traversé 
par  trois  tiges  isolantes  qui  soutiennent  le  diélectrique.  De  part  et 
d'autre  de  celui-ci,  on  laisse  des  épaisseurs  d'air  aussi  faibles  que 
possible;  il  faut  cependant  laisser  au  plateau  mobile  la  possibilité 
d'accomplir  de  petites  oscillations. 

La  source  d'électricité  est  une  bobine  de  Ruhmkorfi*,  actionnée 
par  6  éléments  Bunsen  ;  l'un  des  pôles  de  la  bobine  communique 
avec  le  plateau  fixe  et  avec  l'armature  intérieure  d'une  jarre  dont 
la  capacité  est,  suivant  les  cas,  70  à  i5o  fois  plus  grande  que  celle 
du  condensateur  formé  parles  plateaux.  L'autre  pôle,  l'armature 
extérieure  de  la  jarre,  le  plateau  mobile  et  le  fléau  de  la  balance 
sont  reliés  au  sol. 
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Toul  l'appareil,  sauf  le  plateau  qui  reçoit  les  poids,  est  placé 
dans  une  cage  dont  Tair  est  desséché. 

Les  plaques  de  soufre  et  de  parafGne  sont  obtenues  par  fusion, 
dans  un  moule  dont  le  fond  est  rendu  horizontal  par  on  niveau 
à  bulle  d'air.  L'épaisseur  des  lames  solides  est  mesurée  avec  une 
vis  à  deux  pointes  et  un  cathétomètre.  La  distance  e  +  e'des  deux 
plateaux  est  aussi  mesurée  au  cathétomètre. 

Le  diélectrique  est  placé  dans  la  cage  quelques  jours  avant 
l'eiLpérience,  pour  lui  laisser  perdre  toute  trace  d^électricité. 

La  balance  contenant  une  tare  un  peu  trop  faible  et  toutes  les 
pièces  communiquant  avec  le  sol,  j'achève  d'établir  l'équilibre 
avec  un  poids  p,  J'électrise  ensuite  le  plateau  Gxe  et  j'établis  de 
nouveau  l'équilibre  par  un  poids  P.  Je  remets  ce  plateau  en  com- 
munication avec  le  sol  et  j'équilibre  encore  par  un  poids//  : 


L'attraction  F'  est  déterminée  de  même  par  trois  opérations. 

J'opère  de  même  pour  les  liquides,  mais  en  mesurant  d'abord  P, 
puis  F,  afin  d'éviter  l' évapora  lion.  L'épaisseur  d'air  e!  subit  dans 
ce  cas  une  petite  correction  qui  consiste  à  remplacer  l'épaisseur 
de  la  lame  de  verre  formant  le  fond  de  la  cuve  qui  reçoit  le  liquide 

par  réi)aisseur  d'air  équivalente. 

F         . 
Dans  chaque  expérience,  je  calcule  le  rapport  p*  puis  le  rapport 


comité 


Ae'\* 


r    \  e  ->r  e   j 
D'après  (i),  on  doit  avoir 

v/K  =  k. 

Le  Tableau  suivant,  dans  lequel  e  et  e  sont  exprimés  en  centi- 
mètres, F  ^l  F'  en  milligrammes,  montre  que  les  valeurs  de  yR 
concordent  avec  les  valeurs  de  A*  que  j'ai  obtenues  au  moyen  de 
la  balance  de  Coulomb  (*). 


(')  Comptes  rendus  des  séances  de  r  Académie  des  Sciences,  i6  novembre 
1891. 
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La  formule  (i)  est  donc  exacte  et,  en  particulier,  dans  le  cas 
où  ^  devient  négligeable,  on  a 

F 

F  /- 

Diélectriques.  e,         e'.  F.  F'.        —  •         R.       /R.       A. 

Paraffine  n°  1 a, 20  0,70  39,5  i7}25  2,29  3,53  1,88  2 

»  »    »  0,66  40,5  14  2,89  4»38  2,09      u 

Il  n"  2 3,37  0,61  3o,5  9  3,39  4»5i  2,12       j» 

»  n    »  0,68  23,5  7,25  3,24  4î42  2,10       » 

Soufre 3,56  o,54  4^,5  9,75  4,97  7,27  2,70  2,0 

»      »  0,65  53,5  i3  4,11  6>39  2,52       » 

Ébonite 2,04  o,32  72,75  18,75  3,88  5,39  2,32  2,3 

Sulfure  de  carbone.  2,60  1,09  22  11, 5  1,91  2,78  1.67  1,7 

Essence  de  térében-  )  /.     <-       o  ^  r«         ^ 

^j^j^g  I   ^,77    0,79    26,25     i3  2,02    2,49     1,58     1,5 

Pétrole 2,28    0,71     19,50      8  2,43     3,38     1,84     1,9 

Je  ferai  remarquer,  en  terminant,  que  Tattraction  de  deux  pla- 
teaux se  prête  parfaitement  à  la  mesure  des  constantes  diélec- 
triques; c'est  une  méthode  simple,  rapide  et  n*exigeant  qu'une 
balance  de  précision;  elle  est  préférable  à  tous  les  procédés 
actuellement  en  usage. 


HOTE  BELATIVE  A  L'AGTIOH  D'UN  GOUBAHT  SUR  UHE  AlftïïHiLE  AIHAITTÉE  ; 

Par  m.  E.  GARNAULT. 

On  saitqu'Œrsted  et  Ampère,  en  1820,  étudièrent  l'action  d'un 
courant  sur  une  aiguille  aimantée.  Peu  après,  Biot  et  Savart,  puis 
Pouillet  continuèrent  cette  étude  en  faisant  varier  les  positions 
relatives  du  courant  et  de  l'aiguille.  Il  existe  quelques  particula- 
rités qui  n'ont  été  signalées  ni  par  eux,  ni  par  les  observateurs 
qui  les  ont  suivis.  Elles  ont  donné  lieu  à  des  expériences,  exécu- 
tées en  1877,  dans  le  laboratoire  de  l'École  navale  de  Brest  et  qui 
établissent  les  deux  faits  suivants  :  i^  Lorsqu'un  courant  passe 
par  une  aiguille  aimantée  librement  suspendue,  de  manière 
qu'elle  puisse  se  mouvoir  circulairement  dans  un  plan  horizontal, 
Taiguille  n'abandonne  pas  le  méridien  magnétique.  2^  Lorsqu'un 
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courant  rectilignc  indéfini,  placé  dans  le  méridien  magnétique, 
s'approche  d^une  aiguille  aimantée  horizontale  en  restant  paral- 
lèle à  lui-même,  Taiguille  aimantée  dévie  conformément  aux  lois 
d'Ampère;  mais  la  déviation,  nulle  si  le  courant  est  au  contact  de 
Taiguille  ou  bien  à  une  grande  distance,  prend  une  valeur  maxi- 
mum pour  une  distance  déterminée,  variable  avec  le  magnétisme 
dePaiguille  et  la  composante  horizontale  du  magnétisme  terrestre. 
Pour  mettre  ces  deux  théorèmes  en  évidence,  nous  avons  ima- 
giné les  dispositions  suivantes. 

I.  Un  barreau  aimanté  de  gS"""  de  long  et  de  a"""  de  diamètre, 
est  terminé  à  ses  deux  bouts  par  des  (ils  de  platine  recourbés  à 
angle  droit.  Il  est  suspendu  par  un  fil  sans  torsion  qui  supporte 
aussi  un  miroir.  A.  Taide  de  ce  miroir,  on  observe  avec  une  lunette 
une  règle  divisée  placée  à  une  distance  de  i™.  Quatre  à  cinq  élé- 
ments Bunsen  envoient  le  courant  à  deux  coupes  dans  lesquelles 
plongent  à  peine  les  fils  de  platine. 

Dans  une  première  série  d'expériences,  les  coupes  contenaient 
du  mercure.  Le  courant  ne  passe  pas  :  lecture  298*  division  de  la 
règle.  Gourant  fermé  296,5.  Courant  ouvert  3oo.  Courant  fermé 
295,5.  Une  division  répond  à  a'  de  déviation. 

Dans  une  deuxième  série  où  les  coupes  contenaient  de  Teau 
acidulée,  les  résultats  sont  moins  concordants,  mais  il  ne  faut  pas 
perdre  de  vue  que  le  dégagement  des  bulles  de  gaz  dues  à  la  dé- 
composition de  l'eau  imprimait  à  Taiguille  un  balancement  im- 
possible à  éviter.  Une  déviation  systématique  eût  entraîné  dans 
les  lectures  une  différence  bien  plus  marquée. 

II.  Pour  étudier  les  variations  de  la  déviation  avec  la  distance, 
la  disposition  suivante  a  été  adoptée.  Une  aiguille  aimantée^ 
supportée  par  un  fil  de  cocon,  se  trouvait  au-dessus  d'un  cercle 
de  verre  gradué.  La  boîte  qui  la  contenait  était  portée  sur  un  tré- 
pied à  jour  qui  permettait  d'approcher,  aussi  près  que  possible  de 
l'aiguille,  un  fîl  de  cuivre  recourbé  destiné  à  amener  le  courant. 
Ce  fîl,  convenablement  isolé,  était  fixé  au  chariot  d'un  cathéto- 
niètre  qui  servait  à  mesurer  les  variations  de  distance. 

(  jn([  éléments  Bunsen  fournissaient  le  courant.  Ils  étaient  placés 
à  une  assez  grande  distance;  des  conducteurs  un  peu  gix)s  ame- 
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naienl  le  courant  à  la  salle  d^expériences.  L'aiguille  aimantée  était 
constituée  par  un  barreau  d'acier  de  160™*°  de  longueur  dans  deux 
expériences  et  de  80""  dans  une  autre.  Son  diamètre  était  de  2' 


.mm 


rentière  expérience, 
tom.  Équilibre.  Déviation. 


,5 


Deuxième  expérience. 
Cathétom.  Équilibre.  Déviation. 


Troisième  expérience. 
Cathétom.  Équilibre.  Déviation. 
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On  voit  par  ces  expériences  qu'un  maximum  se  manifeste  bien. 

La  courbe  ci-jointe,  tracée  d'après  la  deuxième  expérience,  le  met 

nettement  en  évidence. 

Fig.  I. 
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Il  était  possible  a /?r/or/ d'énoncer  les  deux  faits  qui  nous  occu- 
pent. Évidemment,  si  le  courant  passe  par  l'aiguille,  il  n'y  a  aucune 
raison  pour  qu'elle  dévie  plutôt  d'un  côté  que  de  l'autre.  Une  dé- 
viation dans  ce  cas  ne  pourrait  s'expliquer.  D'un  autre  côté,  si  le 
courant  passant  par  l'aiguille  n'amène  pas  de  déviation,  un  cou- 


%iS  GARNAULT. 

M  rit  fort  éloigné  de  l'aiguille,  n^en  produira  pas  non  plas.  La  dé- 
viation pa9f»ant  de  zéro  â  zéro,  quand  la  distance  du  courant  ang- 
inenle,  doit  évidemment  passer  par  un  maximam. 

Ij:  calcul  rend  d*ailleurs  complètement  compte  de  ces  phéno- 

Soit  Ali  une  aiguille  aimantée  dont  les  pôles  sont  A,  B,  soit  NN' 

Fig.  3. 


le  niéridicu  niaguclique  dont  elle  est  déviée  par  un  courant  MM' 
plucé  dans  le  plan  du  méridien  magnétique  et  supposé  indéfini. 

Hiot  et  Savart  ont  établi  que  le  pôle  A  éprouve  de  la  part  du 
courant  une  forer  perpendiculaire  au  plan  qui  passe  par  le  courant 
el  le  pôlr;  (|ue  celle  force  est  appli(|uéc  au  pôle  et  qu'elle  a  pour 

valeur  »  m  nonunanl  ni  le  magnétisme  du  pôle,  c  Fintensité 

du  eouninl  ri  /*  la  perpendiculaire  abaissée  du  pôle  sur  la  direc- 
tion du  eouraul. 


'imc 


(leUe    force    V       '""-    peut  se   décomposer    en  deux  autres, 

V  Vvosx  ilans  le  plan  horizonlal  qui  passe  par  Taiguille  et 
(V  ISina  ili>nl  nous  n'avons  pas  à  nous  préoccuper.  A  son 
lour»  la  forée  V  peul  donner  deux  eoniposanles^  Tune  Q"  suivant  la 
dîivelion  de  Taiguille  el  qui  esl  dêlruile  par  la  résislancedu  pivot, 
r^ulre  l*  P'eosî  perpemUeulaire  à  Taiguille  el  appliquée  au 
pôle  V. 

Ku  >e  reporlanl  à  la  liguiv  on  \oil  que  eo>z  =  -  i^M»  Par  suite, 


y')  C41'  V  v,vui^K<.vAut«-  hv>i'uv»ui4le  e>t  ^Hrr^HruUicuUir^  j    VB  et  P  p^rrpendicu- 
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en  faisant  les  substilutions,  on  a 

_,-      •>.nicù  coss 
P'=  ; » 

puis 

p,  __    îimcScoss 

Alors  le  moment  qui  tend  à  entraîner  Taiguille  hors  du  méridien 

magnétique  sera 

imclo  cose 

Le  moment  dérivant  de  Taction  de  la  Terre  sur  Taiguille  déviée 

sera 

mflsintj 

en  appelant/*  l'intensité  magnétique  horizontale  de  la  Terre. 
Quand  TaiguIUe  sera  en  équilibre,  on  aura  donc 

•xmcl^  coss  '        ^,  . 
■^- ,,   .  ,  -  =  mfl  sin  6 

ou 


cote  =  ô*-+-  /*sin*£. 


/ 

c 

Si  l'on  pose  -7;  =  a,  on  aura 
(i)  aao  cote  =  o'-i- /*  sin*!. 

La  déviation  £  étant  fonction  de  la  distance  0,  on  doit  se  de- 
mander si  cette  fonction  admet  un  maximum,  car  pour  S  =  o  on 
a  /•  =  o  et  pour  S  =  oo  £  est  encore  nul. 

La  dérivation  donne 

2  a  5  — - — h  '}.  a  cote  rfo  =  •>,  0  </$  -♦-  a  /*  sin  s  cos  e  di 
cos*e 


OU 


(hl r /*  sine  cose  )=  û^o(o  —  a  cote), 

\cos*e  / 


dz  0 — a  cote 


dZ  a  8  ... 

<*  sin  e  cos  e 


cos*e 


laire  au  plan  qui  passe  par  A  ou  par  MM'  est  nécessairement  perpendiculaire  à  A.\' 
qui  passe  par  son  pied  dans  le  plan. 


a5o 
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En  «^gdlaot  le  naméntear  à  zéro  et  nommanl  £'  la  dérialioa  qui 
correspond  â  ce  maxîmam,  od  a 


2) 
dViJ  Ton  tire 


^  =  a  cot  s'. 

cols  =  -  9 
a 


CO*£  = 


^ 
O 


/ 


sins  = 


0» 


a^ 


>l\ 


a* 


F!n  portant  ces  valeurs  dans  le  dénominateur,  on  voit  qu'il  ne 
devient  ni  nul  ni  infini  :  nous  sommes  donc  en  présence  d'un 
maximum. 

\jn%  substitutions  conduisent  à  porter  dans  Féquation  (a)  la 
valeur  de  cote  tirée  de  (i).  On  a  alors 

qui  donne  la  distance  o  pour  laquelle  a  lieu  le  maximum.  On 
arriverait  de  même  à 

sin*e  -t-  j^ sin^e -j  =  o. 

LV'qiiation  primitive  (i)  donne  la  distance  o  en  fonction  de  la 
(h'viation  £ 

^j  —.  a  cote  dt  /a*  cot*£  —  /*  siii*£, 

(équation  qui  conduit  à  une  courbe  de  la  forme  suivante. 

Fig.  3. 


l/apparrlj  siinph»  cl  commode  au  moyen  duquel  on  peut  vérifier 
rrs  lois,  ronslruil  par  M.  Démichel,  se  compose  d'une  boussole 
•Mrvrr  sur  trois  pieds  à  vis  calantes.  Le  fond  est  formé  par  une 
f;larr  divisée.  I/aiguillc  supportée  par  un  fil  de  cocon  est  sus- 
p(*n<lue  très  prés  de  la  glace.  De  Paulre  cc^lé  de  la  glace  et  entre 
les  pit'ds  qui  supportent  Tappareil  se  trouve  le  fil  qui  amène  le 
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couranl.  Un  élément-bouteille  au  bichromate  de  potasse  suffit 
pour  faire  l'expérience.  Ce  fil  est  mobile  en  hauteur  parallèlement 
à  lui-même.  On  peut  l'approcher  jusqu'au  contact  de  la  glace 
dont  l'épaisseur  seule  le  sépare  de  l'aiguille. 

On  constate  que  la  déviation  est  très  faible.  En  éloignant  le  fil 
de  l'aiguille,  on  la  voit  augmenter  jusqu'à  une  certaine  valeur 
après  laquelle  elle  diminue  à  mesure  que  la  distance  croît. 

La  position  du  maximum  dépend  surtout  du  rapport  de  l'in- 
tensité du  courant  à  la  composante  horizontale  de  l'intensité  ma- 
gnétique de  la  Terre  dans  le  lieu  considéré.  En  efiet,  la  dévia- 
tion et  la  distance  qui  répondent  au  maximum  sont  données  par 
les  équations 

o*-f-a'o« — a>/>i=o        et        sin*e4- -rj  sin's Jî  =  ^• 


A.  ELSAS.  —  Nouvelle  méthode  de  mesure  des  constantes  diélectriques 

(  Wied,  Ann.f  t.  XLIV,  p.  654;  1891). 

La  méthode  employée  par  l'auteur  est  analogue  à  celle  de  Win- 
kelmann  (Journal  de  Physique,  2*  série,  t.  IX,  p.  253);  mais 
elle  présente  sur  celle-ci  l'avantage  qu'on  emploie  deux  condensa- 
teurs séparés  au  lieu  d'un  condensateur  à  trois  plateaux. 

L'appareil  se  compose  d'un  inducteur  difi'érentiel  réuni  à  un 
condensateur  fixe  et  à  un  condensateur  de  Kohirausch  à  plateaux 
mobiles,  reliés  entre  eux  par  un  téléphone  qui  cesse  de  rendre  un 
son  quand  les  capacités  sont  égales.  On  intercale  entre  les  plateaux 
la  plaque  à  essayer  et  l'on  établit  l'équilibre,  puis  on  supprime  la 
plaque,  on  rétablit  de  nouveau  l'équilibre  et  l'on  déduit  du  dépla- 
cement du  plateau  mobile  la  constante  diélectrique. 

Les  plateaux  du  condensateur  ont  i5^"  de  diamètre,  les  plaques 
isolantes  sont  naturellement  plus  grandes  et  les  meilleures  condi- 
tions d'exactitude  correspondent  à  une  couche  d'air  de  3""  à  6""* 
d'épaisseur  entre  les  plateaux;  on  choisit  donc  en  conséquence  l'é- 
paisseur des  plaques  à  essayer. 

Les  valeurs  trouvées  sont  : 
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Verre  à  glaces  1 7,46 

n  2 7,3o 

3 6,44 

Caoutchouc  durci !2,865 

Mica  i 5 ,66 

»    2 5,97 

Celluvert  <lur  gris i ,  192 

0         dur  rouge ii44i 

»         dur  noir 19^1 

»         souple  rouge 2 ,66 

Le  celluvert  est  une  substance  fabriquée  par  Moll-Esgen  et  O* 
(le  Londres  et  présentée  dans  le  coramerce  comme  un  isolant  par- 
fait remplaçant  avec  avantage  la  gutta-percha  ;  la  constante  de  ce 
corps  est  plus  petite  que  celle  de  tous  les  autres  corps  solides, 
sauf  pour  la  dernière  variété. 

La  méthode  s'applique  aux  liquides,  à  condition  de  les  placer 
dans  un  vase  métallique;  on  emploie  par  exemple  les  deux  arma- 
tures d^unc  bouteille  de  Leydc  à  armatures  mobiles.  On  trouve 
ainsi  pour  l'essence  de  térébenthine  2,235. 

I/autcur  estime  que,  dans  les  meilleures  conditions,  l'erreur  ne 
doit  pas  dépasser  i  pour  100.  C.  Daguenet. 


11.  IIKRTZ.  —  Passage  des  rayons  de  la  cathode'  à  travers  des  couches  métal- 
liques minces  {Wied.  Ann.f  t.  XLV,  p.  28;  189a). 

M.  Horlz  a  étudié  le  passage  de  ces  rayons  à  travers  des  couches 
minces  de  divers  métaux  :  or,  argent,  platine.»  aluminium,  cuivre, 
«léposéos  sur  une  plaque  de  verre  d'uranc,  soit  direclemenl,  soit 
par  procédé  chinH(|ue,  soit  par  dos  décharges  dans  le  vide.  Il  fixe 
de  pclits  morceaux  minces  de  mica  sur  la  plaque  métallique,  puis 
il  la  pince  à  'ao^"^  environ  de  la  cathode  formée  d'un  disque  plan 
d'aluminium  de  i*'"  de  diamètre,  la  face  métallique  tournée  vers 
réloclrodo.  Tant  que  la  décharge  lumineuse  passe  dans  le  tube,  le 
métiil  projette  son  ombre  sur  le  verre  fluorescent,  mais  dès  que  le 
tube  devient  obscur,  la  phosphorescence  se  produit  sur  toute  la 
pla(|uo  et  atteint  son  maximum  d'intensité  en  même  temps  que  la 
décharge;  les  plaques  de  mica  seules  projettent  leur  ombre  sur  le 
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verre.  Il  est  difficile  d^admettre  que  les  radiations  passent  par  les 
lacunes  du  métal,  puisque  dans  la  décharge  lumineuse  aucune  lu- 
mière n^est  visible  et  qu'on  peut  augmenter  le  nombre  des  couches 
superposées  sans  diminuer  beaucoup  Téclat.  Ces  rayons  ne  re- 
viennent pas  en  arrière  :  ils  peuvent  donc  être  transmis  dans  un 
sens  et  non  dans  Tautre. 

L'auteur  admet  que  la  surface  métallique  réfléchit  la  lumière 
phosphorescente  du  verre  et  augmente  ainsi  l'éclat  du  côté  opposé 
à  la  cathode;  si  donc  le  métal  laisse  passer  la  moitié  seulement  du 
faisceau  incident,  le  verre  doit,  par  cette  réflexion,  être  plus  bril- 
lant sous  la  feuille  métallique  que  dans  les  autres  parties. 

Ce  résultat  semble  vérifié,  mais  peu  nettement,  avec  des  couches 
d'argent  d'une  certaine  épaisseur. 

Si  les  rayons  passaient  à  travers  les  trous  du  métal,  ils  conti- 
nueraient leur  route  en  ligne  droite,  tandis  qu'en  réalité  ils  sont 
difl*usés  comme  par  un  verre  dépoli. 

Une  ouverture  circulaire  fermée  par  une  feuille  mince  d'alumi- 
nium projette  une  image  nette  sur  un  verre  fluorescent  placé  im- 
médiatement derrière  elle;  tandis  que  l'image  s'élargit,  elle  de- 
vient confuse  et  moins  brillante,  même  si  l'on  écarte  très  peu  la 
plaque.  Un  réseau  de  fils  métalliques  recouvert  d'une  feuille  d'a- 
luminium difl'use  les  rayons  dans  tout  le  tube  et  ces  rayons  con- 
servent leurs  propriétés,  entre  autres,  celle  d'être  déviés  par  un 
aimant. 

Ce  phénomène  peut  être  rapproché  de  la  difl^usion  des  rayons 
de  la  cathode  par  réflexion  sur  une  couche  métallique  mince  si^ 
gnalée  par  Goldstein  (*),  C.  Daguenet. 


W.-C.  RONTGEN.  —   Note  relative  à  l'influence  de  la  pression   sur  quelques 
phénomènes  physiques  {Wied.  Ann.,  t.  XLV,  p.  98;  189a). 

D'après  la  théorie  d'Ârrhenius,  la  vitesse  des  réactions  est  d'au- 
tant plus  grande  que  la  pression  est  plus  forte.  L'auteur  s'est  pro- 
posé de  vérifier  cette  conséquence  et  il  a  étudié  d'abord  l'inver- 

(  ')  Journal  de  Physique,  2*  série,  t.  II,  p.  179. 
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sion  du  sucre  de  canne  par  Tacide  chlorhjdrique.  Deux  tubes 
remplis  de  la  même  dissolution  et  maintenus  à  la  même  tempéra- 
ture sont  soumis  pendant  un  certain  temps,  Fun  à  une  pression 
de  Soo'^"*  dans  un  appareil  Cailletet,  Tautre  à  la  pression  atmo- 
sphérique. On  mesure  ensuite  le  pouvoir  rotatoire  en  ayant  soin 
de  faire  les  mesures  alternativement  sur  l'une  et  sur  l'autre  dis- 
solution, puisque  la  réaction  continue  pendant  l'expérience,  et  Ton 
trouve  que  la  pression  ralentit  la  réaction. 

La  seconde  série  d*expériences  est  relative  à  la  diffusion.  Deux 
petits  vases  à  col  étroit,  fermés  en  bas  par  un  morceau  de  vessie 
d'esturgeon  et  en  haut  par  un  peu  de  glu  marine,  sont  remplis 
d'une  dissolution  de  sulfate  de  zinc,  D  =  i,i35,  et  plongés  dans 
l'eau,  l'un  sous  la  pression  atmosphérique,  l'autre  sous  une  pres- 
sion de  Soo'^".  On  pèse  les  vases  au  bout  d'un  certain  temps  et 
l'on  trouve  que,  sous  pression,  il  passe  environ  20  pour  100  d'eau 
de  plus  que  sous  la  pression  ordinaire.  Une  baudruche  de  batteur 
d'or  donne  le  même  résultat. 

Les  expériences  de  Warburg  et  Sachs  ont  montré  que  la  visco- 
site  d*un  certain  nombre  de  liquides  augmente  avec  la  pression;  il 
était  intéressant  de  voir  comment  se  comportent  les  solides  dans 
les  mêmes  conditions.  L'auteur  a  choisi  la  glu  marine  qui,  à  la 
température  ordinaire  et  sous  l'action  de  son  poids,  s'aplatit  peu 
à  peu  comme  un  liquide  visqueux  tandis  qu'un  coup  de  marteau 
l'écrase  facilement. 

Il  remplit  jusqu'à  moitié  de  cette  substance  chauffée  à  loo'^ 
deux  tubes  de  verre,  puis,  après  refroidissement,  il  introduit  dans 
chacun  une  tige  de  laiton  terminée  en  pointe  et  chargée  à  son 
extrémité  supérieure  d'un  poids  d'environ  1200^*".  L'un  des  tubes 
est  soumis  à  la  pression  de  5oo"™,  l'autre  est  abandonné  à  lui- 
même;  on  mesure  au  bout  d'un  certain  temps  de  combien  la  tige 
s'est  enfoncée  et  l'on  remarque  que  la  pression  a  augmente  la  du- 
reté. Celte  modification  n'est  que  passagère,  la  substance  reprend 
la  dureté  primitive  quand  on  supprime  la  pression. 

Le  bismuth  et  le  plomb  traités  de  même  n'ont  rien  donné  de 
précis;  il  serait  intéressant  de  soumettre  aux  mêmes  épreuves  un 
certain  nombre  d'autres  corps.  C.  Daguenet. 
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Lord  RAYLEIGH.  —  Sur  la  théorie  des  forces  superficielles.  IL  Fluides  com- 
pressibles (PhiL  Mag.,  5*  série,  t.  XXIII;  1893). 

Les  théories  capillaires  de  Young  et  Laplace  supposent  les  li- 
quides incompressibles  ;  Fauteur  tente  l'application  de  leurs  idées 
aux  fluides  réels.  Il  démontre  très  simplement  la  formule 

jD  =  TO  H-  Kp*, 

qui  relie  la  pression  interne  m  à  la  densité  p  et  à  la  pression 

externe  p.  Si  Ton  admet  la  loi  de  Mariotte,  p  est  proportionnel 

à  p  et  il  vient 

m  =  A:p  —  Kp*. 

Cette  équation,  si  Ton  prend  p  comme  abscisse  et  m  comme  or- 
donnée, représente  une  parabole  passant  par  Torigine  et  dont  le 
sommet  est  au-dessus  de  Taxe  des  p.  Pour  la  partie  de  la  courbe 
située  au  delà  du  sommet,  l'équilibre  du  fluide  est  instable;  s'il  se 
produit  une  petite  variation  de  densité,  il  y  aura  contraction  indé- 
finie. Entre  l'origine  et  le  sommet  l'état  est  stable;  toutefois  on  ne 
pourra  pas  atteindre  le  sommet  si  les  parois  du  vase  exercent  une 
action  attractive  sur  le  fluide;  il  se  produira  une  instabilité  et  une 
contraction  comme  précédemment. 

Ainsi  on  peut,  sans  faire  intervenir  les  molécules,  expliquer 
qu'un  fluide  passe  à  un  état  de  condensation  difliérent,  en  admet- 
tant simplement  l'attraction  mutuelle  des  parties  de  ce  fluide  et  la 
loi  de  Mariotte.  On  ne  peut  reprocher  à  l'explication  d'être  trop 
bonne,  puisqu'elle  conduit  à  une  contraction  indéfinie  j  on  évite 
la  difficulté  en  admettant  la  loi 

p(9  —  b)  =  const., 
d'où  l'on  tire  la  relation  de  Van  der  Waais 

[m  H — -\{v  -^  b)  =  const. 

Cette  équation  donne  pour  les  isothermes  aux  basses  tempéra- 
tures une  forme  de  courbe  bien  connue  dont  on  remplace  une 
partie  par  une  ligne  droite;  supposons  que  nous  arrivions,  en 
comprimant  la  vapeur,  au  point  d'intersection  de  cette  droite  ;  pour 
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qu'on  pût  la  suivre,  il  faudrait  que  la  vapeur  fût  en  contact  avec 
du  liquide  en  masse,  ce  qui  n'est  pas  le  cas  ;  suivant  la  valeur  de 
rattraction  exercée  par  les  parois,  on  continuera  à  suivre  la  courbe 
ou  bien  on  ne  pourra  pas  arriver  au  point  d'intersection  ;  le  point 
anguleux  sera  remplacé  par  une  courbe  de  raccord. 

Passant  à  l'étude  de  la  couche  de  passage  entre  le  liquide  et  la 
vapeur,  l'auteur  montre  que  la  possibilité  de  l'existence,  dans  la 
couche  de  transition,  de  certaines  densités  qui  seraient  instables 
pour  un  liquide  pris  en  masse,  dépend  du  fait  que,  dans  cette 
couche,  l'attraction  interne  ne  prend  pas  sa  valeur  normale,  à 
cause  de  la  variation  rapide  de  densité  dans  le  voisinage.  Il  re- 
trouve également  ce  résultat,  déjà  énoncé  toutefois,  que  l'exis* 
tence  d'une  force  capillaire  est  liée  à  la  transition  brusque  d'un 
milieu  à  l'autre  et  qu'elle  peut  disparaître  complètement  quand  la 
transition  est  suffisamment  graduelle. 

Le  calcul  de  la  tension  superficielle  entre  un  liquide  et  sa  vapeur 
et  l'application  au  cas  d'une  sphère  liquide  permettent  de  retrouver 
la  formule  déjà  donnée  par  Maxwell.  On  explique  aussi  comment 
un  corps  plongé  dans  une  vapeur  non  saturée  peut  se  recouvrir 
d'une  couche  de  fluide,  qui  persiste,  même  dans  un  vide  élevé. 

C.  Ràveau. 


Lord  RAYLEIGH.  —  Sur  la  théorie  des  forces  superficielles.  IIL  Influence 
de  légères  impuretés  {Phil.  Mag.,  5*  série,  t.  XXXIII;  189a). 

L'expérience  montre  que  la  diminution  de  tension  superficielle 
de  Teau  due  à  la  présence  d'une  couche  d'huile  décroît  beaucoup 
phis  rapidement  que  l'épaisseur  de  la  couche;  l'étude  théorique 
de  la  question  montre  que  cette  diminution  serait  proportionnelle 
au  carré  de  l'épaisseur  de  la  couche  d'impureté  aussi  bien  que  le 
rayon  de  la  sphère  d'activité  des  forces  internes  sont  négligeables 
par  rapport  à  la  courbure  de  la  surface.  On  peut  admettre  une  loi 
absolument  arbitraire  pour  les  actions  mutuelles  d'un  couple  quel- 
conque de  fluides.  C.  Raveau. 
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S.  YOUNG.  —  Sur  les  généralisations  de  Van  der  Waais  relatives  aux  tempéra- 
tureS)  pressions  et  volumes  correspondants  {Phil.  Afag.,  5*  série,  t.  XXXIII; 
189a  ). 

La  formule  de  Van  der  Waals,  sous  la  forme  simple  que  lui  a 
donnée  son  auteur,  ne  semble  pas  suffire  à  représenter  toutes  les 
expériences;  par  contre,  la  loi  des  états  correspondants  qu'elle  a 
suggérée  parait  être  acceptée  généralement. 

Depuis  plusieurs  années  l'auteur,  soit  seul,  soit  en  collaboration 
avec  M.  Ramsey,  a  étudié  la  façon  dont  varient  les  volumes  et  les 
pressions  en  fonction  de  la  température  pour  les  corps  suivants  : 
benzène,  benzène  fluoré,  chloré,  brome,  iodé,  tétrachlorure  de 
carbone,  chlorure  d'étain,  éther;  alcools  mcthjlique,  éth^rlique, 
propylique;  acide  acétique.  Il  donne  une  série  de  Tableaux  conte- 
nant :  1®  les  constantes  critiques  ;  2°  les  pressions  correspondantes  ; 
3"  les  températures  correspondantes;  4°  les  points  d'ébullition  à 
des  pressions  correspondantes;  5**  les  tensions  de  vapeur  à  des 
températures  correspondantes;  6**  les  volumes  moléculaires  des  li- 
quides aux  pressions  correspondantes  ;  7**  les  volumes  moléculaires 
des  liquides  aux  températures  correspondantes;  8"  les  volumes 
moléculaires  des  vapeurs  saturées  aux  pressions  correspondantes; 
9^  les  volumes  moléculaires  de  vapeur  saturée  aux  pressions  cor- 
respondantes; 10^  les  rapports  des  températures  absolues  à  celles 
du  benzène  fluoré  aux  pressions  correspondantes;  i  i"les  rapports 
des  tensions  de  vapeur  à  des  températures  correspondantes;  12°  les 
rapports  des  volumes  moléculaires  des  liquides  à  des  pressions 
correspondantes;  l'i^  les  mêmes  rapports  à  des  températures  cor- 
respondantes; i4"  les  rapports  des  volumes  moléculaires  des  va- 
peurs saturées  à  des  pressions  correspondantes;   i5®  les  mêmes 
rapports  à  des  températures  correspondantes. 

11  résulte  de  l'examen  de  ces  Tableaux  que,  pour  les  dérivés  halo 
gènes  du  benzène  (comparés  au  composé  fluoré),  les  généralisa- 
tions de  Van  der  Waals  s'accordent  bien  avec  l'expérience," pour 
le  benzène,  le  tétrachlorure  de  carbone,  le  chlorure  d'étain,  l'é- 
ther,  elles  sont  grossièrement  vérifiées;  enfin  elles  s'éloignent 
beaucoup  de  la  réalité  pour  les  trois  alcools  et  l'acide  acétique.  Si 
l'on  rapporte  les  données  des  alcools  à  l'un  d'eux,  Talcool  éthj- 
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lique,  les  divergences  diminuent,  tout  en  restant  bien  supérieures 
*  aux  erreurs  d^observation.  Dans  tous  les  cas,  la  comparaison  des 
volumes  moléculaires  de  vapeur  saturée  a  des  pressions  correspon- 
dantes est  beaucoup  plus  satisfaisante  qu'à  des  températures  cor> 
respondantes. 

L^auteur  termine  en  indiquant  comment  il  détermine  le  volume 
critique  :  il  admet  qu'il  a  atteint  la  température  critique  quand 
une  très  légère  détente  fait  apparaître  une  ligne  de  séparation;  on 
peut  arriver  à  faire  naître  cette  ligne  de  séparation  presque  à  l'extré- 
mité supérieure  de  Péprouvette;  le  fluide  occupe  alors  le  volume 
critique. 

Ce  volume  étant  déterminé  pour  certains  corps,  on  peut  obtenir 
sa  valeur  pour  d'autres  en  utilisant  la  loi  des  états  correspondants, 
qui  tend  à  devenir  exacte  quand  on  s'approche  du  point  critique. 

G.  Raveau. 


W.   HIBBKHT.        Sur  un  champ  magnétique  permanent  {Phil.  Mag.y  5*  série, 

t.  XXXIII;  1892). 

Le  magiiélisnie  d'un  barreau  aimanté  depuis  longtemps  varie  très 
pou;  l'auteur  a  obtenu  une  constance  beaucoup  plus  grande  en 
(ixanl  à  un  aimant  des  pièces  polaires  taillées  de  façon  à  fournir 
un  circuit  à  peu  près  fermé,  de  faible  résistance  magnétique.  Le 
modèle  décrit  consiste  en  une  tige  d'acier  de  25"""  de  diamètre, 
de  ()""',/(  d(*  long,  portant  à  une  extrémité  un  disque  de  fer  de  10*^°' 
de  diamètre  et  de  i.")"""  (ré|)aisseur. 

l/autre  extrémité  est  fixée  au  pôle  d'un  feuillet  hémisphérique 
de  fer,  C|ui  entoure  le  barreau  et  vient  presque  au  contact  du 
disque.  Un  entrefer  annulaire,  dont  la  largeur  est  inférieure  à 
1""",.'),  sépare  la  surface  latérale  du  disque  de  la  surface  interne 
de  riiémisphère;  le  champ  est  très  intense  dans  cet  hémisphère 
quand  le  barreau  est  aimanté.  On  utilise  ce  champ  pour  la  pro- 
duction d'actions  induites  instantanées  en  enroulant  un  fil  sur  une 
bobine  à  gorge  peu  profonde,  portée  par  un  tube  de  laiton  qui 
peut  glisser  facilement  dans  Tespace  annidaire  :  coupant  ainsi 
toutes  les  lignes  de  force,  le  tube  tombe  sous  Faction  de  son 
propre  poids. 
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La  bobine  porte  90  tours  de  fil  et  le  flux  magnétique  total  à 
travers  Tenlrefer  est  de  3oooo  unités  C.G.S. 

On  peut  donc  obtenir  une  action  induite  considérable,  même  à 
travers  une  résistance  de  10000  ohms.  Des  essais  exécutés  sur 
trois  appareils  prouvent  la  variation  de  Faimantation;  on  peut 
donc  employer  ces  appareils  comme  étalons  magnétiques  :  on  don- 
nerait au  flux  une  valeur  convenable,  20000  ou  9. 5 000,  pour  fa- 
ciliter les  calculs.  C.  Raveai!. 


JOUBHAL  DE  LA  SOCIÉTÉ  PHTSIGO-GHIMiaïïE  RUSSE. 

Tome  XXIII;  1891.  (Suite.) 

W.  STSCHEGTI\EFF.  —  Déterinination  de  la  constante  diélectrique 

des  liquides  conducteurs,  p.  170-177. 

Pour  éviter  les  erreurs  occasionnées  par  l'absorption  et  la  con- 
ductibilité du  diélectrique,  il  est  nécessaire  d'emplover  des  oscilla- 
tions électriques  de  durée  aussi  courte  que  possible,  ou  bien  de 
disposer  l'expérience  de  manière  que  les  erreurs  se  compensent 
mutuellement.  L'auleur  préfère  la  seconde  méthode  :  son  conden- 
sateur est  formé  de  trois  disques,  dont  deux  sont  fixés  verticale- 
ment à  55""  de  dislance,  et  le  troisième  peut  se  déplacer  parallè- 
lement à  lui-même.  Ce  dernier  et  un  des  deux  disques  fixes  sont 
en  communication  avec  les  électrodes  d'une  bobine  de  Rubmliorfl*, 
tandis  que  le  disque  moyen  communique  à  la  terre  par  l'intermé- 
diaire d'une  sorte  de  tube  de  Geissler,  formé  d'une  pelile  lampe  à 
incandescence  de  5  volts,  dont  le  filament  a  été  rompu  par  un 
courant  trop  intense.  Cet  appareil,  placé  tout  près  du  disque,  est 
excessivement  sensible  aux  oscillations  électriques  dont  la  présence 
se  manifeste  par  une  lumière  semblable  à  celle  des  tubes  de 
Geissler,  tandis  que  la  décharge  statique  du  condensateur  y  pro- 
duit une  étincelle. 

Si  les  deux  disques  extrêmes  ne  sont  pas  disposés  de  manière  à 
tormer  deux  condensateurs  d'égale  capacité  avec  celui  du  milieu, 
ce  dernier  se  charge  et  la  lampe  s'illumine;  en  faisant  varier  la 
distance  du  disque  mobile,  on  peut  annuler  cette  lumière;  elle 
reparait  de  nouveau  quand  on  dépasse  la  position  cherchée.  I^our 
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éliminer  Terreur,  on  prend  la  moyenne  a  des  deux  distances.  Si 
Ton  interpose,  entre  les  deux  disques  immobiles  du  condensateur, 
une  couche  d'un  diélectrique  d'épaisseur  d^  dont  la  constante 
est  D,  il  faudra  déplacer  le  disque  mobile  d'une  longueur  x  pour 
faire  disparaître  la  lumière.  Alors,  on  aura  la  relation 

j      d  ^         d 

Les  liquides  ont  été  placés  dans  une  cuvette  à  parois  parallèles, 
en  verre,  qui  restait  à  sa  place  pendant  la  première  observation. 
Les    résultats    obtenus    sont    en    concordance    avec   la    loi    de 

Maxwell  :  y  D  =  n^. 

D.  /d.  «.. 

Verre 2,^63  i,5o3  i,538 

Benzol 2,17  '»473  'j476 

Eau 1,75  i,3a3  1,3^3 

Alcool  éthylique 1,62  ï»^/^  i,353 

Alcool  méthylique a, ai  *»4S7  '»397 

P.  BACHMETIEFF.    -  Réponse  à  M.  Spatschinsky,  à  propos  des  recherche» 

thermo-électriques  de  l'auteur,  p.  120-17'j. 

L'auteur  affirme  qu'en  continuant  ses  recherches  il  a  trouvé 
encore  plusieurs  cas  confirmant  sa  règle  :  le  courant  thermo- 
électrique ,  entre  les  éléments  consécutifs  du  système  pério- 
dique de  M,  Mendeleef,  change  de  sens  après  chaque  couple 
de  paires.  En  outre,  il  énonce  la  règle  suivante  :  Le  courant 
thermo-électrique  entre  un  élément  et  le  même  élément  en  état 
de  tension  mécanique  est  toujours  de  sens  contraire  au  courant 
entre  cet  élément  {en  état  normal)  et  le  suivant  dans  la  série 
périodique.  Quant  à  l'inversion  des  courants  thermo-électriques, 
qui  parait  rendre  futile  toute  classification  fondée  sur  le  sens  des 
courants,  M.  Bachmelieff  promet  de  l'expliquer  dans  un  Mémoire 
(ju'il  va  publier  prochainement.  W.   Lermantoff. 
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SÏÏB  LA  THÉOBIE  DE  L'ÉCOULEMENT  DES  LlttUIDES  PA£  LES  OBIFIGES  EH 
HnrCE  PABOI,  GIBCULAIBES  OU  RECTANGULAIRES  ALLONGÉS;  CALCUL 
APPROCHÉ  DU  DÉBIT  ET  DE  SA  RÉPARTITION  ENTRE  LES  DIVERS  ÉLÉ- 
MENTS SUPERFICIELS  DE  L'ORIFICE; 

Par  m.  J.  BOUSSINESQ. 

l.  Lorsqu'un  vase  plein  de  liquide  est  percé,  à  travers  une 
partie  plane  et  mince  de  sa  paroi,  d'un  orifice  t,  de  dimensions 
très  petites  par  rapport  à  ses  dislances  tant  aux  bords  de  celte 
partie  plane  qu'au  reste  de  la  surface  limitant  dans  le  vase  la 
masse  liquide,  la  vitesse  V  de  celle-ci,  à  chaque  instant  el  en 
chaque  point  intérieur,  dépend  assez  simplement  des  volumes  dij 
que  débitent  par  unité  de  temps,  à  l'époque  considérée,  les  di- 
vers éléments  superficiels  d^  de  l'orifice,  et  des  distances  /•  de 
ceux-ci  di  au  point  intérieur  dont  il  s'agit;  car  elle  est  la  résul- 
tante de  vitesses  ou  à'appcls  élémentaires,  dirigés  vers  les  élé- 
ments respectifs  di  el  égaux  à  7^-, •  En  d'antres  termes,  le  poten- 
tiel des  vitesses  y  est  celui  d'attraction   nevvlonienne —  /  — , 

comme  je  l'ai  démontré  aux  pages  54'2  à  54^)  de  mon  Essai  sur  lu 
théorie  des  eaux  courantes.  Mais,  entre  l'orifice  t  et  la  section 
contractée  mo*  de  la  veine  où  les  filets  fluides  deviennent  sensi- 
blement rectilignes  et  parallèles,  des  difficultés  d'intégration  jus- 
qu'ici insurmontables  se  présentent,  par  suite  de  la  forme  non 
linéaire  des  conditions  spéciales  à  la  surface  libre;  et  il  en  ré- 
sulte, même  en  se  bornant  au  cas  ordinaire  d'un  écoulement  per- 
manent, l'impossibilité  de  déterminer,  par  le  calcul  seul,  le  débit 
total  y,  ainsi  que  son  mode  de  répartition  sur  l'aire  t. 

Toutefois,  en  attribuant  au  mode  de  répartition  dont  il  s'agit, 
c'est-à-dire  à  la  fonction  qui  exprime  le  débit,  par  unité  d'aire, 
des  diverses  régions  de  t,  une  forme  algébrique  aussi  simple  que 
possible,  la  forme  entière  par  rapport  à  leurs  coordonnées,  on 
conçoit  qu'un  choix  convenable  de  ses  paramètres  (pris  en  nombre 
suffisant)  au  moyen  de  tout  autant  d'équations  demandées  à  la 
théorie  ou  à  l'expérience,  puisse  fournir  une  expression  appro- 
chée de  cette  fonction  et  une  valeur  sensiblement  exacte  du  cocf- 

y.  de  Hhys.t  \\*  série,  l.  I.  (Juillcl  1891.)  19 
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ficient  m  de  débit.  Or  il  est  facile  d^obtenir  quatre  pareilles  con- 
ditions ou  équations. 

La  première,  expérimentale,  consiste  à  mesurer,  par  un  tube 
double  de  Pitot,  comme  celui  dont  M.  Bazin  s'est  servi  pour  avoir 
la  pression  et  la  vitesse  dans  les  nappes  des  déversoirs,  le  débit 
au  centre  de  t,  c'est-à-dire  la  vitesse  du  filet  central,  dont  on  con- 
naît déjà  la  direction,  évidemment  normale  au  plan  de  l'orifice, 
du  moins  pour  toutes  les  formes  usuelles  et  symétriques  de  ce- 
lui-ci. M.  Bazin  a  ainsi  trouvé,  au  centre  d'un  orifice  circulaire 

de  o",  20  de  diamètre, 

V--o,632Vo, 

et,  au  centre  d'un  orifice  rectanj^ulaire  allongé  (sans  contraction 
latérale)  de  o*",8o  de  longueur  sur  o",  20  de  largeur, 

V  :-  0,690  Vo, 

Vq  désignant,  dans  les  deux  cas,  la  vitesse  sur  le  contour,  telle 
qu'on  la  déduit  de   la    formule   théorique  de  D.  Bernoulli ,   ou 

même,  simplement,  de  ïorricelli,  \/'2gh,  quand  l'écoulement  a 
lieu  sous  une  certaine  hauteur  de  charge  h  [de  i"  environ  dans 
les  observations  de  M.  Bazin]  (*). 

J'avais  (h''jà  donné,  dans  mes  Eaux  courantes  (p.  55.4  et  554^» 
les  seconde  et  troisième  équations,  fournies  par  la  théorie  :  elles 
expriment,  l'une,  l'annulation  du  débit  par  unité  d'aire  au  bord  de 
Torifice  t,  où  la  vitesse,  V,  est  tangente  au  plan  de  o",  l'autre,  l'é- 

galil(''  à  Vo  de  cette  vitesse,  V,  résultant  des  appels    ^ ^  qui  s'y 

Irouvont  exercés  de  tous  les  j)oinls  de  l'orifice. 

Enfin,  la  quatrième,  mixte,  en  ce  qu'elle  emprunte  à  l'expé- 
rience la  notion  de  la  section  contractée  mo-,  sera  celle  dont  se 
servent  les  auteurs  d'Hydraulique  pour  démontrer  que  le  coeffi- 
cient (le  conirachon  m  excède--  On  la  forme  en  appliquant  le 


(»)  II  faul  donc  rejeter  l'hypothèse  (le  runniilalion  de  la  vitesse  au  centre  des 
orifK'os,  a<linisc  ])ar  Janiin,  dans  le  Tome  I  de  son  Cours  de  Physique  (p.  326), 
et  que  j'avais  cru,  aux  pajçes  5')2  et  suivantes  de  VKssni  sur  la  théorie  des  eaux 
courantes,  pouvoir  accepter,  sur  la  foi  d'une  expérience  de  Lajerhjeliii  trop  peu 
])r«''<  ise  011,  peut  èlre,  rapportée  troj)  sommairement  dans  les  Expériences  hydrau- 
liques de  l'oncclel  et  Lesbros  {Savants  étrangers,  t.  III,  p.  .'|0i;  i83:»),  par 
les(iuelles  seules  j'en  ai  eu  connaissance. 
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principe  des  quantités  de  mouvement,  suivant  la  normale  au  plan 
de  l'orifice  menée  vers  le  dehors,  à  tout  le  liquide  qui  se  trouve, 
à  l'époque  /,  en  amont  de  cette  section  contractée  ///t,  jusqu'à 
une  demi-sphère  décrite,  dans  le  vase,  autour  du  centre  de  Fori- 
Gce,  avec  un  rayon  assez  grand  pour  que  le  liquide  y  afflue  avec 
des  vitesses  insensibles.  La  quantité  de  mouvement  de  ce  liquide 
croît,  pendant  l'instant  <f^,  de  celle,  pmTYldt^que  possède  la  masse 
fluide  omTWodt  sortie  durant  le  même  instant  par  la  section  con- 
tractée, avec  la  vitesse  V©;  et  il  faut  égaler  sa  valeur  par  unité  de 
temps,  omT\'^^  à  la  somme  algébrique  des  pressions  (jue  supporte, 
suivant  la  normale  au  plan  de  Torifice,  la  surface  de  tout  le  fluide 
considéré.  Or  les  parties  de  cette  surface  constituées  soit  par  la 
paroi  or'  où  est  percé  l'orifice,  et  dont  nous  appellerons  d<s'  les  di- 
vers éléments,  soit  par  la  surface  libre  et  la  section  contractée  de 
la  veine,  qui  ont  en  tout  la  projection  t  sur  le  plan  de  a',  sup- 
portent, d'après  la  formule  de  D.  Bernoulli,  des  pressions,  par 

unité  d'aire,  inférieures  de  -  p  V^*-^  ou  de  -  p  VJ  à  celles  qu'éprouvent 

les  éléments  de  la  demi-sphère  situés  aux  mêmes  niveaux,  V  dé- 
signant la  vitesse  du  fluide  qui  glisse  sur  l'élément  dv  Ae  la  paroi, 
et  Vo  la  vitesse,  à  fort  peu  près  commune,  de  celui  qui  sillonne 
la  surface  libre  ou  qui  traverse  la  section  contractée.  Il  vient 
donc 

pour  la  somme  algébrique  cherchée  de  pressions;  et  la  quatrième 
de  nos  équations^  obtenue  en  l'égalant  à  p/«TV  J,  sera,  après  divi- 
sion par  p^VJ, 

I        I    rV»  d'y' 

Je  me  propose  de  démontrer  que,  dans  les  deux  cas  simples 
d'un  orifice  circulaire  de  rayon  R  et  d'un  orifice  rectangulaire  al- 
longé de  largeur  26,  où  le  débit  par  unité  d'aire  de  t  et  les  vi- 
tesses V  sur  la  paroi  dépendent  d'une  seule  variable,  savoir,  la 
distance  x  au  centre  ou  la  distance  y  au  grand  axe,  l'on  se  trouve 
ainsi  conduit,  avec  une  assez  grande  approximation,  aux  véritables 
coefficients  m  de  débit,  qui,  d'après  les  observations  très  soignées 
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de  M.  Bazin,  sont 

m  =  0,598 

pourTorifice  circulaire  et 

m  =  0,626 

pour  Torifice  rectangulaire  allongé. 

II.  Étudions  d'abord  le  cas  de  l'orifice  circulaire,  où,  à  la  dis- 
tance quelconque  t  du  centre,  le  débit  par  unité  d'aire,  supposé 
de  forme  entière  par  rapport  aux  coordonnées,  sera  évidemment 

Vo/(  ^  )  si /désigne  un  certain  polynôme.  Alors,  pour  satisfaire 

à  la  seconde  condition,  exigeant  que/  s'annule  sur  le  contour  de 
l'orifice,  c'est-à-dire  à  la  limite  t  =  R,   il   faudra  prendre  cette 

fonction  divisible  par  i  —  i>i'  ^"  ^^^  attribuer,  en  posant  ^=5 
et  appelant  Co,  C| ,  c^,  . . .  des  coefficients  constants,  la  forme 

^^)  j  ou 

Par  suite,  le  débit  sera,  pour  une  couronne  élémentaire rfa-—  aTCtrft 
de  Taire  de  Torifice, 

dq  -^  9.7:tJvVo/(5)z-7rR*Vo/(5)</^, 

et,  pour  tout  l'orifice, 

q  -  ïVo   j    /(s)ds, 


*-  0 


quantité  dont  le  quotient  par  (j\  0  est  très  sensiblement  le  coc(fi- 
cient  de  contraction  (ou  même  de  débit)  m.  11  vient  donc,  comme 
expression  de  celui-ci,  en  efi'ectuant  finalement  l'intégration  de 
f{s)  ils  ou  de  2c„  (.ç"—  ,ç''+«  )  ds, 

Au  centre,  où  5  -  -  o,  l'expression  (a)  de/(,ç)  se  réduit  à  c©,  ce 
qui  y  donne,  pour  le  débit  de  Tunité  d'aire,  CoVo;  et  la  premièiT 
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condition,  fournie  par  Texpérience,  revient  à  prendre 
(4)  cq  =  0,632. 

11  reste  à  exprimer,  en  fonction  de  Cq,  C|,  C2,  ...y  les  vitesses, 
Vo,  au  bord  de  l'orifice,  et  V,  près  des  éléments  d^  de  paroi  si- 
tués, dans  le  plan  de  l'orifice,  à  une  distance  donnée  K' du  centre, 
afin  d'utiliser,  pour  la  détermination  de  /,  les  deux  dernières 
conditions  indiquées.  A  cet  effet,  évaluons  d'abord  le  potentiel 

—  /  —  aux  distances  R'  du  centre  supérieures  à  R.  On  le  cal- 

•3LTZ  J      r  *^ 

cule  assez  facilement  pour  une  couronne  élémentaire  potentiante 
de  rajon  t  et  de  largeur  <it,  ou  de  masse  (fictive)  totale 

27ttrftVo/(s)  =  TzR^\o/{s)ds, 

au  moyen  d'une  décomposition  de  la  couronne  en  éléments  paral- 
lélogrammes par  des  droites  émanées  du  point  potentié  (*).  Il 
vient  ainsi,  par  unité  de  masse  potentiante. 


n 


ï5Ti'jf('~R^ "'"'")  ^''"^ 


résultat  d'où  l'on  déduit,  en  multipliant  par  tcR^  Vo/(5)rf5  et  in- 
tégrant de  5  =  o  à  5  ==  1 ,  le  potentiel  total 


1C 


Sa  dérivée  en  R',  changée  de  signe,  est  l'expression  de  la  vi* 
lesse  cherchée  V.  Enfin,  celle-ci,  divisée  par  V©,  devient,  après 

une  réduction  évidente  et  en  posant,  pour  abréger,  =—  =  p, 


ir 


((i) 


1  =  1    f  f{s)ds   f\i--?ss\n^oi)    Ki^ 

( 

J  - 


(*)   Voirt  par  exemple,  les  pages  ii3  à  116  de  mon  Volume  intitulé  :  Appli- 
cations des  potentiels  à  l  *cfjuilibre  et  au  mouvement  des  solides  élastiques,  etc. 


*;'/  BOUSSINESO- 

lM>^loppon^  Ut  second  membre  en  série  par  Tapplicalion  de 

la  formulé;  du  hint^mf:  à  'i   -  issin^xt   ^.  Nous  aurons 

ou  hicn,  apr/;s  substitution  de  Zc„{s'' — s""*"*)  k/(s)^  suivie  de 
r^'fr^ctuation  des  calculs,  et  en  obser\'ant  que  /  /(s)ds  ne  dif- 
fère pas  sensiblement  du  coefficient  m*de  contraction. 

'         ^  'A  f\  xq     /   ^  jhd(n-r-q -r-i)(n-hq -h  1)         J 

III.  Le  troisi<';nic  membre  de  (6)  permettra  de  calculer  sous 
foriiHî  liii'ut  lu  vitesse  au  l)ord  IV  ==  Il  de  rorifice,  011  ^  =  i .  Dans 
ce  but,  on  prendra  comme  nouvelle  variable,  destinée  à  tenir  lieu 
dr  a,  la  tanj;(;nh',  T,  de  la  moitié  de  cet  angle  a,  ce  qui  donnera 


aoL  r  .  --      et     sm  a  — 

I    t-  T*  I  -t-  T* 


• 


Kn    posant    d'ailbnirs,    pour   abréger,    h=:^/\':'^s   et   substituant 

ïr„  (.V"       .v"-^'  )  à  /(.v),  il  vient 

(.)  (!• H'  ■<>  ^  -  ;y<«  /"(.-,  .')'^  r--_j'L(4ii-e)jL^ 


Or 


(i 


el,  en  inlégrant  par  parties,  Ton  a  : 
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1°   Pour  /l  r=  o, 

2"  Pour  II  ^  o, 


I  (4-')""^ïi 


^,,j  ,  -      [/(iH-T>)«-6j' 


'''''"^(W'i 


*^"      o«-«rfe 


v/(l-t-T*)«—  Ô 

Mais,  pour  /i  ~>  o, 


'•-(4x^x-r'*''"'^^-"^'^'-'= 


ce   qui  donne,  quand  /i  =  i,  I,  =  i,  et,  quand  n  est  ]>  i,  en 
intégrant    par    parties,    puis    dédoublant    v(*^~'^")^ — ^    ^" 

(i-^T«)« e 

I/j  = -^ H  /i  — — :5 —  I„-i  -    -xin       i)  [„, 

ou  bien,  après  avoir  isolé  I/,, 


(12)  \a 


'2  /l  -h  1  2  T 


«1 


Joignons  cette  formule   (12),    spécifiée   successivement  pour 
n  =  2,  3,   iî  ...,  à  la  précédente  Ii=:  i,  et  nous  aurons 


T> 


i  '2  10 

03)  •  ' 

7  14         4'>-        42       4<vji 

1,1=  i-f      ^  -• ^- "iT  -^ ^  -•■■■    --.;»         •••; 

I  II  h  '2>  ll.l'Jl  II.IU.lJ 


27-2 

d'où  il  résulte 
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'2-:*  10  \2  ^  2  7  /' 


(i4) 


I    /i         ix»        3-:^        5t6 
10  \J  7  i|  i'2b 


)■ 


le-l 
F 


—  I5   _    _l_  /l       .      T*  T^  -Ç*  T«\ 

•2T»       ~    I.î  \3   "^    -i"   '^"     i     "^    9    "^  66/' 

2-*         4'A4       4  11       44       4î.ii/ 


Telles  sont  les  valeurs  respectives  du  premier  membre  de  (11) 
pour/i^r::!,  2,  '^,  4»   ^  ^>?  . . . ,  à  subslituer  daus  le  second  membre 

de  (9),  avec  celle  que  donne  (lo)  pour  n  =  o  el  qui  est  -^ —' 

Les  multiplications  par  (i  -f-T^)'  et  les  intégrations  relatives  à  t 
enire  les  deux  limites  t  =  o,  *:=  i  n'olFrent  ensuite  aucune  dif- 
ficulté, et  l'équation  (9)  donne  finalement,  après  additions  numé- 
riques et  réductions, 

(au  bord  de  l'orifire  ) 
V         4    /  7  1Î7  80 J  62417 

(iV)  '  v;  "  Yi:V'~^  r^'"''^  i>;¥)'''~rT:n:^'''"'iY/î576'r.Tr'^^ 


'27.49.  î  1*.  1 3 


r  Cs-f- 


().49.ii*.ii* 


C6 


•  •  •   )  J 


résuhal  bien  d'accord  avec  celui  (jue  fournit  un  peu  plus  directe- 
ment remploi,  comme  variables  d'intégration,  de  coordonnées 
polaires  autour  du  point  du  bord  où  l'on  évalue  la  vitesse  V  {Eaux 
courantrs,  p.  r)()o  et  56 1). 

I\  .    Nous  pouvons  maintenant,  d'une  part,  en  vertu  de  la  troi- 
sième des  ([ualre  conditions  auxquelles  nous  savons  astreint  le 

mode  de  distribution  Vq/^^^)  du  débit,  poser,  dans  (i5),\  =:^Vo. 

V 

et,  d'autre  part,   substituer    l'expression  (8)  de  ^-  dans   la  der- 

'  0 

nière,  (1),  des  mêmes  conditions,  où  l'on  aura 

d^  _  >■  71  ir  d\M  _    .  1  _  _  ^? 
"j    ■""       irU»  p  ~        pî' 

avec  ,3  décroissant  de  i  à  zéro.  Il  viendra,  entre  les  constantes  C|, 
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^2?  ^3»  "  "f  les  deux  équations  cherchées 

I    7  ï57  8o3  6*2417 

T^^*"^  15735  ^'"^  15.3577  ^'"^   15.35.63717^* 
(16)      '  ' 

2q33'27  1077385  37t 


f 
m  = 


(*7){ 


27.49. ii*.i3  <).'49. 1  l'.i'l'  '""       4 

•>.         8,/,      L  \'>I     '^^(/l-i-'2)(/l-r-3) 

-^('iq  -hi)  (-7 ^  ) 

^    J^(/i  -H  7 -t-i)  (/i4-<jr -H2)  J       ^ 

où  l'on  sait  déjà,  par(4)i  que  c'o^=  0,682,  et,  par  (3),  que  le  coef- 
ficient de  contraction  m  é«:ale   7 r-^ (*). 

La  somme  des  coefHcienls  de  la  série  qui  figure  par  son  carré 
sous  le  signe/,  dans  (17),  est  évidemment  la  valeur  de  cette  même 
série  pour  fi  =  i,  valeur  qui,  d'après  (8),  où  il  faut  faire  alors 
V  =  Vo,  est  a.  On  a  donc  la  relation,  très  importante  pour  les 
calculs  suivants. 


# 

l    ^  (..y  +  0  (1 1 .  .^-r)'  y '^jL 


-  H-.  .  .  =  2. 


V.  Cela  posé,  convenons  de  garder,  dans  l'expression  (a)  de 
/"(s),  avec  le  coefficient  Co donné,  un  seul  des  autres,  c,,  c^,  C3,  — , 
savoir,  celui  qui  permettra  le  mieux  de  satisfaire  aux  équations 
(16)  et  (17).  Essayons  donc  successivement  C|,  Cq,  C3,  . ... 


(0  En  ré(luis<int,  sous  le  si^ne  /,  la  quantité  entre  crochets  à  son  premier 
terme,  et  négligeant  par  conséquent  tous  les  autres,  essentiellement  positifs 
d'après  leur  signification  telle  qu'elle  parait  au  second  membre  de  (7),  il  vient, 
tk  la  place  de  l'équation  (17),  l'inégalité  du  second  degré  ni'>\-\-\fn^\  d'où  Ton 

déduit  évidemment  m  >  2(2  —  y  •^)  ou  m  >  o,536.  Le  coefficient  de  contraction  m 
admet  donc,  dans  toutes  les  hypothèses  possibles,  la  limite  inférieure  o,53G,  un 
peu  plus  avantageuse  que  celle,  o,5,  à  laquelle  on  s'arrête  d'ordinaire  dans  les 
Traités  d'Hydraulique  en  négligeant  le  dernier  terme  de  l'équation  (1). 
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L'équation  (161,  où 

-  r  —  Co  —  'Ji,356'2  —  0,632  =  1,7-242, 

donoera,  dans  ces  divers  cas, 

\  cir-.  3,6947,        c,=   5,7656,        c,=   7,8909, 
1 19}         \ 

(  C4=io,o5o2,         cj=  1*2,2329,        Ci  =  14,4320,     ..., 

et  les  valeurs  correspondantes  (3)  de  m  seront 

i/ni  =  o,93i8,         mj=^o,7965,         mj  =  o,7io5, 
(  20  )        < 

(  m^— o,G3io,         /n5  =  0,6073,         mi=  0,5737,     .... 

IJ  reste  à  calculer  le  second  membre  de  (17).  On  trouve,  pour 
la  série  qui  y  figure  sous  le  signe  fj  les  expressions  respectives 

(o, 9318 -i-o,3o993-+-o,iG69P«-4-...)«  =^0,8682  -0,5775 3-^0,4071  p«-+-..., 

(       <'>i7965  H-  0,29323  H-o,i722p*-+-  o,  1154 3' -h. ..)« 
(   ^-  o, 6344-0, 47o3?-r-o,3Gl4^^-+-o,2855p»-^..., 

j      (o,7ioj  -:- 0,27633-1-0,1691  p«-f-o,ii79P'-H. . .)« 
(   =  0,5049-f- 0,39203 -+- 0,31673*-!- 0,26103*-+-. .. , 

(o,6)io-t-o,2j85  3-ho,i632  3«-f-o,ii7o3»-4-o,o8933*-r-o,07093»-T-o,o5783<- 
o,4'J»38  .-0,3365 3-^0,2793 3* -h 0,2367 33-1-0,2034 3*  -0,1767 ?«-r-o,i 5483* - 

(0,6073- -0,24283  -Ho.i :)G) 32 --0,1 14  > 33-^0,08903^ -4-0,0718 3» 

-f- 0,0593  3«-to,o'>oo  3" -H  0,0428  3» -4- 0,0371  3« -1-0,0324310 -^-...)i 

r--  o,3G88-T-o,29493  -^ 0,24 903»-^ 0,21 5i  33-:- 0,1 8823^-1-0, 1662 3» 

-^0,1 479  3^  -i-  o,  1 324  3"'  -f-  o,  1 192  3* -4-  o,  1078  3^  -T- 0,0980  3*®-+-..., 
(0,5737  -- 0,7.2933 -H 0,1 4983*- -0,1 11333-^ 0,08773* -+-...)* 

—    0,3291  --o,263i  3  -^0,2245  3' -^-  o,i9G43'-^-'o,  17423*-+-.  . ., 

Or  la  somme  des  coefficients  (tous  positifs)  des  seconds 
membres,  évidemmeul  exprimée,  dans  chaque  cas,  par  le  carré  de 
la  série  (iH),  devient,  à  la  limite,  le  carré,  4i  de  la  valeur  de  celte 
série;  d'où  il  suit  que  la  somme  totale  des  coefficients  non  écrits 
explicitement  aux  seconds  membres  est  rexcédenl  de  /\  sur  celle 
des  coefficients  écrits,  au  nombre,  respectivement,  de  5,  4»  4^  7> 
11,5 et  (ju'ellc  vaut,  dans  ces  divers  cas, 

>.  ,1171.       2,2481.       2,")248,       2.1887,        1,9125,       2,8127 
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D'ailleurs,  dans  le  produit,  intégré  entre  les  deux  limites  o  et  i , 
des  mêmes  seconds  membres  par  rf^,  les  coefficients  non  écrits, 
et  qui  viennent  respectivement  après  celui  de  p^,  ou  de  P',  ou 
de  p',  ou  de  p*,  ou  de  p*®,  ou  de  p*,  . . .,  seraient  affectés  des 
diviseurs  entiers  supérieurs  à  3,  ou  à  4t  ou  à  4>  ou  à  7,  ou  à  1  u 
ou  à  5,  ...  ;  et  il  en  résulterait,  en  tout,  des  intégrales  positives, 
évidemment  inférieures,  respectivement,  à 

2,1471  a, 9.484  2, '5-248  2,1887  1,9125  2,8127 

, ,  ;: y ,  ,  /»  -  ■  >  •  •  •  » 

4  ^  J  8  12  o 

ou,  après  effectuation,  à 

(21)  0,3368,     o, 449/1     o,5o5o,     0,2786,     0,1594,     0,4688 

L'intégrale  définie  qui  figure  dans  (17)  aura  donc  pour  valeur 
ce  que  donnent,  multipliés  par  rf^  et  intégrés  de  zéro  à  i ,  les  termes 
explicitement  écrits  aux  seconds  membres  ci-dessus,  c'est-à-dire 

0,8682 +^i^^?-H^H?^,     elc, 

2  i 

OU  bien,  tous  calculs  faits, 

(22)  1,2927,     1,0614,    0,8720,    o,8366,    0,7890,    0,6195,     ..., 

augmenté  d'une  fraction  inconnue  (mais  notable)  de  l'expression 
(21)  correspondante.  Il  vient  ainsi,  dans  les  quatre  premiers  cas. 
des  totaux  moindres  que 

1 ,2927  -T-o,5368  —  i,82<)j,         I  ,o()i4    -  0,4497  -  1,5 110, 
0,8720  -f-  o,5o5o  =  1,3770,         o,8366  -{-  0,2786  —1,1 102, 

et  donnant,  par  suite,  au  second  membre  de  (17  ),  des  valeurs  sen- 
siblement inférieures  à 

I        i,82()5  .,  I        1,5 110  ^_^. 

-\-       -'--•'       =  0,7287,  -   -r-  -  '--  =  0,6889, 


2  8  ''     ''         a  8 


alors    que    le    premier    membre    de   (17)    est    respectivemenl, 
d'après  ('io), 

o,93iM,        0,796),        0,7105.        o,65io, 
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et,  par  conséquent,  plus  fort.  Au  contraire,  dans  les  cas  qui  suivent 
le  cinquième,  l'intégrale  définie  dépasserait  de  même  sensiblement 

sa  partie  principale  ou  explicitement  calculée  0,61  gS prise 

seule;  et  le  second  membre  de  (17)  excéderait,  par  suite,  d^nne 

manière  notable.  '-*- —  J^-  ==^-5774 alors  que,  d'après  *2o\ 

le  premier  membre,  o,  ojSj esl  inférieur  â  cette  limile. 

VI.  Il  ne  peut  donc  y  avoir  égalité  approchée  des  deux  membres 
de  (17)  que  dans  le  cinquième  cas,  où  Tintégrale  définie  qui  figure 
au  second  membre  de  (i  r)  esl  la  somme  de  0.7890  et  d^une  partie 
notable,  mais  inconnue,  de  o.i  j;>4  =  ^(^^^797)-  Appelant  9  un 
nombre  compris  entre  zéro  et  1,  écrivons  cette  partie  inconnue 
0,0797  zr  '->?'-»797^;  <-*e  qui  donne,  pour  l'intégrale, 

0,8687  ±z  0.07976. 

Et  le  second  membre  de  (  1-  )  devient  lui-même 
('jî3)  0,6086  nr  0,01006, 

quantité  qui  se  confond  bien,  sensiblement,  avec  le  premier  membre 

En   voyant  comnn;nt  décroissent,  sons  le  signe  f  du   second 

membre  de  <^i7>  les  diflV*renc<*s  des  coefficients  successifs  écrits, 
o,  'M')HHy  o,  jAj  \(j,  ....  o,  0980,  (le  la  série  en  3,  on  peut  augurer  que 
le  premier  coeflicienl  non  écrit  serait  0,0980  —  0,0084  =^  o.oSyt): 
ce  qui  donnerail  îi  fort  peu  prrs  0,08903"  pour  le  terme  corres- 
|)OiJ(lant  cl  r<*rluirait  dès  lors  à 

I  ,c)i'2i  —  0,0896  —  1 ,8.x29 

la  somme  des  coefficients  non  écrits.  Il  en  résulterait,  pour  l'inlé- 
f^rale  à  calculer,  une  valeur  de  la  forme 

o.()8()<')        1,8229  i~  0  ^,^..  .^ 

0,7800 -r-  --»--,.  -  =  o,8b0()  rr  0,0701  0. 

Kl  le  second  membre  de  (17)  serait,  au  lieu  de  ('^3), 
('f.'\  his)  o,(*)o8{   "t  o,oo880. 

expression  où  il  esl  certain  que  0,  quoique  inconnu,  se  trouve 
notablement  au-dessous  de  sa  limite  i.  et  dont,  par  conséquent. 
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rexcédent  0,00  io±:  0,0088  6,  sur  le  premier  membre  m^  =0,60-3, 
est  loin  d'atteindre  la  valeur  absolue  0,01.  On  peut  donc  regarder 
Téquation  (17)  comme  très  sensiblement  vérifiée  parTemploi,  dans 
la  formule  (a),  des  deux  coefficients  Co==  o,632  et  C5  =  12,2329. 
Une  plus  grande  approximation  du  second  membre  de  (17)  exi- 
gerait des  calculs  assez  laborieux. 

VII.  En  résumé,  le  débit  par  unité  d'aire,  à  la  distance  t  du 
ceAtre  d'un  orifice  circulaire  ayant  un  rayon  donné  R  et  sur  le  bord 
duquel  la  formule  de  D.  Bernoulli  indique  une  certaine  vitesse  Vo, 
admettra  comme  expression  approchée 


(•24) 


(ou 
,    Vo/(s)=  Vo(0,63.i-r-I2,23295»)(l— 5). 


En  même  temps,  le  coefficient  de  contraction  m  sera  très  sen- 
siblement 0,60  j3,  ou  plutôt  un  peu  moins,  vu  Texislcnce  de  petits 
frottements,  négligés  ici,  qui,  pour  la  vitesse  o,632  Vo  observée 
au  centre,  doivent  réduire  légèrement  le  débit  vers  les  bords.  Or 
cette  valeur  théorique,  m  =  0,6  environ,  se  trouve  bien  d'accord 
avec  le  coefficient  expérimental  de  débit  m  =  o,5()8,  obtenu  par 
M.  Bazin(«). 

D'après  (24),  la  dérivée /'(.v),  divisée  par  12,2329,  est 

—  65*-r-  55*  —  o,o5i664* 

On  voit,  sur  sa  propre  dérivée  —  105' (35  —  2),  que,  de  ,ç  =  o  à 
5  =  |,  elle  croît,  pour  décroître  ensuite  :  négative  de  s -=  o  à 
5  =  0, 36903,  elle  est  positive  de  s  -—  o,  36903  à  .ç  r::=  o,  8 1 370,  et, 
de  nouveau,  négative  au  delà  de  5  ^^  0,81370.  Donc,  le  débit  par 


(*)  On  sail  que  les  orifices  très  petits  donnent  des  coefficients  de  débit  plus 
forts,  à  cause,  sans  doute,  d'un  cITet  de  capillarité  ou  d'adhérence  de  la  couche 
superficielle  de  la  veine  sur  l'étroite  paroi  cylindrique  de  l'orifice,  effet  propre  à 
rapprocher  la  veine  elle-même  de  cette  forme  cylindrique  et  à  diminuer  par  con- 
séquent la  contraction.  Mais  son  influence  devait  être  complètement  insensible 
dans  l'orifice  de  o'^yao  de  diamètre  dont  M.  Bazin  mesurait  le  débit;  car  des  obser- 
vations d'ingénieurs  américains  sur  des  orifices  circulaires  de  diamètres  beau- 
coup plus  grands  encore,  et  atteignant  jusqu'à  o",6o,  ont  également  fourni  des 
coefficients  de  débit  très  voisins  de  0,6. 
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unité  d^aire  (^i),  ou  composante  de  la  vitesse  suivant  la  normale 
au  plan  de  l'orifice,  décroît  lentement,  autour  du  centre  (par 
suite  de  Pinclinaison  de  plus  en  plus  grande  des  filets),  jusqu'à 

la  distance  t  r=^  y'o,  36903  R  =  o,6o75R,  où  elle  atteint  son  mini- 
mum o,4«^>6oVo.  Au  delà,  Finfluence  de  l'accroissement  de 
vitesse,  dû  aux  diminutions  de  pression  qu'entraînent  les  forces 
centrifuges,  l'emporte  sur  celle  de  l'inclinaison;  et  le  débit  par 

unité  d'aire  grandit,  jusqu'à  la  distance  t=y  0,81 370  R  =  0,90205  R 
au  centre,  où  elle  atteint  son  maximum  o,93o65Vo.  Aux  distances 
supérieures,  l'influence  des  inclinaisons  de  plus  en  plus  fortes  des 
filets  l'emporte  de  nouveau,  pour  réduire  finalement  à  zéro  le 
débit  Vo/(i)  sur  le  bord,  où,  cependant,  la  vitesse  d'écoulement 
atteint  son  maximum  Vq. 

VIII.  Passons  maintenant  au  cas  d'un  orifice  rectangulaire 
allongé,  de  largeur  26.  Le  débit  par  unité  d'aire,  supposé  encore 
fonction  entière  des  coordonnées,  devra  évidemment  y  être,  aux 

diverses  dislances  r^  de  l'axe  longitudinal,  Vo/(?^)»  avec /"de  la 
forme 

<^5)         /(6!)-('^«+'-.il+^.|-N-''.j7----)("-JÎ)' 
OU,  plus  simplement,  en  appelant  s  le  rapport  -i^, 

(2'}  his)  f{s)^   {I.CnS")(i  —  s)  —  2 Ci (5'»— 5"-^»). 

Sur  l'axe,  où  s  ^^  o,  la  vitesse,  normale  au  plan  de  Torifice,  se 
trouvera  exprimée  par  Vo/(o)  =  CoVo,  et,  vu  sa  valeur  expéri- 
mentale o,(59oVo,  il  viendra,  comme  première  condition  imposée 
aux  coefficients  ro,  r^,  c^.  .  .  . , 

(  ^.O  )  Co=  o,6(jo. 

Quant  nu  débit  total  q  (par  unité  de  longueur),  il  aura  Tex- 

Jr^  r^  ds 

f     y  Qf{s)d'r\—z  b\Q  I    f[s)-jzy  et  son  quotient  par 

'ib\o  sera  le  coefficient  de  contraction  (ou  de  débit)  m. 

Il   vient  donc  pour  la  moitié  de  ce  coefficient,  en  substituant 
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finalement  à  f{s)  sa  dernière  valeur  (aS  bis)  et  intégrant, 


Co      .       Cl      _       Ct 


^5      ^d(>./*      i)(^'2/i-i-3)       1.3       3.5       5.7 

Évaluons,  d'autre  pari,  la  vitesse  V  dans  le  plan  de  rorifice, 
aux  distances^  de  l'axe  supérieures  à  b.  Chaque  élément  rectan- 
gulaire d\dr^  de  la  bande  d'orifice  comprise  entre  les  deux  paral- 
lèles j'  =  7j,  ^  =  T|  -4-  é/yj  à  l'axe,  exerce  au  point  considéré  {x^  y) 

,,  .    dq  yt^f{!i)d\di\  .  ...  j. 

\  appel  — ~  =  — r-= — -•^-— — l —     -  , , ,  qui  a,  suivant  la  perpendi- 

culaire  menée  de  {x^y)  à  l'axe,  la  composante 

Par  suite,  celle-ci,  intégrée  de  Çr^r  —  oc  à$^=oo,  donne,  comme 
appel  total  de  la  bande  en  {x^  y)^ 

En  V  joignant  Tappel  analogue  de  la  bande  symétrique  comprise 
de  ^  =  —  ( Ti  4-  rf^i  )  à  j>*  =  —  Ti,  la  somme  est 

1  r  J 

et  l'on  n'a  plus  qu'à  intégrer  cette  expression  depuis  s  =  o  jusqu'à 
5  =  1  pour  avoir  la  vitesse  cherchée  V.  Il  vient  donc,  en  divisant 
par  Vo  et,  finalement,  en  substituant  Sc/,(5"  —  5""*'*)  à  /{s), 
pour  effectuer  l'intégration  terme  à  terme  après  avoir  remplacé 

I  —  { —5  j      par  son  développement  convergent  1  -\ — -  54-  -;^ 5^4- 

—  ^  *  r  V ^ 


v>  j^  (  7.  n 


c 


n 


y*  jhd  (  7.  /I  -t-  3  )(  -2  /l  -T-  5  ) 

,    b^  '^ Cj^ ^        1 

y^  ^(t-h  -i-  5){'}.n-hy)      "'y 
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A   la  limile  r  —  &.  le  dernier  membre  prend  la  forme  finie 
-y  — -"  —^  ^  cau«>e  de?  idenlîté> 

r  ^^  '/  /i  —  I 


t  jn      1 1'  *n  —  3  /        2/1  —  ]        an  —  3 
>  I  1 


<  2n  —  i  ,f  in  —  'i  )        m  —  3        2n  —  5 
«'(  l'on  a 

IX.  Ainsi,  la  condition  V  =^  Vf  «pour  i-  =  z:z  h)  revient  à  écrire 

7  —   "      =  ->  ou  à  poser  entre  les  cuelTScienls  inconnus  Ci,  c*. 
^d  •/  /ï  --- 1         «  '^ 

Cj vu.  finalement,  <  26  k  la  relation 


r  Un 


^«         ^î        ^»        <"*  ^        ^        .    iiv^a 

i  •>         7         9  ' 


iJ'aulre  part,  T/'quation  (1).  dernière  de  nos  quatre  conditions 
imposf'es  au  mode  y§/{s)  de  répartition  du  débit,  s'écrira,  si  Ton 

divise  par  y..  —  ^^  -  -f-  -  /    rr-  -,*^;  et.  en  v  substituant  à  77- le  dernier 

I  I  i.       \       '    '^^  ^u  •  "• 

iii^'nihrr  de  I  >S  ,    ou  > -        —     -  n  est  autre  que  —  en  vertu 

I       ^^  <  f.n  —  \)K  f.n  -"  )  I  '        1 


,  Hpn"'*»  ;ivoir  d'aiilfMirs  rlioisi  une  nouvelle  variable  d'in- 


t^'^raliori  -'  ("^Ar  à  -  ?  on  aura  léquation 


rjn 


'  '    ^màKxn--y)Kin—';)  J        * 


r  t  *  ). 


(';  Kn    rM''gli;:odiil   >»i»iis  Ir   'iii:iic  /  !«•>    tfriin'S    en    7-,  y*,  ...,  csst'oliellfuicnl 
|>o>iliN  «l'iiim-H   |i-ur  pruVfncjiH'c  un   second   uienihrc  de  (i^),  il  vient  riuc^Zdlito 

dn  *«f;rond    d(-i;r<;  -;  *  <ini,   résolue,    donne   comme    limite    inlenoiiiv 

de  m,  dan«>  lonte  livpollic<>e  |i((>*iilde  sur  !<*  mode  de  réparlilion  du  dëltit. 

o, jCj. 


1^(.  V  ■i.)  (-n  -y" 
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Dans  celle-ci,  la  somme  des  coefficients  du  polynôme  cnlrc 

crochets,  en  Y">  est  la  valeur,  multipliée  par  -r>  du  dernier  memhro 

de  (28),  à  la  limite  ^'  =  6  où  le  premier  membre  de  (28)  est  1  ;  ce 
qui  permet,  en  élevant  au  carré,  de  poser  la  relation,  très  impor- 
tante  pour  les  calculs  suivants, 


1     [  'A  ^(2/1 


« 


,,     ,  .    .  3){'2/t-H5) 


i(9./i-+-5)(a/i-^  7)  ■*■•••]    ■"  i(i     '""'^ 


1685. 


X.  Réduisons  encore  à  un  seul,  comme  pour  l'orifice  circulaire, 
les  coefficients  C|,  C2,  C3,  . . .,  en  choisissant  celui  d'entre  eux  qui, 
déterminé  par  (3o),  permettra  le  mieux  de  satisfaire  à  l'équa- 
tion (3i). 

La  relation  (3o)  donne  ainsi,  successivement,  lorsqu*on  réduit 
son  premier  membre  à  un  seul  terme, 

ci  =  2,64a|, 

c,  =  4,4040, 

,33 j  /  C3=6,i656, 

C5=   9,6888, 


et  il  résulte  alors  de  (27),  pour  les  moitiés  des  coefficients  (I(î 
contraction  correspondants, 


(34) 


ai} 
'à 

=  0,4062, 

2 

=  o,355H, 

=  «,3279, 

2 

—  o,3ioi, 

•> 

1=0,2978, 

•  •  • 

Quant  à  la  série  qui  figure,  sous  le  signe  /,  au  second  momhrr 
y.  de  Phys.,  3«  série,  t.  I.  (Juillet  1891.)  ^«» 
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lie  (3i),  elle  reçoit  les  expressions  respectives 

(o,ioG2-ho,i2i5Y*-+-  o,o6i7Y*-i-...)*  =  o,i65o-f-  0,0987 y* -t- 0,0648 y* +•••» 
(0,3558 H-  0,1 1 59 y' -t- 0,0642 Y* ■+-...)*=  o,ia66-+-o,o8a5Y*-+- 0,0591  Y*-+---M 
(       (o,3i79  -f-  o,io83y*-+-  o,o6a8Y*-t-  o,o426Y*-f-. .  .)* 

« 

(  =  0,1075 -»- o,07iOY*-+- o,o529y*-+-o,o4i5y*-+--- • , 

(       (o,3ioi-}-o,ioi4y*"+-Oî06o4y*^-o,o420y*-+-o,o3i5y'-+-o,o247T*®-*-o»o*ooT'*'+'-'' 
\  =  o,04)Gi  -+-o,o629Y*-*-o,o477Y*^-o,o383Y*-+-o,o3i7Y'-+-o,oa68Y*®H-o,023oY'*-+- ••• 

(0,2978  -+-  o,o957Y*-t  o,o577y^-h  o,o4o9Y®-+-  o,o3i3y*-4-.  .  .)* 
rr=  0,0887  -+-  o,o570Y*-+-o,o435Y^-f-  o,o354y*+ o>o^9St*-+-'  •  •  » 

« 

En  vertu  de  (32),  les  sommes  des  coefficients  non  écrits  expli- 
citement aux  seconds  membres  égalent  les  excédents  respectifs 

de  -^>  ou  de  0,61 685,  sur  les  sommes  des  coefficients  écrits,  qui 

sonl,  respectivement,  au  nombre  de  3,  3,  4j  7,  5, On  trouve 

ainsi^  pour  ces  excédents, 

0,2883,    0,3486,    0,3439,    0,2903,    o,3625,     .... 

Et  comme  les  coefficients  successifs  dont  ils  expriment  le^  sommes 
ac(|uerraient  en  diviseur,  par  le  fait  de  l'intégration  définie  indi- 
c|nôo  au  second  membre  de  (3i),  les  divers  impairs  supérieurs 
à  5,  5,  7,  i3,  (),  ...,  le  résultat  total  de  celte  intégration  com- 
prendra :  1"  rinlégrale  fournie  par  la  partie  explicitement  écrite, 

savoir  o,i(>jo  -i -^  H —    c  —  '  de,  ou,  tous  calculs  laits, 

»  35 )  0,2108.    0.1659,    0,1477,    0.1399,    0,1247,     ...; 

.11  •    •  I  .•      .    o,^883    0,3486 

i>"  une  partie  notahle,  mais  inconnue,  des  quotients  —— — »  -^-J — , 

o .  >  i  u»    o .  >9o3     o .  ^Cti  5 


,  _    — . ,  . .  .  ,  (Mil  sont 

M  1  >  Il  ' 


I  >(t  )  <».oii.>.     0.0198.     O.O.Î8.».     0,0194?     o,o33o 

Hans  les  trois  piviniors  cas.  rinlégrale  driinio  n'atteint    donc 

pa>  les  \alours 

o .  •>  1 08  —  o .  o  i  1 7  —  o ,  25  >o, 

o,i6it)-    o.oj^S-    o,>i57. 

0.1477 ■    o.o38»  —  0.18J9. 
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el  le  second  membre  de  (3i)  est,  par  suite,  assez  au-dessous, 
respectivement,  de 

-j -.    -^(o,a52o)=  0,3521, 
4        t:* 

-   -+-   -^-(0,2l57)=r:  0,3374, 
4  T^ 

7  -i    —5  (o,  1859)  =  0,3253, 
4       "^ 

nombres  moindres  eux-mêmes  que  le  premier  membre,  égal, 
d'après  (34),  à  0,4062,  o,  3558,  0,3279. 

Au  contraire,  dans  les  cas  qui  suivent  le  quatrième,  l'intégrale 
définie  figurant  au  second  membre  de  (3i)  excède  d'une  manière 
sensible  sa  partie  explicitement  calculée  0,1 247,  ...  ;  et  ce  second 
membre   dépasse    par   suite,   assez    notablement,    les    quantités 

^  -+-  -^  (o,  1 247)  =  o,  3oo5,  . . .,  qui  sont,  néanmoins,  supérieures 

au  premier  membre  ^  ma  =  o,  2978, 

XI.  Ainsi  le  seul  cas  qui  puisse  convenir  est  le  quatrième,  où 
les  deux  coefficients  conservés  dans  l'expression  (^5)  ou  (aS  bis) 
de  la  répartition  du  débit  sont  Co=  0,690  cl  ^4=  7,9272.  Alors 
l'intégrale  définie  à  évaluer  dans  le  second  membre  de  (3 1),  égale 
à  la  somme  de  0,1399  et  d'une  partie  notable,  mais  inconnue,  de 
0,0194}  peut  s'écrire,  en  appelant  0  un  nombre  positif  sensible- 
ment inférieur  à  l'unité, 

idiO 
o,  ï399  -+■  (0,0194)  — —  =  o,  1495  :»t  0,00976. 

Le  second  membre  de  (3i)  devient,  par  suite, 

(37)  -  -4-  ^(o,i49>"0,oo97Q)  =  «,^<o<'>^-o»oo^9^; 

ce  qui  ne  difl^ère  pas  sensiblement  du  premier  membre,  o,3ioi 
«Taprès  (34).  Les  valeurs  Co=  0,690,  ^4=  7,927?,  vérifient  donc, 
à  très  peu  près,  toutes  les  conditions  imposées,  et  elles  corres- 
|>ondentà  un  coefficient  théorique  de  contraction  double  de  o,3ioi 
ou  exprimé,  sauf  écart  négligeable,  par  la  formule 

(  3H)  m  =  0,62. 
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XII.  C^est  ce  que  confirme  assez  bien  Tobservalion,  puisqu'elle 
a  donne  à  M.  Bazin  0,626  pour  m,  ou,  plutôt,  pour  le  coefficient 
de  débit,  que  devait  renforcer  légèrement  une  certaine /?o/t-/7re55io/i 
constatée  dans  Taxe  de  la  veine  et  produisant  un  surcroît  de  hau- 
teur de  charge  dont  fait  abstraction  la  formule  usuelle  m^^gh. 
Il  en  résulte  que  le  débit  par  unité  d^airc,  aux  diverses  distances 

7,  =  b\/s  de  Taxe  longitudinal  de  Torifice,  doit  admettre,  d'après 
(^5)  cl  (9.5  bis)y  l'expression  approchée 

<'^î>)  j  on 

\  VoA'f)  =  Vo(o,r>c)c»  -h  7,9'^'7*«^  m;i  —  s). 

Le  dernier  membre,  divisé  par  7,9'^'7^  Vo,  a  pour  dérivée 
(4o)  -  5.v^-f- 45''  — o,o87o4>., 

trinôme  que  l'on  reconnaît,  à  Tinspeclion  de  sa  propre  dérivée 
45^(3  —  5s),  croître  de  a'  =  o  à  5=5,  pour  décroître  ensuite. 
Comme  ce  trinôme,  pour  s  ou  nul,  ou  égal  à  1,  se  trouve  avoir  le 
signe  moins,  contraire  à  celui  de  son  maximum  correspondant 
à  5  =  1,  les  racines  qui  l'annulent  sont  au  nombre  de  deux,  enln* 
les  limites  à  considérer  .v  r- o,  s  =^  \ .  Négalif  an-dessous  de  la 
première  racine  s  =  o,  33438,  il  est  ensuite  positif  jusqu'à  ce  que  .v 
atteigne  la  seconde  racine,  0,7604,  pour  redevenir  et  rester  négatif 
an  delà.  Donc  la  composante  longitudinale  de  la  vitesse,  Yo/^Çs), 
débit,  par  unité  d'aire,  des  diverses  parties  de  l'orifice,  décroît 
quand  on  s'éloigne  de  l'axe  (malgré  la  lente  augmentation  de  la 
vitesse  totale  V)  à  raison  de  l'inclinaison  qu'y  présentent  les  filets 
fluides;  et  ce  décroissement  a  lieu  jusqu'à  la  distance 

±  r,  --=v/o73343«^  -^  0,578-26^ 

(le  pari  et  d'autre  de  l'axe,  distance  où  le  débit  par  unité  d'airr 
atteint  son  minimum  o,5252Vo.  Au  delà,  il  croît,  à  raison  dr 
rinfluence  prépondérante  de  l'accroissement  des  vitesses  ^  , 
lorsqu'on  s'éloigne  de  l'axe  011  celles-ci  étaient  le  plus  réduites 
par  l'excès  de  pression  di\  aux  forces  centrifuges;  et  il  atteint  ainsi 

son  maximum,  o,8oo3  V'o,  à  la  distance  dzT,  =  ^/o,76o4  b  -^o^^'j-j.olf 
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(le  part  et  d'autre  de  Taxe.  Plus  loin  de  celui-ci,  rinfluence  des 
inclinaisons,  désormais  très  grandes,  des  filets,  prédomine  de  nou- 
veau et  de  plus  en  plus,  jusqu'à  annuler  enfin  le  débit  par  unité 
<raire  sur  les  deux  bords  t^  =  d=  6,  où,  cependant,  la  vitesse 
totale  V  atteint  son  maximum  Vq  (*). 


CALCUL  DE  LA  DIMIHUTION  ttlTÉPROUYE  LA  PRESSION  MOTEHHE,  SUE  UN 
PLAN  HOEIEONTAL  FIXE,  A  L'INTÉEIEUE  DU  LlttUIDE  PESANT  REMPLIS- 
SANT UN  BASSIN  ET  ttUE  VIENNENT  AGITER  DES  MOUYEMENTS  ttUEL- 
CONaUES  DE  HOULE  OU  DE  CLAPOTIS; 

Par  m.  J.  BOUSSINESQ. 

Dans  un  Mémoire  qui  termine  le  Volume  de  i883  du  Journal 
de  Mathématiques  pures  et  appliquées  (3*  série,  t.  IX,  p.  4^5), 
j'ai  évalué  la  pression  moyenne  exercée  en  un  point  fixe  intérieur 
de  Tespace  qu^occupe  un  liquide  animé  d'un  mouvement  régulier 
de  houle  ou  de  clapotis;  et  j^en  ai  déduit,  pour  la  valeur  mo^^enne 
de  cette  pression  (évaluée  en  hauteur  du  liquide)  sur  toute  partie 
(fun  plan  horizontal  ayant  Tétendue  superficielle  d'une  vague  com- 
plète, le  quotient,  par  la  gravité  g^  de  la  moyenne  des  valeurs  que 
prend,  dans  cette  étendue  et  pendant  toute  la  durée  d'une  période 
(Foscillation,  le  carré  de  la  composante  verticale  w  des  vitesses 
(lu  fluide.  Je  me  propose  ici  de  montrer  que  ce  ihéorème  est  une 
conséquence  immédiate  du  principe  des  quantités  de  mouvement, 
et  qu'il  s'appliquerait  même,  pour  ime  assez  grande  surface  hori- 
zontale et  un  intervalle  de  temps  un  peu  long,  à  toute  agitation 
irréguliére  d'une  telle  masse  liquide. 

A  cet  effet,  considérons  l'espace  compris,  au-dessus  du  plan 
horizontal  dont  il  s'agit,  à  Tintérieur  d'une  surface  cylindrique  ou 
prismatique  verticale  fixe,  que  nous  construirons  :  i^  dans  le  cas 
d'un  clapotis  simple  (ondes  synchrones  oscillant  sur  place),  de 


(*)  En  résuméi  tant  dans  le  cas  de  l'orifice  rectangulaire  allongé  que  dans 
relui  de  l'orifice  circulaire,  nous  avons  pu  satisfaire  assez  facilement  aux  condi- 
tiiins  que  devait  vérifier  le  mode  de  répartition  du  débit,  en  adoptant  pour  la 
fonction  entière/  la  forme  (a  4-  bs"*  )(i  —  *),  c'est-à-dire  en  comprenant  un  expo- 
x.int  au  nombre  de  ses  paramètres  disponibles. 
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manière  qu'elle  contienne  une  vague  complète,  sans  cesse  formée 
par  le  même  liquide  qui,  du  moins  en  admettant  l'horizon tali té 
du  fond,  glissera  sur  cette  surface  verticale  sans  la  franchir;  a®  dans 
le  cas  d'une  houle  simple  (ondes  courantes  à  mouvements  orbi- 
taires,  pendulaires  suivant  chaque  axe),  de  manière  qu'elle  con- 
tienne l'équivalent  de  toute  une  vague,  ou  que,  sa  largeur  étant 
exactement  d'une  longueur  d'onde,  les  mêmes  mouvements  s'y 
observent,  à  un  instant  quelconque  et  suivant  toute  direction,  sur 
les  deux  parties,  antérieure  et  postérieure,  de  cette  surface  pris- 
matique, à  travers  lesquelles  passeront  des  molécules  fluides; 
3®  enfin,  dans  le  cas  d'une  agitation  irrégulière,  de  manière  qu'elle 
entoure  une  portion  du  plan  horizontal  incomparablement  plus 
grande  que  sa  propre  superficie  mouillée,  c'est-à-dire  occupée 
par  le  liquide,  de  hauteur  sensiblement  constante. 

Nous  pourrons  l'aire,  au  point  de  vue  des  quantités  de  mouve- 
ment, abstraction  de  la  masse  fluide  qui,  pendant  un  instant  di, 
traversera  la  surface  cylindrique  ou  prismatique,  comparativement 
à  celle  qui  traversera  son  plan  horizontal  de  base  :  car,  dans  le 
premier  cas,  cette  masse  sera  nulle  ;  dans  le  second  cas,  elle  se  com- 
posera d'autant  de  particules  entrant  dans  le  cylindre  (ou  prisme)^ 
que  de  particules  de  même  étendue  (?n  sortant,  et  avec  des  vitesses 
cxaclcineut  pareilles;  enfin,  dans  le  troisième  cas,  elle  sera  négli- 
geable, à  cause  de  la  faible  étendue  relative  de  la  surface  cylin- 
drique. De  plus,  à  raison  de  la  conservation  des  volumes  lluides, 
le  poids  total  de  licjuide  occupant  l'espace  compris  dans  le  cy- 
lindre au-dessus  du  plan  horizontal  sera  le  même  à  toute  époque. 
En  efl'et,  il  y  aura  sans  cesse,  au-dessous  de  ce  plan  horizontal  fixe, 
la  même  fraction  du  volume  lluide  que  contient  le  bassin,  pourvu, 
du  moins,  (|ue  le  plan  soit,  comme  nous  l'admettons,  intérieur, 
cVst-à-dire  pris  assez  bas  pour  rester  toujours  entièrement  im- 
mérité;  et,  par  suite,  le  reste  du  fluide,  situé  au-dessus  du  plan, 
ne  sera  pas  moins  constant,  nienie  dans  le  troisième  cas,  en  écar- 
tant la  supposition  de  tout  échange  général  et  notable  de  li(pii<le 
entre  r<''i;ions  adjacentes  du  bassin. 

(]ela  posé,  écrivons  (jue  la  masse  lluide  située,  à  l'époque  /, 
dans  1(*  cjlindre  et  au-dessus  du  plan  horizontal  fixe,  possède,  sui- 
vant le  sens  vertical  (ascendant),  une  (juantilé  totale  de  inouve- 
mcnr,  dont  la  variation  pendant  un  instant  dt  égale  le  produit  de  dt 
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par  la  somme  algébrique  des  actions  extérieures  exercées,  de  bas 
en  haut  ou  de  haut  en  bas,  sur  cette  masse. 

Si  nous  appelons  :^  la  quantité  de  mouvement  vertical  existant, 
a  Fépoque  quelconque  ty  au-dessus  du  plan  horizontal  fixe  et  à 
l'intérieur  du  cjlindre,  il  est  évident  que  la  variation  de  celle  qui 
anime  la  masse  fluide  en  question  se  composera  de  d^y  plus  la 
quantité  emportée  par  le  fluide  sorti  à  travers  la  surface,  et  moins 
la  quantité  apportée,  au  contraire,  parle  fluide  étranger  introduit. 
Ce  fluide  sorti  ou  entré  pouvant  être  réduit,  comme  on  a  vu,  à 
celui  qui  aura  traversé  la  base  inférieure  a*  de  l'espace  considéré, 
chaque  élément  d^  de  cette  base  où  la  composante  w  de  vitesse 
est  négative  aura  livré  passage  à  une  masse  fluide  sortie,  exprimée 
(si  p  désigne  la  densité)  par  p( — ivdt)dvy  ou,  par  suite,  à  une 
quantité  de  mouvement,  à  ajouter,  qui  vaut 

p ( —  w  dt)  d<j.i\'  =  —  p  w*  dt  di  ; 

et  chaque  élément  dv  où  sv  est  positif  aura  introduit  de  même  une 
quantité  de  mouvement  étrangère,  pçv^  dtd^,  à  retrancher.  La  va- 
riation totale  à  considérer  de  quantités  de  mouvement  sera  donc, 

en  désignant  par  /  une  intégrale  étendue  à  toute   la  base  7  du 

cylindre, 


?^  — pc?/  f 


d^  —  çidt  I  tv«  d(j. 
9 


f. 


11  faut  l'égaler  au  produit,  par  dt,  de  l'excédent  des  pressions 
p  dfT^  sollicitant  de  bas  en  haut  cette  base,  sur  le  poids  total. 


invariable,  du  fluide  superposé,  poids  égal  à  la  pression  statique, 
/>qT,  qui  lui  fait  équilibre  quand  il  n'y  a  pas  d'agitation.  Il  vient 
donc,  après  avoir  divisé  les  deux  membres  par  pgfrdty 

}     c/^       \     r     di       r  p  ^  p    dz 

Multiplions  par  —  ,  où  t  désignera  soit  la  durée  d'une  période 

après  laquelle  '^  redevient  le  même  dans  l'espace  considéré,  soit 
un  intervalle  de  temps  assez  long  pour  que  le  rapport,  à  t,  de  l'ac- 
croissement de  ;^  durant  cet  intervalle  et  par  unité  de  l'aire  t  du 


î*8«  AMAGAT. 

iiassiii,  soit  négligeable;  puis  intégrons  de  /  =  o  à  /==7.  Nous  aurons 

<iti  bien,  évidemment, 


,                   A     Pn  — P       valeur  moy.  de  iv« 
(3)  valeur  moy.  de  — -      --  = ; 

ce  qu'il  fallait  démontrer  (  '). 


SUR  LA  DÉTERMIHATIOH  DE  Là  DENSITÉ  DES  OAS  UaUÉFIÉS  BT  DB  LBUIS 
TAPEURS  SATURÉES.  -  ÉLÉMENTS  DU  POINT  CRITiaUE  DE  L'ACIDE  GAR- 
BONiaUE; 

Par  m.  E.-H.  AMAGAT. 

l/une  des  méthodes  employées  pour  déterminer  la  densité  de 
\apeur  des  gaz  liquéfiés  consiste  à  estimer  dans  la  lige  graduée  du 
tube  à  pression  le  volume  occupé  par  le  fluide  au  moment  où, 
[)ar  suite  d'une  variation  très  lente  de  pression,  on  voit  soit  appa- 
raître la  première  trace  de  liquide,  soit  disparaître  la  dernière 
Irace  de  celui  qui  s'était  formé.  Les  nombreuses  observations  que 
j'ai  faites  nront  nionlrc  qu'il  est  extrêmement  difficile  de  saisir 
a\('c  certitude  le  moment  exact  de  l'apparition  ou  delà  disparition. 

11  est  encore  plus  difficile  de  déduire  la  densité  du  gaz  liquéfié 
(lu  \olume  qu'il  occupe  au  moment  où  la  dernière  bulle  de  vapeur 
disparaît;  il  suffi! ,  en  effet,  d'une  trace  d'air  absolument  insigni- 
lianlc  pour  relarder  de  beaucoup  ce  point  de  liquéfaction  totale 


(  '  ;  La  pression  moyenne  dans  un  siphon  renversé,  à  branches  non  verticales, 
<Mi  oscille  un  li({uide  pesant,  échappe  à  celte  démonstration,  par  suite  de  l'exis- 
Uncc  d'une  composante  i'e/7«Crt/e  dos  pressions  exercées  par  les  parois,  au-dessus 
«In  plan  horizontal  ii\e,  et  dont  il  faudrait  connaître  la  loi  précise  de  variation 
«iiitour  de  Taxe  courbe  du  siphon,  pour  pouvoir  les  mettre  en  ligne  de  compte. 
Mais  le  mouvement  sur  cet  axe  se  calcule  aisément  dans  l'hypothésé  bien  admis- 
>.Me  que  la  colonne  Huide  y  ait  une  longueur  constante;  et  il  en  résulte  pour  la 
pression  moyenne  à  chaque  niveau,  comme  on  \oil  dans  le  Mémoire  cité  du  Vo- 
himc  de  i883  du  Journal  de  Mathématiques  pures  et  appliquées  (  p.  427  cl  '#28), 
nue  formule  analogue  à  (  î),  où,  seulement,  la  composante  verticale  tv  des  vi- 
i<'s^e.>  se  trouve  remplacée  par  ces  vitesses  mêmes. 
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qui  correspond  toujours  à  une  pression  notablement  supérieure  à 
la  tension  maxima. 

Pour  se  mettre  complètement  à  Tabri  des  retards  relatifs  aux 
changements  d'état,  il  importe  de  n'opérer  que  sur  des  corps  qui 
sont  à  l'état  d'équilibre  normal,  comme  cela  a  lieu,  après  un  temps 
suffisant,  quand  le  liquide  et  la  vapeur  sont  l'un  et  l'autre  en  quan- 
tités suffisantes;  la  méthode  que  j'indiquerai  plus  loin,  et  dans  la- 
quelle cette  condition  est  réalisée,  peut  conduire  à  de  très  bons 
résultats.  Je  l'ai  appliquée  seulement  à  l'acide  carbonique;  les  cir- 
constances ne  m'ajrant  pas  permis  de  donner  à  ces  recherches  le 
développement  que  j'avais  projeté,  je  ne  crois  pas  devoir  différer 
plus  longtemps  la  publication  de  résultats  obtenus  depuis  près  de 
d^ux  ans  et  que  j'ai,  du  reste,  communiqués  déjà  en  partie  à  un 
^rand  nombre  de  personnes. 

Voici  comment  j*ai  opéré  :  on  liquéfie  d'abord  une  partie  du 
•gaz  de  manière  que  le  volume  du  liquide  soit,  par  exemple,  le 
dixième  de  celui  de  la  vapeur  et,  quand  l'équilibre  est  parfaitement 
établi,  on  fait  la  lecture  des  deux  volumes;  on  pousse  alors  la 
liquéfaction  de  manière  à  tripler  ou  quadrupler  la  quantité  du  li- 
quide, et  l'on  mesure  de  même  les  nouveaux  volumes. 

Si  AV  et  AV  sont  l'augmentation  du  volume  du  liquide  et  la  di- 
minution du  volume  de  vapeur  quand  on  passe  du  premier  équi- 
libre au  second,  on  a  évidemment,  D  et  D'  étant  les  densités  sous 

les  deux  états, 

AV  _  D' 

AV  ~  D  ' 

D'autre  part,  si  V  et  V  sont  les  volumes  du  liquide  et  de  la 

vapeur  pendant  l'un  des  deux  équilibres,  on  aura  évidemment 

encore 

VD-f-V'D'=P, 

P  étant  le  poids  du  gaz  sur  lequel  on  opère,  d'où  Ton  déduit  D 
olD'. 

Laissant  de  côté  divers  détails,  notamment  en  ce  qui  concerne 
l'obtention  des  températures  constantes,  je  dirai  seulement  qu'il 
a  été  tenu  compte  dans  l'estimation  des  volumes  de  la  forme  que 
prennent  les  ménisques  aux  différentes  températures;  on  re- 
marquera, du  reste,  que  cette  correction  n'intéresse  point  le  calcul 
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du  rapport  des  densités^  elle  s'élimine  dans  la  détermination  de 
AV  et  AV. 

La  difficulté  des  déterminations  croit  très  rapidement  quand  on 
s'approche  du  point  critique  ;  Tinstabilité  de  la  matière  finit  par 
devenir  telle  qu'on  ne  peut  plus  arriver  à  obtenir  une  position  fixe 
du  ménisque.  J'ai  observé  dans  ces  essais  diverses  apparences  qui, 
je  crois,  n'ont  pas  encore  été  signalées  et  que  j'indiquerai  rapide- 
ment. 

Il  peut  arriver  qu'en  comprimant  lentement,  le  ménisque  dis- 
paraisse à  une  température  notablement  inférieure  à  celle  du  point 
critique,  à  3o®,  5  par  exemple  ;  tant  que  le  ménisque  existe,  les  gé- 
nératrices intérieures  du  tube  paraissent  brisées  à  son  niveau  (le 
ménisque  est,  ici,  plan)  à  cause  de  la  différence  des  indices,  de 
manière  à  produire  l'apparence  d'une  diminution  brusque  de  dia- 
mètre intérieur;  au  moment  où  le  ménisque  s'efface  la  brisure 
disparaît  et  est  remplacée  par  deux  courbes  raccordant  très  ré- 
gulièrement les  deux  parties  de  chaque  génératrice;  la  densité 
paraît  alors  passer  d'une  façon  continue  par  toutes  les  valeurs, 
depuis  D  jusqu'à  D'. 

Cette  apparence  est  très  fugitive;  une  bande  horizontale  opaque 
ressemblant  à  une  épaisse  émulsion  surgit  tout  à  coup  vers  le 
milieu  de  la  courbure,  puis  disparaît;  le  ménisque  reparaît  alors 
ainsi  que  la  brisure  des  génératrices;  à  ce  moment  il  arrive  parfois 
([u'une  pluie  de  fines  gouttelettes  spliériqucs  extrêmement  nettes 
se  produise  au  sein  de  la  vapeur  et  vienne  frapper  le  ménisque 
(|u'clle  agite  violeuunent.  Dans  certains  cas,  l'eiret  produit  par  ces 
gouttelettes  rappelle  tout  à  fail,  sauf  le  sens,  celui  des  bulles  de 
va[)('ur  au  sein  du  liquide  quand  Tébullition  n'est  point  lumul- 
lucuse;  j'ai  vu  plusieurs  fois  les  deux  phénomènes  se  produire 
simultanément  :  rellct  de  ces  deux  pluies  allant  à  la  rencontre 
Tune  de  Tautrc  est  assez  curieux.  J'ai  cherché  à  obtenir  des  pho- 
tographies instantanées  de  ces  phénomènes  dans  un  jet  de  lumière 
électrique,  mais,  comme  ils  sont  très  fugitifs  et  qu'il  est  assez  dif- 
ficile d'en  préciser  les  conditions,  j'ai  réussi  seulement  à  saisir 
les  courbes  de  raccordement  et  la  bande  0[)aque  qui  s'y  produit  au 
moment  où  le  ménisque  va  reparaîlre. 

Ces  faits  peuvent  donner  une  idée  des  difficultés  que  présentent 
les  mesures  quand  on  arrive  à  quelques  dixièmes  de  degré  du 
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point  critique  ;  les  expérimentateurs,  du  reste,  se  sont  en  général 
arrêtés  aune  distance  assez  notable.de  ce  point;  j'ai  pu  cepen- 
dant arriver  jusqu'à  Sr'iOo  dans  de  bonnes  conditions  de  régula- 
rité. 


J'ai  d'abord  représenté  les  résnllals  par  nne  courbe  oblcmic  en 
portant  les  tenipé ratures  en  abscisses  et  sur  les  ordonnées  les  deux 
densités  correspondantes;  cette  courbe,  ainsi  qu'on  le  voit  sur  le 
diagramme  ci-contre  {Jif!-  i),  a,  comme  celle  de  MM.  (^lillctct  et 
Malbias,  sensiblement  l'aspect  gi'otTal  d'une  parabole  i'i  diamOire 
légèrement  incliné  sur  l'axe  des  Icmpératiircs;  le  lieu  du  milieu 
des  cordes  est  rigoureusement  rcniligne,  le  sommet  de  la  courbe 
est  beaucoup  plus  aplati  que  celui  d'une  parabole  proprement  dîle, 
ce  qui  correspond,  ou  approcliant  de  la  Icmpcralurc  erilique,  à  un 
rapprochement  extrêmement  rapide  des  valeurs  des  deux  densités; 
comme  les  mesures  ont  été  poursuivies  jusqu'à  quelques  dixièmes 
de  degré  de  cette  température,   il  est  facile  de  voir  que  les  deux 
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Lrancbeà  de  courbe  lendeot  nettement  à  se  raccorder;  on  peut 
faire  ce  raccordement  avec  beaucoup  de  précision.  On  Yoil  sar  le 
riii^me  diagramme  la  courbe  des  tensions  de  vapeur  avec  les  mêmes 
icmpéralures  en  abscisses  et  les  pressions  en  ordonnées,  de  sorte 
4|ue  l'intersection  de  cetle  courbe  par  Tordonnée  du  point  de  rac- 
rordement  donne  de  suite  la  pression  critique. 

On  trouve  ainsi,  pour  les  éléments  du  point  critique, 

J'ai  ensuite  représenté  les  mêmes  résultats  au  mojen  d*une 
courbe  de  liquéfaction  analogue  à  celle  résultant  du  diagramme 
<r Andrews  (pressions  en  ordonnées  et  volumes  en  abscisses);  on 
\oit  qu'elle  est,  de  même  que  les  deux  premières,  parfaitement 
régulière.  Considérons  l'une  des  cordes  horizontales  MN  de  cette 
courbe;  cette  corde  appartient  à  Tune  des  isothermes  :  c'est  la 
partie  correspondante  à  la  liquéfaction;  les  abscisses  de  M  et  N 
sont  les  deux,  volumes  spécifiques,  les  segments  AN  et  AM  sont 
dans  le  rapport  des  poids  du  liquide  et  de  la  vapeur  :  le  rapport 

du  volume  de  la  partie  liquéfiée  à  celle  restée  gazeuse  est  par  suite 

AN  S.M 

\\f  SX"  '  ^"  peut  donc  déterminer  le  point  A  de  telle  sorte  que  ce 

liipporl  ait  une  valeur  donnée,  et.  en  faisant  de  même  pour  un 
nombre  suffisant  de  cordes  (soit  de  températures),  obtenir  le  lieu 
d<;  cc>  points;  je  suis  arrivé  à  ce  résultat  extrêmement  simple  que  : 
\r.  lien  de»  points  pour  lesquels  les  volumes  de  vapeur  et  de  liquide 
•^oni  éjj;au\  est  rigoureusement  une  ligne  droite  presque  perpendi- 
«ulaire  à  Taxe  des  abscisses;  par  suite,  le  volume  total  varie  très 
\u'n  :  il  s<;rail  rigoureusement  constant  et  égal  au  volume  critique 
>\  la  droite  était  tout  à  fait  perpendiculaire. 

Les  courbes  ponctuées  portant  les  indications  (2),  (o,5),  (o,i^ 
sont  l«;s  lieux  correspondants  aux  rapports  représentés  par  ces 
nombres;  elles  aboutissent  tontes,  bien  enlendu,  au  point  il  repré- 
>cntalif  de  l'état  critique;  il  est  facile  de  voir  que  le  lieu  CP'  qui 
aboutirait  à  l'iibscisse  du  point  C  ne  différerait  pas  pratiquement 
«lune  ligne  droite  normale  à  Taxe  des  abscisses;  pour  le  rapport 
correspondant  qui  est  sensiblement  égal  à  0,8,  le  volume  total 
M*rail  donc  invariable  ;  si  un  tube  de  Natterer  était  rempli  dans  ces 
r(»nditions,  son  ménisque  conserverait  donc  une  position  fixe  à 
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toutes  les  températures  :  il  suffirait  pour  cela  qu^il  contienne  un 
poids  d'acide  carbonique  égal  à  Tunité  sous  un  volume  égal  au  vo- 
lume spécifique  critique. 

Il  est  intéressant  de  chercher  comment  les  lieux  des  points, 
pour  lesquels  le  rapport  des  volumes  du  liquide  et  de  la  vapeur 
est  constant,  dépendent  de  la  courbe  des  densités  et,  en  particu- 
lier, de  rinclinaison  de  son  diamètre. 

Soit  K  le  rapport  des  deux  volumes  coexistants  au  point  A  dr 
la  corde  MN,  on  a,  diaprés  ce  qui  a  été  dit, 


^' ^  AM  ^  SN  ■"  V  —  \V  ^  W 


SM       W— V       W         \U         /!> 


W  et  W  étant  les  deux  volumes  spécifiques  et  V  le  volume  total, 
ordonnée  du  point  A,  on  en  tire 

^^  KD-hD' 

CVst  la  relation  qui  a  servi  à  tracer  les  lieux  qui  sont  représentés 
par  les  courbes  ponctuées.  D'autre  part,  les  ordonnées  du  dia- 
mètre de  la  courbe  des  densités  sont  les  valeurs  de ;  par 

suite,  l'équation  de  ce  diamètre  est  de  la  forme 

(3)  =  —  mt-hb. 

son  coefficient  angulaire  étant  négatif. 

La  relation  (2),  en  tenant  compte  de  (3),  peut  s'écrin^ 

..  K-hi 

(  U  ^  ^  7. 


( K  —  I ;  D  —  init-^  0 

Cette  relation,  qui  convient  ù  tous  les  lieux  ponctués,  devient, 
pour  K  ^  I , 

I 


(     3)  V:- 


—  mt  -h  0 


C'est  Téquation  d'une  h^'perbole,  la  branche  qui  nous  intéresse 
est  asymptotiquc  à  Taxe  de  /,  dans  la  partie  correspondant  au  phé- 
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iiomène,  elle  tourne  vers  cet  axe  une  convexité  extrêmement 
faible;  V  augmentant,  mais  peu,  avec  /,  elle  diffère  assez  peu 
d^une  droite  verticale,  car  c^est  ce  qu'elle  devient  pour  m  r=  o  et 
m  est  très  petit. 

Sur  le  diagramme,  ce  n'est  pas  cette  courbe  qui  a  été  construite, 
puisqu'on  a  porté  sur  les  ordonnées  non  les  températures,  mais 
les  pressions;  même  dans  ces  conditions,  la  courbe  serait  encore 
une  hyperbole  si  les  pressions  étaient  proportionnelles  aux  tem- 
pératures, ce  qui  n'a  pas  lieu,  la  courbe  des  tensions  maxima  n'é- 
tant pas  une  ligne  droite. 

(1  est  facile  de  voir  de  quelle  façon  la  substitution  des  pressions 
aux  températures,  en  ordonnées,  va  modifier  la  forme  de  l'hjper* 
bole.  Il  résulte,  en  effet,  du  sens  de  la  concavité  de  la  courbe  des 
tensions  de  vapeur,  qu'on  sera  conduit  à  écrire  en  chaque  point 
de  l'ordonnée  une  pression  correspondant  à  une  température  su- 
périeure à  celle  qui  y  était  primitivement  écrite;  par  suite,  la  va- 
leur de  V  se  trouvera  augmentée  (puisque  V  croît  avec  t)  et  d'au- 
tant plus  qu'on  s'écartera  davantage  des  extrémités  P  et  C  qui 
restent  fixes;  il  résultera  de  là  une  diminution  de  la  courbure  de 
l'hyperbole  qui  pourra  se  trouver  complètement  détruite  :  on 
comprend  donc  que  le  lieu  puisse  devenir  une  ligne  rigoureuse- 
ment droite,  ainsi  que  je  l'ai  trouvé. 

On  pourra  même  se  proposer,  partant  de  là,  de  déterminer  la 
forme  de  la  fonction^  =  'f(^)>  ^"  exprimant  que  le  changement 
de  variable  qui  vient  d'être  fait  transforme  l'hyperbole  en  ligne 
droite;  c'est  un  point  que  j'examinerai  à  part. 

Le  lieu  CP  jouit,  par  rapport  à  la  courbe  de  liquéfaction,  ou 
mieux  ici  des  volumes  spécifiques,  d'une  propriété  analogue  à 
celle  du  diamètre  de  la  courbe  des  densités;  dans  le  cas  actuel,  en 
clfet,  (/v  r=  i)  le  volume  spécifique  moyen  se  confondant  avec  la 
moyenne  d(*s  volumes  spécifiques,  les  abscisses  de  CP  sont  les 
movennes  des  deux  volumes  coexistants,  comme  les  ordonnées 
du  diamètre  de  la  courbe  des  densités  sont  les  moyennes  des  deux 
densités.  On  remarcjucra  encore  que,  pour/;?:i^o,  CP  deviendrait, 
qu'on  prenne  pour  ordonnées  les  températures  ou  les  pressions, 
une  droite  |)crpendiculaire  à  l'axe  des  volumes;  dans  ce  cas  par- 
ticulier, d'un  corps  |)our  lequel  le  diamètre  de  la  courbe  des  den- 
sités serait  horizontal,  cas  qui,  je  crois,  ne  s'est  pas  encore  pré- 
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sente,  les  variations  des  deux  densités  avec  la  température  seraient 
constamment  égales,  et  Tégalité  des  volumes  du  liquide  et  de  la 
vapeur  entraînerait  l'invariabilité  du  volume  total. 

A  propos  des  courbes  dont  je  viens  de  parler,  M.  Raveau  vient 
de  signaler  une  assez  curieuse  propriété  des  tubes  de  Natterer, 
dont  il  donne  la  démonstration  que  voici  : 

Quand  on  chauffe  un  tube  de  Nattcrer  contenant  une  quantité  suffisante  de 
matière,  on  voit  le  niveau  du  liquide  s'élever  constamment;  c'est  un  fait 
bien  connu,  qui  résulte  en  particulier  de  Texamen  des  courbes  tracées  par 
M.  Amagat.  Ces  courbes,  le  long  desquelles  le  rapport  des  volumes  de  va- 
peur et  de  liquide  reste  constant,  sont  toujours  concaves  vers  Taxe  des  V; 
par  suite,  une  parallèle  à  l'axe  des  P,  correspondant  au  volume  constant  du 
tube  de  Natterer,  ne  coupe  chacune  d'elles  qu'une  fois  :  le  rapport  varie 
constamment  dans  le  môme  sens.  Mais  il  n'en  résulte  pas  que  la  quantité 
de  liquide  aille  constamment  en  croissant  quand  on  chauffe.  En  effet,  con- 
sidérons, sur  deux  isothermes  AA  et  A'B'  {,fig^  9.)»  '^^  points  G  et  G'  tels 

Fig.  Q. 


que  le  rapport  de  la  masse  du  liquide  à  la  masse  de  la  vapeur  ait  une  même 
valeur  déterminée.  La  droite  GG'  va  passer  par  le  point  P  de  concours  des 
droites  A  A' et  6B';  supposons  en  particulier  que  ce  soit  la  parallèle  à  l'axe 
des  P  menée  par  le  point  P  (ce  qui  est  le  cas  de  la  figure);  le  rapport  des 
masses  et  par  suite  la  masse  du  liquide  repassent  deux  fois  par  la  même 
valeur  en  G  et  G';  dans  l'intervalle,  la  masse  de  liquide  a  donc  passé  par 
un  minimum  :  ainsi,  grâce  à  la  valeur  élevée  de  la  comprcssibilité  de  la 
vapeur  saturée,  il  arrive  qu'w/ie  augmentation  de  la  quantité  de  cette 
vapeur  peut  être  accompagnée  d'une  diminution  de  volume. 

D'autre  part,  ainsi  que  M.  Vascliy  me  Ta  fait  remarquer  :  il  ré- 
sulte de  la  relation  (2)  que  la  valeur  de  V   doit  passer  par  un 
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maximum  qui  correspond  au  minimum  du  dénominateary  c'est- 
à^ire  qui  a  lieu  pour 

K.  rfD -+- €/D' ^  o, 
soit  pour 

dïï 

dt 

D  et  D'  ne  dépendant  que  de  /;  et  cette  relation  paraissant  tou- 
jours devoir  être  satisfaite,  puisque  précisément  les  deux  dérivées 
sont  de  signes  contraires,  on  se  trouverait  en  présence  d*un  résul- 
tat en  contradiction  avec  la  forme  des  courbes  ponctuées  tracées 
qui  ne  paraissent  point  susceptibles  d^avoir  une  tangente  verti- 
cale. 

n  est  facile  de  lever  cette  difficulté  :  Pour  que  le  maximum 
puisse  avoir  lieu,  il  faut  que  le  rapport  des  dérivées  puisse  deve- 
nir égal  à  K;  si  le  diamètre  de  la  courbe  de  densités  était  hori- 
zontal, le  rapport  en  question,  qui  est  celui  des  tangentes  aux 
deux  extrémités  d'une  même  corde,  serait  toujours  égal  àrunilt^: 
en  réalité,  à  cause  de  la  faible  inclinaison  du  diamètre,  il  differr 
toujours  trc's  peu  de  cette  valeur  :  par  suite,  il  ne  pourra  y  avoir 
de  maximum  de  V  que  pour  des  lieux  extrêmement  voisins  de  P(]; 
on  peut  même  voir  facilement  que  ces  lieux  sont  tous  placés  à 
droite  de  celte  ligne,  car  il  résulte  du  sens  de  l'inclinaison  du  dia- 
mètre qu'on  a  évidemment 

(l\V       dï)  .  ,     ^ 

-       :     .,  î  cl  par  suir<^  l\    :^i. 

a(         dt 

Ces  courbes,  que  je  n'ai  pas  construites,  sont  vraisemblablement 
toutes  placées  entre  CP  et  CP',  car,  pour  celle  dernière  ligne,  on 
a  déjà  K  zi^  0,8.  Pratiquement,  ce  sont  donc  des  lignes  très  sen- 
siblement droites. 

Toutefois,  il  est  intéressant  de  voir  si  rexislence  de  ces  lignes 
ne  met  pas  en  défaut  la  démonstration  de  M.  Raveau,  quant  à  ce 
<|ui  est  de  la  propriété'  indiquée  par  la  seconde  phrase  soulignrc 
(la  prenïière  étant  indépendante  de  ce  lait),  laquelle  suppose  que 
les  courbes  ponctuées  ne  |)résentent  point  de  maximum  de  V. 

J'ai  trac<'  le  lieu  des  points  P  (ligure  ci-dessus),  d'où  les  pcr- 
|)endiculaires  sont  abaissées;  on  voit  alors  facilement  que  chaque 
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perpendiculaire  ne  rencontre,  entre  les  cordes  qui  lui  correspon- 
denty  que  des  courbes  non  susceptibles  de  maximum,  par  suite  la 
démonstration  de  M.  Raveau  conserve  sa  valeur;  elle  ne  s*applique, 
du  reste,  qu^au  cas  où  le  volume  constant  (pour  un  poids  (^gal  à 
Tunité)  est  inférieur  au  volume  critique,  car  le  lieu  des  points  P, 
«roii  sont  abaissées  les  perpendiculaires,  est  tout  entier  à  gauche 
(In  point  auquel  aboutissent  les  lieux  ponctués  (point  critique). 

Voici  maintenant  le  Tableau  résumant  mes  résultats;  il  donne  à 
toutes  les  températures  depuis  zéro  les  deux  densités  et  la  tension 
niaxima. 


T. 


I», 
1 . 


Densité 

du  de  la 

liquide,  vapeur. 

0,91 i  0,096 

0,910  0,099 

0,906  o,io3 

'{ 0,900  0,106 

1 0,894  0,110 

j 0,888  0,11^ 

r» o,88u  0,117 

7.  .        .       0,876  O, III 

S 0,869  o,  i'?/} 

9 0,863  o,rji9 

10 o,856  o,  i33 

Il 0,848  o,i37 

I  » 0,8^1  o,i4-t 

iL .    ..     o,83i  o,iî7 

I  j o ,  8'2'4  o ,  1 5u 

i.î 0,814  o.  i58 

H).    ...     0,804  o, 164 

17 0,796  0,170 


Tension 

iiiaxiina. 
■tni 

3'», 3 

36,1 

'^7 ,  o 
38,  o 

39,0 
40 ,  o 
41,0 
î'^,o 
Î3,i 
Îl,u 
4>,3 

4<'»,î 
17,^ 

)0 ,  o 

J  I  ,  V. 

5  > ,  \ 


T. 

18' 
'9 


•10 

•>.■>, 
•>.3 

•>4 


...  0,786 

...  0,776 

...  0.766 

..  0,755 

...  0,743 

...  0,731 

...  0,717 

...  o , 703 

•>.6 0,688 

K «»67« 

•18 o,633 

•j!9 o,63o 

3o .    ...  o , 598 

3c),5<>..  <»,-^74 

3i ,0. . .  o,536 


Densité 

du  de  la      Tension 

liquide,     vapeur,    maxinia. 

■Im 

0,176         53,8 


3 1,33. . 


«Ni97 
0,404 


o,i83 
0,190 

o ,  '>.o8 
Ov^i7 

o ,  9/>.8 
0,'Jl{0 

o,'ji5*i 
0,266 
o,'28';i 
o,3o3 
0,334 
o,356 
o,39u 
0,42'A 

o,î64 


■j  ),o 
56,3 
57,6 
59,0 
60,4 
61,8 
63,3 

<i4w 
66,  A 

07>7 
C97' 
70.7 

7-^,3 

72,8 

7'-*»  9 


La  température  et  la  pression  critique  données  plus  haut  sont 
un  peu  plus  faibles  que  celles  qu'avait  déduites  M.  Sarrau  de  mes 
e\périences  de  1880,  mais  il  faut  reman|uer  que,  dans  ces  expé- 
riences, Tunité  de  volume  n'avait  pas  élr  spéciliée,  ce  qui,  néces- 
sairement, a  dû  entraîner  un  peu  d'incertitude  dans  les  calculs; 
d'autre  part,  dans  les  expériences  actuelles,  le  gaz  était  beaucoup 
plus  pur  :  essayé  à  la  potasse  dans  le  tube  même  où  il  avait  été 
étudié,  il  n'a  laissé  qu'un  résidu  inférieur  à  75^,  ce  qui  n'a  pu 
que  diminuer  la  valeur  des  constantes  en  question. 

y.  de  Phys.,  3«  série,  t.  I.  (Juillet  189-2.)  ai 
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Dans  son  travail  sur  les  fondements  de  la  théorie  cinétiqiie  des 
gaz  (Transact,  Royal  Soc.  of  Edinburg,  avril  1891)2^  dont  les 
vérifications  numériques  ont  été  faites  avec  les  données  du  réseau 
que  j'ai  publié  en  1891,  M.  Tait  a  calculé  les  constantes  du  point 
critique  au  moyen  de  relations  spécialement  établies  en  vae  de 
ces  déterminations;  il  fixe  la  pression  critique  à  78*^'",  la  tempé- 
rature critique  un  peu  au-dessus  de  3i®,  et  il  donne,  pour  limites 
des  volumes  critiques,  deux  nombres  dont  la  mojenne  conduit  à 
une  densité  extrêmement  peu  différente  du  nombre  auquel  je  viens 
d'arriver  (j'ai  donné,  dans  ma  première  Note  :  P=72*^",9, 
T=  3i®,3,  D  =  0,464);  ces  résultats  du  présent  travail  présen- 
tent donc,  avec  ceux  qui  se  déduisent  de  mon  dernier  réseau 
d'isothermes,  une  concordance  aussi  parfaite  qu'on  peut  le  désirer. 


SUE  LE  EATOHHEMEIIT  DES  COEPS  nCAIDESCEITS  ; 

Par  m.  J.  VIOLLE. 

Lorsque  la  température  d'un  corps  solide  s'élève  progressive- 
ment, la  quantité  d'énergie  rajonnée  parle  corps  augmente,  et  en 
même  temps  la  nature  du  flux  se  modifie,  des  radiations  à  plus 
courte  période  s'ajoutanl  à  celles  qui  existent  déjà. 

Suivant  Draper,  tous  les  corps  (non  fluorescents)  deviennent 
lumineux  à  une  température  voisine  de  5oo".  Des  expériences 
récentes  de  M.  Webcr  lui  ont  montré  que  la  température  initiale 
d'émission  lumineuse  est  notablement  plus  basse  et  varie  d'un 
corps  à  l'autre,  ('aant  de  4*7"  pour  l'or,  de  Sgo®  pour  le  platine, 
de  377**  pour  le  fer.  J'avais  moi-même  observé  autrefois  qu'une 
plaque  de  tôle  devient  lumineuse  très  peu  au-dessus  du  point  de 
fusion  du  plomb,  soit  vers  SSo*'.  Ces  déterminations  sont  évi- 
demment influencées  par  la  sensibilité  de  l'œil,  qui  varie  d'un  ob- 
servateur à  Tautre,  et  qui,  chez  une  même  personne,  présente  un 
maximum  pour  une  certaine  radiation  (voisine  du  jaune),  la  per- 
ception de  la  lumière  devançant  d'ailleurs  la  distinction  de  la  cou- 
leur. Quant  aux  divergences  constatées  d'un  corps  à  l'autre,  elles 
peuvent  s'expliquer  par  les  diff'érences  de  pouvoir  émissif. 
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A  partir  du  moment  où  le  corps  devient  lumineux,  la  tempéra- 
ture croissant,  la  lumière  émise  augmente  dMntensité  et  varie  de 
teinte,  du  rouge  sombre  au  blanc  vif  tournant  au  bleu.  Le  phéno- 
mène est  donc  très  complexe. 

J'ai  cherché,  il  y  a  déjà  longtemps  (*  ),  à  déterminer  la  loi  sui- 
vant laquelle  varie  l'intensité  d'une  radiation  simple  avec  la  tem- 
pérature, en  mesurant,  à  l'aide  d'un  spectrophotomètre,  pour 
diverses  longueurs  d'onde,  l'intensité  de  la  radiation  émise  à  diffé- 
rentes températures  par  un  bloc  de  platine  incandescent,  placé 
dans  un  champ  calorifique  constant  et  rayonnant  librement  vers 
le  photomètre. 

M.  Le  Ghatelier  (^)  a  fait  récemment,  aux  mêmes  températures, 
des  expériences  analogues  dans  des  conditions  différentes  :  le  corps 
en  expérience,  chauffé  directement  dans  la  flamme  d'un  chalu- 
meau, envoie  à  travers  cette  flamme  ses  rayons  sur  un  photomètre 
muni  de  verres  spéciaux,  monochromatiques.  Le  Tableau  suivant, 
où  l'intensité  de  la  radiation  à  1000®  est,  dans  tous  les  cas,  prisr 

pour  unité, 

Violle.  Le  Chatelier. 

X  =  656.       X  =  589» 3.  Verre  rouge. 

Platine.  Oxyde  magnétique.     Platine. 

775* 0,045 (')      o,o>7                        0,087                o,o4o 

954 0,55              o,5'i                          0,5 1                  0,35 

1045 1,80              1,93                          i,G5                  i,G8 

i5oo 85                116                              8r>                      98 

177S 9.80                43o  385  4jo 

montre  que  nous  sommes  d'accord  jusqu'à  i5oo®,  mais  qu'à  1775" 
la  discordance  est  complète. 

M.  Le  Ghatelier  attribue  cette  discordance  à  un  défaut  d'équi- 
libre qui  existerait  dans  le  four  où  je  fondais  le  platine,  «  la  voùtc 


(•^  ViOLLE,  Comptes  rendus  des  séances  de  l'Acad.  des  Sciences,  l.  LWWIII, 
p.  171;  1879,  ot  t.  XCII,  |).  866  et  iao4;  iSSi. 

(*)  Le  GiiATELiKH,  Comptes  rendus  des  séances  de  l'Académie  des  Sciences, 
t.  C\IV,  p.  ai'i,  340,  47«  ^t  737;   1893. 

(>)  Nombre  calculé  par  la  formule  que  j'ai  donnée  pour  représenter  rinten>ilé 
d'une  radiation  entre  775*  et  1775%  l'observation  directe  étant  ici  très  incertaine, 
par  suite  du  manque  d'intensité. 
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«lu  four  étant  certainement  plus  froide  que  le  métal  frappé  direc- 
lenient  par  le  jet  du  chalumeau  oxhydrique  ».  J*ai  toujours,  au 
contraire,  observé,  après  plusieurs  fusions  successives,  un  échauf- 
iVnient  de  la  voûte  tel  qu^il  faut  en  éloigner  rextrémité  du  chalu- 
meau de  plusieurs  centimètres,  si  Ton  ne  veut  pas  la  voir  fondre 
immédiatement.  Dans  ces  conditions,  la  solidification  du  piatioe 
fondu  devient  très  lente  et  une  nouvelle  fusion  s^opéreen  quelques 
instants  avec  une  dépense  de  gaz  insignifiante.  Tout  annoDce  un 
équilibre  de  température  presque  complet.  Pour  le  palladium, 
qui  fond  à  i5oo^,  j^ai  opéré  à  dessein  de  deux  façons  différentes, 
\c  métal  étant  placé  dans  un  creuset  entouré  de  palladium  fondu 
an  milieu  d^un  très  gros  four  Perrot,  ou  bien  étant  chauffé  direc- 
tement dans  un  four  en  chaux,  comme  le  platine  à  1775**  :  les 
ri'sultats  ont  été  identiques,  preuve  certaine  qu'avec  des  précau- 
tions convenables  le  four  en  chaux  peut  constituer  une  enceinte 
irréprochable. 

Par  contre,  n'est-il  pas  à  craindre  que  la  flamme  qui  entoure  le 
corps  rayonnant  dans  les  expériences  de  M.  Le  Chatelier,  et  que 
ce  savant  regarde  comme  parfaitement  transparente,  n'apporte 
(|uelque  perturbation  au  phénomène,  ainsi  que  cela  semble  résulter 
des  expériences  relatives  an  platine  mat? 

D'autre  part,  malgré  LouL  le  soin  donné  au  choix  des  verres, 
n-l-oii  vraiment  opéré  une  radiation  simple?  J'ai  moi-même  em- 
plové  au  (lél)ul  de  mes  recherches  le  procédé  si  commode  du  \erre 
rougi»;  mais  j'ai  du  y  renoncer  parce  (|u'iin  tel  verre  devient  de 
moins  en  moins  monoclir()mati(|iie  à  mesure  que  la  température 
(lu  <*orps  rayonnant  s'élève.  Le  nombre  (.^>^3)  que  j'avais  alors 
obtenu  à  1775**  se  rapproche  de  celui  (385)  qu'a  trouvé  depuis 
M.  Le  (^lialelier  et  diirère  peu  de  celui  (345)  que  Ton  déduit  des 
mesures  antérieures  d'Edmond  Hecquerel  (*  ),  si  on  les  ramène  aux 
lenjpéralures  (|ue  j'ai  données  pour  les  points  de  fusion  des  mê- 
la ux  ré Ira claires. 

Il  ne  me  semble  donc  pas  que  les  expériences  de  M.  Le  Ghate- 
lier  contredisent  la  conclusion  que  j'avais  tirée  de  mes  mesures, 
a  >aNoir  que  l'inlensité  d'une  radiation  simple  ne  croît  pas  indéK- 


C  '  )   Il KNHi  nKcoL'EiiEL,  Contplcs  re/ulus  des st'.ances  île  l\ icadcmie des  Sciences, 
I.  CMV,  p.  ;5.j(»;   iS(^-.. 
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nîment  s^vcc  la  tempéralure,  mais  qu^elle  lend  vers  un  maximum 
déterminé. 

\  l'appui  de  celle  manière  de  voir,  je  cilerai  les  résullals  sui- 
vafils  d'expériences  déjà  anciennes  dans  lesquelles  j*ai  étudié  ave<^ 
une  pile  ihermo-éleclrique  le  rayonnemenl  émis  par  un  fil  de  pla- 
tine incandescenl  et  transmis  par  un  prisme  et  une  lentille  de  sel 
gemme,  la  pile  étant  placée  dans  Tinfrarouge  à  une  dislance  du 
rouge  extrême  sensiblement  égale  à  la  largeur  du  spectre  visible. 

IO(X» I 

I7.0<> 1,8") 

i4o<» 'vi/ 

1600 9.,{)l 

Ces  nombres  montrent  que  l'intensité  de  la  radiation  ne  croit 
plus  très  vite  au  delà  d'une  certaine  limite. 

Si  elles  touchent  à  une  question  théorique  du  plus  vif  intérêt, 
les  difficultés  signalées  plus  haut  n'ont  guère  d'importance  au  point 
de  vue  de  la  pjromélrie  optique.  Un  photomètre  gradué  avec  un 
verre  rouge  déterminé  conviendra  parfaitement,  pourvu  que  les 
conditions  d'observation  soient  les  mêmes  dans  tous  les  cas  ;  et  les 
meilleures  conditions  seront  évidemment,  ainsi  que  je  l'ai  drjà 
dit,  la  visée  directe  d'un  corps  en  équilibre  thermique  avec  l'en- 
ceinte dont  on  veut  déterminer  la  température,  ce  corps  étant 
autant  que  possible  identique  à  celui  qui  a  servi  à  la  graduation  i\c 
l'appareil. 


APPAREIL  DÉMOnRAHT  LE  MtCAHISME  DES  OHDES  STATIOHHAIRES  ; 

Par  m.  IZARN. 

Les  belles  expériences  de  M.  Otto  Wiener,  et  surtout  la  photo- 
raphie  colorée  du  spectre  par  M.  Lippmann  ont  appelé  l'atlen- 
tion  des  personnes  les  moins  familières  avec  TOptique  physicpie 
sur  le  phénomène  des  ondes  stationnaires.  C'est  pour  ces  per- 
sonnes-là, en  particulier,  qu'il  m'a  paru  utile  de  combiner  un  s}-- 
tème  qui  en  rende  le  mécanisme  tangible,  et  je  suis  persuadé  qu'il 
pourra  même  rendre  service  aux  professeurs  chargés  d'enseigner 
retle  question,  soit  en  Optique,  soit  en  Acoustique. 


>ni  tzxms. 

\<>kî  le  kIméhm  du  diîfOittif  qut  j'u  «Bptové: 

t*yon  Aitt'.l    «ntrain^c^luidr;  l'aulre  «n  aniên*    n«->nrëdnlû  . 

■It  rfrïVfrl*  'non  fi^jr^*  de*  coople?  «qai<Jî=(^ol«-  *l  aas^i  non- 
l>r^ui  qae  l'on  \oudra.  A'-  pciîi«-i  ba^aellesà  r»al«it^^  r.  r'.doot 
u»  mtmI  ^*I  r^jiré«entê  'Jig-  i   ■ 


1.,/,-. 


iC  cdiipc  |ii<ss<]nl  par  b  li^nc  MM',  montre 
iiTieurcs  des  deux  bagucllcs  d'un   même 
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couple  portepldeux  sommets  opposes  d'un  parallélogramme  arti- 
cnlé,  doDl  les  deux  autres  sommets  munis  d'anneaux  a,  a'  laisseol 
passer  une  lige  armée  d'une  boule  et  qui,  se  recourbant  en  des- 
sous, peut  glisser  dans  une  gaine  g. 
Fig.  a. 


\.a  Jig.  I4  représente  ce  même  système  lorsque  les  régies  oc- 
cupent les  positions  relatives  qu'indique  le  pointillé,  et  elle  rend 
très  visible,  sans  entrer  dans  de  plus  longs  détails,  que,  quelles 
que  soient  ces  positions  relatives,  la  boule  li  reste  immobile,  le 
mouvement  n'ayant  pour  efl'el  que  de  déformer  le  parallélo- 
};rammc. 


M  IZABV  —  ONDES  STATIOXNAIIES. 

Ijè  Jig.  %  est  relative  à  ce  qai  se  prodait  pour  ao  coaple  shué 
4  one  distance  da  précédent  égale  à  j^  de  lon^enr  d'onde.  Icj.  il 
e^t  tout  aassi  visible  que  le  mouvement,  au  lien  de  délerminer 
une  déformation  du  parallélogramme  correspondant,  se  borne  à  le 
transporter  latéralement  (à  droite  ou  à  gauche  alternativement), 
la  tige  de  la  boule  glissant  alors  dans  la  gaine  ;^. 

^A^fi  eiplications  sont  suffisantes  pour  établir  que,  par  le  fait  «le 
la  combinaisolîi  des  mouvements  inverses  des  deux  règles,  les 
boules  seront  alternativement  toujours  en  repos  on  toujours  en 
o<»cillation.  E!n  déplaçant  originairement  l'une  des  règles  par  rap- 
port à  Taulrc  d*une  quantité  quelconque,  on  observe  l'eflet  pro> 
duit  par  un  changement  dans  la  phase  dû  au  phénomène  de  la 
réflexion.  Si  Ton  arme  en  outre  chacune  des  baguettes  elle-même 
d'une  petite  boule,  on  verra  en  même  temps  le  mouvement  vibra- 
loire  du  rajon  incident,  celui  du  ravon  réfléchi,  et  le  phénomène 
des  condensations  et  des  dilatations  aux  ventres  et  aux  nŒud> 
Hcra  frappant.  Pour  rendre  l'appareil  plus  compact,  il  a  paru 
préférable  de  mettre  les  deux  règles  dans  des  plans  parallèles 
^comme  si  la  feuille  de  papier  était  ici  pliée  suivant  la  ligne  mé- 
diane LL'),  mais  alors,  Punedes  baguettes  étant  droite,  il  faut  que 
Tantre  se  termine  en  forme  de  potence,  afin  de  rendre  possible 
l'ajuslfrricnl  du  parallélogramme  articulé,   comme  le  montre   l.i 

l/apparf'il  définitif  a  été  réalisé  par  M.  Otto  Liind,  avec  un  ta- 
lent f'I  un  soin  sur  lesquels  je  ne  saurais  trop  insister  et  dont  j«* 
Mie  plais  à  le  remercier  ici  bien  viveujenl.  L  habile  constructeur. 


Fi"     J 


|)(iur  MUi\\v.  rinslninHul  plus  connnodr  à  manier,  a  jugéconxc- 
nalile  de  suhsliluer  aux  deux  règles,  donl  la  longueur  et,  parsuil(\ 
\r  (Irplaeemenl  seraieuL  |)ar  conséquent  très  limités,  un  système 
<!«•  (J<ux  Laudes  (lexibles  d'acier,  ajourées,  dont  l'une  est  repn*- 
siiih'r  //i' .  4,  cl  dont  Taulre  sérail  parallèle  à  <*elle-ci  et  en  ar- 
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rière  du  plan  de  la  figure.  Chacune  de  ces  bandes  sans  fin  sVn- 
roule  sur  deux  cylindres  C  et  D,  dont  Tun  C  armé  de  chevilles 
qui  entrent  dans  de  petits  trous  de  la  bande  et  rendent  tout  glis- 
sement impossible.  Ce  cylindre  il  est  mis  en  rotation  an  moy<-n 
(Fune  manivelle  et  d^un  engrenage  conique,  et  la  même  manivelle 

Fig.  i. 


entraîne  le  cylindre  correspondant  C  de  la  seconde  bande.  D^ail- 
leurs,  pour  un  simple  déplacement  initial  de  cette  manivelle,  il 
est  possible  de  donner  aux  deux  profils  sinusoïdaux  un  déplace- 
ment relatif,  correspondant  à  une  différence  de  phase  de  \  ou  ^ 
longueur  d'onde,  et,  par  conséquent,  de  transformer  instantané- 
ment, par  exempte,  les  ventres  en  nœuds  et  réciproquement. 


O.  KRIGOR-MENZEL  et  Q.  RAPS.  —   Uebcr  saiten  Schwingungen  (Vibralions 

des  cordes);  Wied.  Ann.f  l.  XLIV,  p.  6a3;  1891. 

Les  auteurs  ont  étudié  le  mouvement  des  ondes  en  photogra- 
phiant sur  un  cylindre  enregistreur  recouvert  de  papier  sensible  le 
déplacement  d'un  point  de  la  corde  se  détachant  en  noir  sur  un 
fond  lumineux. 

Pour  cela,  ils  projettent  dans  le  plan  de  vibration  de  la  corde 
rimage  d'une  fente  fortement  éclairée  par  une  lampe  électrique, 
puis  ils  forment  avec  une  seconde  lentille  Timagede  la  fente  et  de 
la  corde  sur  le  papier  sensible.  Les  cordes  ont  environ  ~  de  milli- 
mètre de  diamètre  et  5o*^"*  à  80**™  de  longueur;  elles  donnent  une 
eourbe  bien  nette,  blanche  sur  fond  noir. 

Ces  courbes  montrent  d'abord  que  les  vibrations  ne  sont  com- 
plètement périodiques  que  si  les  extrémités  sont  absolument  fixes; 
elles  sont  identiques  pour  deux  points  symétriques  par  rapport  au 
milieu. 

Nous  ne  pouvons  que  renvoyer  au  Mémoire  original  pour  les 
détails  des  nombreuses  courbes  obtenues  en  faisant  varier  la  posi- 
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tîon  du  point  d*atlaqae  et  du  point  obser\'é.  Mais  il  faut  signaler 
le  oas  AÎmple,  étudi/r  en  détail,  du  point  vibrant  symétrique  de  la 
position  de  l'archet  qui  donne,  d'après  la  remarque  précédente,  le 
mouvement  du  point  attaqué  directement  à  une  distance  a:  de  l'ex- 
trémité. Dans  ce  cas  seulement  les  courbes  se  réduisent  à  des  zig- 
zags formés  de  deux  lignes  droites  dont  Tune  descend  plus  vite 
que  Tautre  ne  monte;  le  rapport  des  longueurs  des  projections  de 
ces  droites  donne  le  rapport  du  temps  des  deux  périodes.  Ce  rap- 
port n'est  égal  à  -  que  si  j:*  -=->->  7  ou  jr  <C  -;  dans  ces  conditions 

tous  les  points  de  la  corde  vibrent  comme  le  point  examiné. 

Tous  les  résultats  confirment  la  théorie  d'Helmholtz  et  ses  idées 
sur  Faction  exercée  par  l'archet  sur  les  cordes. 

C.  Daguenet. 
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T.  XXXIII;  1892. 

Lord  RAYLEIGII.  —  Héflexion  sur  les  surfaces  liquides  dans  le  voisinage 

de  l'angle  de  polarisation,  p.  i  à  ig. 

On  sait  que,  (raprrs  Jainlii  ('),  la  rénexion  de  la  lumière  sur 
la  snrfarc  (l(*s  substances  transparenlcs  n'est  pas  tout  a  fait  con- 
fornje  à  la  lliéorie  de  FresncI  :  un  faisceau  polarisé  perpendicu- 
lairoinciil  au  plan  d'incidence  donne,  par  réflexion  sous  l'inci- 
dence brewstérieune,  un  faisceau  dont  l'intensité,  bien  que  très 
pelile,  n'esl  pas  rigoureusement  nulle,  et  un  faisceau  polarisé 
dans  loul  autre  plan  donne  un  faisceau  réfléchi  présentant  une 
polarisation  légèrement  elliptique.  En  1889,  M.  Drude  (^)  a  mon- 
tré rinfluence  considf'rahle  (prexercent  sur  les  phénomènes  ob- 
servés les  modifications  de  la  couche  superficielle  de  la  substance 
réfléchissante;  en  parliculier,  il  a  reconnu  que  la  réflexion  sur 
un«»  face  de   clivage  d'un   cristal  de   sel  gemme  suit  les  lois   de 


(')  \ntinit\^  de  Chimie  et  de  P/nsif/ue,  :»•  sério,  t.  \XI\,  p.  v»G3,  et  t.  X\XI, 
p.  I •»."». 

{')  Uieif.  inn,,  i,  XWM,  p.  srû:  i.  \X\IX,  p.  .\^\.  Journal  de  Physique, 
.»•  sorio.  l.  \,  p.  537. 


PIIILOSOPHIGAL  MAGAZINE.  3o7 

Fresnel  quand  le  clivage  est  récent  et  que  la  polarisation  ellip- 
tique du  rayou  réfléchi  n^est  manifeste  qu'après  un  certain  temps. 
Lord  Rayleigh  vient  de  montrer  que  ces  phénomènes,  d'une  im- 
portance capitale  pour  la  théorie  de  la  réflexion,  se  produisent 
également  avec  les  surfaces  des  liquides  transparents,  et  que  les 
résultats  obtenus  par  Jamin  sont  dus,  du  moins  en  grande  partie, 
à  la  couche  de  matière  grasse  qui  recouvre  généralement  les  li- 
quides. 

L'influence  de  cette  couche  est  facile  à  mettre  en  évidence.  Un 
faisceau  de  lumière  solaire  tombant  sur  la  surface  du  liquide 
sous  l'incidence  brewstérienne  est  reçu,  après  réflexion,  sur  un 
nicol.  Quand  la  surface  est  parfaitement  claire  (ce  qu'on  obtient 
en  écartant  les  impuretés  à  l'aide  d'un  cercle  métallique  expan- 
sible dont  le  diamètre  décroît  rapidement  de  aS*"*  à  2*^", 5),  on 
voit  sur  l'image  du  Soleil  une  bande  noire  très  nettement  limitée; 
celte  bande  devient  de  plus  en  plus  confuse  lorsqu'une  matière 
grasse  se  répand  sur  la  surface. 

La  tension  superficielle  ne  paraît  avoir  aucune  influence,  car 
les  phénomènes  sont  les  mêmes  avec  des  liquides  possédant  des 
tensions  superficielles  très  difl*érentes  :  eau,  alcool,  acide  sulfu- 
rique,  benzine,  solution  saturée  de  camphre,  oléate  de  soude. 

La  théorie  de  Fresnel  semble  applicable  à  la  réflexion  sur  une 
surface  parfaitement  claire,  car  elle  a  permis  de  rendre  compte  de 
tous  les  détails  des  phénomènes  observés  avec  Teau  pure;  de  plus, 
le  calcul  montre  que,  en  adoptant  les  résultats  des  expériences  de 
Jamin  sur  ce  liquide,  l'image  du  Soleil  ne  serait  pas  traversée  par 
une  bande  noire. 

Dans  une  seconde  série  d'expériences,  effectuées  avec  un  appa- 
reil d'une  grande  sensibilité,  l'auteur  a  pu  mesurer  le  rapport  k 
des  amplitudes  des  vibrations  réfléchies  dans  le  plan  d'incidence 
et  dans  la  direction  perpendiculaire  lorsque  le  rayon  incident, 
polarisé  à  45®,  tombe  sous  Tincidence  brewstérienne.  Il  a  obtenu, 
pour  l'eau,  k  =  -\-  0,000 1 8,  et  pour  l'alcool  k  =^  -f-  0,00 1  ;  Jamin 
avait  trouvé  pour  ces  liquides  — 0,00677  et  -+-0,00208.  D'ail- 
leurs, ce  rapport  dépend  de  l'état  de  la  surface;  ainsi  l'eau  donne 
k  =  —  0,0026  et  A*  =  —  0,0043  lorsque  sa  surface  est  recouverte 
d'une  couche  d'huile  d'olive  ou  d'huile  de  casse  d'une  épaisseur 
de  quelques  millionièmes  de  millimètre. 
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A  cause  de  la  petitesse  de  k  et  de  son  changemenl  de  signe  avec 
l'état  de  la  surface,  F^ord  Kajleigh  pense  qu'il  n'est  pas  impos- 
sible que  k  soit  rigoureusement  nul,  comme  le  veut  la  théorie  do 
Fresnel,  si  la  réflexion  s'effectuait  sur  une  substance  parfaitement 
pure  en  contact  avec  sa  propre  vapeur. 

Edward-L.  NICHOLS  et  Benjamin-W.  SNOW.  —  Sur  le  caractère  de  la  lamièiv 

émise  par  l'oxyde  de  zinc  incandescent,  p-  19-28. 

Les  intensités  de  neuf  régions  du  spectre  de  la  lumière  émise 
par  l'oxyde  de  zinc  sont  comparées  au\  mêmes  rayons  du  spectre 
(lu  platine,  pour  diverses  températures  comprises  entre 65o° Cet 
iooo"C.  Dans  ce  but^  une  feuille  de  platine,  couverte  ou  non 
(l'oxyde  de  zinc,  est  échauffée  parle  passage  d'un  courant;  la  tem- 
pérature de  cette  feuille  est  déduite  de  son  allongement;  une 
lampe  électrique  alimentée  par  un  courant  constant  sert  de  source 
de  comparaison. 

L'intensité  d'une  radiation  croit  avec  la  température  beaucoup 
plus  rapidement  pour  l'oxyde  de  zinc  que  pour  le  platine;  le  coef- 
ficient d'accroissement  est  d'autant  plus  grand  que  la  longueur 
d'onde  de  la  radiation  considérée  est  plus  petite.  Jusqu'à  700"  en- 
viron, rinlensilé  de  chaque  radiation  est  plus  petite  pour  l'oxyde 
(le  zinc  que  pour  le  platine;  vers  1000"  et  au-dessus,  c'est  l'inverse; 
|)0ur  les  températures  internïédiaires,  Tinlcnsité  des  radiations 
voisines  du  rouget  est  plus  faible  pour  Toxyde  de  zinc  que  pour 
\c  platine,  celle  des  radiations  voisines  du  violet  est  plus  grande 
pour  l'oxyde. 

La  courbe  représentant  l'intensité  d'une  radiation  en  fonction  d<î 
la  température  esta  courbure  régulière  pour  le  platine;  pour  l'oxyde 
(le  zinc,  elle  se  redresse  brusquement  à  partir  de  880®  environ. 

A  une  même  tem|>('îralurc,  l'intensité  d'une  radiation  quelconque 
('mise  par  l'oxyde  de  zinc  diminue  avec  le  temps  et  n'atteint  une 
valeur  constante  que  dix  minutes  après  l'instant  où  l'oxyde  a  él»' 
|)orté  à  la  température  à  laquelle  on  observe  (c'est  cette  intensilé 
constante  (|ui  est  considérée  dans  les  résultats  énoncés  précédem- 
ment), (^etle  diminution  est  d'autant  plus  grande  que  la  longueur 
d'onde  de  la  radiation  est  plus  petite;  elle  est  particulièrenienl 
sensible  aux  teuïpérutures  voisines  de  ()oo'\ 
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Par  suîle  des  particularités  observées  vers  SSo**,  les  auteurs 
croient  que  les  radiations  émises  par  l'oxjde  de  zinc  doivent  être 
attribuées,  en  partie  à  Fincandescence  due  à  la  température,  et  en 
partie  à  ce  que  cet  ox)^de  devient  lumineux  par  lui-même  au-des- 
sus de  880";  en  d'autres  termes,  Toxjde  de  zinc  jouirait,  comme 
beaucoup  d^autres  corps,  de  la  propriété  de  devenir  phosphores- 
vctil  lorsqu'on  le  chauflfe,  mais  cette  propriété  ne  se  manifesterait 
qu'à  partir  de  880". 

Andrbw  GRAY.  —  Sur  le  calcul  des  coefficients  d'induction  des  bobines  et  sur 
la  construction  des  étalons  d'inductance  et  des  électrodynamométres  absolus, 
p.  62-70. 

Maxwell  a  montré  que  le  coefficient  d*induction  mutuelle  de 
doux  courants  circulaires,  dont  les  axes  se  coupent,  peut  s'expri- 
mer à  l'aide  d'une  série  en  fonction  des  harmoniques  zonaux  de 
Tangle  0  des  axes.  M.  Gray  applique  la  formule  de  Maxwell  (*  )  au 
ralcul  du  coefiicient  d'induction  mutuelle  de  deux  bobines  for- 
mées d'une  seule  couche  de  fil,  ayant  respectivement  n  cln'  tours 
par  unité  de  longueur,  et  obtient 

M  :-:7:»^m'a»a*|KiX,Pi(0)H-KtA,P,(d)-^...!, 

//  et  a  étant  les  rayons  des  bobines;  Pi(Q)  l'harmonique  zonal  do 
^vinc  ordre  de  l'angle 8;  K,,K2,  ...  des  fonctions  de  n  et  des  quan- 
tités qui  définissent  la  position  de  l'une  des  bobines  par  rapport  au 
point  de  rencontre  des  axes;  A*i,  k^,  . . .  des  fonctions  correspon- 
<lantes  pour  la  seconde  bobine. 

La  forme  des  fonctions  R  et  k  est  telle  que,  quand  le  milieu 
d'une  des  bobines  est  sur  l'axe  de  l'autre,  les  fonctions  d'indices 
pairs  se  rapportant  à  la  première  sont  nulles.  En  outre,  quand 
les  milieux  des  deux  bobines  coïncident,  les  coefficients  A*3  et  K5 
sont  nuls  si  les  longueurs  des  bobines  sont  respectivement  égales 

aux  produits  de  leurs  rayons  par  y  i.  H  ne  reste  plus  alors,  dans 
Texpression  de  M,  que  rharmoni(|ue  zonal  de  premier  ordre  et 
les  harmoniques  impairs  à  j)urtir  du  septième.  D'ailleurs,  on  peut 
supprimer  ces  derniers  sans  erreur  sensible,  car  le  coefficient  du 

r  •;   Traité  d'KlecIricité,  l.  Il,  §  (397. 
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septième  n'est  que  la  45oo*  partie  de  celui  de  P|  (0)  quand  -  est 
compris  entre  ~  et  i,  et  moindre  que  la  26000^  partie  quand- 
est  compris  entre  -  et  r  •  On  a  simplement 

(I)  M  =  27:«/i/i'a«  --  Pi(e), 

r 

/  et  X  étant  les  longueurs  des  bobines  et  r  la  distance  de  leur  centre 
commun  à  un  point  du  premier  ou  du  dernier  circuit  de  la  bobine 
de  rajon  a.  Dans  le  cas  où  les  axes  des  bobines  ont  même  direc- 
tion, P|  (0)  se  réduit  à  i. 

Par  suite  de  la  simplicité  et  de  la  grande  approximation  de  la 
formule  (1),  il  est  avantageux  de  prendre  des  bobines  à  une  seule 
couche  et  remplissant  les  conditions  précédentes  dans  la  construc- 
tion des  étalons  d'inductance,  des  électrodjnamomètres  absolus 
et,  en  général,  toutes  les  fois  que  Ton  aura  besoin  de  calculer  le 
coefficient  d'induction  mutuelle  des  bobines.  On  peut  d'ailleurs 
employer  des  bobines  à  plusieurs  couches  de  (il;  mais,  pour  que 

la  condition  l  =  ayJZ  soil  satisfaite  par  chaque  couche,  il  faut  que 
les  couches  externes  aient  une  plus  grande  longueur  que  les 
couches  inLcrnes,  ce  qui  rend  difficile  la  construction  de  ces  bo- 
bines. 


H. -A.  LEIIFKLDT.  --  Mesure  galvanométriqiic  de  la  composante  horizontale 

<Iu  magnétisme  terrestre,  p.  78-82. 

Soient  G  la  constante  gaivanomélrique  d^ine  boussole  des  si- 
nus dont  raiguillc,  perpendiculaire  aux  plans  des  spires  du  cadre, 
est  suspendue  sans  torsion  dans  le  pian  du  méridien  magnétique; 
0  l'angle  dont  il  faut  faire  tourner  le  cadre  pour  que  sa  position 
par  rapport  à  l'aiguille  reste  la  inémc  quand  un  courant  d'inten- 
sité V  traverse  l'appareil;  II  la  composante  horizontale  du  magné- 
tisme terrestre  ;  on  a 

G*;  ~  II  si  no. 

Celle  relalion  est   généralenicnl  utilisée   pour   déterminer  •', 
H  étant  connu.  L'auLcur  propose  de  faire   l'inverse,  l'intcnsilé 
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étant  mesurée  en  valeur  absolue.  Dans  ce  but,  un  courant  fourni 
par  une  source  constante  traverse  le  galvanomètre  et  une  série  de 
résistances  étalonnées;  la  force  électromotrice  e  entre  deux  points 
du  circuit,  séparés  par  une  résistance  variable  R,  est  opposée  à 
celle  d'un  Lalimer-Clark;  la  relation  Ry  =  e  permet  alors  de  cal- 
culer y.  , 
Mais,  en  général,  la  direction  primitive  de  Faiguille  n*est  pas 
celle  du  méridien  magnétique,  et  le  fil  qui  la  soutient  n'est  pas 
sans  torsion.  Soient  <p  cette  torsion,  Q  Tangle  de  l'aiguille  avec  le 
méridien  magnétique  ;  t  le  rapport  du  moment  du  couple  de  tor- 
sion au  moment  magnétique  de  l'aiguille;  au  lieu  de  l'égalité 
précédente,  on  a  la  suivante 

Çj^-^ri^  —  Hsin  (o -h  0)  =  o. 

En  renversant  le  sens  du  courant  et  en  faisant  varier  son  inten- 
sité, de  telle  sorte  que  la  nouvelle  position  du  cadre  soit  perpen- 
diculaire à  celle  qu'il  avait  dans  la  première  expérience,  on  a 

—  GYi-+-t<p  -i-  Hsin  (90" —  8  -+-  0)  =  o; 

d'où  l'on  déduit 

D'ailleurs,  il  est  possible,  par  quelques  tâtonnements  prélimi- 
naires, de  rendre  la  torsion  1res  petite;  les  angles  oetgo® —  8  sont 
alors  voisins  de  43°  et  la  différence  y  — yi  très  petite;  par  suite, 
on  peut  ne  conserver  que  le  premier  terme  du  second  membre  de 
la  relation  ci-dessus.  Le  calcul  de  H  est  alors  très  simple. 

Une  série  de  mesures  effectuée  par  l'auteur,  pour  différentes 
valeurs  de  <p,  a  donné  des  résultats  très  concordants  qui  prouvent 
la  grande  précision  de  lu  méthode.  J.  Blondir. 
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THÉORIE  BB  U  TISIBUITÉ  BT  BB  L'OEIERATIOl 
BE8  FRAlftES  B'DITEBrÉBElGE  (<); 

Par  m.  Ch.  FABRY. 

Un  appareil  interférentiel  peut  être  défini  :  un  appareil  qui 
dédouble  une  onde  Incidente  en  deux  ondes  capables  d'interférer. 

Si  Tonde  incidente  est  unique,  il  y  aura  seulement  deux  ondes 
émergentes.  Leur  diiTérence  de  marche  varie  d'un  point  à  un 
autre  de  Tespace.  On  aura  des  franges  parfaitement  nettes  en  tout 
point  de  la  partie  commune  aux  deux  ondes  émergentes.  Ce  ré- 
sultat ne  souiTre  aucune  exception,  pourvu  que  la  définition  que 
nous  avons  posée  soit  applicable.  C'est  ainsi  que  les  franges  des 
lames  minces  isotropes  (anneaux  de  Newton)  que  l'on  est  habitué 
à  voir  localisées  et  comme  peintes  dans  la  lame  mince  peuvent 
être  observées  à  une  distance  quelconque  de  l'appareil,  même 
avec  une  lunette  visant  à  l'infini,  si  l'appareil  est  éclairé  par  un 
simple  point  lumineux. 

Les  choses  se  passent  autrement  si  la  source  lumineuse  n'est 
pas  un  point.  Chaque  point  lumineux  donne  alors  sur  l'écran  un 
système  de  franges.  Jl  faut,  pour  que  l'on  aperçoive  des  franges 
nettes,  que  tous  ces  systèmes  de  franges  indépendants  coïnci- 
dent. 

C'est  en  partant  de  ce  principe  que  M.  Macé  de  Lépinay  et  moi 
nous  avons  établi  les  conditions  générales  de  visibilité  des 
franges  (*).  Nous  avons  montré  qu'il  est  en  général  nécessaire 
d'employer  comme  source  lumineuse  une  fente  étroite  ;  les  franges 
sont  localisées  dans  un  J3lan  qui  dépend  de  l'orientation  de  cette 
fente.  Dans  certains  cas  particuliers,  la  localisation  disparaît  pour 
une  orientation  convenable.  Il  est  toujours  possible  de  trouver 
un  plan  sur  lequel  viennent  se  peindre  des  franges  nettes,  même 
lorsque  la  source  lumineuse  est  étendue  dans  tous  les  sens. 

La  première  Partie  de  ce  travail  sera  consacrée  à  quelques  ro- 


(')  Ce  travail  est  le  résumé  d'un  Mémoire  plus  étendu  pu!)lié  récemment  dans 
les  Annales  de  la  Faculté  des  Sciences  de  Marseille. 
(»)  Journal  de  Physique,  2*  série,  t.  X,  p.  5;  1891. 

y.  de  Phys.,  a*  série,  t.  I.  (Août  1892.)  aa 
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cherches  nouvelles  sur  la  théorie  de  la  visibilité  parfaite  des 
franges. 

Dans  la  deuxième,  je  montrerai  comment  la  théorie  de  la  visi- 
bilité des  franges  conduit  à  celle  de  leur  orientation. 

La  troisième  Partie  sera  consacrée  à  Tétude  des  franges  en 
dehors  des  conditions  de  netteté  parfaite,  et  principalement  des 
phénomènes  de  visibilité  périodique  qui  se  produisent  dans  ce 
cas. 

I.  —  Études  sur  la  localisation  des  franges  d'interpérbnge. 

I**  Lames  minces  prismatiques,  —  Ces  franges  sont  celles  qui 
se  prêtent  le  mieux  à  la  vérification  complète  de  la  théorie,  car 
les  faisceaux  interférents  se  superposent  toujours.  Leur  étude  a 
été  faite  par  M.  Macé  de  Lépinay  (*).  Mais  dans  les  vérifications 
expérimentales  Tauteur  a  placé  la  fente  sur  Tobjectif  de  la  lunette 
d^observation.  Des  phénomènes  de  diffraction  ne  permettaient 
d'observer  les  franges  que  lorsqu'elles  étaient  à  peu  près  perpen- 
diculaires à  la  direction  de  la  fente;  plusieurs  cas  intéressants 
sont  ainsi  laissés  de  côté.  Il  m'a  paru  utile  de  faire  quelques 
nouvelles  mesures  en  plaçant  la  fente  entre  la  source  lumineuse 
et  Tappareil  inlcrférentiel. 

L'appareil  d'observation  se  composait  d\in  objectif  et  d'un 
oculaire  placés  sur  deux  supports  d'un  banc  d'optique. 

La  lunette  ainsi  formée  peut  visera  toute  dislance  et  l'on  peut^ 
de  la  position  de  l'objectif  et  de  celle  de  l'oculaire,  déduire  la  po- 
sition du  plan  visé.  L'appareil  a  été  réglé  d'abord  de  telle  sorte 
que  son  axe  optique  reste  fixe  dans  l'espace. 

La  lame  mince  est  une  lame  d'air  comprise  entre  deux  lames 
plan(»s  de  vorre.  On  l'éclaire  au  moyen  d'une  flamme  contenant 
du  chlorure  de  sodium,  limitée  par  une  fente  étroite.  Un  cercle 
divisé  donne  Torientation  de  cette  fente. 

H  existe  deux  cas  où,  par  une  orientation  convenable  de  la 
icnle,  on  obtient  des  franj^es  non  loctflisées  : 

1*^  Lorsque  Ton  observe  la  première  frange; 


(')  Journal  de  Ph)si<fut\  a*  série,  l.  I\,  p.  121  et  180;  1890. 
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2^  Lorsque  rareté  de  la  lame  mince  est  normale  au  plan  d'in- 
cidence, qui  est  alors  un  plan  de  symétrie  de  Tappareil. 

Dans  les  deux  cas,  on  trouve  un  tirage  de  la  lunette  pour  lequel 
les  franges  sont  visibles  même  avec  une  source  lumineuse  étendue 
dans  tous  les  sens. 

Dans  tous  les  cas,  l'emploi  d'une  fente  est  indispensable  pour 
voir  nettement  les  franges  ;  à  chaque  orientation  de  la  fente,  on 
trouve  les  franges  localisées  dans  un  plan  différent.  Le  calcul 
permet  de  trouver  la  relation  qui  existe  entre  la  position  du  plan 
de  localisation  et  l'orientation  de  la  fente.  Les  résultats  sont  tou- 
jours conformes  à  ceux  de  l'expérience. 

Franges  d' HerscheL  —  Ces  franges  ne  diffèrent  de  celles 
des  lames  minces  prismatiques  que  par  les  conditions  dans  les- 
quelles on  les  observe.  On  peut  les  produire  très  commodément 
en  se  servant  d'une  lame  mince  d'air  comprise  entre  deux  lames 
planes  de  verre,  rendue  étanche  par  une  couche  de  vernis;  le  tout 
est  immerge  dans  une  cuve  à  faces  parallèle  pleine  d'eau.  On  ob- 
serve les  franges  soit  par  réflexion,  soit  par  transmission  sous  une 
incidence  un  peu  inférieure  à  l'angle  limite.  Les  franges  par  trans- 
mission sont  d'une  élude  plus  facile  parce  qu'à  l'entrée  et  à  la 
sortie  on  peut  faire  pénétrer  la  lumière  sous  l'incidence  normale. 

Si  la  lame  mince  est  à  faces  parallèles,  les  franges  cessent  d'être 
localisées  par  l'emploi  d'une  fente  normale  au  plan  d'incidence. 
Elles  sont  localisées  à  l'infini  si  la  source  lumineuse  est  étendue. 

L'aspect  de  ces  franges  en  lumière  monochromalique  diffère 
de  celui  que  l'on  trouve  habituellement  aux  franges  d'interférence. 

Si  l'on  examine,  par  exemple,  des  franges  bien  nettes  fournies 
par  les  miroirs  de  Fresnel,  elles  apparaissent  sous  forme  d'une 
série  de  bandes  sombres  estompées  sur  les  bords  ;  la  courbe  qui 
représente  l'intensité  lumineuse  en  fonction  de  la  différence  de 
marche  est  une  sinusoïde.  Ici,  l'aspect  est  tout  différent  :  les 
franges  par  réflexion  apparaissent  comme  des  lignes  noires  très 
fines  et  assez  nettement  limitées,  se  détachant  sur  un  fond  brillant 
d'éclat  presque  uniforme,  à  peu  près  comme  des  lignes  tracées  à 
la  plume  sur  un  papier  blanc. 

Les  franges  par  transmission,  complémentaires  des  précédentes, 
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ont  Taspect  de  lignes  brillantes  très  fines  se  détachant  sur  un 
fond  très  sombre. 

Ces  phénomènes  sont  dus  aux  réflexions  multiples  et  s'expli- 
quent facilement  au  moyen  des  formules  d'Airy,  en  tenant  compte 
de  ce  que,  au  voisinage  de  la  réflexion  totale,  le  coefficient  de  ré- 
flexion prend  une  valeur  voisine  de  l'unité. 

Si  la  lame  mince  est  prismatique,  il  se  produit  des  phénomènes 
de  localisation  analogues  à  ceux  que  nous  venons  de  décrire  au 
paragraphe  précédent. 

Miroirs  de  FresneL  —  Dans  cet  appareil,  l'interférence  se 
produit  entre  deux  ondes  réfléchies  sur  des  surfaces  planes  faisant 
entre  elles  un  petit  angle.  Les  propriétés  des  miroirs  doivent  donc 
être  identiques  à  celles  d'une  lame  mince  prismatique  qui  réflé- 
chirait la  lumière  sans  la  réfracter,  dont  l'indice  serait,  par  suite, 
égal  à  1 . 

La  seule  diflérence  consiste  dans  l'étroitesse  de  la  partie 
commune  aux  faisceaux  réfléchis  par  les  miroirs. 

Dans  les  conditions  où  on  les  observe  habituellement,  ces  franges 
ne  sont  pas  localisées  :  cela  tient  à  ce  que  le  plan  d'incidence  est 
un  plan  de  symétrie,  les  deux  miroirs  et  la  fente  étant  normaux  à 
ce  plan. 

En  dehors  de  ces  conditions  particulières,  il  y  a  localisation. 
L'expérience  peut  être  réalisée  de  la  manière  suivante  :  les  mi- 
roirs sont  réglés  à  la  manière  ordinaire,  de  façon  à  produire  des 
franges  d'ordre  élevé.  Déréglons  légèrement  l'appareil,  en  faisant 
basculer  Tun  des  miroirs  autour  d'un  axe  non  vertical.  Les  franges 
vont  se  troubler;  mais  on  pourra  toujours  les  faire  reparaître  en 
faisant  tourner  la  fente  d'un  angle  convenable.  Elles  sont  alors 
localisées;  à  chaque  position  de  la  loupe  correspond  une  incli- 
naison diflérente  de  la  fente. 

11  faut  avoir  soin  d'employer  une  fente  très  courte  (quelques 
millimètres  au  plus);  sans  cette  précaution,  lorsque  la  fente  est 
inclinée,  une  grande  partie  de  sa  longueur  enverrait  une  seule 
onde  à  chaque  point  du  champ;  les  franges  seraient  noyées  dans 
un  éclairement  uniforme. 

Cas  où,  la  fente  étant  du  côté  de  ta  source  lumineuse,  son 
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orientation  dépend  de  sa  distance  à  V appareil  interférentiel. 
Supposons  que  l'on  se  propose  de  rendre  Jes  franges  nettes  en 
un  certain  point  M  de  Tespace.  Il  faut  pour  cela  n'utiliser  que  les 
rayons  contenus  dans  un  certain  plan  passant  par  M.  Avant  leur 
passage  à  travers  l'appareil  interférentiel,  ces  rayons  forment,  en 
général,  un  élément  de  surface  réglée.  Si  la  fente  est  placée  du 
côté  de  la  source  lumineuse,  elle  devra  être  tangente  à  cette  sur- 
face; son  orientation  dépendra  donc  de  sa  distance  à  l'observa- 
teur. 

Si,  la  fente  étant  donnée,  on  cherche  en  quel  point  les  franges 
seront  nettes,  on  trouve  que  la  distance  de  ce  point  à  une  origine 
fixe  satisfait  à  une  éqi^tion  du  second  degré.  Il  y  a  donc,  suivant 
les  cas,  deux  positions  de  visibilité,  ou  une  seule,  ou  point  du 
tout. 

Pour  réaliser  ces  phénomènes,  il  faut  se  servir  d'un  appareil 
qui,  éclairé  par  un  point  lumineux,  donne  deux  lignes  focales 
bien  distinctes.  On  obtient  ce  résultat  en  adjoignant  une  lentille 
cylindrique  à  l'un  des  appareils  ordinairement  employés,  un  bi- 
prisme  par  exemple.  Les  génératrices  de  la  lentille  doivent  être 
obliques  par  rapport  à  l'arête  du  biprisme.  On  observe  les  deux 
positions  de  visibilité  prévues  par  la  théorie  lorsque  la  lentille  cy- 
lindrique est  placée  entre  le  biprisme  et  l'observateur. 

II.  —  Orientation  des  franges  d'interférence 

Feussner  a  le  premier  remarqué  que,  si  l'on  observe  au  moyen 
d'une  lunette  les  franges  d'une  lame  mince  prismatique,  elles  ne 
paraissent  pas,  en  général,  se  projeter  sur  la  lame  suivant  ses 
lignes  d'égale  épaisseur  (*).  Le  raisonnement  très  simple  par 
lequel  il  cherche  à  expliquer  ce  phénomène  n'est  exact  que  si  les 
franges  sont  rendues  visibles  au  moyen  d'une  fente  placée  sur 
l'objectif  même  de  la  lunette.  Il  est  facile  de  constater  que,  si,  sans 
toucher  à  aucune  autre  partie  de  l'appareil,  on  déplace  la  fente 
parallèlement  à  elle-même,  l'orientation  des  franges  est  modifiée. 

Ce  fait  est  général  :  soit  que  la  fente  limite  la  source  lumineuse, 


(  '  )  Feussner,  Wied,  Ann.,  t.  XIV,  p.  545;  1881  et  Journal  de  Physique,  a*  série, 
i.  I,  p.  186. 
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soit  qu'elle  soit  placée  du  côlé  de  l'observateur,  l'orientation  des 
franges  dépend  de  la  distance  de  la  fente  à  l'appareil  interféren- 
tiel,  à  tel  point  que  l'on  peut  ordinairement,  par  un  simple  déplace- 
ment de  la  fente,  donner  aux  franges  telle  orientation  que  l'on  veut. 

La  théorie  générale  de  ces  phénomènes  peut  être  rattachée 
directement  à  celle  de  la  visibilité  des  franges. 

Considérons,  en  effet,  un  appareil  interférenliel  quelconque. 
Supposons  qu'on  l'éclairé  au  moyen  d'une  ouverture  très  petite  S 
percée  dans  un  écran  E.  Nous  recevons  les  franges  sur  un  écran  E'  ; 
nous  savons  que,  dans  ces  conditions,  les  franges  présentent  une 
netteté  parfaite  dans  tous  les  cas.  L'une  d'elles  passe  par  un  cer- 
tain point  P  de  l'écran  E'  et  peut,  au  voisinage  de  P,  être  confon- 
due avec  sa  tangente  PF.  Cette  frange  est  le  lieu  des  points  tels 
que  la  différence  de  marche  des  couples  de  rayons  interférents 
issus  de  S  et  qui  y  aboutissent  reste  constante. 

Imaginons  alors  que  l'on  intervertisse  les  positions  de  la  source 
lumineuse  et  de  l'observateur;  en  d'autres  termes,  la  fente  et  la 
source  lumineuse  sont  placées  du  côté  de  l'écran  E'  et  les  franges 
viennent  se  peindre  sur  l'écran  E. 

Nous  savons  qu'il  faudra,  pour  obtenir  des  franges  nettes  au 
voisinage  de  S,  limiter  la  source  éclairante  par  une  certaine  fente, 
que  nous  supposerons  contenue  dans  le  plan  E'  cl  passant  par  le 
point  P.  La  condition  qui  définit  Toricnlation  de  la  fente  est  que 
la  différence  de  marche  des  couples  de  rayons  envoyés  au  point 
S  par  tous  les  points  de  la  fente  soit  constante.  En  vertu  du  prin- 
cipe du  retour  inverse  des  rayons,  la  direction  que  nous  devrons 
donner  à  celte  fente  ne  sera  autre  que  PF.  Donc  : 

Pour  obtenir  la  direction  de  la  frange  qui  passe  par  un  point  P 
d'un  écran  E,  Tappareil  étant  éclairé  par  un  point  lumineux  S,  il 
suffit  de  chercher  quelle  devrait  être  Torientation  d'une  fente  dont 
le  milieu  serait  en  P,  et  située  dans  le  plan  E,  pour  que  les  franges 
lussent  nettes  en  S. 

Nous  avons  supposé  dans  ce  qui  précède  que  Tappareil  était 
éclairé  par  un  simple  point  lumineux.  Nous  pourrons,  sans  altérer 
les  résultats,  le  remplacer  par  une  fente  dont  le  milieu  coïncide 
avec  ce  point,  mais  à  la  condition  qu'elle  soit  orientée  de  manière 
à  produire  des  franges  nettes  au  point  P,  car  celte  fente  produit 
exactement  le  même  effet  que  son  milieu. 
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Tout  résultat  obtenu  dans  la  théorie  de  la  visibilité  donnera  un 
résultat  correspondant,  relatif  à  l'orientation  des  franges. 

Nous  placerons  en  regard  les  théorèmes  correspondants  pour 
mieux  faire  ressortir  l'analogie. 

Deux  cas  se  présentent  : 

i"  La  fente  destinée  à  rendre  les  franges  nettes  est  placée  du 
côté  de  l'observateur. 


Visibilité  des  franges. 

Pour  un  tirage  donné  de  la  lunette, 
Torientation  de  la  fente  qui  rend 
les  franges  nettes  est  indépendante 
de  sa  distance  à  l'observateur. 

Si  l'on  fait  varier  le  point  visé, 
Torientalion  de  la  fente  qu'il  faut 
introduire  pour  rendre  les  franges 
nettes  varie.  Si  D  est  la  distance  du 
point  visé  à  une  origine  fixe  prise 
sur  Taxe  optique  et  (p  l'angle  de  la 
fente  avec  un  plan  fixe  passant  par 
cet  axe,  on  a 

A  — PD 

A,  B,  P,  Q  étant  quatre  constantes  (>). 


Orientation  des  franges. 

L'orientation  des  franges  est  indé- 
pendante de  la  position  du  point  visé 
sur  l'axe  optique  de  la  lunette. 


Si  l'on  fait  varier  la  distance  de 
la  fente  à  l'objectif  de  la  lunette, 
l'orientation  des  franges  varie.  Si  A 
est  la  distance  du  milieu  de  la  fente 
à  une  origine  fixe  prise  sur  l'axe 
optique  et  ^  l'angle  des  franges  avec 
un  plan  fixe  passant  par  cet  axe, 
on  a 

a— ÛA 

a,  p.  Y)  £  étant  quatre  constantes. 


Par  un  choix  convenable  de  l'origine  des  A  et  du  plan  fixe  ori- 
gine des  angles  tj/,  on  peut  ramener  l'équation  (i')  à  la  forme  plus 

simple 

A 

tangua  =  —  » 

va  étant  une  constante. 

Il  peut  être  avantageux  d'introduire  la  fente  entre  l'objectif  et 
l'oculaire  de  la  lunette  :  la  fente  peut  être  alors  regardée  comme 
l'image  à  travers  l'objectif  d'une  fente  dont  le  milieu  est  en  S';  les 
formules  ci-dessus  s'appliquent  en  remplaçant  A  par  la  distance 
de  S'  à  l'origine.  Grâce  à  cette  disposition,  A  peut  varier  de  4-00 
à  —  00,  et  les  franges  peuvent  prendre  toutes  les  orientations 
possibles  par  un  simple  déplacement  parallèle  de  la  fente. 


(')  Journal  de  Physique,  2*  série,  t.  X,  p.  i3. 
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Ces  résultats  ne  souffrent  ({^exception  que  lorsqu'il  j  a  absence 
de  localisation.  Examinons  ce  dernier  cas  : 


I]  peut  se  faire  que,  pour  un  tirage 
convenable  de  la  lunette,  les  franges 
soient  visibles  sans  employer  de 
fente;  elles  sont  localisées  dans  un 
certain  plan. 

Dans  ce  cas,  si  la  fente  est  paral- 
lèle aux  franges  que  Ton  observe 
dans  'le  plan  de  localisation,  les 
franges  cessent  d*étre  localisées. 


Si  la  fente  est  dans  le  plan  de  lo- 
calisation, les  franges  disparaissent 
sur  récran,  où  Ton  ne  voit  alors 
qu'un  éclaircment  uniforme. 


Les  franges  ont  toujours  la  même 
direction,  quelle  que  soit  la  position 
de  la  fente;  leur  direction  est  la 
même  que  celle  des  franges  que  Ton 
observerait  dans  le  plan  de  locali- 
sation, auquel  cas  la  fente  est  inu- 
i  tile. 

2®  La  fente  est  placée  du  côté  de  la  source  lumineuse. 

Si  le  point  S  donne  à  travers  l'appareil  interférentiel  une 
image  S',  tout  se  passe  comme  dans  le  cas  précédent;  la  distance  A 
se  rapporte  au  point  S'. 

En  général,  les  choses  se  passent  autrement. 


L'orientation  de  la  fente  qui  rend 
les  franges  nettes  dépend  non  seule- 
ment de  la  position  du  point  visé, 
mais  encore  de  la  distance  du  milieu 
de  la  fente  à  une  origine  fixe. 

Le  lieu  des  fentes  qui  rendent  les 
franges  nettes  pour  un  tirage  donné 
de  la  lunette  est  un  paraboloïde. 


L'orientation  des  franges  dépend, 
en  général,  non  seulement  de  la  po- 
sition de  la  fente  éclairante,  mais 
encore  du  tirage  de  la  lunette. 


Pour  une  position  donnée  de  la 
fente,  les  tangentes  aux  franges 
sont  les  génératrices  d'un  parabo- 
loïde. 


Vérifications  expérimentales. 

Deux  séries  d'expériences  ont  élé  faites  dans  le  but  de  vérifier 
les  conséquences  de  la  théorie  qui  précède. 

1°  Franges  des  lames  minces  prismatiques.  —  La  lunette 
d'observation  était  disposée  comme  dans  les  expériences  sur  la 
localisation.  Un  cercle  divisé  indiquait  l'orientation  de  Tun  des 
fils  du  réticule,  et,  par  suite,  des  franges.  La  lame  mince  était  soit 
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une  lame  mince  d'air  comprise  entre  deux  plans  de  verre,  soit  une 
lamelle  de  microscope  donnant  des  franges  bien  rectilignes. 

Il  existe  deux  cas  où  Porientation  des  franges  n'est  pas  influencée 
par  la  position  de  la  fente  :  lorsqu'on  observe  la  frange  d'ordre 
zéro,  et  lorsque  l'arête  de  la  lame  mince  est  normale  au  plan  d'in- 
cidence. 

Dans  tous  les  autres  cas,  si  l'on  déplace  la  fente  parallèlement 
à  elle-même,  les  franges  tournent  sans  cesser  d'être  nettes,  et  l'on 
peut  leur  faire  prendre  toutes  les  orientations  possibles. 

Si,  au  contraire,  on  fait  varier  le  tirage  de  la  lunette  sans  tou- 
cher à  la  fente,  les  franges  se  troublent.  On  peut  les  faire  reparaître 
en  modifiant  l'orientation  de  la  fente,  et  les  franges  reprennent 
toujours  la  même  orientation. 

Les  formules  données  par  M.  Macé  de  Lépinay  pour  déterminer 
l'orientation  de  la  fente  peuvent,  par  un  simple  changement  de 
lettres,  s'appliquer  à  l'étude  de  Torientation  des  franges.  J'ai  pu 
vérifier  qu'elles  donnent  toujours  des  résultats  conformes  à  l'expé- 
rience. 

2**  Pour  étudier  le  cas  où  l'orientation  des  franges  dépend  de 
la  position  du  point  visé,  je  me  suis  servi  de  l'appareil  formé  par 
une  lentille  cylindrique  et  un  biprisme,  la  lentille  étant  placée  du 
côté  de  la  source  lumineuse.  Les  franges  sont  observées  au  moyen 
d'une  loupe  de  Fresnel.  L'arête  du  biprisme  est  verticale. 

Dès  que  le  plan  focal  de  la  loupe  s'éloigne  de  l'arête  du  biprisme, 
on  voit  les  franges  s'incliner.  Des  expériences  numériques  m'ont 
permis  de  vérifier  qu'elles  tournent  suivant  la  même  loi  que  les 
génératrices  d'un  paraboloïde. 

11  n'y  a  d'exception  que  lorsque  les  génératrices  de  la  lentille 
cylindrique  sont  parallèles  ou  perpendiculaires  à  Tarête  du 
biprisme  ;  les  franges  sont  alors  toujours  parallèles  à  cette  dernière 
droite. 

III.  —  Étude  des  franges  d'interférence  en  dehors  des  conditions 

DE  netteté   parfaite. 

Nous  nous  sommes  occupés  exclusivement,  dans  ce  qui  pré- 
cède, des  cas  où  les  franges  d'interférence  présentent  une  netteté 
parfaite,  ce  qui  nous  à  conduits  à  employer  un  point  lumineux  ou 
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une  fente  convenablement  orientée.  Il  nous  reste  à  étudier  ce  qui 
se  passe  lorsque  ces  conditions  ne  sont  pas  satisfaites,  en  parti- 
culier, lorsque  la  source  éclairante  a  une  étendue  finie  dans  tous 
les  sens. 

Nous  aurons  à  étudier  deux  cas  bien  distincts,  selon  que  la 
partie  utilisée  de  la  source  est  la  même  pour  tous  les  points  du 
champ,  ou  qu'elle  varie  d'un  point  à  un  autre. 

1.  La  partie  utilisée  de  la  sonrce  est  la  môme  pour  tons  les  points  da  champ. 

Soit  un  appareil  interférentiel  éclairé  par  une  source  de  lu- 
mière monochromatique,  limitée  à  un  certain  nombre  d'ouver- 
tures percées  dans  un  écran  plan  P.  On  observe  les  franges  dans 
un  plan  F,  aux  environs  d'un  point  O'  de  ce  plan.  Nous  suppose- 
rons que  tous  les  points  de  la  partie  découverte  de  la  source  en- 
voient deux  ondes  au  point  O'  et  aux  points  voisins;  la  partie  uti- 
lisée de  la  source  sera  alors  la  même  pour  tous  les  points  du 
champ. 

Prenons  dans  le  plan  P  deux  axes  de  coordonnées  yOx^  et 

dans  le  plan  P'  deux  axes  yO^ocf,  Un  point  M(a:,  ^)  du  plan  P 

envoie  deux  ondes  au  point  M'(x',  y')  du  plan  P';  soit  A  leur 

diflerencc  de  marche,  qui  est  fonction  de  :r,  >',  od ^  y ,  Si  la  partie 

découverte  de  la  source  est  peu   étendue  autour  du  point  O,  on 

peut  écrire 

A  =  Aj-i-  A.r  -h  B^'. 

A,  diflTcrence  de  marche  des  ondes  envoyées  par  O  en  M',  est  fonc- 
lion  des  coordonnées  x' ^j  '  de  ce  point. 

L'orienlalion  de  l'axe  Oy  étant  à  noire  choix,  nous  pouvons 
en  profiter  pour  faire  disparaître  le  terme  en  j  dans  l'expression 
de  A  :  il  sufiit  de  placer  l'axe  Oy  dans  la  direction  qu'il  faudrait 
donner  à  une  fente  étroite  pour  produire  des  franges  nettes  au 
point  O.  On  peut  donc  écrire 

{  i)  A  =  A,-h  '3LX. 

L'intensité  lumineuse  étant  la  somme  des  intensités  fournies 
par  les  différents  points  de  la  source  aura  pour  expression 


/   /  f  I  -r  C0S2TI  ^)dx  dy^ 


(•>-) 
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A  ayant  la  valeur  (i),  et  Tintégration  étant  étendue  à  toute  la  sur- 
face découverte  du  plan  P. 

SoiiS  =  ffdxdj'  la  surface  totale  des  ouvertures.  Nous  pou- 
vons, sans  inconvénient,  diviser  par  ce  facteur  constant  l'expres- 
sion de  Tintensité,  et  écrire 

I  =  I -+- —  I    I  C0S21Ï r dxdy. 

Développant  le  cosinus  et  posant 

l   F  —    /   /  sin  2  7:  "Y"  dxdy, 

f  G—    /   /  co^ iT. -^  dx dy , 
il  vient 

I  =  I  -i-  ^  (  Gcos^TT  -Y  —  Fsin2iï  "Yr 

(Jette  équation  peut  se  mettre  sous  la  forme 

«  3 )  I  =  i  -h  V  cos  ( '^ 'Tt  Y  "^  ?  )  ï 

en  posant 

.,       /FîTGi  F 

y  a)  V^: g ,         tang<p=g. 

La  forme  même  de  ces  équations  va  nous  conduire  à  quelques 
conséquences  : 

i**  Les  franges  brillantes  ont  pour  équation 


..=  (*_±)x. 


Si  le  point  O  éclairait  seul,  leur  équation  serait 

A,  ==  k\, 

La  différence  consiste  en   un  déplacement  d'une  fraction  de 

frange  -^«  Donc  l'orientation  des  franges  ne  dépend  pas  de  la 

forme  des  ouvertures,  mais   la  position  des  franges  sombres  et 
brillantes  en  dépend. 

2®  L'intensité  lumineuse  varie  entre  i  -h  V  et  i  — V.  Les  franges 
seront  d'autant  plus  nettes  que  V  sera  plus  voisin  de  l'unité.  Elles 
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seront  parfaites  si  V  =  i  et  absentes  si  V  =  o  (*).  J'appellerai  V 
le  coefficient  de  visibilité  des  franges  au  point  O'. 

Analogie  avec  les  formules  de  diffraction  des  ondes  planes, 
—  Les  intégrales  F  et  G,  qui  résolvent  le  problème  que  nous  nous 
sommes  posé,  sont  de  même  forme  que  celles  que  Ton  rencontre 
dans  la  théorie  de  la  diffraction  des  ondes  planes.  Imaginons  qu'une 
onde  plane  d^amplitude  i  lombe  normalement  sur  l'écran  P.  Dans 
une  direction  faisant  avec  la  normale  à  l'écran  un  angle  D,  le  plan 
de  diffraction  contenant  O  jr,  on  aura  une  vibration 


\  =  Asin  Utc  ^  -r-4^j. 


Si  l'on  fait  sin  D  =  a,  V  et  <p  se  déduisent  très  simplement  de  A 

et  t{^,  car  on  a 

V  =  |,        0  =  4.. 

On  voit  que,  si  le  problème  de  diffraction  a  été  résolu  pour  un 
certain  écran,  celui  que  nous  venons  de  traiter  le  sera  aussi,  bien 
que  les  deux  phénomènes  n'aient  au  fond  rien  de  commun. 

On  peut  déduire  de  cette  analogie  dans  les  formules  l'existence 
générale  de  phénomènes  périodiques  dans  la  visibilité  des  franges. 

Si  le  plan  P'  se  déplace  parallèlement  à  lui-même,  a  variera,  et 
V  passera  par  une  série  de  maxima  cl  de  minima.  Si  donc  on 
pointe  la  lunette  d'observation  successivement  à  diverses  dis- 
tances, on  verra  les  franges  alternativement  nettes  et  troubles. 
Elles  pourront  même  disparaître  complètement  si  les  ouvertures 
du  plan  P  ont  une  forme  convenable. 

Si  l'on  modifie  la  forme  des  ouvertures  en  les  laissant  sem- 
blables à  elles-mêmes,  on  verra  aussi  les  franges  apparaître  et  dis- 
paraître périodiquement.  Entre  deux  apparitions  successives,  elles 
pourront,  dans  certains  cas,  disparaître  entièrement. 

Nous  allons  appliquer  la  théorie  qui  précède  à  quelques  cas 
simples. 


(')  La  valeur  de  V  ne  peut  dépasser  l'unilc. 
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Ouverture  rectangulaire. 

Supposons  que  la  partie  découverte  de  la  source  éclairante  se 
réduise  à  une  fente  de  largeur  a,  parallèle  à  O^,  cet  axe  étant  à 
égale  distance  de  ses  côtés.  L'expression  de  l'intensité  lumineuse 

devient 

aa 
sinir   ^-  . 

A  A| 

I  =  IH C08  21t  -r-» 

aa  A 

Le  coefficient  de  visibilité  est 

aa 
sinic  -Y" 

V=-         ^ 


aa 


Il  dépend  de  a,  a  et  X. 

i**  Influence  de  la  largeur  de  la  fente.  —  Examinons  ce  qui 
se  passe  lorsque  a  varie  seul. 

Si  a  est  très  petit,  V  =  i.  Les  franges  sont  parfaitement  nettes. 

Si  a  augmente,  V  diminue;  les  franges  se  troublent  sans  chan- 
ger de  place.  Pour  a  =  ->  V  est  nul  et  les  franges  disparaissent. 

a  continuant  à  augmenter,  V  devient  négatif;  les  franges  repa- 
raissent, mais  les  franges  noires  auront  pris  la  place  des  franges 
brillantes  et  réciproquement.  Le  deuxième  maximum  de  netteté 

aura   lieu  pour  a  =  i,43->  et  V  aura  la  valeur   — 0,22.   Les 

franges  seront  donc  moins  nettes  qu'elles  n'étaient  avec  une  fente 
/•troile. 

Les  franges  disparaîtront  de  nouveau  pour  a  =  2  ->  pour  repa- 
raître ensuite  dans  leur  position  primitive,  et  ainsi  de  suite. 
D'une   façon  générale,  les  franges   seront  invisibles    lorsque 

ft  =1  k-y  k  étant  un  entier  autre  que  zéro.  Entre  deux  disparitions 
successives,  les  franges  seront  visibles,  et  les  maxima  de  netteté  au- 
ront lieu  à  très  peu  près  pour  a  =  {k-\--\-  (exactement  lorsque 

t:  ^  =  tangT:  -^  j  ;  mais  les  apparitions  successives   seront  de 
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moins  en  moins  nettes,  les  valeurs  maxima  de  V  en  valeur  absolue 
étant  successivement 

I,         0,21,         o,i3,         0,09,         0,07^         .... 

Enfin,  entre  une  apparition  et  la  suivante,  il  y  a  inversion  des 
franges. 

Tous  les  appareils  producteurs  de  franges  d'interférence  per- 
mettent de  vérifier  les  résultats  qui  précèdent.  Il  suffit  de  régler 
l'appareil  avec  une  fente  étroite  et  de  l'élargir  progressivement 
pour  voir  se  produire  les  phénomènes  prévus  par  la  théorie.  J'ai 
pu  voir  les  apparitions  et  disparitions  successives  en  employant 
les  miroirs  de  Fresnel,  le  biprisme,  les  demi-lentilles  de  Billet, 
les  fentes  d'Young,  les  miroirs  de  Jamin,  les  franges  d'Herschel 
(dans  ces  deux  derniers  cas,  il  faut  observer  les  franges  ailleurs 
qu'à  l'infini),  des  lames  minces  prismatiques  dans  diverses  posi- 
tions. 

Des  expériences  de  mesure,  faites  avec  différents  appareils  in- 
terférents,  ont  donné  des  résultats  conformes  à  la  théorie. 

2°  Influence  de  la  variation  de  a.  —  Les  quantités  a  et  a 
entrent  d'une  manière  symétrique  dans  l'expression  de  V.  Si  donc 
on  fait  varier  le  coefficient  a  sans  modifier  la  largeur  de  la  fente, 
on  observera  des  phénomènes  identiques  à  ceux  qui  viennent 
d'être  décrits. 

Cette  variation  peut  être  obtenue  en  déplaçant  parallèlement  à 
lui-même  le  plan  P'  dans  lequel  on  observe  les  franges.  Toutefois, 
l'expérience  n'est  réalisable  que  lorsqu'il  y  a  absence  de  locali- 
sation avec  une  fente  linéaire;  dans  le  cas  général  il  faudrait,  pour 
chaque  tirage  de  la  lunette,  rectifier  Torientation  de  la  fente,  puis- 
qu'elle est  toujours,  par  hypothèse,  parallèle  à  la  direction  qu'il 
faudrait  donner  à  une  fente  étroite  pour  obtenir  le  maximum  de 
netteté. 

Ces  îi])paritions  et  disparitions  sont  surtout  faciles  à  constater 
au  moyen  d'une  lame  mince  prismatique,  dont  l'arête  est  normale 
au  plan  d'incidence.  Les  faisceaux  inlerférents  se  superposent 
toujours,  ce  qui  n'aurait  pas  lieu  avec  d'autres  appareils. 

3°  Phénomènes  dus  à  la  variation  de  X.  —  Éclairons  l'appa- 
reil avec  de  la  lumière  blanche,  et  supposons  d'abord  la  fente  li- 
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néaire.  Sî  les  rajons  de  différentes  couleurs  ont  parcouru  le  même 
chemin  géométrique,  A|  cl  a  sont  indépendants  de  X.  Recevons  la 
lumière  émergente  sur  la  fente  d\in  spectroscope  orientée  dans  la 
direction  des  franges.  On  aura  un  spectre  sillonné  de  franges  d*au- 
tant  plus  serrées  que  A|  sera  plus  grand.  Supposons  qu'il  y  en  ait 
au  moins  20  à  3o  dans  le  spectre  visible. 

Si  Ton  élargit  progressivement  la  fente  éclairante,  la  netteté  de 
ces  franges  diminue,  mais  elle  diminue  moins  vite  dans  le  rouge 

que  dans  le  violet.  Pour  a==  — ,  X,  étant  la  longueur  d'onde  du 

violet,  les  franges  auront  disparu  dans  le  violet,  tandis  qu'elle 
seront  encore  visibles  dans  le  rouge.  Si  Ton  continue  à  élargir  la 
fente,  les  franges  reparaîtront  dans  le  violet,  et  il  y  aura  dans  le 
spectre  une  bande  sans  frange,  qui  s'avance  du  violet  vers  le  rouge 
à  mesure  que  l'on  élargit  la  fente.  Elle  inverse  les  franges  partout 
où  elle  a  passé.  Cette  bande  se  perd  dans  l'extrême  rouge  pour 

a  ^  —  >  Xa  étant  la  longueur  d'onde  des  derniers  rayons  visibles. 

Une  deuxième  bande  sans  frange  apparaîtra  dans  le  violet  pour 

a  =  2  ~,  et  suivra  le  même  chemin  que  la  première,  et  ainsi  de 

suite.  Les  bandes  sans  frange  se  succédant  dans  le  spectre  à  in- 
ter\ailes  de  plus  en  plus  rapprochés,  on  en  verra  bientôt  plusieurs 
qui  cheminent  ensemble  du  violet  vers  le  rouge.  A  chaque  réap- 
parition la  netteté  des  franges  devient  moindre,  et  le  phénomène 
finit  par  disparaître  dans  un  éclairement  continu. 

Pour  une  largeur  a  de  la  fente,  les  bandes  sans  frange  corres- 
pondent aux  longueurs  d'ondes 

k  étant  un  entier. 

Fente  linéaire  mal  réglée. 

Soit  une  fente  linéaire  de  longueur  /,  faisant  avec  Oy  un  angle 
cp.  L'intensité  lumineuse  a  pour  expression 

a/sin9 
sinr  — ç — '-  . 

1  =  IH j—. C0S21t  •?-• 

a/sino  A 

7:    s^ î- 
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L^efTet  est  le  même  que  celui  d'une  fente  parallèle  à  Oy  et  de 
largeur  a=  l siny. 

Si  Ton  fait  tourner  la  fente  autour  de  son  milieu,  on  verra  se 
produire  une  série  d'apparitions  et  de  disparitions  des  franges.  Il 
en  sera  de  même  si,  laissant  fixe  l'orientation  de  la  fente,  on  aug- 
mente  progressivement  sa  longueur. 

Il  ne  faut  pas  que  cette  longueur  dépasse  une  certaine  limite; 
si  tous  les  points  de  la  fente  cessaient  d'envojer  deux  ondes  à 
chaque  point  du  champ,  la  théorie  précédente  ne  serait  plus  ap- 
plicable, et  l'orientation  des  franges  dépendrait  de  celle  de  la 
fente,  comme  nous  le  démontrerons  plus  bas. 

Cas  d'an  grand  nombre  de  fentes  parallèle!  et  éqnidistantef . 

Les  réseaux  donnant  des  franges  de  diffraction  très  brillantes, 
il  est  à  prévoir  que  l'on  obtiendra  des  apparitions  très  nettes  si 
on  limite  la  source  éclairante  au  moyen  d'un  réseau. 

Si  e  désigne  l'intervalle  qui  sépare  deux  traits  consécutifs,  les 
franges  seront  nettes  lorsqu'on  aura 

a  =  A:  —  ) 
e 

k  étant  un  entier  positif  ou  négatif. 

Je  me  suis  servi  d'un  réseau  formé  de  ^o  traits,  la  distance  de 
deux  traits  consécutifs  étant  de  o"'"*,5;  je  m'en  suis  servi  pour 
éclairer  une  lame  prismatique  d'air;  l'arête  de  la  lame  et  les  traits 
du  réseau  étaient  normaux  au  plan  d'incidence.  En  faisant  varier 
le  tirage  de  la  lunette,  j'ai  pu  observer  et  mesurer  onze  appari- 
tions successives  des  franges. 

L'expérience  est  plus  difficile  avec  les  miroirs  de  Fresnel.  H  ne 
faut  pas  que  la  largeur  totale  du  réseau  dépasse  une  certaine  li- 
mite, sans  quoi  chaque  point  du  champ  ne  recevrait  deux  ondes 
que  d'une  partie  des  traits,  les  autres  ne  servant  qu'à  no^er  le 
phénomène  dans  un  éclairement  uniforme.  J'ai  employé  un  réseau 
formé  de  25  traits  distants  de  o""",i.  Les  miroirs  étant  réglés 
avec  une  fente  étroite  qu'éclaire  une  flamme  monochromalique, 
je  substitue  le  réseau  à  la  fente;  il  suffit  de  déplacer  la  loupe  pour 
voir  apparaître  les  franges;  elles  sont  très  nettes  et  très  brillantes 
à  cause  du  grand  nombre  des  fentes. 
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2.  La  partie  ntilisée  de  la  source  Inmiiieuse  varie  d'un  point  A  un  autre 

du  champ. 

Examinons  dans  quel  cas  ce  phénomène  peut  se  produire. 

Soient  P  le  plan  dans  lequel  sont  percées  les  ouvertures  qui 
limitent  la  source  lumineuse,  et  [x  un  point  du  plan  focal  de  la 
lunette.  Tous  les  rayons  qui  aboutissent  en  ce  point  ont  passé 
par  le  point  M' dont  il  est  l'image.  Mais,  pour  qu*un  rayon  passant 
en  M'  puisse  arriver  en  [x,  il  faut  qu'il  tombe  sur  la  partie  décou- 
verte de  l'objectif.  Imaginons  un  point  lumineux  placé  en  [x.  Tous 
les  rayons  qu'il  émet  sont,  après  avoir  traversé  l'objectif,  con- 
tenus dans  un  cône  ayant  M'  pour  sommet  et  pour  base  l'ouver- 
ture de  l'objectif.  Après  avoir  traversé  l'appareil  interférentiel  ils 
vont  tous  percer  le  plan  P  à  l'intérieur  d'une  courbe  S.  Il  est  clair 
que,  réciproquement,  les  points  situés  à  l'intérieur  de  2  peuvent 
seuls  envoyer  de  la  lumière  au  point  [x. 

Si  la  courbe  S  contient  à  son  intérieur  toute  la  partie  décou- 
verte de  l'écran,  nous  nous  trouvons  dans  le  cas  que  nous  venons 
de  traiter.  Si,  au  contraire,  une  portion  de  la  surface  découverte 
se  trouve  en  dehors  de  S,  un  déplacement  de  cette  courbe  mo- 
dîGera  la  partie  utilisée,  qui  dépendra  ainsi  de  la  position  du 
point  [X.  La  théorie  précédente  tombe  en  défaut,  et  Ton  est  con- 
duit, comme  nous  allons  le  voir,  à  des  résultats  bien  différents. 

Remarquons  d'abord  que  l'on  peut  substituer  les  points  M'  aux 
points  [X,  à  la  condition  de  ne  faire  entrer  en  ligne  de  compte  que 
les  rayons  qui  aboutissent  réellement  en  [x;  le  phénomène  que 
verra  l'observateur  sera  l'image  de  celui  que  nous  allons  étudier. 

Reprenons  l'expression  de  l'intensité  au  point  M'(x',  ^)  du 
plan  F 

I  =:  /  /  (  I  -H  cos9.r  — ^^ — -  j  dx  dyy 

A,  est  fonction  de  j/,  y.  Si  l'on  se  borne  à  étudier  ce  qui  se  passe 
sur  un  petit  espace,  on  peut  poser 

L'axe  O'y'  est  alors  parallèle  à  la  direction  des  franges  que 
donnerait  un  point  lumineux  placé  en  O;  Aq  est  la  différence  de 
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marche  des  ondes  envoyées  par  le  point  O  au  point  O';  c'est  une 
constante. 

Le  champ  d'intégration  dépend  de  j/  et  j^  ;  les  intégrales  F,  G,  S 
sont  alors  fonctions  de  ces  coordonnées,  et  V orientation  des 
franges  dépend  de  la  forme  des  ouvertures. 

Je  me  bornerai  à  étudier  le  cas  d'une  fente  linéaire  orientée 
d'une  façon  quelconque. 

['renons  l'origine  O  des  coordonnées  sur  la  fente  elle-même; 


Fig.  I. 


soit  6  Tanglc  qu'elle  fait  avec  Oy.  Un  de  ses  points,  M,  peut  être 
défini  par  la  distance  OM  =  p. 

Soient  P|  cl  P^  les  points  où  la  courbe  S  rencontre  la  fente;  le 
segment  P,  P^  est  seul  utilisé.  Soient 


OPi=p,,        0P,-p2. 


Posons  (;n  outre 


p2  —  pi=  /  (longueur  de  la  partie  utilisée  P1P2), 

'  '       '  "  =  />  (distance  de  O  au  milieu  de  PiPj). 

Toutes  ces  quantités  sonl  fonctions  de  x'  et  j^^  On  a  alors 


I         (  '  "^  COS9.7:  — 


-4-  v'x'-h 


\ 


op^inON^  ,/,. 
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latégrant  et  mettant  /  en  facteur 

(.       g/ sine 
'-        a/ sine    °°''" r-^ 

Si  — ^ —  prend  une  valeur  un  peu  grande  (quelques  unités),  le 
l'acteur 


(•i) 


a/sinO 
sinir — =^ 

a/sin6 

ir  — s 


devient  insensible;  il  n^y  aura  pas  de  franges. 

c^upposons  au  contraire  que  — ^ —  soit  très  petit.  On  peut  con- 
fondre le  facteur  (2)  avccTunité.  Cela  arrivera  lorsque  /  ou  0  sera 
très  petit,  par  suite,  lorsque  la  fente  sera  peu  inclinée  sur  Oy  ou 
la  courbe  2  peu  étendue. 

L^équation  (i)  devient  alors 

,       ,/                    Ao-4- a'a?'H-apsin6\ 
I  :=  /M  H-C0S21t ^ — ^ j. 

Les  franges  sombres  ont  pour  équation 

(  3)  Ao  -  ii'x'-\-  OLP  sinO  =  (n-h  -jl. 

Pour  pouvoir  pousser  plus  loin  cette  étude,  il  est  nécessaire  de 
calculer/?  en  fonction  de  x',  y. 

Supposons  que  l'appareil  interférentiel  soit  une  lame  mince 
prismatique  dont  Taréte,  verticale,  soit  normale  au  plan  d'inci- 
dence. La  partie  découverte  de  l'objectif  sera  un  cercle  de  rayon  R. 
La  courbe  S  sera  aussi  un  cercle,  de  rayon  r.  Un  calcul  facile 

Ion  ne 

p  —  m{x'  sin6  -t-j^'cûsO), 
/•  =  (m  —  i)R, 

m  étant  uneS^>nstante  qui  dépend  de  la  position  du  plan  P'. 

L'équation  (où  est  l'équation  des  franges  sombres.  Elles  font 
avec  Oy  un  angle^  donné  par  l'équation 


tanV(<}/  —  0)  —  — fn-m*)  tangO. 
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SI  la  fente  est  verticale  (0  =  o)  les  franges  sont  verticales  aussi 
(<J;  =  o).  Mais,  dès  qu'on  incline  la  fente,  les  franges  s'inclinent 
aussi.  Selon  les  cas,  elles  s'inclinent  dans  le  même  sens  que  la 
fente,  ou  en  sens  inverse. 

Si  l'on  continue  à  faire  tourner  la  fente,  les  franges  ne  tarderont 
pas  à  se  troubler,  à  moins  que  le  cercle  2  ne  soit  de  très  petit 
rayon.  Il  faut  pour  cela  que  la  lunette  soit  pointée  à  une  petite  dis- 
tance en  avant  ou  en  arrière  de  l'image  de  la  fente.  On  voit  alors 
dans  le  champ  une  bande  brillante,  qui  est  l'image  trouble  de  la 
fente;  sur  cette  bande  se  détachent  des  franges  dont  Torientation 
dépend  de  celle  de  la  fente. 

Cette  disposition  est  irréalisable  avec  les  miroirs  de  Fresnel, 
car  les  faisceaux  réfléchis  ne  se  superposeraient  pas.  Aussi  les 
franges  se  troublent-elles  toujours  très  rapidement  lorsque  l'on 
fait  tourner  la  fente.  On  peut  cependant,  avant  qu'elles  aient  dis- 
paru, voir  leur  orientation  se  modifier  légèrement. 


SÏÏB  LA  nSIBUTÉ  DES  AHHEAUZ  DE  HEWTOH  ; 

Par  m.  g.  MESLIN. 

Lorsqu'on  examine  les  anneaux  de  Newton  en  remplaçant  par 
un  prisme  la  lentille  de  l'appareil  habituellement  employé,  on 
sait  que  le  nombre  des  anneaux  visibles  est  considérablemenl 
augmenté,  surtout  an  voisina^^^e  de  la  réflexion  totale,  c'est-à-dirr 
an  moment  où  ils  sont  sur  le  point  de  disparaître. 

On  explique  habituellement  cette  visibilité  par  ce  fait  :  que  la 
vision  s'ofi'ectue  au  travers  d'un  prisme,  avec  lequel  on  examine 
des  franges  visées;  ce  prisme,  imprimant  aux  difl'érentes  couleurs 
des  déviations  inégales,  superpose  les  maxima  qui  existaient  en 
des  points  difl^érents,  et  produit  une  sorte  d'achromatisme  qui 
augmente  considérablement  le  nombre  de  franges  visibles,  comme 
si  la  lumière  ét^^it  monochromalique  ;  c'est,  en  eflet,  ce  qui  se 
produit  lorsqu'on  examine  les  anneaux  de  Newton  à  l'aide  d'un 
prisme  convenablement  disposé;  mais  il  est  à  remarquer  que 
cette  déviation  favorable  pour  l'une  des  moitiés  des  anneaux  (celle 
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qui  est  à  côté  du  sommet  du  prisme)  est  au  contraire  défavorable 
pour  Tautre  moitié,  et,  en  effet,  tandis  que  pour  la  première,  les 
anneaux  sont  plus  serrés,  presque  achromatisés  et  visibles  en 
nombre  considérable,  pour  Tautre  moitié,  il  y  a  une  déformation 
contraire  qui  les  étale,  augmente  la  dispersion  et  empêche  même 
d'apercevoir  les  premiers. 

Or,  il  ne  se  produit  rien  de  semblable  lorsque  la  lentille  est 
remplacée  par  le  prisme  à  base  convexe  ;  les  anneaux  sont  visibles 
en  bien  plus  grand  nombre  sur  toute  leur  étendue  autour  de  la 
tache  centrale,  surtout  au  voisinage  de  la  réflexion  totale,  à  un 
moment  où  les  anneaux  brillants  restant  presque  blancs,  les  an- 
neaux obscurs  se  colorent  subitement  en  violet. 

L'explication  ordinaire  ne  semble  donc  pas  convenir  ici  et  l'ef- 
fet du  prisme  me  paraît  être  d'une  nature  un  peu  différente  :  il 
imprime,  aux  rayons  qui  vont  traverser  la  lamelle  et  interférer, 
des  directions  différentes  suivant  leurs  couleurs  ;  l'incidence  n'é- 
tant pas  la  même,  la  position  des  anneaux  sera  différente  de  ce 
qu'elle  serait  en  lumière  blanche  parallèle,  les  rayons  plus  réfran- 
gibles  seront  plus  inclinés,  leurs  anneaux  correspondront  à  une 
épaisseur  plus  grande,  c'est-à-dire  auront  un  diamètre  plus  con- 
sidérable, qui  se  rapprochera  davantage  du  diamètre  correspon- 
dant aux  anneaux  des  couleurs  moins  réfrangibles ,  ce  qui  di- 
minuera la  dispersion  et  augmentera  la  visibilité  des  anneaux  tout 
autour  du  centre. 

A  l'appui  de  cette  explication,  cherchons  l'ordre  de  ce  rappro- 
chement en  prenant  le  cas  où  la  lamelle  est  constituée  par  de 
l'air 

Ou  sait  que  le  retard  géométrique  est  proportionnel  à 


e  cos  a 
n 


i  étant  l'incidence  dans  la  lamelle. 

L'anneau  d'ordre  k  correspondra  pour  l'air  à  l'épaisseur  donnée 
par  l'équation 

ecose'=  A:X,        tf  =  A: 


cos*' 


Pour  deux  couleurs  différentes  Xj,  Xj,  les  épaisseurs  où  se  pro- 
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duiront  le  même  anneau  seront 


^1 

et     k 


cost'  cos*' 


i'  est  le  même  dans  les  deux  cas,  puisque  les  rayons  traversent  la 
lamelle  sous  la  même  Inclinaison  qu41s  avaient  avant  de  rencon- 
trer la  lame  à  face  parallèle  qui  est  au-dessus  de  la  lamelle. 
La  variation  d'épaisseur  est 

=f > 

cos* 
qui,  rapportée  à  Tune  des  épaisseurs,  donne 

X,-X, 

Prenons  maintenant  le  cas  où  les  rayons  parallèles  traversent 
d'abord  un  prisme  dont  Tangle  est  de  60°,  sur  lequel  ils  tombent 
sur  un  angle  1  {fig^  i)  ;  ils  traverseront  la  lamelle  sous  des  incli- 

Kig.   1. 


naisons  /<,  ûî  mais  ils  retrouveront  leur  parallélisme  après  avoir 
traversé  Tautre  dièdre  du  prisme,  c'est-à-dire  au  moment  d'arri- 
ver dans  l'œil;  c'est  donc  l'œil  qui  détermine  ainsi  la  position  des 
rayons  incidents  à  considérer. 

Pour  les  deux  couleurs  X|  et  X2,  les  épaisseurs  d'un  anneau  de 
même  ordre  seront  proportionnelles  à 


et 


X, 


COSl',         "*        COSl'j' 
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et  la  différence  rapportée  à  Pun  d*eux  sera 


COSl'j  COSl'i  Xj    COSl', 

Xi  "  Xi  cos«',        * 


au  lieu  de 


cos  i\ 


La  différence  relative  sera  donc  plus  petite,  car  on  a 


c'est-à-dire 

COS«'j  <  COSf',. 


Ce  rapport,  qui  était  positif,  se  rapprochera  donc  de  zéro,  et 
les  anneaux  correspondant  à  ces  deux  couleurs  auront  des  dia- 
mètres plus  voisins  les  uns  des  autres;  si  ce  rapport  peut  atteindre 
zéro,  Pachromatisme  rigoureux  sera  réalisé  pour  ces  deux  cou- 
leurs. 

Mais,  il  y  a  plus,  si,  ^incidence  augmentant,  cette  expres- 
sion peut  devenir  négative,  un  nouvel  écart  se  produira,  mais 
en  sens  contraire  du  premier,  c'est-à-dire  que  ce  sont  les  an- 
neaux violets  qui,  prenant  un  diamètre  supérieur  aux  anneaux 
rouges,  se  sépareront  de  ceux-ci,  l'achromatisme  sera  détruit  par 
l'exagération  même  de  la  cause  qui  l'avait  réalisé,  et  ils  devien- 
dront de  moins  en  moins  visibles  en  présentant  un  ordre  de 
teintes  tout  à  fait  différent  de  la  disposition  ordinaire. 

Or  il  est  vraisemblable  de  penser  que  cette  condition  se  pré- 
sentera au  voisinage  de  la  réflexion  totale,  qui  se  produira  d'abord 
pour  la  couleur  la  plus  réfrangible,  le  violet  et  le  bleu  ;  à  ce 
moment,  la  variation  du  cosinus  sera  beaucoup  plus  rapide  pour 

la  couleur  qui  va  se  réfléchir  totalement  que   pour  l'autre, rj- 

deviendra  très  petit,  aussi  petit  qu'on  le  voudra,  et  l'expression 
considérée  deviendra  forcément  négative  el  de  plus  en  plus  grande. 

Voici,  d'un  autre  côté,  les  circonstances  que  présente  l'obser- 
vation : 

Lorsqu'on  est  à  plusieurs  degrés  de  la  réflexion  totale,  les  an- 
neaux présentent  la  visibilité  et  les  couleurs  ordinaires;  mais,  en 
augmentant  l'incidence,  on  en  voit  tout  à  coup  un  bien  plus  grand 
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nombre,  et,  à  ce  moment,  les  anneaux  brillants  paraissent  blancs, 
ou  plutôt  blanc  jaunâtre,  tandis  que  les  anneaux  sombres  se  co- 
lorent en  violet.  Alors,  pour  une  très  petite  variation  de  l'inci- 
dence, on  voit,  avant  le  moment  de  la  réflexion  totale,  un  rapide 
changement;  les  couleurs  apparaissent  :  autour  de  la  tache  cen- 
trale noire,  on  voit  un  large  anneau  absolument  blanc,  puis  un 
cercle  bleu  entouré  de  rose,  suivi  d^autres  anneaux  colorés  et 
dont  voici  la  disposition  générale  : 


Noir  (tache  ce 

ntrale). 

Blanc  faible 

Blanc  (anneau 

large). 

Bleu. 

Bleu. 

Rose. 

Rose. 

Bleu. 

Blanc. 

Rose. 

Bleu. 

Rose. 

Disons  que,  pour  observer  facilement  ces  phénomènes,  il  est 
bon  de  viser  avec  une  lunette  très  diaphragmée  en  se  plaçant  à 
plusieurs  mètres  de  distance,  afin  d'opérer  sous  une  incidence 
bien  déterminée. 

Nous  allons  montrer  que  tous  ces  phénomènes  s'expliquent  fa- 
cilement par  la  théorie  énoncée  plus  haut. 

Pour  cela,  nous  allons  calculer  Tépaisseur  correspondant  aux 
anneaux  dans  les  diflérentes  couleurs  et  sous  diverses  incidences. 

Nous  prendrons  les  couleurs  :  violet,  vert-bleu,  jaune  et  rouge, 
dont  les  longueurs  d'onde  sont 

4501^1^,       SooH-H-,       5So\^\^,       6501^1^, 

et  dont  les  indices  étaient 

1,64,      1,63,      1,62,      1,61 

dans  le  prisme  dont  les  angles  étaient  de  60°. 

Remarquons  d'abord  que,  si  l'on  n'employait  pas  le  prisme,  les 
épaisseurs  des  anneaux  seraient  proportionnelles  à 

45o 

5oo  .        »    .  .   j- 
^^     >,     c  est-a-dirc 
58o  '' 

65o 


VISIBILITÉ  DES  ANNEAUX  DE  NEWTON.  337 
Si  maintenant  on  emploie  le  prisme,  les  épaisseurs  sont  pro- 
portionnelles à ■•• 

i  étant  calculé  pour  les  formules 

sini  =  n  sinr, 
r  -h  r'  =  6o% 
sinr=  n  sinr', 

il  suffit  d'éliminer  r  et  r'  pour  avoir  H  en  fonction  de  Tincidence  i 
et  de  rindice  n  de  la  couleur  X 

siof  =  /isin(6o** — r)  =  n(sin6o»  cosr  —  sinrcoseo**), 
siai=  j(v/3//i' —  sin'i  —  sin«). 

La  réflexion  totale  commençant  à  se  produire  pour  une  valeur 
comprise  entre  87®  et  38®,  nous  allons  étudier  ce  qui  se  passe 
entre  43°  et  38°,  de  degré  en  degré. 

Voici  les  résultats  des  calculs  pour  chacun  de  ces  angles  : 

i  =  43^ 


:;  =:  ep«tia 

COSl           "^ 

iscurs  cuj 

X. 

/î. 

sinT. 

cos  r. 

aux  anneaux. 

45o 

1,64 

0,950 

o,3io 

1,45 

0,86 

5oo 

1,63 

0,940 

0,340 

1,47 

0,87 

58o 

1,62 

o,93i 

0,364 

1,59 

0,95 

65o 

1,61 

0,922 

o,385 
i  =  4a». 

1,68 

I 

0,962 

0,273 

1,64 

0,90 

0,953 

o,3oo 

1,66 

0,91 

0,943 

o,33i 

1,75 

0,96 

0,933 

0,358 

1,81 

I 

La  dernière  colonne  montre  que  les  épaisseurs,  déjà  un  peu  plus 
voisines  que  plus  haut^  se  rapprochent  par  cette  disposition  au  fur 
et  à  mesure  que  Tincidence  augmente. 
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f 

=  4i*. 

7  =  cpaissean  corrcsp 

sinT. 

COtl". 

aux 

anaeaaz. 

0,97^ 

0,964 

0,954 
0,945 

o,23o 
0,265 
0,298 
o,325 

1,88 
■,94 

2 

0,97 
0,94 

0,97 
I 

Les  anoeaux  sont  encore  plus  voisins  les  ans  des  antres  et  la 
yariation  minimum  est  réalisée  aux  environs  de  A  =  5oo,  c'est-à- 
dire  à  la  limite  du  bleu  et  du  vert. 

I  =  4o^ 


-  =  épaissean  corresp. 

COS I  "^  "^ 

.    .,  ,  aux  anneaaz. 

sins.  cosi.  ^  ^1 

0,985  o,i65  2,72  1,21 

0,975  0,222  2,25  i,oo5 

0,966  o,256  2,26  1,01 

0,957  0,290  2,24  I 

On  voit  que  la  coïncidence  est  bien  meilleure  encore  pour  les 
radiations  de  longueurs  d'onde  5ooi*i*,  58oi*ï*  et  65oi*i*,  c'est-à-dire 
pour  presque  toute  l'étendue  du  spectre  visible;  seuls  les  anneaux 
violets  sont  devenus  plus  larges  que  les  autres,  la  teinte  violette 
/•clairera  donc  les  anneaux  obscurs  correspondant  aux  autres  cou- 
leurs; les  anneaux  sombres  seront  donc  violets  et  les  anneaux 
brillants  auront  une  teinte  blanche  un  peu  jaunâtre,  puisque!  y 
manquera  seulement  le  violet;  c'est  le  moment  où  l'achromatisme 
rst  le  mieux  réalise  et  où  le  nombre  des  anneaux  visibles  est  le  plus 
f;rand,  car  Taccord  pour  le  rouge  et  pour  le  vert  se  maintient  bien 
au  delà  du  ce  n  tir  me  anneau. 

Knfin  supposons  qu'on  augmente  encore  l'incidence  de  façon  à 
<^lre  1res  près  de  la  réflexion  totale  atteinte  entre  Sg**  et  38®, 

i  =  3()^ 

r,  =  épaisseurs  corrcsp. 

.    .,                  .,                      aux  anneaux, 
smi .  cosi.  — _. 

",997  0,075  5,10  1,96 

0,987  o,i5()  3,20  1,23 

0,978  0,208  2,78  1,08 

o,9()8  o,25o  2,60  I 
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Fig.  a. 


Les  anneaux,  en  s'élargissant,  se  sont  complètement  séparés  les 
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uns  des  autres  et  rachromatisme  n^existe  plus,  mais  les  disposi- 
tions des  teintes  sont  totalement  différentes  des  primitives  puisque 
ce  sont  les  anneaux  correspondant  aux  couleurs  les  moins  réfran- 
gibles  qui  sont  les  plus  grands.  On  peut  d'ailleurs  facilement  pré- 
voir ces  teintes  par  une  représentation  graphique  des  Tableaux 
f^fig'  2)  qu'on  vient  de  calculer. 

Nous  allons  pour  cela  représenter  sur  une  droite  horizontale 
les  épaisseurs,  et  figurer  par  une  courbe  ondulée  les  intensités  de 
chaque  lumière  aux  différents  points;  nous  prendrons  quatre 
droites  parallèles  qui  se  rapporteront  aux  quatre  couleurs  choisies, 
ce  qui  permettra  de  prévoir  la  teinte  par  la  superposition  qui  se 
produit  en  chaque  point,  en  utilisant  ce  qu'on  sait  dans  le  cas  des 
anneaux  ordinaires  examinés  sous  l'incidence  normale,  cas  que 
nous  représenterons  tout  d'abord. 

Au  voisinage  du  centre,  après  la  tache  noire  on  aura  une  teinte 
blanche  provenant  de  l'addition  de  toutes  les  couleurs,  puisqu'on 
est  éloigné  du  moment  où  l'une  d'elles  commence  à  s'éteindre;  la 
première  qui  disparaît  est  le  rouge,  la  couleur  dominante  sera  le 
vert  bleuâtre  qui  passera  au  rouge  lorsque,  celui-ci  devenant  maxi- 
mum, le  bleu  s'éteindra;  on  a  ensuite  une  teinte  blanche  provenant 
de  ce  que  toutes  les  couleurs  figurent  à  peu  près  dans  les  mêmes 
proportions  que  dans  la  lumière  incidente,  le  maximum  étant  dans 
le  vert  et  les  autres  couleurs  étant  les  unes  en  deçà,  les  autres  au 
delà  de  leur  maximum  d'intensité. 

On  aura  de  même  une  série  d'anneaux,  bleus  en  dedans,  rouges 
en  dehors,  chaque  anneau  étant  séparé  du  précédent  et  du  suivant 
par  un  anneau  blanc  de  moins  en  moins  distinct  ;  c'est  précisément 
ce  que  l'observation  révèle  facilement  {voir  plus  haut)  pourvu 
que  l'on  prenne  la  précaution  d'observer  de  loin  avec  une  lunette 
convenablement  diaphragmée. 

Ces  phénomènes  se  produisent  également  lorsqu'on  interpose 
un  liquide  tel  que  l'eau  dont  l'indice  soit  inférieur  à  l'indice  du 
prisme  supérieur. 
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HOTES  D'OPTiaUE  fiÉOMÉTBiaUE  ; 
Par  m.  p.  LEFEBVRE. 

I.  Partons  des  deux  principes  suivants  que  Ton  peut  soit  re- 
garder comme  résultant  de  l'expérience,  soit  établir  par  des  rai- 
sonnements bien  connus. 

1®  Si  des  rayons  lumineux  passant  par  un  même  point  P 
tombent  sur  la  surface  S  sphérique  ou  plane  séparant  deux  mi- 
lieux, les  rayons  émergents  (réfléchis  ou  réfractés)  vont  passer 
par  un  même  point  P'. 

Les  points  P  et  P',  réciproques  l'un  de  l'autre,  sont  dits  foyers 
conjugués  Vun  de  Vautre,  L'image  d'un  objet  est  le  lieu  des  foyers 
conjugués  de  ses  points. 

2°  L'image  par  rapport  à  une  surface  S  plane  ou  sphérique 
d'une  figure  plane  située  dans  un  plan  H  est  une  figure  plane  ho- 
inothétique.  Le  centre  d'homothétie  est  le  centre  de  la  sphère  si  la 
surface  S  est  sphérique;  il  est  rejeté  à  l'infini  dans  la  direction 
perpendiculaire  au  plan  de  S,  si  la  surface  S  est  plane. 

Ces  deux  principes  supposent  que  l'on  ne  considère  que  des 
rayons  incidents  peu  écartés  les  uns  des  autres. 

On  en  déduit  immédiatement  par  récurrence  les  deux  principes 
généraux  suivants  : 

1°  Étant  donné  un  système  optique  centré  S,  à  des  rayons  in- 
cidents passant  par  un  même  point  P  correspondront  des  rayons 
émergents  passant  par  un  même  point  F  (qu'il  y  ait  eu  d'ailleurs 
des  réflexions  ou  des  réfractions). 

Les  points  P  et  P'  seront  des  foyers  conjugués  par  rapport  au 
système.  L'image  d'un  objet  sera  le  lieu  des  conjugués  de  ses 
points. 

2®  L'image  par  rapport  au  système  centré  S  d'une  figure  plane 
située  dans  un  plan  H  perpendiculaire  à  l'axe  du  système  est  une 
figure  plane  homolhétique  (située  par  conséquent  dans  un  plan 
H'  parallèle  à  H).  Le  centre  d'homothétie  est  sur  l'axe  du  système  S. 

Si  l'on  connaît  deux  groupes  de  plans  conjugués  AA'  et  BB'  par 
rapport  à  un  système   optique   centré  S  {fig-    i)  ainsi  que  les 
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centres  d^homothétie  correspondants,  le  système  est  optiquement 

défini  et  l'on  peut  construire  aisément  le  foyer  conjugué  F  d'un 

point  P. 

Fig.  I. 


C'est  la  construction  figurée  plus  haut. 

On  mènera  par  le  point  P  deux  incidents  PCB  et  PFG  rencon- 
trant les  plans  A  et  B  en  C,  B  et  F,  G. 

Le  conjugué  B'  de  B  est  sur  la  droite  6B  et  dans  le  plan  B',  de 
même  pour  les  autres  points.  Les  rayons  émergents  C'B'  et  F'G' 
se  coupent  en  P'  conjugué  de  P.  Dans  le  cas  d'un  point  Q  situé 
sur  l'axe,  un  seul  incident  QCB  suffirait  à  déterminer  le  con- 
jugué Q. 

Il  serait  facile  de  trouver  les  foyers  du  système;  c'est  ainsi  que 
je  construis  (Jig*  rî)  le  foyer  F'  dans  la  figure  ci-jointe. 

Fig.   2. 


Le  rayon  incident  parallèle  à  Taxe  RHK  rencontre  le  rayon 
émergent  en  P'.  Le  conjugué  P  de  P'  est  à  la  même  distance  que 
lui  (le  Taxe.  Autrement  dit,  pour  les  plans  P  et  P'  le  rapport 
d'homolhétie  est  i.  Ces  plans  sont  les  plans  principaux. 
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Oq  déterminerait  avec  la  même  facilité  les  points  nodaux,  etc. 

Des  constructions  précédentes  se  déduisent  facilement  des  rela- 
tions de  position  et  de  grandeur  entre  les  images  et  les  objets,  les 
grossissements  diamétraux  et  angulaires,  etc. 

La  connaissance  de  deux  groupes  de  plans  conjugués  et  de  trois 
centres  d'homothétie  peut  être  déduite  de  l'expérience,  bien  plus 
aisément  que  celle  des  foyers  et  des  plans  principaux. 

Connaissant  les  premiers,  vous  pouvez  en  déduire  ces  derniers 
ou  vous  en  passer,  car  les  constructions  sont  aussi  simples  avec  le 
premier  système  d'éléments. 

Enfin  la  méthode  s'applique  même  lorsqu'il  cesse  d'y  avoir  des 
foyers  et  des  plans  principaux.  Enfin,  elle  peut  être  étendue  à 
d'autres  systèmes  optiques  que  les  systèmes  optiques  centrés. 

II.  Dans  un  système  optique  centré,  le  produit  du  grossissement 
angulaire,  relatif  à  deux  points  conjugués  sur  l'axe,  parle  grossisse- 
ment diamétral,  relatif  aux  deux  plans  conjugués  passant  par  ces 
points,  est  constant. 

(J'appelle  grossissement  angulaire,  relatif  à  deux  points  con- 
jugués, le  rapport  des  angles  formés  avec  l'axe  par  des  rayons 
émergents  et  incidents  passant  par  ces  points.  Quant  au  grossisse- 
ment diamétral,  c'est  le  rapport  des  dimensions  linéaires  de  l'image 
et  de  l'objet  contenus  dans  ces  plans. 

Nous  aurons  soin,  pour  avoir  des  formules  générales,  de  compter 
les  longueurs  sur  l'axe  de  gauche  à  droite  positivement,  de  compter 
les  angles  positivement  à  partir  de  l'axe  dans  le  sens  trigonomé- 
trique,  et  les  longueurs  perpendiculaires  à  l'axe  positivement  de 
bas  en  haut). 

i**  Soit  un  système  optique  centré  ayant  des  foyers  F  et  F'  et 
des  plans  principaux  P  et  P'. 

Du  point  Q  de  l'axe,  je  mène  le  rayon  incident  QD  faisant 
l'angle  a  avec  l'axe;  le  rayon  émergent  D'Q'  fait  avec  l'axe  un 

angle  a'=:-U'Q'F. 

Soit  Z  le  point  d'intersection  de  QD  avec  le  plan  focal;  à  tous 
les  rayons  incidents  passant  par  Z  correspondent  des  rayons 
émergents  parallèles  à  lyQ'.  En  particulier,  le  rayon  parallèle  à 
l'axe  AZBB'  donnera  B'F'A'  parallèle  à  D'Q'. 

Pour  construire  le  conjugué  de  A  du  plan  Q  {^fig.  3),  il  suffira 
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de  mener  AFC  incident;  le  rayon  émergent  parallèle  à  l'axe  cou« 
pera  B'F'  au  point  A'  du  plan  Q'. 

Fig.  3. 


D 

D' 

A        Zi  ^^^ 

^""■'^-^' 

a            F^^^ 

P 
C 

P'        F^^ 

^^^^^ 

C 

A' 

Dans  les  triangles  PFC  et  B'F'A',  j'ai 


FC  =  PF  tanga,        F'B'r^  —  P'F'tanga'. 

En  remplaçant  les  tangentes  par  les  angles,  et  appelant  F  et  F' 
les  distances  de  P  et  P'  aux  foyers 


FC=  — FQ,        F'B'=F'a'. 


D'ailleurs  PC  =  Q'A'  et  FB'=  QA;  donc 


<roii  Ton  tire 


Q'A'-  — Fa,         QA  =  F' a'; 
(fV  F 


X 

-   X 

=1         QA 


F' 


()'  V 


—  est  le  grossissement  angulaire  G^;  -^^=^  le  grossissement  dia- 

P 

métrai  Gi,;  —  .,-,  est  constant; 

Grt  X  G,/  =  K. 

'>y  Si  Ton  suppose  que  les  foyers  s*écartcnl  de  plus  en  plus,  colle 
propriété  persiste.  Le  produit  G^G^/  sera  donc  encore  constant 
pour  les  systèmes  opti(]ues  n'ayant  pas  de  foyers.  (Dans  ce  cas  G^ 
et  G,/  sont  constanls.) 

3"  En  particulier,  le  produit  G^ G,/  est  constant  par  rapport  à  la 
surface  de  séparation  plane  ou  sphoriquc  de  deux  milieux. 

Si  Ton  prend  en  particulier  pour  points  Q  et  Q'  confondus  le 
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sommet  de  la  surface  de  séparation, 


n 

gd=  I,  ^^a^"  ^'* 


Et  par  suite  ici  K  =  — ,>  rapport  des  indices  des  deux  milieux. 

Dans  un  système  optique  centré,  le  rapport  des  distances  focales 

est  égal  au  rapport  des  indices  des  milieux  extrêmes  (en  valeur 

absolue). 

En  effet, 

F 

Or  évidemment  G^  est  le  produit  Uga  des  grossissements  re- 
latifs à  chaque  face,  de  même  0^=  ^gd 

F 

p7  =^  -'\lffa^\gd=  —  l^gagd' 

Mais  dans  le  cas  d'une  face  sphérique  ou  plane  gagd=^  -,> 

F'"'      Lin'"       N'' 

M  et  N'  étant  les  indices  des  milieux  extrêmes. 

Le  théorème  est  donc  démontré,  qu'il  n'y  ait  que  des  réfractions 
ou  qu'il  y  ait  en  même  temps  des  réflexions. 


THÉORIE  ÉLECTROMAfiNÉTiaUE  DE  LA  POLARISATIOH  ROTATOIRE  HATUREUE 

DES  CORPS  TRANSPARENTS  (  «  )  ; 

Par  m.  D.  GOLDHAMMER. 

1.  Supposons  les  deux  milieux  transparents  isotropes  :  l'infé- 
rieur, doué  de  la  polarisation  rotatoire,  le  supérieur  un  non 
conducteur  ordinaire,  séparés  par  le  plan  yz;  il  se  propage  dans 
le  milieu  supérieur  (j?  >►  o)  de  droite  à  gauche,  dans  le  plan  x/, 
une  onde  plane,  polarisée  rectilignement.  On  reçoit  une  onde  ré- 
fléchie et  deux  ondes  réfractées,  dont  les  directions  de  propaga- 


(*)  Voir  page  200  de  ce  Volume   la  première  Note  de  M.  Goldhammer  sur  le 
même  sujet. 
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tion  font  des  angles  ^,  ^v>  ^d  ^2  avec  la  direction  des  x  positifs. 
Les  équations  différentielles  du  problème  [équation  (16)  de  la 
première  Note]  sont  satisfaites  si  l'on  pose 

'w-_FS;         P=r.GS;         tv  =  HS;         S=e^'^  ^  t)^ 

ttyr-FvSv;     Pv~GvSv:     cvv  =  HvSv;     Sv  =  c  ^  ^  ? 

(21)     /  /xcoi4/,H-rttn4^.      /> 

^"i-FiSi;     1^1=- G,  S,;     iï^,=--HiS,:     S,  =  e     ^  «-.  ^\ 

Wî-F,S,;      P,-G,S,;      w^j-.HjS,;      S,  =  c*"'^  l.  t;, 

Lr-TiïT,        L,  =  ©,T,        Lj-MPjT, 

U  étant  la  vitesse  de  la  lumière  dans  le  milieu  supérieur  et  tD 4  et  Os 
définies  par  les  relations  (18),  d'où  il  suit 

(w)  j«"=«'('-^T^./'')'  «•«=«'('-1^/'')' 

Pour  le  rayon  incident  on  peut  encore  poser 
(23)  f  =  f=i^  =  o; 

mais  pour  les  autres  on  a  satisfait  les  équations  (7),  (11),  (la)» 
(i5),  en  posant 

i    /v  -   o  ;       /v  -  -  -,    -j-  ;        4)v  =  t^v^'^v  ;        xt^  =  27r  (^ ^- 

1    /•-                   /-'               '    ^4^»          A           o,     /\r          „r               /a:coset-4-r^i"^i 
I/i-o:      /,:=__  -^;       4)._-.,â,e'Mr,;       x,r,^^^^ _ 

V  ly—  ii  —  /,  --  oc. 

Los  équations  (8)  et  (iG)  donnent  en  outre 

/  G-     -Fcott};,     Gv^  — Fvcoti^v,      G,  =  — Ficoti};,,     Gî  =  —  Fjcol';.. 

'  sin'i/|  siiKfj 

2.   Il  suit  enfin  des  conditions  à  la  surface  en  premier  lieu 
sin4'        sin4'v        sintj^i  _  sinij/j    _  sinÔy  _  sinOi 
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d'où  Ton  conclut  îminédiatement  que 

,  ,  cosOv  .sind»  cosOt        cosôj  .sind/ 


On  vérifiera  aisément  que  de  seize  conditions  de  continuité 
t  §  Ij  de  la  première  Note),  il  ne  nous  reste  que  sept  équations  dif- 
férentes, c'est-à-dire,  pour  ^  ::r^  o,  on  a 

L  -+-  Uv  -  Ui  ^  U j,         V  ^  Vv  --  V,  ^  Vj.         W  -T-  Wv  ---  Wi    -  Wj, 

Ox         02^  t)x  Ox  O.r  Ox  Ox  i)x    ' 

ce  (|ui  donne  d'après  (6),  (.>./(!.  (  afi),  (27) 

F    *    Fv  =  F,  -f-  F,-^  ar.  i  ^^  {  27,, -r-  2r,  -h  2?j), 
G  -^  Gv  ■""  Gj  -1  -  Gj, 

H     r-IIyr      H,-:-IJ„ 

(G-Gv)-,—  -=  G,-     -^     i-Gi  -  -?-  4-'^.7ri--'  (3rv-^ -&,-+- Si), 

Jj  l'i  1j)  i<* 


.  F  -H  Fv) 


3r^  TT^  jj  -H  5j, 


3.  En  éliminant  STy  ^t  ^i  r  2^2»  on  remarquera  qu'en  vertu  dr 
l'équation  (aS)  la  première  des  équations  reçues  est  identique 
av«»c  la  dernière,  et  l'on  aura  en  tout  quatre  relations 


L«       .,    L* 

G  -¥•  Gy  — :  G^  -f-  Gj, 


F  +  Fv  =  F,  p  +  F,  j^-, . 


^^^^  ■  n-+-iiv  =  ir,H-ii5. 

Le  nombre  des  équations  est  ainsi  précisément  égal  à  celui   des 
inconnues. 

Il  est  évident,  en  outre,  que  Q,  R  sont  continus,  ainsi  que  les 


(•3o) 
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composantes  de  la  force  magnétique  (*) 

■^    ■  Oo  \  ày         ôz  )  * 
Uo  \  OZ  ôx  j 

Uo  \  àx         ùy  ] 

Nous  avons  toutes  les  conditions  du  problème  satisfaites  (-)  cl 
les  équations  (28)  nous  donnent,  en  posant 

(•>.())  F  —  sintj^  sinto,         G  =  —  cos^j^sino),         H  —  cosw; 

(0  étant  Fazimut  de  la  polarisation  du  rayon  incident,  et 

1  Fv-  f; -  if;,  y, --  f;  +  ^f;,  f,-  f; h- if;. 


( 


Gv  =  GI-+-  /g;,  g,  ^-  g;  -h  eGï,  G,  =  G;  -i-  £g;, 

Uv~  Fycostj^-i- Gvsint}^,     Ri  =  FiC0s4'i  —  GisiniJ'i,     Ri=FtCos^j^j — G^sini 


Ri  = 


R'v. 


smo) 


cosw 


+1)1 


12 


sinud*  sin(4;i  --  <j^î)cos(i}^|-i-  i};j  ) 


i> 


, 


(in 


11;   : 

h;- 

r: 


-cosco    — 


I  -T-  siiifij;  -  -  •]/!  )siii(6  —  'J;*  W'ns(  «i^  —  'i/i  )  | 


12 


SIIHU 


siii'ji6  >in(  '};,  —  '\i) 


12 


,     .        sin'i^i  sin(  'i/  -+-  'î's) 


0 


\\\   —  >.  COS'J/COSW 


siri'l^,  .sin(  ?}/    ♦- '^*  )cos(<{;  —  <|(j) 


12 


sin']/|  sin(6     -  •]/*  jros^tj;  —  tl»^) 


12 


■■  t 


si  11  6,  >ifi{  '\i  -I-  «i;*  ) 


12 


<')  otj  ?»  T  (^*"  mesure  l'Irclroinapnéliquc)  de  Maxwell. 

{' )  Cela  n'(;sl  pas  toujours  le  <as.  Par  exemple  dans  la  théorie  de  la  prdarisa- 
lion  rotaloire  maj^nétique  de  M.  Fil7.j;;erald  {/'lui.  Trnns.,  t.  CLXXl,  p.  691),  on 
reçoit  une  condition  à  la  surface  impossible. 
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.        sini|/,sin(i^H-4;i) 
Rj  r=      îcos^^sinw î— 


ii 


RJ  =      2COs4'Cosa) 


sint}^jsin(tj^  -I-  t}^i)cos(<}^  —  ^i) 


il 


{'il  suite)        (  „,  ,  àin<}^isin(<{^  -4-  <}^i  )c.os(<]^  —  j^i) 


H'j  =      acosij'cosw 


il 


Hj  =  —  ucostf  sin(o -p ^-^y 

Q,  =  sin(i]/  -I-  tj^i )sin(<j^  H-  t);j)[cos(t);  —  'Vi)-»-  cos(4'  —  ^t)]- 


4.  Le  rayon  réfléchi  est  polarisé  elliptiquement  et  sa  phase 
Av —  Ov  est  définie  par  les  relations 

>        Rv  ...  sin(<^t  — <^,)cos(<^t-f-<^t) 

tangÔv  =  TTT  =  col  eu  Slll  29  7: :— — ; -. 7—r-, r~^ 71 TTl 

[h-  sin(<J»-ht}^i)sin(<}^ — '^ï)cos(t}^-T-4'î)J 

Hv  .  .       ,  sin(<^t— <}^,) 

tangAv=  — 7  =  —  tangu)Sin2il  ■= : — --; ; — ^  .      . 7— r —. ; — ^ 

[-»-  sin(ij'H-4»i)sin(tj^  — 4'î)cos(4/  — tj^i)  J 
Pour  rincidence  normale,  ^|^  =  tj^i  =  1J/2  =  7t  et  l'on  a  simplement 
^   v=cot(o^  ^  _Y,  tangAv  =  — tangto^  JT,  —  i  ^ 

i>i      •  ,   r     NtN,-i      y        ,   r      N,-N,      y 

Rj  =  sin*u)    -^ — -TTZi ;      ■+•  cos*cu    -r^ ^  ---^- , 

L(î>ïl-^-0(i'^î-^l)J  L(Ni-M)(Nj-M)J 

L(Ni-HiKN5-+-i)J  L(Ni-f-i)(Nt-hi)J 

îNi  et  Na  étant  généralement  extrêmement  peu  diflerenls  (*),  \c 
rayon  réfléchi  ne  dilïère  guère  du  rayon  de  polarisation  recli- 
ligne  réfléchi  par  un  corps  transparent  ordinaire. 

Les  formules  (3i)  pour  Tonde  réfléchie  sont  identiques  avec 
celles  de  la  théorie  de  M.  Voigt  (*);  pour  les  ondes  réfractées  nos 
expressions  sont  très  peu  difl'érentes  de  celles  de  M.  Voigt.  Ce- 
pendant, pour  arriver  à  ces  résultats,  M.  Voigt  a  dû  avoir  eu  recours 
à  une  condition  extraordinaire  à  la  surface  de  séparation  de  deux 


N  —  N 
(•)  Pour  le  quartz  ^ff^:^-^  «'est  que  y^iy-,. 

<»)  VoiOT,  Wied.  Ann.,  t.  XXI,  p.  532 ;  1884. 
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milieux,  qu'il  nomme  principe  de  Kirchhoff  dans  une  forme 
modifiée. 

La  lliéorie  électromagnétique,  comme  nous  l'avons  vu,  nous 
conduit  aux  résultats  tout  à  fait  conformes  à  l'expérience  sans 
aucune  admission,  qui  ne  soit  pas  nécessaire  strictement,  pour 
l'explication  même  des  phénomènes  considérés. 


SUB  LA  G0N8TAHGE  DE  L'ÉaïïIVALEHT  ÉLEGTROGHIMiaUB; 

Par  m.  Maurice  COUETTE. 

Le  nombre  a  d'équivalents  déplacés  parle  passage  de  l'unité  de 
masse  électrique  dans  un  électrol^te  donné  ne  dépend  pas  de  la 
t(Mnpérature.  Ce  fait  incontesté  est  généralement  admis  comme  un 
résultat  de  l'expérience.  Nous  allons  en  montrer  la  raison  théo- 
rique. 

Le  principe  de  l'équivalence  peutétre  appliqué  de  deux  manières 
«lilTérentcs  aux  piles  hjdro-électriques  : 

i"  On  imagine  dans  un  même  circuit  une  pile  de  force  électro- 
niolrice  E  et  un  moteur  niagnclo-électrique,  dont  on  règle  le  tra- 
vail extérieur  de  laron  que  la  force  électromotrice  développée  par 
l'induction  diffère  inlininient  peu  de  -  -  E.  Dans  ces  conditions, 
rinlensité  du  courant  est  infiniment  petite  et  Telfet  Joule  négli- 
geable. On  a  alors 

\  dX      dq  ^    \  \i  dm  -  .  P  dm   -  G  rfO  ). 

V.dni  es!  le  travail  extérieur  acc()mpli  par  le  moteur,  pendant  le 
passage  de  la  masse  électrique  dm, 

V  dm  est  la  (piantité  de  chaleur  prise  aux  corps  extérieurs  par 
la  [)ile,  pendant  le  passage  de  dmj  à  température  constante. 

C^/0  est  la  ({uantité  de  chaleur  absorbée  par  la  pile  quand  sa 
tempérai  lire  s'élève  de  r/0,  en  l'absencM'  de  tout  courant. 

I^a  condition  d'intégrabiliti'  donne 


7.i(j       •')      - 


Om 
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2^'  On  imagine  un  circuit  de  résistance  totale  K,  ne  contenant 
pas  de  moteur;  la  quantité  définitive  de  chaleur  qu'un  courant 
d^ntensité  I,  passant  dans  le  circuit,  verse  au  dehors  pendant  une 
seconde  est 

^      PI 
J 

D'après  le  deuxième  principe  de  laïhermochimie,  corollaire  du 
principe  de  l'équivalence,  cette  quantité  de  chaleur  est  la  même 
qu'aurait  dégagée  la  réaction  chimique  accomplie,  sans  circuit 
extérieur,  sur  la  même  quantité  de  matière,  c'est-à-dire  sur  al 
équivalents  des  substances  qui  forment  la  pile  ;  soit  donc  y  la  quan- 
tité de  chaleur  dégagée  pour  un  équivalent,  nous  aurons 

— I ri  —  a^l 

ou 

(?)  j  — P-^ay. 

La  combinaison  de  (2)  avec  (1)  donne 

Ci)  ±(^y.l..^f_=o. 

d\)  dm 

Soit  dx  le  nombre  d'équivalents  déplacés  par  rfm,  on  a 

dx  —  a  dm, 
et  alors  (3)  peut  s'écrire 

Appliquons  encore  une  fois  le  deuxième  principe  de  la  Thermo- 
chimie en  prenant,  pour  état  initial  de  la  pile,  la  température  6 
avec  X  équivalents  déjà  déplacés;  pour  état  final,  la  température 
8  -h  <iO  avec  x  -^  dx  équivalents  déplacés.  Passons  d'un  état  à 
l'autre  :  i°par  une  réaction  isotherme  suivie  d'une  élévation  de 
température;  a°  par  l'ordre  inverse.  Nous  aurons  l'égalité 

Y  dx  ~  (g  -h  ^^  d.r\  d^=  -  G  rfO  -H  (  Y  -+-  ^-  ^0  )  dx 

ou,  en  simplifiant, 

àC  _dy 
'     dx  "  àd' 
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l/équation  (,})  se  réduit  alors  à 


-T7r  =  O. 


C.  Q.  p.  D. 
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T.  XLIX.  (Suite.) 

W.  BKENN\ND.        Observations  photométriques  sur  le  Soleil  et  le  ciel,  p.  355. 

Dans  des  observations  faites  à  Dacca,  dans  le  Bengale  oriental, 
en  1861-1866,  et  répétées  à  Milverton,  dans  le  Somerselshire, 
pendant  ces  deux  dernières  années,  M.  Brennand  a  étudié,  pour 
les  diverses  hauteurs  du  Soleil,  Taction  de  ce  dernier  sur  du  papier 
sensibilisé  exposé  normalement  aux  rayons  solaires,  ainsi  que  les 
lois  de  la  distribution  du  pouvoir  actinique  dans  le  ciel.  Il  prenait 
du  papier  photographique  ordinaire  sensibilisé  et  comparait  fac- 
tion chimique  du  Soleil  à  celle  d'une  bougie  en  prenant  comme 
unité  d'action  chimique  la  coloration  produite  à  une  distance 
de  I  pouce  de  la  mèche  de  la  bouj^ie  après  la  combustion  de 
100  grains  de  matière  (ce  qui  durait  environ  quarante-sept 
minutes).  Les  observations  étant  relatives,  les  résultats  étaient  les 
mêmes  avec  des  papiers  différents . 

11  trouva  que  l'action  chimique  du  Soleil  est  la  même  à  toutes 
les  heures  du  jour  et  en  toutes  saisons;  elle  est  également  la  même 
en  Angleterre  et  à  Dacca. 

Des  observations  faites  avec  Vaciinomrtrr-niitraiUcuse , 
instrument  construit  spécialement  pour*ces  recherches,  montrent 
(|u'il  y  a  dans  le  ciel  un  point  d'intensité  minimum  à  ()o'*  du  So- 
leil et  dans  le  plan  de  symétrie,  c'est-à-dire  dans  le  plan  vertical 
qui  passe  par  le  Soleil  et  qui  partage  à  chaque  instant,  en  deux 
parties  exactement  semblables,  la  portion  visible  du  ciel. 

Si  l'a  représente  l'intensité  pour  une  hauteur  a  du  Soleil,  l'in- 
tensité lumineuse  du  ciel,  en  un  point  à  0"  du  Soleil,  est  donnée 

par  l'expression 

t'a  coséc  0. 
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La  valeur  faCOsécO  donne  très  exactement  l'intensité  lumineuse 
en  chaque  point  de  tout  grand  cercle  dont  la  distance  au  Soleil, 
mesurée  sur  ce  cercle,  est  de  6'\ 

Pour  toutes  les  hauteurs  du  Soleil,  Taction  chimique  du  ciel  est 
minimum  en  tous  les  points  d'un  ^rand  cercle  dont  le  plan  est 
perpendiculaire  à  la  ligne  qui  joint  son  centre  a  celui  du  Soleil. 

W.  RAMSAY.  —  Considérations  sur  les  solutions»  p.  3o5. 

L'auteur  rappelle  l'analogie  signalée  parle  professeur  O.  Masson, 
à  l'Association  australienne  pour  l'avancement  des  Sciences,  entre 
la  manière  dont  se  comporte  un  liquide  en  présence  de  sa  vapeur 
et  la  manière  dont  se  comportent  deux  dissolvants  capables  de  se 
dissoudre  mutuellement.  La  courbe  représentative  d'un  liquide  et 
de  sa  vapeur,  avec  son  inflexion  au  point  critique,  ressemble  à  la 
courbe  de  solubilité  avec  son  inflexion  au  point  critique  de  disso- 
lution, ce  qui  prouve  que  les  deux  phénomènes  sont  essentielle- 
ment de  même  nature. 

M.  Ramsay  applique  ces  considérations  à  l'explication  des 
phénomènes  qui  se  présentent  dans  la  sursaturation  et  dans  l'état 
sirupeux  ou  visqueux. 


W.  CASSIE.  —  Effet  de  la  température  sur  Tindice  de  réfraction 

de  certains  liquides,  p.  343. 

L'auteur  a  déterminé  les  variations,  avec  la  température,  de 
l'indice  de  réfraction  cl  de  la  capacité  inductive  spécifique  d'un 
certain  nombre  de  corps.  Le  Tableau  suivant  montre  les  résultats 
obtenus  à  des  températures  variant  entre  iG**  et  4o°C  La  dernière 
colonne  donne  les  résultats  obtenus  par  MM.  Date  et  Gladstone. 


Variation  pour  i^C. 


Tércbcnlhine 

Sulfure  de  carbone. 

Glycérine 

Benzoline 

Benzine 

Paraffine 


de  la  capacité 
inductive 
spécifique. 
0,0012 
-0,00 1 
0,006 
0,0006 

0,0014 
0,0023 


de  l'indice 
de  réfraction. 
— o,ooo3 
— 0,0006 
— 0,0002 
—0,00037 
— 0,00043 
— 0,00017 


de  l'indice 
de  réfraction 
(Dale  et  Gladstone) . 
— o,ooo3 

» 
— o,ooof8 
— 0,00037 
—0,00042 
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G.    HIGGS.     '  I^s  composés   bisulfures   du   bleu  d'alizarine  et  de  la   céraline 
coininc  sensibilisateurs  des  rayons  de  faible  réfrangibililé,  p.  345. 

En  employant  des  plaques  sensibilisées  avec  des  composés 
bisulfures  de  Talizarinc  bleue  et  de  la  céruline,  composés  dont  il 
indique  d'ailleurs  le  mode  de  préparation,  l'auteur  a  pu  photogra- 
phier la  région  de  la  raie  A  du  spectre  solaire.  Il  a  ainsi  obtenu 
des  raies  qui  n'avaient  jamais  été  décrites;  ces  raies  s'étendent 
jusqu'à  X8400  dans  l'infra-rouge. 

ROBERTS-AUSTEN.     -  Sur  certaines  propriétés   des  métaux  au  point  de  tuc 

de  la  loi  de  périodicité,  p.  347. 

Dans  un  précédent  Mémoire  (*),  l'auteur  a  étudié  l'effet  de 
0,2  pour  100  environ  d'impuretés  sur  les  propriétés  mécaniques 
de  l'or;  il  a  trouvé  que  les  métaux  qui  diminuent  la  ténacité  et 
l'extensibilité  de  l'or  ont  des  volumes  atomiques  plus  élevés  que 
celui  de  ce  dernier  métal,  tandis  que  les  métaux  qui  augmentent 
ces  propriétés  ont,  ou  le  même  volume  atomique,  ou  des  volumes 
atomiques  plus  petits.  11  y  avait  cependant  exception  pour  l'alu- 
minium cl  le  lithium.  M.  Roberls-Austen  s'est  alors  proposé  de 
vérifier  si  le  refroidissement  dune  masse  d'or  conlenant  de  l'alu- 
minium ne  présente  pas  certaines  particularités  et,  en  particulier, 
si,  comme  le  montrent  les  expériences  récentes  d'Osmond  (^), 
un  mclal  pur  peut  exister  sous  deux  formes  moléculaires  distinctes 
et  si  le  passage  de  la  modification  ordinaire  à  la  modification  allo- 
tropique est  facilité  ou  retardé  par  la  présence  d'impuretés. 

L'auteur  s'est  servi  du  pyrométre  thermo-électrique  de  M.  Le 
(^batelier;  il  a  trouvé  que,  le  point  de  solidification  de  l'or  étant 
104^)",  la  j)résence  de  o,  ;*)  pour  100  de  plomb  abaisse  ce  point 
d'environ  'j°,5  C  Avec  0,47  pour  100  d'aluminium  la  masse  d'or 
ne  se  solidifie  complètement  qu'à  900"  C. 

Dans  le  but  de  rechercher  si  rabaissement  du  point  de  solidi- 
fication de  Tor  concordait  avec  les  résultats  de  Raoult  sur  Tabais- 


(^)  Philosopliical  J'ransdctîons,  p.  A.  .Vj9;   iSSS. 

('  )  Comptes  rcFnius  des  séances  de   l'Académie  des  Sciences,  t.  CX,  p.  3.|6; 


PROCEEDINGS  OF  THE  ROYAL  SOCIETY.  355 

sèment  du  point  de  solidification  des  solutions,  il  a  déterminé  la 
chaleur  de  fusion  de  Tor  qu'il  a  trouvée  égale  à  i6,33.  Dès  lors, 
l'abaissement  80  du  point  de  solidification  de  l'or  dû  à  la  présence 
de  1  atome  d'impureté  dans  loo  atomes  d'or  doit  éire  égal  à 
io°,6C. 

L'expérience  n'a  pas  vérifié  ce  résultat  et  n'a  donné  qu'un 
abaissement  de  5",  a  en  moyenne. 

Il  est  à  remarquer  que  l'argent,  dont  le  volume  atomique  est  le 
même  que  celui  de  l'or,  peut  être  ajouté  à  ce  dernier  dans  des 
proportions  variant  de  o,  i  à  4  pour  loo  sans  abaisser  le  point  de 
solidification  de  la  masse. 


J.-A.  iMac  WILLIAM.  —  Nouveau  réactif  pour  Talbumine  et  les  autres  matièref» 

protéiques,  p.  368. 

M.  Mac  William  a  examiné  l'action  de  l'acide  salicyl-sulfo- 
nique  sur  l'albumine  naturelle  et  les  albumines  dérivées,  la  globu- 
line,  la  fibrine,  sur  les  protéines  et  les  peptoncs.  Il  a  égalejnent 
utilisé  cet  acide  à  la  recherche  des  subtances  protéiques  dans 
l'urine. 

Il  est  arrivé  à  cette  conclusion  que  l'acide  salicjl-sulfonique  est 
probablement  le  réactif  le  plus  délicat  et  le  plus  précis  des  sub- 
stances protéiques  en  solution. 

A.  MALLOCK.  —  Mesure  du  module  de  Young  pour  les  cristaux,  p.  38o. 

L'auteur,  au  moyen  d'un  appareil  avec  lequel  on  peut  opérer 
sur  de  petits  échantillons,  a  déterminé  le  module  de  Young  pour 
un  certain  nombre  de  corps  et  notamment  pour  quelques  cristaux. 
La  Table  suivante  donne  les  valeurs  qu'il  a  obtenues  en  unités 
(>.G.S. 

Acier '2,3i  1  :-:  lo'- 

Fer  forgé i  ,868 

Platine i  ,764 

Fonte I , C08 

Cuivre 1 ,218 

Laiton 1 ,  i3o 

Gobait 8,895  X  10" 

Aluminium G,o25 
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Bismuth '*î^7 

Plomb 1,87 

Zinc 9,7     à  (),i      ;<  10*0 

Escarboucle  (*) '2,4^0  x  10" 

Ëscarboucle  (autre  échantillon).    ..  a, 37*2 

Béryl  (*) -2,076 

Tourmah'ne  (*)(«) i  ,294 

Topaze  enfumée  (  *  )  (a) i ,  207 

Fluorine  (') i  ,9.00 

Fluorine  (*) i  ,i85 

Topaze  jaune  (*  ) 1 ,  i3o 

Topaze  jaune  (  *) 9,5i5  x  10'* 

Topaze  jaune  (*)(6) 8,80 

Tourmaline  («)(6) 8,i35 

Quartz  (») ..  7, .',6 

Verre  blanc  dur 6,96 

Agate (i,38i 

Pierre  blanche  d'Arkansas(^) 5,83 

Sclénite  (  '  ) 5 ,  5o5 

Fiint  très  lourd 5,  i65 

Marbre  bleu 3, 9.0 

Marbre  blanc 1,1 

J.-K.   KERLEIl.  --  Sur  les  principales  lignes  du  spectre  des  nébuleuses,  p.  899. 

Dans  le  but  de  rechercher  si  la  lij^ne  principale  des  néhiileusos 
coïncide  avec  le  bord  de  la  bande  de  magnésium  en  â5ou(),  {, 
.M.  Keeler  a  comparé  la  troisième  lif^ne  de  la  nébuleuse  d'Orion 
ave(^  la  lij^ne  llfjdt;  riivdrogène.  Il  a  trouvé  que  la  position  nor- 
male de  la  ligne  jirincipale  des  nébuleuses  correspond  à)vr)oo5,j)3 
avec  une  erreur  probable  de  o,o3.  La  position  de  la  bande  de  la 
magnésie  sur  la  même  écbellc  est  en  X5oo6,36;  elle  diffère  de 
0,4^5  de  la  position  normale  de  la  ligne  nébuleuse. 


(•)  La  posilion  dos  f.ices  du  <ristal  employé  par  rapport  aux  axcscristallogra- 
pliiques  n'est  pas  coiuiiie.  Les  spiTimens  marqués  (6)  sont  à  angle  droit  de  ceux 
<|ui  sont  maniuc*^  (^'). 

(-)  Cristal  noir  <lc  l'Oural,  {(i)  section  parallèle  aux  faces  du  prisme,  (61 
serl.ion  perpenili«iilairo  aux  lares. 

I  ')  Parallèle  à  la  diagonale  <hi  cristal  cubique. 

(*)  Parallèle  a«i\  faces  du  «ubo. 

'    )  Parallèle  aux  faces  du  prisme. 

<    )   Pierre  onclucusc  à  grain  très  lin. 

{■)  Parallèle  au  clivage  principal. 
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L^auteur  conclut  que  la  ligne  principale  des  nébuleuses  et  la 
bande  du  magnésium  ne  coïncident  pas. 


Sir  \V.  THOMSON.  —  Sur  Taction  électrostalique  exercée  par  les  écrans  consti- 
tués par  des  grilles,  des  plaques,  des  réseaux  ou  des  plaques  perforées  de  sub- 
stances conductrices,  p.  f{oS. 

L^auteur  a  étudié,  au  point  de  vue  mathématique,  Taction 
exercée  par  une  plaque  plane  homogène  et  percée  de  trous  sur  la 
force  électrique  d'un  champ  uniforme  dont  les  lignes  de  force 
sont  perpendiculaires  à  la  plaque. 

Il  a  également  étudié  les  actions  exercées  par  un  écran  percé 
de  trous,  mais  dont  la  surface  n'est  pas  plane  sur  un  champ  uni- 
forme et  par  un  écran  perforé,  plan  ou  non,  sur  la  force  électro- 
statique de  tout  corps  électrisé  donné. 

Siii  W.  THOMSON.     -  Actions  exercées  par  les  écrans  sur  des  forces  électriques 

et  magnétiques  variables,  p.  4>^' 

Un  écran  formé  d'une  substance  imparfaitement  conductrice 
exerce  la  même  action  qu^m  écran  métallique  semblable  si  on  lui 
en  donne  le  temps;  mais  son  action  est  diminuée  si  Ton  fait  usage 
d'une  force  électrostatique  variant  rapidement.  Dès  lors  il  est 
facile  de  voir  que  l'action  d'un  écran  sur  des  forces  électrosta- 
tiques qui  varient  périodiquement  sera  d'autant  plus  faible  que  la 
variation  sera  plus  rapide.  On  peut  le  démontrer  expérimentale- 
ment en  interposant  entre  les  disques  d'un  électromètre  une 
feuille  de  papier  en  communication  métallique  avec  le  disque 
dont  une  partie  est  mobile. 

L'attraction  disparaît  quelques  secondes  après  qu'une  différence 
de  potentiel  a  été  établie  et  maintenue  constante  entre  le  disque 
attiré  et  le  plateau  métallique  opposé  si  le  papier  et  l'air  qui  l'en- 
toure sont  dans  dans  des  conditions  hygrométriques  ordinaires; 
mais  si  l'instrument  est  employé  à  mesurer  des  variations  rapides 
de  différences  de  potentiel,  l'action  exercée  par  le  papier  diminue 
lorsque  la  fréquence  des  variations  augmente.  Avec  du  papier 
blanc  ordinaire,  l'action  est  nulle  s'il  y  a  de  5o  à  100  variations 
par  seconde. 
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L'action  exercée  par  un  écran  sur  une  force  magnétique  va- 
riable est  soumise  à  une  loi  opposée.  L'auteur  n'étudie  que  les 
corps  dépourvus  de  susceptibilité  magnétique  et  possédant  une 
conductibilité  électrique  plus  ou  moins  grande.  Quelque  parfaite 
que  soit  la  conductibilité  électrique  d'un  écran,  il  est  sans  action 
sur  une  force  magnétique  constante;  mais  si  la  force  magnétique 
varie,  il  se  produit  dans  l'écran  des  courants  induits  qui  tendent 
à  diminuer  la  force  magnétique  dans  l'air  du  côté  opposé  à  l'aimant. 
Plus  la  conductibilité  électrique  de  la  substance  est  grande^  plus 
son  action  en  tant  qu'écran  est  considérable  pour  une  même  fré- 
quence de  variations;  et,  pour  une  même  substance,  son  action 
comme  écran  est  d'aulant  plus  parfaite  que  les  variations  sont 
plus  rapides. 

Une  feuille  de  cuivre  qui  enveloppe  un  électro-aimant  forme 
un  écran  presque  parfait  si  son  épaisseur  est  de  2*^"*,  76  au  moins 
el  si  le  courant  est  renversé  quatre-vingt  fois  par  seconde. 

Sir  W.  Thomson  a  fait  construire  un  appareil  dans  lequel  la 
variation  de  la  force  magnétique  est  produite  par  la  rotation  d'un 
aimant  renfermé  dans  une  enveloppe  de  cuivre.  En  donnant  à 
l'aimant  une  vitesse  de  rotation  suffisamment  grande,  on  a  pu 
annuler  les  variations  de  la  force  magnétique  dans  l'espace  exté- 
rieur à  l'enveloppe  de  cuivre  et  produire  une  force  constante 
comme  celle  (|ui  serait  due  à  un  aimant  idéal. 

\YRTON  et  SUMPiNF^K.  —  Mesure  de  l'énergie  d'un  courant  électrique,  p.  424- 

La  mcLliode  em|)loyce  est  indépendante  de  toute  hypothèse  sur 
la  nature  du  courant  et  n'exige  qu^un  voltmètre  ordinaire  à  cou- 
rants alternatifs. 

Une  résistance  sans  induction  bc  de  /•  ohms  est  réunie  en  série 
avec  le  circuit  ab  dont  on  veut  mesurer  l'énergie.  Soient  V|,  V2 
et  W  les  indications  que  donne  un  voltmètre  placé  successivement 
entre  a  et  b^  entre  b  et  c  el  entre  a  et  c.  Le  travail  fourni  à  ab 
est  donné  par  la  relation 

En  effet,  si  v,  l'i,  l'o  représentent  les  valeurs  instantanées  de  la 
différence  de  potentiel  entre  a  el  b,  b  et  r,  a  et  c  au  même  in- 
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stant  t,  on  a 

(a)  (;  =  t;,  -f-  (;,. 

Si  a  représente  Tintensité  en  ampères  du  courant  qui  passe 
dans  le  circuit  au  temps  t,  cn^^  représente  Ténergie  en  watts 
fournie  k  ab  k  cet  instant. 

Mais  a  =  — ,  puisque  la  résistance  bc  ne  possède  pas  d^induction. 

On  a  donc 

«.•  — • 

r 

En  élevant  au  carré  la  relation  (2),  on  obtient 

i;«  =  pj  H-  2  l'i  t'î  -h  t»! , 

d'où 

ï      «       .        . 

Par  conséquent 


ou 


'if* 

Si  la  r<^sistance  r  n'est  pas  connue,  on  peut  intercaler  entre  b 

et  c  un  ampèremètre  et  substituer  à  r  dans  la  formule  (i)  la  va- 

V 

leur  -T^  dans  laquelle  A  représente  l'indication  de  l'ampèremètre. 

Cette  méthode  s'applique  à  un  arc  à  courants  alternatifs  et 
montre  que  celui-ci  agit  comme  une  résistance  à  induction  en 
supposant  que  l'on  emploie  des  charbons  homogènes  et  un  arc 
sifflant.  Dans  ce  cas,  ou  obtenait  pour  Vj,  Va  et  V  les  valeurs 
55^®*'", 60  et  108  volts,  et  la  différence  de  phase  entre  le  courant 
et  la  différence  de  potentiel,  calculée  d'après  la  formule 

V«-VÎ  — VJ 


coso  -- 


2VtV, 
donnait 

Le  travail  de  MM.  Ayrton  et  Sumpner  renferme  en  outre 
quelques  considérations  sur  la  meilleure  valeur  à  donner  à  la  ré- 
sistance sans  induction.  IIkmk  Pàillot. 
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SUR  un  NOUTfiLLE  DÉTEBMIHATIOll  DU  RAPPORT  v  ERTRE  LES  URITÉS  G.ft.S. 
ÉLECTROKAftHÉTiaUES  ET  ÉLEGTBOSTATiaUES  (  ^  )  ; 

Par  m.  Henri  ABRAHAM. 

Le  rapport  p  est  le  nombre  d'unités  C.G.S.  électrostatiques  con- 
tenues dans  l'unité  C.G.S.  électromagnétique  de  quantité  d^éleo 
tricité. 

Nous  avons  adopté,  pour  ces  recherches,  la  méthode  qui  con- 
siste à  mesurer  en  unités  électromagnétiques  (C|  )  la  capacité  d'un 
condensateur  de  forme  connue.  La  mesure  électrostatique  c  d<* 
la  même  capacité  est  calculée,  au  moyen  des  dimensions  linéaires 

du  condensateur  :  le  rapport  ~  est  égal  à  i»^. 

Pour  avoir  C|  on  compare  le  courant  discontinu  1*2,  que  l'on 
obtient  en  déchargeant  périodiquement  le  condensateur,  avec  un 
courant  continu  i|,  provenant  de  dérivations  prises  sur  le  circuit 
de  la  pile  de  charge.  Ces  deux  courants  passent  respectivement 
dans  chacun  des  (ils  d'un  galvanomètre  différentiel  :  on  résont 
l'équation  d'équilibre  par  rapporta  l'inconnue  Cf. 

La  disposition  de  l'expérience  est  donnée  par  \^Jig.  i .  Le  cou- 
rant principal  I,  fourni  par  une  pile  P  (80  éléments  Gouy  bien 
isolés),  passe  par  un  renverseur  à  6  godets,  circule  dans  un 
mégohm  D  suivi  de  la  résistance  Cqui  vaut  5oo<^,  et  retourne  à  la 
pile.  L'un  des  fils  du  galvanomètre  Gj  =  6000*^,  shunté  par  la  ré- 
sistance variable  A,  fait  partie  d'un  circuit  qui,  contenant  encore 
un  lest  B  de  19000*^,  est  en  dérivation  sur  C.  Le  second  fil, 
62=7000*^,  est  traversé  n  fois  par  seconde  par  le  courant  de 
décharge  que  lui  envoie  le  commutateur.  Les  communications  sont 
établies  de  telle  sorte  que  le  potentiel  prendra  alternativement 
surl'armature  inductrice  du  condensateur  les  valeurs  qu'il  possède 
aux  deuv  pôles  de  la  pile,  dont  l'un  est  le  sol. 

Si  k  est  le  coefficient  du  différentiel  (/|  =  A7a),  la  condition 
d'équilibre  est 


A(G|  -+.  B  -h  C)  -+-  Gi(B  -h  G)  P» 


(')  Extrait  d'un  Mémoire  détaille  inséré  aux  Annales  de  Chimie  et  de  Phy- 
sique. 

/.  de  Phys.,  3«  série,  i.  I.  (Septembre  iSya.)  jt."» 


36-2 
d'où  i>, 
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,  /     ,  D-4-G  A(G,-f-B-4-C) 


-4-G,(B-f-C) 


Fig.  I. 


Mais  il  faut  tenir  compte  de  la  capacité  parasite  du  coinmuta- 
Iciir  cl  des  (ils  de  communication.  Soit  A' ce  que  devient  A  lorsque 
le  commulateur  fonctionne  à  vide  (condensateur  supprimé),  la 


formule  corrigée  sera 


i' 


G,  —  H  H-  C  )  -+-  G,  (  H  -+-  C)]  [(  A'(  G,  -4-  H  -^  G  )  --  G, (  H  H-  <: 


(A  — A')G,(Bh-G) 


et  la  correction  est  légitime  parce  que  refTet  perturbateur  des  iîls 
est  bien  uniquement  d'ajouter  la  charge  induite  qu'ils  peuvent 
prendre  à  la  charge  induite,  d'autre  part,  sur  le  collecteur. 
Les  mesures  faites  sont  rapportées  aux  étalons  G. G. S.  : 
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Les  dîmeDsions  linéaires  du  condeasateur  sont  mesurées  avec 
une  machine  à  diviser  étalonnée. 

Les  résistances  sont  comparées  à  Tohm  légal. 

La  période  de  rotation  du  commutateur  est  rapportée  à  la 
seconde  d*une  horloge  astronomique  réglée  sur  l'Observatoire. 

Tout  le  circuit  est  rigoureusement  isolé  par  des  supports  en 
paraffine.  Le  galvanomètre  et  les  boîtes  de  résistances  sont  dans 
des  enceintes  protectrices  de  métal  et  de  feutre  (dont  l'atmosphère 
est  desséchée)  qui  les  soustraient  presque  complètement  aux  va- 
riations de  température.  Les  divers  appareils,  qui  ont  des  bornes 
en  laiton,  ne  communiquent  entre  eux  que  par  des  fils  de  ce  même 
alliage,  afin  d'éviter  les  forces  électromotriccs  ihermo-élcctriqnes. 

Le  condensateur. 


C'est  un  condensateur  à  plateau  avec  anneau  de  garde.  Il  est 
placé  dansl'atmosphère  desséchée  d'une  enceinte  métallique  reliée 
au  sol  (fig,  2). 

Fig.  9. 


Con.ftiutateupT*'^'' 


Les  surfaces  conductrices  sont  constituées  par  l'argenture  de 
deux  dalles  circulaires  en  glace  de  Saint-Gobain,  épaisses  de  2  V""' , 
d'un  diamètre  de  35*^*°.  La  totalité  des  surfaces,  dessus,  dessous 
et  bords,  est  argentée,  en  sorte  que  le  verre  n'intervient  pas  dans 
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les  phénomènes  électriques  et  sert  seulement  de  support  rigide 
aux  couches  d^argent. 

Avant  Fargenture,  les  faces  utiles  des  dalles  ont  été  travaillées 
en  verres  d'optique,  et  les  retouches  ont  été  continuées  jusqu'à 
ce  qu^in  S|)héromrtre  qui  donnait  plus  du  micron  ne  décelât  plus 
de  défaut.  On  a  alors  argenté  les  glaces  avec  les  mêmes  précau- 
tions que  pour  les  miroirs  de  télescopes,  puis  Targent  a  été  dou- 
cement poli  (*). 

Pour  séparer  le  collecteur  du  système  de  garde,  il  a  suffi  de 
placer  le  plateau  argenté  sur  une  machine  à  diviser  les  cercles,  et, 
avec  un  burin  d'acier  labourant  Targenture,  on  a  creusé  un  sillon 
parfaitement  circulaire  mettant  le  verre  à  nu  (^).  Le  trait  obtenu 
s'est  trouvé  avoir  juste  o"'",  i  de  large. 

Il  ny  a  pas  de  difficulté  à  prendre  le  contact  avec  le  plateau 
inducteur  ou  avec  le  système  de  garde.  Pour  le  collecteur,  la  dalle 
(|ui  le  porte  est  percée  en  son  centre  d'un  trou  de  2"", 5  de 
diamètre  évasé  en  cône  vers  la  face  travaillée.  Un  obturateur  en 
argent  le  ferme  exactement,  traverse  la  dalle,  et  met  ainsi  le  col- 
lecteur en  communication  avec  les  appareils  de  mesure. 

I^e  plateau  supérieur  (collecteur  et  garde)  est  séparé  de 
l'autre  (inducteur)  par  trois  rondelles  en  quartz  de  même  épais- 
seur que  Ton  a  soin  de  placer  sous  l'anneau  de  g.irde  pour  ne  pas 
altérer  la  rapacité  utile. 

Los  résistances  d'isolement  du  condensaleur  ont  été  trouvées 
supé'riouresà  8.  lo***  unités  (].(j. S  électromagnétiques (80  niilliard-; 
d'ohms). 

V^oici  le  procédé  adopl(;  pour  la  mesure  de  la  distance  dos  ar- 
matures. 

Vis-à-vis  do  I  •intervalle  des  plateaux  est  une  lame  de  verre  portant 
uno  graduation  très  délicatonient  graduée;  et,  par  dos  procédés  do 


(')  M.  Léon  Laurent,  le  constructeur  bien  connu^  a  eu  l'obligeance  de  com- 
parer avec  ses  plans  étalons  deux  des  plans  qui  nous  ont  servi.  Il  les  a  trouvés 
l'un  concave,  l'autre  convexe,  mais  applicables  l'un  sur  l'autre  à  moins  de  (»:\»i 
pour  la  partie  utile.  Les  bords  sont  notablement  moins  bons. 

(*)  Quatre  diamètres  à  4j*  lu"  ^^  l'autre  valent  respectivement,  à  ao*  : 

3i='",8i98;     '.il'", 8190;     3i'^'',8i85:     ai«",Mi;9; 

valeur  moyenne  adoptée  : 

:»i"%SiS8. 
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réglage  faciles  à  imaginer,  son  plan  a  été  rendu  perpendiculaire 
à  la  direction  des  plateaux  et  ses  traits  ont  été  placés  parallèlement 
à  cette  direction. 

Les  disques  argentés  constituent  d'excellents  miroirs  plans  qui 
donnent  une  série  d'images  du  micromètre.  Les  rayons  lumineux^ 
recueillis  par  une  lentille  L  {fig*   3),  sont  renvoyés  par  deux 

Fig.  3. 


\nv 


Images   réelles 


1      •--      ••»     4 

tb    a    se 


prismes  à  réHexion  totale  le  long  de  la  machine  à  diviser  où  ils 
viennent  former  des  images  réelles.  Un  microscope  à  réticule, 
porté  par  le  chariot  de  la  machine  et  qui  donne  le  micron,  permet 
de  pointer  ces  images  (*)  et  d'en  mesurer  les  distances.  On  n'a,  en 

b    \    c 

fait,  qu'à  déterminer  la  fraction Lftg-  3)  dont  fécartement  e 

des  armatures  diflfère  de  la  distance  connue  S  des  traits  du  micro- 
mètre. 


(')  On  a  évité  toute  aberration  chromatique  dans»  l'ensemble  des  réfractions  en 
n'opérant  jamais  qu'en  lumière  monochroniatique  (lampe  à  incandescence  cl 
verre  rouge). 
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Le  procédé  de  mesure  donne  une  épaisseur  moyenne;  il  lient 
compte  des  petites  déformations  d'ensemble  que  peuvent  subir 
les  plateaux,  et  la  valeur  de  e  est  en  définitive  obtenue  à  un  mi- 
cron près;  c'est-à-dire  avec  une  précision  d'environ  tôVôj  care  étail 
voisin  de  7"". 

J'ai  pu  constater  que  la  valeur  de  e  pouvait  varier  de  plusieurs 
microns  d'un  jour  à  l'autre,  et  surtout  après  chaque  démontage. 
Il  serait  donc  tout  à  fait  illusoire  de  confondre  la  distance  des 
armatures  avec  l'épaisseur  des  rondelles  isolantes  qui  les  séparent. 

Avec  la  largeur  attribuée  à  l'anneau  de  garde  (6*^",  5),  et  grâce  à 
l'existence  de  l'argenture  postérieure  du  disque  de  verre,  la  pro- 
tection du  collecteur  est  complète.  On  a,  du  reste,  une  précision 
suffisante  en  substituant,  comme  on  le  fait,  au  rayon  du  collec- 
teur, ce  même  rayon  augmenté  de  la  demi-largeur  du  sillon  iso- 
lant :  la  formule  à  appliquer  est  donc^  sans  aucune  correction,  la 
formule  théorique 


S 

c  = 


4t<; 


Le  commutateur. 

Il  est  constitué  par  deux  bagues  métalliques  échancrécs,  mon- 
tées avec  un  certain  relief  sur  un  cylindre  d'ébonite,  qui  tournent 
onlrc  des  Trotteurs. 

Ces  frotteurs  {fig^  \)  sont  des  ressorts  de  laiton  battu,  très 
llexiblcs,  avec  contre-ressorts  et  élouffoirs  en  caoutchouc;  les 
bagues  mobiles  les  frôlent  en  tournant;  sans  vibrer,  ils  fléchissent 
d'une  fraction  de  millimètre  et  le  contact  est  établi. 

Ces  contacts  sont  établis  dans  Tordre  qui  suit,  afin  d'éviter  toute 
déperdition  et  toute  action  étrangère  : 

Le  condensateur  étant  au  sol, 

1  "  L^ififiacleurcsl  mis  en  communication  avec  la  pile  de  charge; 
le  collecteur,  (|ui  communique  directement  avec  le  sol,  se  charge 
par  influence. 

o,"  Le  collecteur  est  mis  en  communication  avec  le  sol,  non 
plus  directement,  mais  par  l'intermédiaire  du  galvanomètre;  il 
reste  chargé. 
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3^  U inducteur,  immédiatement  après,  est  mis  au  sol;  le  col- 
lecteur se  décharge  dans  le  galvanomètre. 

4^  Le  collecteur  est  mis  directement  au  sol. 

1^  bis.  L'inducteur,  immédiatement  après,  est  mis  en  commu- 
nication avec  la  pile,  etc. 

Fig.  4. 


De  cette  manière,  le  système  de  garde  est  au  même  potentiel 
que  le  collecteur;  celui-ci  n'est  jamais  isolé  avec  sa  charge;  on 
donne  aux  périodes  de  charge  et  de  décharge  la  plus  grande  du- 
rée possible;  le  sol  et  les  conducteurs  voisins,  enfin,  sont  sans  in- 
fluence. 

Va  fig,  5  représente  le  commutateur  en  projection  horizontale, 
au  début  de  la  période  de  charge. 

Un  écran  métallique,  relié  au  sol,  pénètre  dans  un  profond  sil- 
lon qui  sépare  les  deux  bagues  du  commutateur,  et  protège  ainsi 
l'une  d'elles  contre  les  actions  inductrices  de  l'autre  {fig^  5).  l-.cs 
fils  de  communication  sont  aussi  protégés  par  un  dispositif  sem- 
blable, et  c'est  ainsi  que  l'on  a  pu  réduire  les  capacités  parasites 
à  n'être  que  le  ^  de  la  capacité  principale. 

La  partie  mobile  du  commutateur  est  (montée  directement  sur 
l'axe  d'une  machine  Gramme  de  un  cheval. 


3r,8 
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C'est  en  faisant  appel  à  la  méliiode  stroboscopîqiie  que  Ton  a 
pu  r.'j;iilarisor  et  mesurer  exaclemenl  la  vilesse  du  commutaleur. 


Fig.  5. 


Indu:î«ur 


GaivanontCr» 


Miroir 


Le  dispositif  adopté  dérive  de  celui  que  M.  Lippmann  a  pro- 
posé pour  la  comparaison  directe  de  deux  pendules.  La  représen- 
tMlion  schématique  en  est  donnée  par  lajig.  6.  Une  fente  horl- 


^"---~-.. 


Fig.  6. 


9 


F*nU 


Miroir 


Obturateur 


Miroir 


^ 


/.oiiUile  est  éclairée  un  instant  à  chaque  tour  du  commutateur  au 
moyen  d'un  miroir  oblique  qui  tourne  avec  lui;  ces  éclairs,  ré- 
fléchis pnr  un  miroir  plan  fixé  au  pendule  d'une  petite  horloge, 
sont  observés  à  l'aide  d'une  lunette  au  point  sur  la  fente.  Lorsque 
\c  pendule  oscille, les  images  de  la  fente  se  multiplient, et,  à  chaque 
oscillation,  on  en  voit  deux  ou  trois  dans  le  champ.  Ces  images 
resteront  immobiles  si  le  commutateur  fait  un  nombre  entier  de 
tours  pendant  une  oscillation  double  du  pendule  (*).  On  obtient 
cette  immobilité  en  airissant  à  la  main  sur  l'axe  du  moteur. 


('  )  On  il,  cil  fail.  doux  st-rios  il'jinagos  correspondant  à  l'aller  et  au  retour  du 
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Pour  avoir  la  valeur  absolue  de  la  période  on  compare,  par  en- 
registrement électrique,  la  seconde  de  la  petite  horloge  avec  celle 
d'une  horloge  astronomique.  Quant  au  nombre  entier  de  tours  que 
fait  le  commutateur  à  chaque  oscillation,  il  n\  a  aucun  doute  à 
avoir  sur  sa  valeur,  puisqu'il  reste  toujours  inférieur  à  4o  et  qu'une 
erreur  du  j^*^  est  impossible. 

On  ne  peut  répondre  de  la  vitesse  du  commutateur  qu'au  tôoô* 
et  c'est  principalement  cela  qui  limite  la  précision  de  l'expérience 
et  la  concordance  des  résultats,  comme  le  montrent  les  nombres 
que  Ton  trouvera  plus  loin. 

Le  galvanomètre. 
Pour  mesurer  le  coefficient  /r,  on  adopte  le  dispositif  de  la /?g^.  7, 


t  l0«rfajnAtr 


firy 


OÙ  les  deux  circuits  G|  et  G2  sont  montés  en  différentiel.  Il  est 
clair  que  si  l'équilibre  du  galvanomètre  n'est  pas  altéré  en  abais- 


pendule,  et  qui  semblent  se  déplacer  en  sens  inverse  :  on  facilite  l'observation  en 
supprimant  Tune  des  séries.  Pour  cela,  un  obturateur,  commandé  par  un  pendule 
auxiliaire,  vient  masquer  la  fente  pendant  le  retour  du  pendule. 
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^ant  la  clef,  c'est  qoe  Ton  a 

G, -ht" 


>t  = 


On  a  observé  que  le  coefïicient  A'  restait  très  constant,  soit  que 
Ton  augmentât  l'intensité  des  courants,  en  faisant  yarier  s,  soit 
que  Ton  substituât  au  courant  continu,  fourni  par  le  Leclanché, 
le  courant  discontinu  produit  par  les  décharges  périodiques  d'un 
condensateur. 

Il  n'y  a  presque  rien  à  changer  pour  passer  de  ce  dispositif  â 
relui  qui  nous  donnera  les  valeurs  des  résistances  G|  et  G^  (  fig'  8). 


Fig.  S. 


/  I.eciiutcM 


Les  résislances  marquées  sur  la  fijj^ure  200*'*  et  100*»*  ont,  en  réalité, 
pour  rapport  lî^yOg.  On  ajoute  à  G,  une  résistance  variable  g^ 
pour  conserver  récjuilibre  du  galvanomètre  lorsqu'on  manœuvre  le 
coupc-circuil  J,  après  que  Ton  a  abaissé  la  clef  qui  sert  à  fermer 
le  circuit  du  Lccianché  (Iccjuel  renferme  encore  une  résistance  de 
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;joooo").  On  a  alors 

Gi -+-^1  =  1, 9969  G,. 

On  répète  la  mesure  en  permutant  lesrésistaDces  G,  et  G^;  g,  de- 
vient g)  et  l'on  écrit 

Gi  +  gt=  i,99*>9G,, 

équations  qui  donnent  G|  et  G]. 

Le  coupe-circuit  J  a  une  disposition  particulière  que  montre  h 
fig.  9,  afin  d'éviter  toute  force  électromotrîce  ihermo-cleelrtquc. 


Le  circuit  est  rcrmé  par  un  contact  mercure-mercure  entre  les  pe- 
tites branches  des  tubes  en  J,  qui  communiquent  électriquement 
avec  le  mercure  des  grandes  branches  par  le  mojen  d'un  fil  de 
platine  soudé  dans  le  verre  et  traversant  la  courbure  du  J  { '  ). 

Leg  expdrieDoei. 

Une  expérience  complète,  avec  toutes  les  mesures  accessoires, 
dure  près  de  deux  heures,  dont  la  moitié  est  employée  à  la  partie 
principale  :  établir  l'équilibre  du  difl'érentiel  pour  les  décharges 
périodiques  du  condensateur. 


(')  J'empruntE  la  deacrîptioD  de  ce  coup«-circuit  i   un  travail  aolérieur, 
eo  collaboratiOD  avec  M.  Chassagny. 
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On  commence  par  mettre  ea  aclivité  tout  le  dispositif,  dynamo, 
pendules,  lampes;  et,  quelques  minutes  après,  on  procède  à  un 
premier  enregistrement  du  temps. 

Ceci  fait,  on  passe  à  rexpérience  principale,  que  Ton  répète 
deux  ou  trois  fois,  pour  des  vitesses  variant  du  simple  an  double. 
Après  chaque  mesure,  et  pour  la  même  vitesse,  on  fait  la  déter- 
mination des  capacités  parasites. 

Aussitôt  après,  on  enregistre  à  nouveau  la  seconde  des  deux 
horloges. 

Sans  rien  arrêter,  la  dynamo  et  les  lampes  à  incandescence  con- 
tinuant à  fonctionner,  on  fait  la  détermination  de  la  constante  A 
du  galvanomètre  :  on  pourrait  se  tromper  de  5^*^^  si  Ton  arrêtait 
la  dvnamo. 

C^est  maintenant  le  tour  des  résistances  :  on  mesure  d'abord  G 1 
et  G2;  puis  on  compare  Tohm  étalon  aux  résistances  du  pont  ù 
décades  auxquelles  sont  rapportées  toutes  les  autres;  on  détermine 
enfin  la  valeur  du  mégohm,  et  Ton  en  profite  pour  contrôler  Tiso- 
lement  du  condensateur  et  du  commutateur  (*). 

Kntre  temps  on  a  fait,  à  la  machine  à  diviser,  les  pointés  néces- 
saires pour  déterminer  la  distance  des  armatures  du  condensa- 
teur. 

Il  a  clé  fait  cinq  séries  do  mesures.  Entre  les  séries  II  et  III,  on 
a  démonté  le  commulatenr;  avant  la  série  IV,  on  a  visité  le  gal- 
vanomètre, retiré  et  retourné  ses  bobines,  déréglé  son  horizonta- 
lllé  et  chang.'-  tous  les  fils  de  communication.  Pour  la  dernière 
série,  on  a  utilisé  un  autre  condensateur  de  même  type  que  le 
nôtre,  et  qui  avait  été  coubtruit  pour  le  laboratoire  de  M.  Bout\. 
(^es  dernières  expériences  ont  été  laites  en  doublant  le  voltage  de 
la  pile  de  charge. 

Comme  toutes  ces  mesures  étaient  concordantes,  on  s'en  est 
tenu  là. 


(  ';  Ku  les  metlanten  dcrivulion  i>ur  le  nirgoiim,  dont  lu  conductibilité  ne  doit 
pax  Airo  modifiée. 


JANET.  —  FORMULES  DE  FRESNEL.  3;i 


Résultats. 
\  oici  inainlenanl  le  Tableau  des  résultats  numériques  obtenu: 

SÉRIE  I      (27  a^ril  1899.) I  299,20     ») 

(  299,13     » 

SÉRIE  II    (28  avril  i89>/) ^99, 04     » 

'  a99,2Î     » 

i  '^99, '^9     « 
Série  III  (3oa\nI  1892) !  299,^4     » 

(  299,35     0 

/  299,15     ». 

SÉRIE  IV  (    f  mai  1892  ) j  299,40      " 

(  '^99, 4 1      » 

SÉRIE  V    (2,  mai  ,890 l^^^'^^l     " 

(  299,06     » 

Moyenne» 299,2.10» 

(^etle  valeur  me  parait  devoir  être  exacte  au  yoôT}' 


REMARQUES  SUR  LES  FORMULES  DE  FRESHEL  RELATIVES 

A  LA  RÉFLEZIOH  TOTALE; 

Par  m.   p.  JANET. 

Tout  le  monde  connaît  la  célèbre  interprétation  que  Fresnel  a 
donnée  des  formules  ordinaires  de  la  réflexion  lorsque,  par  suite 
de  la  réflexion  totale,  ces  formules  donnent  une  valeur  imaginaire 
à  Tamplitude  du  rayon  réfléchi.  On  présente  d'ordinaire  cette  ex- 
tension comme  le  résultat  d^une  intuition  hardie  et  heureuse,  sans 
Jurande  justification  a  priori.  Il  est  néanmoins  possible  de  mon- 
trer que  Ton  peut  arriver  aux  formules  de  ia  réflexion  totale  par 
le  raisonnement  suivant,  qui  conserve  les  principes  essentiels  dr 
la  théorie  de  Fresnel. 

Admettons,  d*une  manière  générale,  que  le  phénomène  de  la 
réflexion  altère  à  la  fois  Tamplitude  et  la  phase  du  rayon  incident. 
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Prenons  pour  iinilé  Tarn  pli  tiidc,  et  pour  origine  des  phases  lu 
phase  du  rajon  incident  au  point  d'incidence,  et  représentons  à  la 
manière  de  Fresnel  la  vibration  réfléchie  au  même  point.  Nous 
obtenons  ainsi  (^fig*  i)  la  droite  OA.dont  la  longueur  v  représente 


lîï.  1. 


az- 


Tamplitude  et  Tangle  ^  avec  O  j;  la  phase  de  la  vibration  réfléchie. 
Les  deux  inconnues  du  problème  général  de  la  réflexion  soiU 
alors  V  et  <p. 

Au  lieu  de  ces  inconnues,  on  peut  évidemment  en  prendre  deux 
autres,  à  savoir  les  coordonnées  x  çXy  du  point  A,  qui  sont  liées 
aux  précédentes  par  les  formules 


(0 


(•>.  ) 


x"*- 


y 


y 

X 


^  =  tango; 


<'l  Ton  sait  que  la  connaissance  de  ces  deux  coordonnées  se   ra 
mène  à  la  seule  connaissance  de  la  ([nanti lé  imaginaire 


(  >) 


z^T  ^ys/ 


I. 


Le  problème  de  la  réllexion  revient  donc  à  déterminer  Tincon 
nue  imaginaire  z.  Appelons  i  l'angle  d'incidence  :  z  est  évidem- 
ment une  fonction  uniforme  de  /, 


(i) 


o(n. 


Appelons  Ô  l'angle  limite.  La  théorie  et  Texpérience  xio\\< 
apprennent  que,  pour  «  <;  0,  la  réflexion  se  fait  sans  changemenl 
de  phase  (*);  donc,  pour  ces  valeurs,  z  est  réel,  et  nous  connais- 
sons sa  valeur  explicite  en  fonclion  de  i^ 


<  ■■>) 


Zr-    .' 


'j/  (  l  ). 


(')  Ou,  ce  qui  revient  au  niùinc,  avec  u:i  clijng.;:nent  de  phase  égal  à   r, 
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Par  exemple,  pour  un  rayon  polarise  dans  le  plan  d'incidence, 


on  a 

n  cos  I  —  /i  —  n*  sin'  i 


^(0  = 


ncosi  ■+■  v^i  —  /i*sin*t 


Uinconnue  z  étanl  une  fonction  bien  déterminée  de  e,  les  deux 
fonctions  i  (i)  et  ç  {i)  coïncident  pour  £  <  0.  Or  il  résulte  d'un 
théorème  de  Riemann  que,  si  deux  fonctions  uniformes  coïncident 
pour  une  suite  continue  de  valeurs  de  la  variable,  elles  coïncident 
pour  toutes  les  valeurs  de  la  variable.  Donc,  pour  /  >  0,  la  fonc- 
tion <j/  (/),  qui  devient  alors  imaginaire,  continue  à  coïncider  avec 
0(1)  et,  par  suite,   nous  fait  connaître  explicitement  z  sous  la 

i'orme 

z  =  X  -^-y  / —  I . 

On  en  déduit  les  éléments  de  la  vibration  réfléchie  par  les  for- 
mules (i)  et  (2)  :  ce  sont  précisément  les  formules  de  Fresnel  re- 
latives à  la  réflexion  totale. 


HOTE  BELATIfE  A  aUELQUES  EXPÉRIEHGES  SUR  LES  GOURAHTS 

A  HAUTE  FRÉQUEHGE  ; 

Par  m.  p.  JANET. 

Parmi  les  remarquables  expériences  d'Elihu  Thomson  sur  le.> 
courants  oscillatoires  à  haute  fréquence,  l'une  de  celles  qui  ont  le 
plus  attiré  l'altention  consiste  à  illuminer  une  lampe  à  incandes- 
cence placée  en  dérivation  sur  quelques  spires  circulaires  d'un  (il 
épais  de  cuivre  (yî^.  1).  J'ai  essayé  avec  succès  de  répéter  cette 

Fig.  1. 


expérience  en  substituant  à  la  spirale  une  simple  tige  de  cuivre 
rectiligne  [Jig»  2);  dans  ces  conditions,  on  obtient  encore  en  gé- 
néral sans  difficulté  l'incandescence  de  la  lampe.  On  est  tenté,  au 
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premier  abord,  d^attribuer  celte  dérivation  du  courant  principale 
travers  la  lampe  à  la  même  cause  que  dans  le  cas  de  la  spirale, 
c'est-à-dire  soit  à  la  self-induction  de  la  tige,  soit  à  Taugmenta- 
tion  réelle  de  résistance  de  cette  tige  qui  se  produit  pour  ces  fré- 
quences élevées.  En  réalité,  cette  explication  n'est  pas  exacte,  et 
la  véritable  cause  du  courant  qui  passe  alors  dans  la  lampe  est 
l'induction  mutuelle  qui  se  produit  entre  le  conducteur  A.B  et  le 
<ircuit  CLD  {fi g'  2). 


x\ 


B 


Pour  montrer  qu'il  en  est  bien  ainsi,  il  suillit  de  ramener  Tuii 
les  fils  de  dérivation  contre  le  fil  principal  (^Jig*  3),  en  aj^ant  s(»in 


Fig.  3. 


C 


B 


ô 

L 

de  risolcr  soigneusement  dans  un  tube  de  verre  de  petit  diamètre: 
dans  ces  conditions,  la  lampe  s'éteint.  Cela  montre  bien  que  la 
différence  de  potentiel  efficace  qui  existe  entre  C  et  D  est  in- 
suffisante pour  donner  un  courant  sensible  dans  le  circuit  de  la 
lampe,  et  que  la  vraie  cause  du  courant  qui  y  prend  naissance^ 
dans  le  cas  de  la  //^.  1^  se  trouve  dans  les  variations  périodiques 
(lu  flux  (jui  traverse  le  circuit  CLD. 

Comme  conséquence  de  ces  faits,  on  voit  que  l'emploi  d'un 
électrod\nam()mùtre,  ou  même  d'un  électromèlre,  placé  en  déri- 
vation sur  deux  points  d'un  conducteur  rectiligne  parcouru  par 
un  courant  alternatif,  peut  amener  des  erreurs  dans  la  mesure  des 
différences  de  potentiel  efficaces  dès  que  la  fréquence  devient  un 
|)eu  élevée,  les  phénomènes  d'induction  mutuelle  prenant  alors 
une  importance  considérable. 
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Ceci  recounu,  on  peut,  dans  les  expériences  précédenles,  sup- 
primer les  communications  C  et  D  et  approcher  de  la  tige  AB  un 
rectangle  CDC'D'  {fig^  4)  muni  d'une  lampe  L.  La  lampe  s'al- 
lume encore. 

Fig.  4. 
A  B 


Enfin,  pour  plus  de  symétrie,  on  peut  intercaler  le  rectangle 
CD  CD'  entre  les  deux  fils  d'aller  et  de  retour  ABA'B'  (Jig,  5),  et 

Fig.  o. 


l'on  retombe  ainsi  sur  la  disposition  que  M.  Blondlot  a  employée 
dans  ses  belles  recherches  sur  la  propagation  des  ondulations  élec- 
triques. 

Il  est  possible  de  couper  le  circuit  CD  CD'  par  un  condensateur 
(bouteille  de  Leyde);  si  les  conditions  de  l'expérience  sont  con- 
venables, la  lampe  L  brille  d'un  éclat  plus  vif  encore  que  précé- 
demment. Cette  disposition  permet  de  montrer  que  ce  circuit  se- 
condaire obéit  aux  lois  connues  de  la  résonance  :  en  efiet,  si  l'on 
dispose  sur  ce  circuit  une  bobine  dont  on  puisse  faire  varier  à  vo- 
lonté le  nombre  des  spires,  c'est-à-dire  la  self-induction,  on  trouve 
que,  la  capacité  du  condensateur  étant  donnée  (et  inférieure  à  une 
certaine  limite),  l'éclat  de  la  lampe  passe  par  un  maximum  très 
net  pour  une  certaine  valeur  de  cette  self-induction.  Ce  maximum 
a  évidemment  lieu  au  moment  où  la  période  de  vibration  propre 
du  circuit  secondaire  est  égale  à  la  période  du  courant  primaire. 
D'ailleurs,  si  l'on  fait  varier  cette  dernière  en  augmentant,  par 
exemple,  la  capacité  du  condensateur  dont  on  utilise  les  dé- 
charges, on  trouve  que,  pour  rétablir  le  maximum  d'éclat  de  la 
/.  de  Phys,^  3*  série,  t.  I.  (  Septembre  189-i.)  26 
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Utmff^.  il  f*ol  ùârt  %mer  dans  le  oKhae  s<bs  soit  ij  capocilip.  «oti 
U  «^If'iftdRKtioo  do  circuit  «<:condaire. 

Il  Mirinblc  donc  qaCf  |>oar  cet  ordre  de  fréqaences.  le  cirant 
/y/ndaire  reprend  son  vériuLle  rôle  de  résonalear  qoe  les 
ri0:ftf:^%  de  de  la  Rive  et  Sarrasin  lui  ont  fait  perdre  dans  le 
de«  o%cilla lions  hertziennes.  Il  Ciot  peot-^tre  en  coDclnre  q«e  le« 
o%/;i  lia  lions  emplovées  dans  les  expériences  d'EJiho  ThoiBSOB  s'a- 
mortissent bien  moins  rapidement  que  celles  de  Texcilateiir  de 
Hertz. 


yurLoncc  n  u  TcniiAToii  m  Là  TcmM  sifonciiuLi 

BI  LIAO: 
F4R  H.  Boris  WEINBERG. 

I^  d#H<;rminalion  de  la  tension  superGcielle  des  liquides  a  beau- 
coup intéressé  les  savants,  mais  les  résultats  de  leurs  recherches 
ont  été  bien  contradictoires  ('  ). 

(^tte  discordance  des  résultats  peut  être  expliquée  :  i^par  Tin- 
Hiiffisance  des  méthodes  mêmes  d'obser\'ation  et  2?  par  la  conta- 
ffiinHlion  de  la  surfiice  de  Teau. 

(li*  dr;rnier  fait,  si;;nalé  pour  la  première  fois  par  Maraogoni 
(  /ffffir/irortti  dell'  y\cc.  romana,  [4],  t.  V,  p.  20)  et  confirmé 
<!fisijiU;  par  les  expériences  de  Lord  Raj^leigh  (P/iil.  Mag.,  t.  XXX, 
p.  Mi'})  et  de  M"*'  Pockels  (yVa/w/e,  t.  XLIII,  p.  437),  peut  avoir 
une  inilueiiee  considérahlc  sur  la  valeur  de  la  tension  superficielle. 
La  plupart  de.s  observateurs  ayant  opéré  avec  une  surface  anomale, 
salie,  il  u\i\  semblé  intéressant  de  déterminer  la  tension  d^une  sur- 
face fionnale,  propre,  c'est-à-dire  d'une  surface  dont  le  nettoyage 
nlléri(Mir  n'auf^nienle  pas  la  tension.  Les  recherches  de  M"*  Pockels 
m'ont  donné  l'idée  de  recourir  à  la  méthode  d'arrachement,  Tin- 
ronslance  des  résultats  des  autres  observateurs  (des  difierences 


(')  J'ai  nhiiii  prcHciur  loiilcs  les  déterminalions  de  la  constante  capillaire  de 
rruii;  le  Talilrau  en  est  inséré  dans  le  Journ.  de  la  Soc.  phys.-chim,  russe, 
I.  XXIV,  p.  4V7»  *ît  ï*-*  Hi'f).  de  Phys.y  i8()a,  et  peut  servir  comme  exemple  de  celle 
dinrordancc. 
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de  I  à  2  pour  100)  m^ayant  semblé  provenir  de  la  contamination 
de  la  surface. 

L'objet  arraché  était  un  anneau  en  cuivre,  muni  de  deux 
diamètres  perpendiculaires  et  qui,  à  l'aide  de  trois  vis,  pouvait  être 
placé  horizontalement,  pour  que  l'arrachement  se  produisît  le 
long  de  toute  la  périphérie.  Pour  nettoyer  la  surface  de  l'eau, 
contenue  dans  une  cuvette  (3o*^™x  10, 5  x  8)  en  laiton  nickelé, 
je  me  suis  servi  de  deux  petites  pelles,  dont  la  largeur  était  presque 
égale  à  celle  de  la  cuvette,  et  le  nettoyage  s'est  opéré  de  la  manière 
suivante  :  j'apposais  une  des  pelles  à  un  bord  de  la  cuvette  et 
je  la  faisais  glisser  jusqu'au  bord  opposé.  Grâce  à  cela,  apparaissait 
d'un  côté  une  surface  fraîche  et  propre,  tandis  que  la  graisse 
s'écoulait  par-dessus  le  bord  opposé;  puis,  en  laissant  la  pelle  à 
sa  place,  je  continuais  le  même  procédé  avec  la  seconde,  ensuite 
de  nouveau  avec  la  première  et  ainsi  de  suite.  Trois  ou  quatre 
renouvellements  suffisaient  pour  mener  à  bout  le  nettoyage  de  toute 
une  surface  :  le  poids  d'arrachement  devenait  alors  bien  constant 
et  n'augmentait  pas  par  suite  du  nettoyage  ultérieur. 

Si  la  surface  de  l'eau  est  surmontée  d'une  couche  d'air  de 
température  inférieure,  nous  ne  pouvons,  premièrement,  définir 
la  température  précise  de  la  surface  et,  deuxièmement,  l'eau  de 
la  surface,  en  se  refroidissant  et  en  descendant,  peut  produire  des 
courants,  qui  sont  à  même  d'influer  sur  le  poids  d'arrachement. 
Pour  éviter  cet  inconvénient,  la  cuvette  et  l'anneau  furent  placés 
dans  une  caisse  à  double  paroi,  que  je  remplissais  d'eau  à  la  tempé- 
rature voulue  ;  pour  empêcher  des  changements  de  température, 
la  caisse  fut  entourée  d'une  couche  de  coton  d'environ  5^™  d'épais- 
seur. 

La  cuvette,  Tanneau,  les  thermomètres,  etc.  étaient  lavés  plu- 
sieurs fois  avec  de  l'ammoniaque  et  de  l'eau  distillée  et  salissaient 
si  peu  la  surface  qu'il  m'arrivait  d'obtenir  des  résultats  satisfaisants 
le  lendemain  même  et  sans  recourir  au  nettoyage. 

Afin  de  déterminer  d'une  manière  précise  et  facile  le  moment 
de  l'arrachement,  j'ai  appliqué  à  la  balance  la  méthode  du  miroir 
à  double  suspension,  à  l'aide  de  laquelle  on  pouvait  déterminer 
les  déviations  du  fléau  de  1",  ce  qui  correspondait  à  o"6»"^o5. 

Pour  produire  l'augmentation  du  poids  d'une  manière  continue, 
je  suspendis  au-dessus  du  plateau  de  la  balance  un  fil  de  cuivre 
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(i"'",f9  de  diamètre),  plongé  dans  un  tube  vertical,  muni  d*ime 
échelle  graduée  en  millimètres,  et  rempli  d'eau.  En  la  laissant 
couler,  on  découvrait  le  fil  et  l'on  augmentait  par  cela  même  son 
poids  d'une  manière  continue.  Le  niveau  de  l'eau  indiquait  le 
poids  appliqué  (i"""  de  fil  déplace  i^^^iia  de  l'eau). 

Les  résultats  obtenus  étaient  assez  constants  :  l'erreur  mojenne 
élait  de  5*"*^  (j^  pour  loo  de  la  grandeur  mesurée)  et  les  obsem- 
ttons  faites  à  la  même  température  ne  différaient  même  pas  parfois 
de  !">'',  et  l'on  pouvait  déterminer  les  dixièmes  de  degré  par  le 
poids  d'arrachement. 

A  l'aide  de  la  méthode  des  moindres  carréSi  chaque  série  d'ob- 
servations (faites  avec  la  même  eau,  le  même  jour)  était  repré- 
sentée par  la  formule 

oiip  désigne  le  poids  d'arrachement  à  ':^C.,/i«  à  o%  ir  sa  variation 
pour  i*",  e'  son  coefficient  thermique.  Les  résultats  sont  eiposës 
dans  le  Tableau  I. 

Tableau  I. 


Erreur 

Erreur 

Nombre 

lateryalles 

probable 

moyenne 

d'obser- 

de 

élit*. 

/'• 

<k  • 

«'.10*. 

de  p. 

de  p. 

vations. 

température. 

«r 

Qifr 

mirr 

mrr 

I... 

7.<'»70 

5«,0 

•}.Vj 

0,5 

i,i 

34,2 -3i,6 

2. . . 

7,034 

i5,8 

•Ao8 

o,7 

•2,0 

6 

49,8-48,« 

a... 

7,779 

»<),« 

'À20 

',3 

'0,7 

56 

49.8-43,6 

4... 

7.<'>6i 

»6,9 

220 

•^7 

i8,5 

3o 

32,5        2\A 

.1 . . . 

R,ioo 

3a, 9 

i«7 

o,5 

3,o 

^7 

29,0—28,1 

li . . . 

rw^' 

ai,f 

•A7'J! 

o,3 

2,8 

44 

a4,4-ii.» 

7 . . . 

7,686 

i8,3 

238 

o,J 

i,o 

1 1 

22.9— 21,9 

}<  .  .  .     ; 

7,<>'>9 

16^8 

ai9 

o,i 

1,5 

9 

18,7-21,9 

1» . . . 

r.7o8 

»7,> 

!ia3 

1,3 

3,8 

II 

28,1  —23,) 

10... 

: .  7^0 

'7,9 

•>43 

•,4 

4.0 

lO 

28,5  —  25,) 

11...     : 

r,«67 

20,2 

îàS; 

1."» 

io,o 

32 

74,0  — 66, î 

li...    : 

",655 

]8,1 

a36 

o,3 

ï,9 

43 

44,9-43,1 

l:{...     ; 

■»G7o 

16,6 

2lG 

o,i 

3,. 

83 

46,8-36,5 

1»...    : 

■.6i6 

>9,a 

^54 

o.a 

a, 5 

57 

^,4-    5,0 

i:; ...    : 
t 

•,6i'ji 

>      1 

«0:9 

1 

1  >•> 
1  • 

0,4 

•                     • 

3,1 

m 

59 

4,2  —  20,» 

Le  poids  de  chaque  ilétermiiiation  étant  pris  comme  propor- 
tionnol  au  nombre  des  observations  el  inversement  proportionnel 
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à  leur  erreur  probable,  nous  obtenons 

•    •  11  =  17,32        et        s' =  0,002254, 

d'où 

/>o=  7,684; 
le  calcul  direct  donne 

p  =  7,667. 

(La  5*  série  est  rejetée  en  vertu  de  la  loi  de  Laplace. ) 

Mais,  dans  ce  cas,  le  coeflGcient  thermique  se  déduit  de  quelques 
observations  faites  dans  un  petit  intervalle  de  température;  afiu 
de  résumer  toutes  les  observations  embrassant  un  intervalle  de 
i**à  74**,  j'ai  calculé,  à  l'aide  des  données  du  Tableau  I,  p  pour 
deux  températures,  que  j'ai  prises  voisines  des  limites  de  la  tem- 
pérature de  chaque  série  dans  le  but  de  ne  pas  extrapoler  ces  for- 
mules. De  trente  valeurs  de/>,  qui  n'étaient,  au  fait,  que  les  valeurs 
moyennes  de  chaque  série  d'observations,  et  de  trois  valeurs, 
obtenues  par  des  observations  à  la  même  température,  j'ai  obtenu 
les  formules  suivantes 

(I)  /?i  =  7,6299  —  o,oi5876t(»)  =  7,6299(1  —  0,0020879':), 

Îp,  =  7,6161  —  0,014601 1  —  O,00002262X* 
=  7,6161(1  —  0,0019171  T  —  o,  000002970  x'); 

le  poids  de  chaque/?  était  pris  dans  ces  calculs  proportionnel  à  la 
racine  carrée  du  nombre  des  observations  et  inversement  propor- 
tionnel à  leur  erreur  probable;  ]es poids  des  observations,  faites 
avec  une  eau,  qu'on  avait  gardée  dans  la  cuvette  un  jour  ou  deux, 
furent  encore  diminués  de  quelques  unités. 

Les  deux  formules  s'adaptent  bien  aux  résultats  des  expériences, 
comme  on  peut  le  voir  par  le  Tableau  II. 


(*)  La  TariatioD  du  poids  d'arrachement  pour  1*  est  beaucoup  moins  considé- 
rable ici  que  celle  des  observations  faites  avec  la  même  eau  (ic  =  i5'"'*,876  et 
7c  =  i7"f,3!i);  on  pourrait  plutôt  craindre  le  contraire,  car  la  plupart  des  obser- 
vations (toutes  les  séries,  à  l'exception  de  6,  8,  14  et  15)  étaient  faites  pendant 
le  refroidissement  de  l'eau  et,  dans  ce  cas,  la  contamination  ainsi  que  la 
solution  graduelle  pourraient  diminuer  le  premier  membre  de  la  diiïérence 
/?-!— j»i|=  ic(t  — T,)  et  non  le  second. 
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7:078 

12 

«      ( 

^:947 

—  17 

6,946 

3 

2      ( 

5,<j3i 

-  6 

«.,929 

\'i 

8         ( 

5î9'^ 

— 20 

6,912 

i3 

10         1 

fi, 884 

4 

6,880 

V» 

4        < 

G,8i2 

—  9 

6,846 

'2 

4       < 

6,856 

^  9 

6,829 

5 

2 

G,8iG 

— 13 

6,829 

1 1 

2 

G ,  '>82 

—21 

6,553 

1 1 

2       1 

^Ay* 

-56 

6,4ii 

—  4 

2 

Il 

— 13 

— »i 
— Il 
— rf 

— 3i 

—  I 

—  \ 

—  3 


—  % 

—    4 

—  9 

—32 

—  8 

—26 
—16 

-23 

-14 

o 

—  9 

—  II 

-16 

—  8 

—  17 

—  8 

H-l5 

-f-i6 

—  6 
-f-  8 
— 12 


l/<;rnMjr  mopifinc  et  l'erreur  probable  sont  moios  considérables 
|H>nr  hi  formule  (II)  que  pour  la  formule  (1)  (\i^^^^^  et  i^^'jOp 
et   ri"'K',o  et  x""'^' ,\'x). 

Pour  tir(îr  de  ces  résultats  les  valeurs  absolues,  il  faut  connaître 
\v.  périmètre  (ît  la  section  de  Tobjet  arraché.  Une  faute  dans  le 
choix  de  sa  forme  ainsi  que  son  manque  de  régularité  m^ont  ôté  la 
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possibilité  de  détermiaer  ao  et  a'^  (*)  avec  une  précision  de  plus 
de  I  pour  loo. 

Le  poids  d'arrachement  est  égal  à  la  force  nécessaire  pour 
rompre  la  colonne  soulevée  suivant  son  périmètre,  Pa,  plus 
le   poids  de  celle   dont   la    hauteur    est,   selon   Laplace,    égale 

à  a==y/a^,  Qao*;  par  conséquent, 

p  _  

p=  -^  a'-H  Q<ja  =  Pa-h  Qv/2<j/â. 

En  connaissant/?  comme  fonction  de  la  température  et  en  tenant 
compte  de  la  dilatation  de  l'eau  (o*)  et  du  cuivre  (P  et  Q),  on  peut 
déduire  de  ces  formules  a  et  a^  comme  fonctions  de  la  tempéra- 
ture. De  la  formule  (I)  on  tire 

a*=  i6,4(i  —  o,oo2i88oT  -f-o,ooooo375i9T*), 
a  =  8,i8(i  —  o,oo22o5it) 

et  de  la  formule  (II) 

aî=  if),3(i  —  o,ooi975ot), 
a  =  8,  i6(i  —  o,oo2o532T  —  o,  0000028432  t*). 

Pour  comparer  les  résultats  de  mes  recherches  à  ceux  des  autres 
observateurs,  j'ai  étudié  la  bit)liographie  du  sujet  et  j'y  ai  ren- 
contré la  discordance  suivante  :  la  plupart  des  auteurs  regardent 
les  variations  de  la  constante  capillaire  comme  une  fonction  linéaire 
de  la  température,  les  autres  prennent  celles  de  la  tension  super- 
ficielle pour  une  fonction  linéaire,  et  Timberg  (  Wied,  Ann., 
l.  XXX,  p.  547)  admet  l'une  et  l'autre  hypothèse,  quoique  ces 
quantités  soient  reliées  entre  elles  par  un  facteur  a-,  dont  les  va- 
riations  rappellent    très   peu    une  fonction   linéaire.    Quelques 


(*)  Nous  employons  les  termes  usuels  :  pour  la  constante  capillaire 

a4  =  a;(i  — CT)(nim.)'; 
pour  la  tension  superficielle 

9,  densité. 


V^é      WEIMCIG.  —  TEMPÉIATUIE  ET  TEN9QS  SCrCVICIELL 
i9iiiU:fjrft  doDoeDt  de§  formules  paraboliques,  notimf  «t 


Woîf al  =  al  i  —  o  .ooaoi  11  —  0,00000416':^  • 

Dopr'r X-  =  j^^'i  — 0.001Î70T  —  o.oooo33|^t' ' 

Orh^tlii^-n''  ).,       X^  =  X»  t  I  —  O.OliaT-r-  ©.COÎCiT*'. 

Câu^us  les  résuluts  des  meilleares  recherches.  La  plus  précise 
i  Vi:rT*:ur  moyenne  de  ^  poor  100)  est  celle  de  Bronner  el  iiidi<[|ae 
une  varialiori  linéaire  de  la  constaote  capillaire  arec  ane  peliie 
conv#'xité  ver»  Taxe  des  abscisses  : 


Hrunnf.r 

Prank#rnkeim. 


Sondhau*»^ 

m 

W  olf 


Boijlygin«k\ 
Volkrriann  , . 
Timbcrg. . . 


Jam'.r 

Valiîur  moycninf 


^  —  0,001868  ( 
e  =  0,00182^  ( 
e  =  0,001875  I 
e  =  0,001911  ( 
e  =  0,0030)9  I 
e  =  0,002011  ( 
e  =  0,001817  ( 
e  =  0,001980  ( 

e  —  0,002252 
e  —  0,002475 
e  =  0,001911 


e  _:  0,00/000 


E 
£ 
£ 


0,001 829 (*) 

o,oo2536(*) 
0,002782 (•) 
0,002208  (•) 
0,00232  (*•) 


£  =  0,0023*25 


La  foriniile  (H)  produisaDt  une  variation  linéaire  de  a-  el  la 
valeur  dr;  a,  qu'on  en  déduit,  se  réduisant  à  o  pour  332**  [tem- 
pérature voisine  de  la  température  critique  de  Feau»  365°,  selon 
les  dernières  déterminations  de  Cailletet  et  Collardeau  {^Comptes 
rendus,  t.  CXIII,  p.  11 70)],  nous  lui  donnons  la  préférence  el 
obtenons  les  valeurs  suivantes,  a[)prochant  des  valeurs  moyennes 


(')  /''>^'^^  Ann.,  l.  L\X,  p.  \H'). 

(')  hic  l.chre  der  Cohàsion,  Hrcsiuu,  i8.')5. 

(')  /'"A' A'-    ^f^n.,  t.  LWII,  p.  177. 

(«)  !)ixx.  !nauf(.  Vralislavial,  iH|i. 

(')  /'oA'^.  Ann.,  Krg.  FUI.  VIII,  p.  ^m, 

(•)  /V>A'A''  Ann.^  t.  Cil,  p.  571. 

(»)  /'oA'A'-  ^^""•/  t-  (-VXXIV,  p.   i^G. 

(M   W'Ied.  Ann.,  l.  XVII,  p.  353. 

(•)   Wifd.  Ann.,  t.  \\\,  p.  b\b, 

('")  Sitz.   Wien.  Acad.,  t.  C,  p.  a5H. 
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ci-dessus 

c  =  0,001975        et        s  =  0,002254  (*)• 

Les  valeurs  absolues  (16, 3)  sont  un  peu  trop  grandes  en  com- 
paraison des  valeurs  moj^ennes  des  observations  dans  les  tubes 
capillaires  (i5,36)  ou  de  toutes  celles  dont  j'ai  eu  connaissance 
(i5,4o)»  mais  cela  dépend,  peut-être,  de  la  propreté  de  la  surface 
de  l'eau. 

Pour  conclure,  je  me  fais  un  devoir  agréable  d'exprimer  ma 
haute  reconnaissance  à  M.  le  Professeur  Borgmann  et  à  M.  Ler- 
mantofiT,  qui  ont  bien  voulu  m'aider  de  leurs  conseils  et  de  leurs 
indications  utiles,  ainsi  qu'à  mon  camarade  M.  Blumenfeld,  qui 
m'a  prêté  constamment  son  concours. 


SUE  L'BZISTEVGE  D'UV  MAXIMUM  DE  POLAEISATIOV  ; 
Par  m.  L.  HOULLEVIGUE. 

J'ai  recherché  comment  variait  la  polarisation  d'électrodes  de 
platine  immergées  dans  une  solution  de  sulfate  de  cuivre,  sous 
l'action  de  forces  électromotrices  voisines  de  celles  pour  lesquelles 
ce  sel  commence  à  s'électroljser. 

Voici  le  principe  de  la  méthode  employée  : 

Le  courant  fourni  par  deux  Daniells  au  sulfate  de  zinc  traverse 
une  résistance  constante  de  1 1000^  prise  sur  deux  boîtes  de  1 1000^ 
chacune.  Entre  les  deux  bornes  d'une  de  ces  boîtes  existe  une 
difiFérence  de  potentiel  qu*on  peut  faire  varier  à  volonté  de  o^"^'''  à 
ti^®'*",  2.  Un  circuit  comprend  cette  différence  de  potentiel  E,  un 
voltamètre  V  et  une  résistance  R  =  3  900**,  sur  laquelle  est  shunté 
un  galvanomètre  Thomson  à  double  bobine  et  à  (il  fin.  Une  clef 
de  court  circuit  C  est  installée  de  manière  que,  normalement,  K 
et  le  galvanomètre  soient  en  dehors  du  circuit.  En  appuyant  sur 
C,  le  courant  traverse  R  et  G.  V  est  un  flacon  de  3oo",  fermé  par 
un  bouchon  en  caoutchouc  percé  de  trois  trous.  Un  d'eux  laisse 
passer  un  tube,  communiquant  avec  une  trompe  à  eau  qui  donne 

C)  Pour  l'intervalle  o*-7o* 
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un  vide  de  yS*^"  de  mercure.  Les  deux  autres  trous  sont  traversés 
par  des  tubes  en  verre,  portant  des  électrodes  en  platine  de  lo*^' 
de  section. 

On  verse  dans  V  iSo*^*^  d'une  solution  de  sulfate  de  cuivre  nor- 
male (3i8',  5  Cu  par  litre)  on  décime,  on  y  plonge  les  électrodes 
nettoyées  à  Tacide  azotique,  chaufTées  au  ronge  et  mises  en  court 
circuit,  on  fait  le  vide  et  on  le  maintient  plusieurs  heures,  jus- 
qu'à ce  que  les  bulles  gazeuses  aient  cessé  de  se  dégager.  Au 
bout  de  ce  temps,  on  vériGe  que  les  électrodes  sont  au  même  po- 
tentiel, en  les  plaçant  sur  le  circuit  du  galvanomètre,  qui  doit 
rester  au  zéro;  puis  on  procède  à  la  graduation  de  celui-ci,  en 
mettant  V  en  dehors  du  circuit  et  déterminant  les  déviations  6 
qui  correspondent  à  des  résistances  variables  p'  introduites  en  E. 

On  procédait  alors  à  l'expérience  proprement  dite.  Pour  cela, 
on  mettait  V  dans  le  circuit,  et  en  E  une  résistance  donnée  p. 

On  maintenait  C  levée  pendant  25",  puis  on  l'abaissait;  on  no- 
tait la  déviation,  et  l'on  recommençait  avec  une  résistance  plus 
grande  en  E. 

Soient  E  la  force  électromotrice  primaire,  p  la  polarisation  en 
V,  i  l'intensité  du  courant.  On  a 

K-/>-t(R-hp), 

1res  sensiblement,  en  négligeant  la  résistance  de  V  (lo"  au  plus), 
vis-à-vis  de  R  4-  p,  dont  la  plus  petite  valeur  a  été  jooo*'*. 

Soite  la  force  électromolrice  qui,  dans  l'expérience  de  gradua- 
tion, donnait  la  même  intensité  et,  par  suite,  la  même  déviation. 
On  a 

De  ces  deux  relations,  on  lire 

/>  =  E  —  e 


K-hp' 

11  est  à  noter  qu'on  obtiendrait  des  résultats  très  défectueux  si 
Ton  ne  laissait  pas  le  courant  passer  pendant  un  certain  temps 
(de  20"  à  3o™)  dans  l'électrolyte,  car  p  est  loin  de  prendre  in- 
stantanément une  valeur  fixe,  même  dans  des  conditions  où  il 
n'y  a  sûrement  pas  électrolyse.  Exemple  : 

Liqueur  normale p  =  3ooo",         E  =  o^îG,         /  =  o". 
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Temps. 

m 
I... 

5... 

10... 

i5... 

20.  .  . 

3o... 


P' 

o,5i3 
o,56o 
0,569 
0,578 
o,58o 
o,58o 


Voici  maintenant  les  résultats  numériques  des  expériences  : 

I.  Expériences  faites  à  la  température  constante  i5°  du  la- 
boratoire, en  faisant  varier  la  concentration,  —  pn  représente 
la  polarisation  pour  la  liqueur  normale,  pd  la  même  grandeur 
pour  la  liqueur  décime. 


(tf 


5ooo 

5200 

5400 

56oo< 

58oo 

6000, 

6200 

6400 

6600 

6800, 

7000 

7200 

7400 

7600 

7800 

8000 

8200 

8400 


K. 

Pn- 

Pd- 

^-Pn' 

^-Pa 

T 

y 

T 

T 

T 

I 

0,924 

0,963 

0,076 

0,037 

i,o4 

0,943 

1,000 

0,097 

0,040 

1,08 

0,971 

1,017 

0,109 

o,o63 

1,12 

1,000 

1,037 

0,  120 

o,o83 

1,16 

I  ,oi3 

i,o52 

0,147 

0,108 

1,2 

i,o3i 

1 ,061 

0,169 

0,139 

1,24 

1,042 

i,o65 

0,198 

0,175 

1,28 

i,o54 

i,o65 

0,226 

0 , 2 1 5 

I  ,32 

1,061 

i,o63 

0,259 

0,257 

1,36 

1,062 

i,o58 

0,298 

0 ,  302 

1,4 

i,o58 

i,o5o 

0,342 

o,35o 

1,44 

1,049 

i,o4o 

0,391 

0,400 

1,48 

i,o34 

I,025 

0,446 

0,455 

1,52 

» 

1 ,002 

l> 

o,5i8 

1,56 

0,981 

0,989 

0,579 

0,571 

1,6 

0,961 

0,961 

0,639 

0,639 

1,64 

0,926 

0,924 

0,714 

0,711 

1,68 

0,880 

0,889 

0,800 

0,791 

L'influence  de  la  concentration  parait,  d'après  cela,  très  faible 
ou  même  nulle.  La  difi<érence  des  valeurs  de  pn  et  pd  tient  sans 
doute  à  ce  que  les  électrodes  n'étaient  pas  rigoureusement  dans 
le  même  état  au  début  des  deux  expériences. 

IL  Expériences  faites  avec  la  liqueur  normale,  en  faisant 
varier  la  température.  —  />o  6st  obtenu  en  plaçant  V  dans  la 
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glace  fondantedeuxheureset  demie  avant  ledébutderexpérience; 
/>osest  le  résultat  d'une  expérience  faite  en  plaçant  V  dans  une  mar- 
mite pleine  d'eau  bouillante  à  98^,5;  une  demi-minute  avant  de 
faire  une  détermination,  on  arrêtait  TébuUition.  Sans  cette  pré- 
caution, le  galvanomètre  ne  prendrait  pas  une  déviation  fixe. 

P-  E.  p,.  />„.  E-./>..       E-y?„. 

O)  f  T  T  T  f 

iooo 0,6  o,58o  o,3i8  0,020  0,282 

35oo 0,7  0,675  0,376  0,025  0,324 

4000 0,8  0,774  0,446  0,026  0,354 

45oo 0,9  0,874  o,5o7  0,026  0,393 

jooo 1  0,966  o,53o  o,o34  0,471 

55oo 1,1  I »o37  0,548  o,o63  o,552 

6000 1,2  1,089  0,559  0,111  0,641 

65oo 1,3  1,118  »  0,182  » 

7000 1,4  1,126  o,5i2  0,274  0,888 

7J00 1,5  iï<o7  0,490  0,393  1,010 

8000 1,6  1,106  0,426  0,494  ï»'74 

85oo 1,7  1,066  »  0,634  *> 

9000 1,8  0,947  o,3i3  0,853  «,487 

9500 1,9  o,8o3  0,275  1,097  1.625 

loooo >.  0,649  "  i,35i  » 

lojoo •>.  ,1  o,5o4  »  1,596  » 

1 1000 7 ,  A  0, 376  »  1 ,824  » 

Les  courbes  ci-joinles  représentent  les  valeurs  de  p  obtenues 
avec  la  liqueur  normale,  à  o",  1  5**  et  98^,5.  Chaque  millimèlro 
correspond,  en  ordonnées  et  en  abscisses,  à  0^,02. 

Elles  mettent  nettement  en  évidence  Texistence  d'un  maximum 
de  polarisation,  maximum  qui  se  produit  dans  le  voisinage  du 
point  où  Télectrolysc  commence.  J'avais  déjà  constaté  ce  phéno- 
mène en  étudiant  la  polarisation  des  mélanges  de  sels.  Il  avait 
été  également  indiqué,  mais  sans  explication,  par  M.  Chaperon 
{Journal  de  Physique,  2''  série,  t.  III),  pour  des  électrodes  de 
platine  plongées  dans  Teau  acidulée  et  des  lames  de  magnésium 
immergées  dans  une  solution  dépotasse  caustique.  Le  phénomène 
est  donc  général. 

Il  est  probable  que  la  présence  de  ce  maximum  et,  par  suite, 
la  mauvaise  détermination  du  point  où  l'électrolyse  commence, 
tiennent  à  la  raison  suivante  : 

Le  moment  précis  où  Téleclrolyse  succède  à  la  polarisation  esi 
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celui  où  la  première  molécule  de  cuivre  se  dépose  à  Tétat  libre  sur 
Félectrode  négative.  Mais  on  sait  que  le  dépôt  métallique  ne  se 
fait  pas  instantanément  sur  toute  la  lame.  En  examinant  celle-ci 
au  microscope,  elle  paraît  couverte  d'une  série  de  cristaux  isolés, 
qui  se  développent  séparément.  Il  en  résulte  que  certaines  parties 


de  la  lame  continuent  à  se  polariser,  tandis  que  d'autres  sont  déjà 
arrivées  à  Tétat  définitif  qui  caractérise  l'électrolyse.  Dans  ce  der- 
nier état,  p  doit  être  plus  petit,  à  cause  de  la  présence  du  dépôt 
de  cuivre  dont  la  polarisation  dans  son  sulfate  est  très  petite.  La 
valeur  de/?,  donnée  par  l'expérience,  n'est  qu'une  moyenne  entre 
les  valeurs  de  p  relatives  aux  différents  points  de  la  lame.  De  là 
la  continuité  observée  entre  la  polarisation  et  l'électrolyse,  puis- 
que la  première  continue  sur  certains  points,  alors  que  l'autre 
s*établit  sur  le  reste  de  la  lame. 

Ce  phénomène  est  analogue  à  celui  qu'on  observait  en  échauf- 
fant progressivement  une  grande  masse  liquide,  mauvaise  conduc- 
trice de  la  chaleur;  dans  certains  points,  il  y  aurait  retard  à  Té- 
bullition,  et  dans  d'autres  points,  où  l'ébullition  aurait  lieu,  la 
température  redescendrait  à  une  valeur  fixe;  de  sorte  qu'un  ther- 
momètre de  grandes  dimensions,  donnant  la  température  moyenne 
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de  la  niasse,  indiquerait  des  températures  croissant  progressive- 
ment, puis  redescendant  jusqu^à  une  valeur  fixe  atteinte  (}uand 
tout  le  liquide  serait  en  ébuliition. 

Il  est  probable,  diaprés  cela,  qu'on  peut  fixer  le  moment  où 
Télectrolyse  commence  à  la  valeur  de  E,  pour  laquelle  la  courbe 
y  =^ p  abandonne  la  direction  rectiligne  pour  s'inûéchir  vers  les 
abscisses.  C'est  ce  qui  a  lieu  aux  points  Â,  B,  G  des  courbes  ci- 
dessus.  Le  lieu  des  points  Â,  B,  C,  . . . ,  correspondant  aux  difTé- 
rentes  températures,  doit  se  rapprocher  de  la  courbe  S  tracée  sur 
la  figure.  S  passe  par  Torigine,  car  Télectrolyse  doit  se  produire 
pour  une  force  électromotrice  infiniment  petite  quand  le  sel  est  à 
la  température  de  sa  décomposition.  (  Voir  Poimcaré,  Thèse  de 
doctorat,) 


DÉM0V8TRATI0V  DE  LA  FORMULE  DU  PEHDULE  SIMPLE, 

AVEC  TERME  CORRECTIF; 

Par  m.  a.  LEDUC. 

Les  démonstrations  classiques  de  la  formule  qui  donne  la  durée 
(les  petites  oscillations  du  pendule  simple  op'-  l'inconvénient  de 
ne  poinl   faire  connaître  le  degré  d'appro\imalion  de  cette  for- 


mule  pour  des  oscillations  d'amplitude  donnée.  Il  faut  avoir  re- 
cours, pour  obtenir  la  valeur  du  terme  correctif,  à  la  formule 
complète  dont  la  démonstration  ne  peut  pas  être  donnée  à  nos 
rlèves  des  lycées. 
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Voici  une  démonslration  qui  n'exige  que  la  connaissance  des 
intégrales  les  plus  simples. 

Soient  M  la  position  du  point  matériel  au  temps  t^  A  le  point 
culminant  de  sa  course.  La  vitesse  acquise  en  M  a  pour  expres- 
sion 

v  =  y/'ig  X  A' M', 

et,  si  Ton  désigne  par  a  el  x  les  arcs  BA  et  BM,  et  par  a'  et  x'  les 
cordes  qui  les  sous-tendent,  on  arrive  facilement  à  Texpression 


Si  Tamplitude  a  a  est  assez  petite  pour  que  a^  soit  négligeable 
vis-à-vis  de  l^ unité,  cette  expression  peut  se  remplacer  par 

qui  conduit  rapidement  à  Pexpression  de  la  durée  de  Toscillation 
du  pendule 


(3)  e 


-'\/i- 


Supposons  maintenant  Tamplitude  plus  grande,  mais  assez  pe- 
tite toutefois  pour  que  a*  soit  négligeable  vis-à-vis  de  l'unité. 

On  a 

a  =  là, 


a  =  a/sin  -• 
2 


lUlS 


On  peut,  dans  notre  hypothèse,  remplacer  le  sinus  par  les  deux 
premiers  termes  de  son  développement,  ce  qui  donne 

«"=«'('- S)- 

De  même,  et  à  plus  forte  raison,  peut-on  écrire,  en  désignant 
par  p  Tangle  BOM, 
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et,  par  suite, 

a  *  —  T  *  =  «»  —  a^' ^  =  (a*  —  X* )  (  i ,.  -  ) 

Enfin 


(4) 


-i//'"— •>(-"-^?-*) 


Rectifions  l'arc   ABC  et  décrivons   la  demi-circonférence   de 
rayon  BA  =  a. 

Fig.  2. 


Déterminons  la  vitesse  r'  que  doit  posséder  au  temps  /  un  mo- 
bile parcourant  cette  demi-circonférence,  pour  que  sa  projection 
sur  AG  se  confonde  constamment  avec  le  mobile  pendulaire  M. 
On  aura,  en  désignant  par  w  Tangle  ABM, 


(calculons  la  durée  de  roscillulion,  cVst-à-dire  le  Icnips  qu'il 
fjuulra  au  mobile[]M'  pour  parcourir  Tare  AB'C. 

ï/ar(^  a  oio  sera^i)arcouru  dans  un  Icnips  oO  :=  —4--  On  a  (l(»nc 


('•>• 


0 


diM . 


-,(^v   -Xl/^('-V-) 


Observons   que   .r^  =  r7-cos-(o  =z  r/-  (      —  1 

rr  z=z  /a, 


»    ol    coninir 


Or 


//  /  a-         r^  //    a2     /"^ 


/     dio  —  T.       et         1      cosato  t/w  —  o. 


«^    0 
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D'où 

(8)  6.-.^(..-?i). 

Remarque,  —  On  peut  retrouver  cette  même  formule  par  un 
procédé  moins  rigoureux,  mais  qui  a  l^avantage  de  n'exiger  au- 
cune intégration. 

Partons  de  la  formule  (5)  et  remarquons  que  la  vitesse  v^  n'aug- 
mente que  très  peu  de  A  en  B',  passant  de  la  valeur 

à  la  valeur 

Pour  calculer  le  temps  -•»  il  suffirait  de  faire  le  quotient  de  Tes- 


2 


pace -^  par  la  vitesse  moyenne  dans  cet  intervalle.  Celle-ci  nous 

est  inconnue;  mais  on  peut  la  remplacer,  au  moins  à  titre  d'ap- 
proximation, par  la  moyenne  arithmétique 


qui  conduit  précisément  à  la  formule  (8). 


8ÏÏB  UHE  MAIliBE  FACILE  DE  FAIBE  L'EXPÉBIEVGE  DU  MARTEAU  D'EAU; 

Par  m.  F.  PARMENTIER. 

Si  l'on  remplit  avec  de  l'eau  un  tube  de  verre  fermé  par  un  bout 
et  que  par  une  forte  secousse  on  projette  en  dehors  du  tube  une 
portion  du  liquide,  il  se  produit  le  choc  sec  de  l'eau  contre  le 
fond  du  tube,  dit  marteau  d'eau,  et  le  fond  du  tube  peut  être 
brisé. 

Voici  ce  qui  se  passe  :  en  donnant  la  secousse  (on  opère  comme 
quand  on  veut,  par  secousses,  réunir  les  tronçons  séparés  du 
liquide  d'une  tige  thermométrique),  la  colonne  d'eau  est  projetée 
/.  de  Phys.,  3*  série,  t.  I.  (Septembre  i8ga.)  27 
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violemment  el  tout  d'une  pièce  vers  rorifîce  du  tube  et  le  vide  se 
produit  vers  la  partie  fermée  du  tube.  Une  portion  du  liquide  est 
rejetée  en  dehors  du  tube,  mais  une  autre  portion  ne  peut 
s'écouler  et  elle  est  brusquement  repoussée  en  arrière  par  la 
poussée  qu'exerce  l'atmosphère.  D'où  le  choc  sec  de  l'eau  contre 
le  verre. 

Les  tubes  qui  conviennent  le  mieux  sont  ceux  qui  servent  dans 
les  laboratoires  à  l'écoulement  des  gaz  (des  tubes  de  S"*"  à  lo™" 
de  diamètre)  auxquels  on  donne  une  longueur  d'environ  So*^".  On 
peut  souder  à  ces  tubes  des  ampoules,  de  façon  à  avoir  des  tubes 
affectant  la  forme  de  thermomètres;  l'expérience  marche  très 
bien  aussi.  Des  tubes  trop  larges  ne  conviennent  pas,  la  colonne 
liquide  s'y  divise  trop  facilement. 

De  différents  liquides  essayés,  l'eau  nous  paraît  convenir  le 
mieux  :  l'éther  et  l'alcool,  par  exemple,  sont  trop  fluides  et  il  y  a 
rupture  de  la  colonne;  l'huile  est  trop  visqueuse.  Cependant, 
même  avec  ces  liquides,  on  peut  obtenir  le  choc  sec  contre  le 
fond  du  tube. 

Le  fait  que  nous  signalons  est  analogue  à  celui  qui  occasionne 
les  coups  de  bélier  dans  certaines  canalisations  d'eau  quand  on 
ferme  un  robinet  d'écoulement. 


J.  KLKMENCIC.  -  Ueber  die  Réflexion  von  Sirahlen  clectrischer  Krafl  an 
Scliwefel  und  Melalplallen  (Réflexion  des  rayons  de  force  électrique  ««ur  des 
plaques  de  soufre  et  de  métal);  Wied.  Ann.,  t.  XLV,  p.  G2  ;  1892. 

L'appareil  se  compose  d'un  inducteur  primaire  semblable  à 
celui  de  Ilerlz;  les  boules  sont  recouvertes  d'une  feuille  mince  de 
platine;  A  -  -  66*^'".  Cet  inducteur  est  placé  au  foyer  d'un  miroir 
parabolique  de  75^'"  de  diamètre  et  S^^*"  de  profondeur.  L'induc- 
teur secondaire,  placé  au  foyer  d'un  second  miroir  égal  au  premier, 
se  compose  de  deux  feuilles  minces  de  laiton  de  lo*^"'  de  large. 
So^"*  de  long  dont  les  bords,  séparés  par  un  intervalle  de  3*^"*,  sont 
réunis  par  un  élément  thermo-électrique  formé  de  deux  fils  fins  de 
platine  et  de  nickel.  Un  inducteur  secondaire  plus  petit  que  le 
premier  et  construit  de  la  même  manière  est  placé  comme  terme 
de  comparaison  à  l'intérieur  du  premier  miroir. 
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La  plaque  de  soufre  est  formée  de  douze  briques  réunies  dans 
un  cadre  en  bois  mobile  autour  d*un  axe  vertical;  les  dimensions 
sont  120*^""  de  large,  80^"  de  haut,  7*^°*  d'épaisseur;  poids  total 
i38^6.  Les  sommets  des  deux  miroirs  sont  sur  une  circonférence 
dont  le  centre  coïncide  avec  celui  de  la  plaque;  l'axe  du  premier 
est  fixe,  celui  du  second  peut  prendre  diverses  inclinaisons.  Les 
deux  inducteurs  secondaires  sont  réunis  entre  eux  et  au  galvano- 
mètre qui  mesure  ainsi  la  somme  ou  la  différence  des  courants 
produits.  La  plaque  métallique  a  des  dimensions  à  peu  près  égales 
en  hauteur  et  largeur  à  celles  du  soufre. 

Les  résultats  principaux  sont  : 

La  plaque  métallique  refléchit  fortement  les  rayons  dont  les  vi- 
brations sont  parallèles  ou  perpendiculaires  au  plan  d'incidence, 
les  seconds  avec  une  intensité  plus  grande  que  les  premiers.  Ce 
résultat  semble  dû  à  la  forme  de  la  plaque  plutôt  qu'à  une  pro- 
priété particulière  du  métal.  La  plaque  de  soufre  réfléchit  forte- 
ment les  vibrations  perpendiculaires  au  plan  d'incidence,  faible- 
ment les  vibrations  parallèles.  Cette  dernière  réflexion  n'a  lieu 
que  sous  un  angle  d'incidence  inférieur  à  60°;  l'intensité  augmente 
quand  Tincidence  diminue. 

Les  vibrations  sur  un  rayon  sont  perpendiculaires  au  plan  de 
polarisation  et  l'angle  de  polarisation  du  soufre  (63°),  déduit  de 
l'indice  de  réfraction,  est  sensiblement  égal  à  celui  fourni  par  l'ob- 
servation. 

L'intensité  transmise  est  inverse  de  celle  réfléchie;  la  somme 
est  plus  grande  que  l'intensité  du  rayon  incident.  Ce  résultat  déjà 
signalé  par  Trouton  s'explique  probablement  par  les  dimensions 
trop  faibles  des  plaques  et  l'influence  des  bords. 

Des  expériences  faites  avec  un  réseau  de  fils  métalliques  écartés 
l'un  de  l'autre  de  i*"*,  5  et  une  plaque  ronde  de  zinc  de  So'^"*  de 
diamètre  ont  donné  des  résultats  analogues. 

C.  Daguenrt. 


O.  LEHMANN.  —  Beobachlungen  ttber  electrische  Eatladungen  bei  einer  grosscD 
Influeas  Machine  (Décharges  d'une  grande  machine  d'influence);  Wfed.Ann., 
t.  XLIV,  p.  643;  1891. 

M.  Lehmann  a  obtenu  dans  ses  expériences  des  effets  bien  plus 
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intenses  que  ceux  observés  jusqu'à  présent  en  se  servant  d*une 
machine  de  Tôpier  à  60  plateaux  mobiles  dans  la  cage  de  laquelle 
on  pouvait  augmenter  à  volonté  la  pression. 

Il  a  d'abord  repris  les  expériences  de  Holts  sur  les  ombres  élec- 
triques projetées  par  un  conducteur  isolé  sur  un  plateau  positif 
et  constaté  qu'on  peut  les  déformer  par  un  courant  d'air  violent 
lancé  perpendiculairement  à  la  décharge.  De  plus,  en  remplaçant 
la  pointe  négative  par  un  plateau  recouvert  de  soie,  il  a  observé 
une  ombre  projetée  sur  ce  plateau  aussi  bien  que  sur  l'autre;  il 
propose,  pour  expliquer  ce  résultat  imprévu,  d'assimiler  le  mou- 
vement des  particules  émises  par  les  électrodes  au  transport  des 
corps  dans  Télectrolyse. 

On  sait  qu'un  courant  d'air  déplace  l'arc  électrique,  mais  on 
pouvait  penser  que  les  étincelles  passent  trop  vite  pour  être  in- 
fluencées. Cependant  un  courant  d'air  lancé  sous  une  pression  de 
5  à  8  atmosphères,  au  voisinage  de  l'anode,  supprime  les  étincelles 
et  les  remplace  par  des  aigrettes  ;  on  peut  même  rapprocher  davan- 
tage les  boules  sans  que  les  étincelles  passent. 

Au  contraire,  le  courant  lancé  dans  le  voisinage  de  la  cathode 
ne  produit  aucun  eflet  à  moins  qu'on  n'intercale  une  corde  mouillée 
ou  une  spirale  métallique;  dans  ce  cas,  les  étincelles  sont  facile- 
ment déviées  et  modifiées  par  le  courant  d'air.  Si  l'on  remplace 
une  des  boules  par  une  aiguille  à  coudre,  on  voit  que  le  courant 
d'air  fait  un  trou  dans  la  décharge  lumineuse  ;  l'addition  d'une 
bouteille  de  Leyde  rend  l'effet  moins  sensible  et  peut  même  le  faire 
disparaître. 

Un  courant  d'air  très  chaud  lancé  entre  une  boule  positive  et 
une  pointe  négative  supprime  les  étincelles  et  les  remplace  par 
des  aigrettes;  si  l'on  renverse  les  pôles,  on  n'observe  plus  rien.  Ce 
courant  d'air  lancé  sur  une  pointe  d'aiguille  positive  donne  une 
flamme  jaune  qui  rappelle  l'étincelle  d'induction.  On  peut  encore 
constater  que  l'air  chaud  facilite  la  décharge  positive  sous  forme 
d'aigrettes  en  prenant  pour  anode  un  réchaud  rempli  de  charbons 
allumés;  il  est  impossible  d'obtenir  d'étincelles,  mais  on  observe 
un  vent  électrique  violent  qui  souffle  sur  le  charbon;  au  contraire, 
les  étincelles  passent  très  facilement  si  l'on  intervertit  la  position 
des  pôles. 

Au  moment  de  la  décharge,  la  self-induction  doit  se  développer 
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dans  le  circuit;  on  peut  la  constater  par  diverses  expériences.  On 
réunit  les  pôles  de  la  machine,  Tun  à  une  planche  d'au  moins  3°* 
de  long  recouverte  d'une  feuille  d'étain,  l'autre  à  un  fil  fin  tendu 
parallèlement  à  la  planche  à  environ  i5™  de  distance  ;  ce  fil 
s'entoure  d'une  lueur  d'aspect  différent  suivant  qu'il  est  positif  ou 
négatif.  Si  l'on  fait  éclater  une  étincelle  d'environ  a*^",  l'aspect 
change  à  chaque  décharge  :  le  fil  s'il  est  négatif  est  enveloppé  sur 
toute  la  longueur  d'aigrettes  lumineuses  et  s'il  est  positif  il  vibre 
rapidement  par  suite  de  l'attraction  variable  exercée  par  la  planche. 
La  self-induction  dépend  des  conditions  dans  lesquelles  se  produit 
l'étincelle;  si,  en  effet,  on  ajoute  à  la  machine  deux  grandes  bou- 
teilles de  Leyde  dont  les  armatures  extérieures  sont  réunies  par 
un  fil  et  qu'on  approche  de  ce  fil  une  spirale  isolée,  on  obtient, 
entre  les  extrémités  de  cette  spirale,  des  étincelles  qui  éclatent  en 
même  temps  que  celles  de  la  machine.  Un  courant  d'air  froid  ou 
chaud,  entre  les  boules  de  l'excitateur,  modifie  les  étincelles  don- 
nées par  la  spirale  ;  l'interposition  d'une  flamme  les  fait  disparaître. 

On  peut  observer  les  mêmes  effets  avec  des  tubes  vides  sans 
électrodes.  Pour  cela,  on  donne  au  fil  réunissant  les  deux  arma- 
tures des  bouteilles  une  forme  circulaire  et  on  l'interrompt  en  un 
point  de  façon  à  empêcher  les  étincelles  de  passer.  Une  boule  de 
verre  d'urane  placée  aux  environs  du  fil  s'illumine  par  influence 
du  voisinage  et  surtout  entre  les  extrémités  du  conducteur,  et  un 
tube  de  forme  annulaire  placé  en  dedans  ne  s'illumine  que  faible- 
ment. Au  contraire,  si  l'on  réunit  les  deux  bouts  du  conducteur, 
le  tube  devient  fortement  lumineux  par  induction  et  la  boule  reste 
obscure. 

L'auteur  en  conclut  que  l'on  pourrait  peut-être  utiliser  cette 
propriété  pour  mesurer  la  chule  du  potentiel  de  la  décharge  comme 
il  a  déjà  essayé  de  le  faire  {Physique moléculaire,  t.  II,  p.  281  ). 

G.  Daguenet. 
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JOÏÏRHAL  DE  LA  80GIÉTË  PHTSIGO-GHIKanE  RUSSE. 

Tome  XXIII;  1891.  (Suite.) 

D.  MENDELEEFF.  —  Changement  de  densité  de  l'eau  par  l'échauffement, 

p.    183-319. 

En  discutant  les  résultats  et  les  méthodes  de  toutes  les  expé- 
riences connues  sur  la  dilatation  de  Teau  entre  — lo**  et 
-+-200®  C,  l'auteur  a  constaté  que  leurs  erreurs  dépassent  0,00001 
tandis  que  la  précision  des  observations  modernes  est  bien  souvent 
notablement  supérieure.  La  nécessité  desnouveUes  recherches  que 
M.  Mendeleeff  a  l'intention  d'entreprendre  est  devenue  urgente. 
En  attendant,  les  résultats  déjà  connus  sont  bien  représentés  par 
la  formule  empirique  suivante,  proposée  par  l'auteur  pour  la  den- 
sité Sr  de  l'eau  à  la  température  t  : 

s  -  ,             «-4)'         _ .  ('  -  4)* 

•^^  —  '  —  7^;: — : — rrrn TZn  —  ^ 


[A-^t){B-t)C  (94,1 -H  0(703,5-0 1,9 

Les  constantes  A,  B,  G  ont  été  calculées  d'après  les  données 
les  plus  probables  de  S^  pour  20°,  So**,  . . .,  70°  et  So^'C,  par  la 
méthode  des  moindres  carrés.  Les  valeurs  de  Se  extrapolées  par 
celte  formule  pour  les  températures  de  100"  à  200",  comparées 
avec  les  résultats  des  expériences  de  M.  Hirn,  ont  donné  des  diffé- 
rences moindres  que  les  erreurs  inhérentes  à  ces  expériences. 

En  discutant  les  causes  des  erreurs  de  la  détermination  de  la 
densité  de  l'eau,  M.  Mendeleeff  remarque,  entre  autres,  que  l'on  a 
trop  peu  apprécié  l'influence  de  sa  compressibilité.  Par  exemple, 
une  variation  de  0,1  atmosphère  de  pression  barométrique  pro- 
duit une  différence  de  4. 10"**  dans  la  densité  de  l'eau  à  ioo"C.,  une 
quantité  qui  est  déjà  à  la  limite  de  la  précision  d'une  bonne  obser- 
vation. La  compressibilité  de  l'eau,  à  diverses  températures,  peut 
être  assez  bien  exprimée,  d'après  les  résultais  réunis  de  Regnault, 
Wertheim,  Grassi,  Pagliani  et  Vicentini,  par  la  formule 

jx  :=  io-<^  (^0,49  —  0,348^^-0,0026/»). 

L'influence  de  la  variation  de  la  diïaUtion  du  verre  avec  la  tem- 
pérature n'est  pas  non  plus  négligeable,  et  c'est  à  tort  que  l'on  a 
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considéré  le  coefficient  de  dilatation  du  verre  comme  constant 
dans  les  calculs  de  la  densité  de  Peau. 

Les  résultats  des  recherches  de  Tauteur  sont  réunis  dans  la 
Table  suivante. 

Poids  spécifiques  de   Veau  sous   la  pression  de  1  atmosphère,  calculés  en  pre- 
nant S|=  1  pour  4**G.,  d*après  la  formule 


S,=  i- 


(t-4)' 
1000  (p( 


oà        <pt=  1,9(94,1 -+-0  (703. 5  —  0- 
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10 
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1 ,000676 
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P.  BACHMETIEFK.  —  Recherches  sur  la  cause  de  l'influence  de  l'aimantation 

sur  les  propriétés  thermochimiques,  p.  3oi-333. 

W.  Thomson  a  constaté  déjà,  en  i856,  qu'un  courant  thermo- 
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électrique  passe  par  la  soudure  chaufTée  du  fer  non  aimanté  au 
fer  aimanté,  tandis  que  le  nickel  produit  dans  ]es  mêmes  circon- 
stances un  courant  de  direction  opposée.  L'auteur  cherche  à 
prouver,  par  des  expériences  directes,  que  la  cause  de  ce  phéno- 
mène réside  dans  la  dilatation  ou  la  contraction  par  l'aimantation 
et  non  dans  la  rotation  présumée  des  aimants  moléculaires.  Par 
exemple,  un  fil  de  fer  de  o"",8,  étiré  par  une  tension  de  8*^,5 
par  millimètre  carré,  ne  produit  pas  de  courant  avec  le  fer  ai- 
manté, et  une  tension  plus  grande  donne  de  nouveau  un  courant, 
mais  de  direction  contraire. 

Réciproquement,  le  même  fil  non  aimanté,  étiré  par  la  même 
force,  produit  le  courant  thermo-électrique  maximum  au  contact 
avec  du  fer  à  l'état  ordinaire,  et  cesse  de  produire  un  son  quand 
sa  bobine  magnétisante  est  traversée  par  un  courant  alternatif. 
Au  contraire,  un  fil  de  nickel  aimanté  et  étiré  a  donné,  au  contact 
avec  du  nickel  à  l'état  naturel,  un  courant  thermo-électrique 
d'autant  plus  faible  que  son  aimantation  était  plus  intense. 

S.  MAKAROFF.  —  Sur  quelques  causes  d'erreurs  qui  peuvent  influencer  la  dé 
terminalioD  des  poids  spécifiques  de  Teau  de  mer  à  Taide  de  l'aréomètre, 
p.  3a4-333. 

Pour  pouvoir  donner  des  niesiires  précises,  l'aréomètre  ne  doit 
présenter  aucune  variation  de  ses  constantes,  tant  permanente  que 
passagère.  L'auteur  a  déterminé  pour  cette  raison  la  perte  de 
poids  qu'un  de  ses  aréomètres  a  subie  après  sept  cents  expériences 
suivies  de  lavages  dans  l'eau  et  d'essujages  à  l'aide  d'une  serviette  : 
celte  perte  a  été  trouvée  égale  à  o"'^' ,  6 1 ,  le  poids  total  de  Tappareil 
étant  I32S^  Elle  produit  dans  le  poids  spécifique  une  erreur  ne 
dépassant  pas  o,  oooo  i . 

La  lecture  d'un  aréomètre  dans  l'eau  de  mer  purgée  d'air  n'a  pas 
subi  de  variation  appréciable  quand  il  a  été  placé  sous  une  cloche 
et  la  pression  de  l'air  diminuée  à  'joo"'"'.  Mais  l'introduction  d'un 
thermomètre  dans  le  c^'lindre  contenant  Teau  et  l'aréomètre  a  fait 
accroître  son  indication  de  0,00017  dans  un  cvlindre  de  95*"",  et 
seulement  de  o,oooo5  dans  un  cylindre  de  i4o"™.  La  variation 
diminue,  quand  on  relève  le  réservoir  du  thermomètre,  et  rede- 
vient  nulle   quand    on    l'éloigné.    Je    présume    que    cette    cause 
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inattendue  d^erreur  pourrait  être  attribuée  à  Tattraction  entre  le 
mercure  du  réservoir  du  thermomètre  et  le  lest  de  l'aréomètre,  la 
force  observée  étant  de  l'ordre  de  grandeur  qui  correspond  à  l'at- 
traction universelle  observée  à  Taide  des  balances  sensibles. 

N.  OUMOFF.  —  Complément  à  la  loi  de  la  diffusion  des  liquides,  et  quelques 

diffusiomètres  nouveaux,  p.  335-369. 

L'équation  ~  ==  pj-^»  à  Taide  de  laquelle  Fick  exprime  la  re- 
lation entre  la  densité  p  de  la  solution  au  point  x  du  difTusiomètre. 
la  constante  de  diffusion  [jl  et  le  temps  t  sont  basés  sur  la  supposi- 
tion implicite  qu'il  n'y  a  pas  de  contraction  pendant  le  mélangr 
du  dissolvant  et  de  la  matière  transportée  par  la  diffusion.  Cetto 
supposition  est  évidemment  erronée  dans  un  grand  nombre  des 
cas  les  plus  ordinaires.  En  supposant  qu'il  y  a  contraction,  que 

la  masse  p  subit  un  accroissement  [x-r-^t^/,  et  que  l'unité  de  vo- 
lume devient  i  — A,  l'auteur  parvient  à  l'équation 

di^  "  ai  "~^5ï«' 

qui  se  réduit  à  l'équation  de  Fick,  si  A  =  o. 

Pour  observer  le  progrès  de  la  diffusion  pendant  une  période 
de  plusieurs  jours  sans  interrompre  l'expérience,  l'auteur  a  con- 
struit ses  divers  siphons  à  diffusion.  Dans  sa  forme  définitive, 
l'appareil  est  formé  d'un  verre  de  45""  de  diamètre  contenant  le 
liquide  dont  on  veut  observer  la  diffusion,  et  d'un  tube  vertical 
d'à  peu  près  2*="  de  diamètre,  prolongé  jusqu'à  la  longueur  tolale 
de  5o^",  dont  la  partie  capillaire  est  recourbée  une  fois  en  bas  et 
une  fois  en  haut.  Tout  ce  tube  en  S  était  rempli  d'eau  et  l'extré- 
mité du  tube  capillaire  bouchée  avec  de  la  cire;  dans  cet  état,  il  a 
été  placé  verticalement,  l'extrémité  inférieure  du  gros  tube  plon- 
geant dans  le  liquide,  et  débouché.  A  mesure  que  la  diffusion  se 
produit/ la  colonne  du  liquide  dans  le  gros  tube  devient  de  plus 
en  plus  pesante,  et  la  hauteur  de  la  colonne  liquide  dans  la  partie 
ouverte  du  tube  capillaire,  soutenue  par  l'attraction  capillaire, 
diminue.  Des  précautions  ont  été  prises  pour  réduire  à  une  quan- 
tité insignifiante  l'évaporation  du  liquide  et  les  variations  brusques 
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de  la  température.  D'après  la  théorie  de  Fick,  aussi  bien  que 
d'après  celle  de  l'auteur,  le  déplacement  du  niveau  dans  le  tube 
capillaire,  Aq  —  A,  pendant  le  temps  f ,  est  déterminé  par  une  ex- 
pression de  la  forme 

Ao  —  A  =  R  /|i  tf 

mais  la  valeur  de  la  constante  R  est 

2(pO-~<T) 

7^^* 

d'après  la  théorie  de  Fick  (o-  exprimant  la  densité  du  dissol- 
vant), et 

K  =    — y 

d'après  celle  de  l'auteur.  Pour  y  déterminer  y,  il  faut  connaître  la 
fonction  (|>  =  ^^  >  exprimant  la  relation  de  la  densité  p  de  la 
solution  et  de  sa  concentration  p]  la  valeur  de  9  est 

?  =    Tj 


"^  P 

L'auteur  a  déterminé  par  sa  méthode  les  valeurs  de  jx  suivantes, 

,  CIll- 

ox primées  on : 


Nal.l.  H'SO*.  H  NO'.  H  Cl.  H  Br. 

117.10   "       9/25. 10-"       3*26. 10   "       400.  IO-'       497-**^ 


p.  HVCJI.METIEFF.         Propriétés  ihermo-éleclnques  des  divers  amalgames. 

p.  370-400. 

.\vanl  constaté  rinlluence  de  Textension  linéaire  de  fils  dos  dif- 
féronts  métaux  sur  leurs  propriétés  thermo-électriques,  Fauteur  a 
entrepris  une  série  de  rochorchos  sur  les  amalg^ames,  dans 
lesquelles  les  molécules  des  métaux  sont  évidemment  soumises  i* 
une  extension  cubique  par  Tinterposilion  des  molécules  de  mer- 
cure. Les  résultats  ont  été  très  divers  :  les  amalgames  de  ziric 
d'étain,  de  plomb,  de  cadmium  et  de  cuivre  ont  donné  en  contact» 
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avec  le  cuivre  des  forces  thermo-électriques  moindres  que  le  mer- 
cure pur,  et  décroissantes  à  mesure  que  la  quantité  de  métal  dans 
Tamalgame  augmente.  Au  contraire,  l*amalgame  de  thallium 
donne  un  maximum  de  courant  thermo-électrique  quand  sa  teneur 
en  thallium  est  de  4^7  pour  loo  et  celui  de  sodium  quand  il  con- 
tient I  pour  100  de  ce  métal.  L^auteur  a  remarqué  queTamalgame 
de  magnésium  à  i, 5  pour  loo  et  celui  de  cadmium  à  i3,4  pour  loo 
jouissent  des  propriétés  thermo-électriques  de  ces  métaux  à  l'état 
de  pureté;  il  est  probable  que  tous  les  autres  métaux  jouiront  de 
la  même  propriété  pour  des  teneurs  plus  grandes.  Pendant  toutes 
les  expériences,  une  des  soudures  était  à  o°  et  l'autre  à  4o**C. 

N.  HESEHUS.  —  Expériences  expliquant  la  formation  de  quelques  formes 

de  gréions,  p.  401-409. 

La  possibilité  même  de  la  formation  des  gréions  cristallisés  et 
de  diverses  forjnes  bizarres  au  sein  de  l'atmosphère  ayant  été  mise 
en  doute  par  M.  Schwedoff  en  1880,  l'auteur  a  eu  l'idée  d'entre- 
prendre quelques  expériences  sur  la  solidifîcation  des  gouttes 
d'eau  et  d'antimoine  fondu,  matière  qui  se  dilate  pendant  l'acte 
de  la  solidification,  de  même  que  l'eau.  Maintenant  un  bon  nombre 
de  formes  diverses  de  gréions  ont  été  figurées  en  1890  et  1891  dans 
le  Recueil  météorologique  du  professeur  Klossowsky  et  la  ma- 
tière pour  la  comparaison  ne  manque  plus. 

Les  formes  sphéroïdales  avec  un  appendice  caudal  se  forment 
toujours  quand  le  refroidissement  des  gouttes  d'eau  ou  d'anti- 
moine va  plus  vite  du  côté  opposé  à  cet  appendice.  Un  sphéroïde 
avec  des  fissures  intérieures  est  le  résultat  d'un  refroidissement 
uniforme,  mais  des  protubérances  cristallisées  se  forment  aussi 
bien  dans  les  gouttes  d'antimoine  que  dans  les  gréions  naturels 
aux  points  où  l'uniformité  a  été  violée  :  la  masse  encore  liquide 
perce  en  ces  points  l'enveloppe  solidifiée  et  cristallise  par  l'expan- 
sion brusque.  L'analogie  entre  les  figures  des  diverses  formes  de 
gréions  et  des  gouttes  d'antimoine,  accompagnant  le  Mémoire  de 
l'auteur,  est  assez  frappante. 
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W.  MICIIELSON.  —  Sur  la  multiplicité  des  théories  mécaniques 
des  phcnomèDes  physiques,  p.  4i'>-436. 

Quelques  idées  sur  ce  sujet,  émises  par  M.  Poincaré  dans 
TAvanl-propos  de  son  livre  :  Électricité  et  Optique,  ont  incité 
l'auteur  a  approfondir  la  question.  Il  donne  une  démonstration 
mathématique  générale  de  la  proposition  suivante  :  Si  un  groupe 
quelconque  de  phénomènes  physiques  peut  être  expliqué  par  le 
mouvement  d'un  système  mécanique  à  forces  conservatrices,  il 
peut  tout  aussi  bien  être  expliqué  par  le  mouvement  d'un  nombre 
illimité  de  systèmes  semblables,  différant  du  premier  par  le 
nombre  de  degrés  de  liberté  de  ses  mouvements  et  par  le  sens 
mécanique  des  paramètres  expérimentaux.  Le  grand  mérite  de  la 
théorie  de  Maxwell  est  déterminé  par  la  circonstance  qu'elle 
s'occupe  directf'ment  des  lois  les  plus  générales,  subsistant  indé- 
pendamment de  toute  hypothèse  partielle  que  l'on  peut  proposer 
pour  l'explication  plus  détaillée  des  phénomènes. 

N.  SLOUGUINOFF.    -  Contribution  à  la  théorie  de  la  réflexion  et  de  la  réfracUoD 

de  la  lumière,  p.  437-439« 

I/;uil<Mir  donne  une  démonstration  élémentaire  de  la  formule 
exprimant  rinlensilé  île  la  luniit're  rélléehie  et  réfractée,  d'après 
[e>  principes  île  ni>san(|uel,  et  remarque  que,  d'après  celte  iormule. 
Tint»  ii-iite  de  la  lunuère  rt'fraelée  est  proportionnelle  au  carré  de 
Tamplitude,   multiplié  par  rindiee  de  réfraction. 

r.  \\  VOIIMKnri'K.       l/intluencodo  la  o«Mnpre><i«^n  lontriludinalt*  sur  le>  propriété* 

ihornu^-olorlriquos  dos  tils  iiu-Ulliques,  p.  4^o-4*^^- 

I.es  lîls  d'à  peu  près  lo^*"  de  longueur  ont  été  insérés  dans  des 
tubes  en  Imms  divisés  en  deux  par  une  section  longitudinale  et  re- 
tenus par  un  fort  tube  en  boi^;  un  lexier  permettait  de  les  com- 
primer »ïSNe.'  toiiemenl  sans  leur  faire  subir  une  tlexion  latérale. 
In  eouranl  therun^-eleolrique  plus  ou  moins  fort  existait  sans 
eotnpres^ion  tlans  tous  les  métaux  mis  en  expérience  et  déjà  dé- 
l»^ruu*<  p»r  une  compression  préalable.  Le  nickel  seul  a  donné 
pendant  la  coini^ressuui  un  cv>iiranl  assez  tort,  dont  Taccroissement 
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était  un  peu  moins  que  proportionnel  à  la  force  de  compression. 
Les  autres  métaux  ont  donné  des  courants  très  faibles.  Le  courani 
a  été  dirigé  du  métal  non  comprimé  par  la  soudure  chauffée  au 
métal  comprimé  pour  le  nickel,  le  cuivre,  Tétain  et  l'argent;  pour 
le  fer  seul,  le  courant  avait  une  direction  opposée.  L'auleur  re- 
marque que  ce  résultat  est  conforme  à  la  règle  qu'il  a  posée 
d'après  ses  expériences  sur  les  métaux  soumis  à  une  traction;  «  le 
sens  du  courant  entre  un  métal  et  le  même  métal  comprimé  ou 
étiré  est  toujours  inverse  de  celui  qu'il  donne  avec  son  voisin  de 
côté  droit  dans  le  système  périodique  des  éléments,  écrit  en  forme 
de  série  continue.  » 


J.  WOULF.  —  Un  nouveau  cas  de  rotation  du  plan  de  polarisation  de  la  lumière^ 

p.  436-43;. 

Le  sel  double  :  KaLiSO^  cristallise  dans  le  système  hexagonal 
et  donne  une  rotation  de  2^,8  des  rayons  jaunes  pour  i™"*  d'épais- 
seur. Les  cristaux  de  ce  sel  jouissent  d'un  faible  pouvoir  biré- 
fringent :  la  différence,  Ad,  de  ses  indices  de  réfraction  pour  la 
ligne  D  croît  avec  la  température  d'après  la  formule 

Ad  =  535.  io-*4-  -iSG.  io-*f. 


N.    SLOUGUINOFF.  —   Formule  servant  à  déterminer  le  quotient  des  conduc- 
tibilités thermiques  d'un  corps  à  l'étal  solide  et  à  l'état  liquide,  p.  456-407. 

L'auteur  propose  de  déterminer  l'épaisseur  de  la  couche  solide 
qui  se  forme  sur  une  des  surfaces  parallèles,  distantes  de  II,  de 
la  matière  fondue,  quand  l'une  est  maintenue  à  la  température  / 
et  l'autre  à  T,  et  quand  l'état  stationnaire  est  atteint.  En 
nommant  X  la  chaleur  latente,  t  la  température  de  la  solidification, 
S  la  densité,  k  et  k'  les  conductibilités  du  corps  à  l'état  solide  et 
liquide,  on  peut  écrire,  pour  Taccroissement  cix  de  Tépaisseur  de 
la  couche  solide  x  pendant  le  temps  <fO,  l'équation  suivante 

JL'  H  X 

Si  une  convection  de  la  chaleur  ne  vient  pas  fausser  le  résultat, 
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I,  BORGSf  A9f 5K.  -  QMlq«cs  ezpérîcMXs  sv  ks  oicilbtio— 

L'emploi  d'un  éleclromètre  d*ArsonTal,  doot  une  paire  de  qva- 
dranis  étail  en  commanicalion  avec  la  terre,  pour  délenniner  la 
posilioD  des  nœuds  et  ventres  des  oscillations  éiecliiqiies,  n^a  pas 
réussi  à  Fauteur.  L'électrométre  et  tous  les  objets  delà  salle  d'ex- 
périences se  chargeaient  uniformément  d'électricité  positive,  si  le 
marteau  de  la  bobine  Ruhmkorf  vibrait  régulièrement  et  d'éleo- 
tricité  négative  dans  le  cas  contraire. 

Pour  démontrer  devant  un  grand  auditoire  les  expériences  de 
Thomson  sur  l'inégale  vitesse  de  propagation  des  ondes  électriques 
dans  des  fils  conducteurs  entourés  d'air  ou  de  paraffine,  Fauteur  a 
remplacé  le  micromètre  à  étincelles  par  un  tube  de  Lécher,  dont 
l'illumination  est  beaucoup  plus  visible  de  loin. 

La  non-(transparence  des  milieux  conducteurs  pour  les  rajons 
d'induction  électromagnétique  peut  être  rendue  visible  à  tout 
raiidîtoîre  à  l'aide  d'un  tube  de  Lécher  placé  dans  un  autre  tube 
concentrique  rempli  diacide  sulfurique  dilué  :  le  tube  ne  s'illumine 
pas,  an  voisinage  du  vibraleur  de  Hertz,  mais  la  lumière  apparaît 
à  mesure  que  le  niveau  de  Tacide  baisse. 

N.  KASAiNKIME.  —  Sur  les  constantes  capillaires  des  solutions  aqueuses  saturées, 

p.  4G8-J7a. 

(jiiidé  par  quelques  considérations  théoriques,  l'auteur  a  entre- 
pris une  série  d^observations  de  la  constante  capillaire  des  solu- 
tions aqueuses,  saturées  à  17^  et  à  33",  de  bichromate  de  potasse, 
de  horax,  de  phosphate  de  soude,  diacide  borique,  de  sulfates  de 
fer  et  de  cuivre,  d*azotate  de  baryte  et  d'alun,  pour  constater  que 
le  produit  de  la  hauteur  de  la  colonne  capillaire  par  la  densité  de 
la  solution  est  constante.  En  effet,  les  différences  des  nombres 
obtenus  diaprés  les  observations  de  l'auteur  dépassent  peu  les 
erreurs  de  ses  observations.  W.  Lermaictoff. 


ROSENTHAL.  —  CONDUCTIBILITÉ  DES  ÉLECTROLYTES.    4o7 


E.  LÉVAV.  —  Rapport  du  travail  du  courant  à  l'énergie  chimique  dans  les  élé- 
ments galvaniques  {Wied,  Ann.,  t.  XLII,  p.  io3;  1891). 

Ces  recherches  confirment,  quant  à  la  grandeur  et  quant  au 
signe,  les  résultats  obtenus  antérieurement  par  M.  Jahn  (*)  à 
Taide  d'une  méthode  un  peu  différente.  E.   Bouty. 


A.  APPUNN.  —  Ueber  Combinationstône  und  summationstône  (Sur  les  sons 

résultants);  Wied,  Ann.,  t.  XLII,  p.  338-343. 

Si  Ton  produit  d'abord  le  son  i,  puis  un  harmonique  d'ordre 
élevé,  10  par  exemple,  M.  Appunn  dit  qu'on  entend  très  nette- 
ment le  son  d'addition  1 1. 

Les  sons  résultants  d'addition  ou  de  soustraction  peuvent  aussi 
se  combiner  entre  eux  pour  fournir  des  sons  résultants  d'ordre 
supérieur,  et  ces  derniers  deviennent  parfois  assez  intenses,  quand 
ils  peuvent  être  produits  de  plusieurs  manières,  par  la  combinai- 
son de  sons  résultants  d'ordres  divers  des  deux  mêmes  sons  fonda- 
mentaux. E.  Bouty. 


J.  ROSENTHAL.  —  Uebcr  die  electrische  Leitfâhigkeit  fester  Elektrolyte  bei 
verschiedenen  Temperaturen  (Sur  la  conductibilité  des  électrolytes  solides  à 
diverses  températures);  Inaugural-Dissertation.  Leipzig,  1891. 

Les  expériences  ont  été  réalisées  principalement  avec  le  chro- 
mate,  le  chlorure,  le  bromure,  l'iodure  et  l'oxjde  de  plomb.  Quand 
on  maintient  longtemps  ces  corps  à  une  température  élevée,  on 
constate  que  la  conductibilité  du  chromate  de  plomb  décroît  avec 
le  temps,  tandis  que  celle  du  chromure,  du  bromure  et  de  l'oxjde 
décroît.  L'auteur  attribue  ces  changements  à  des  modifications 
moléculaires.  E.  Bouty. 


(')  Voir  Journal  de  Physique^  a'  série,  t.  VI,  p.  675. 
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SUR  LE  DÉBIT  DIIHE  MACHIHE  ÉLECTROSTATIQUE  A  «FLUERCE; 

Par  m.  h.  ABRAHAM. 

1.  L*appareil  qui  a  servi  pour  nos  mesures  réalise  assez  exac- 
temeul  la  machine  théorique. 

Cette  sorte  d'électrophore  continu  comporte  un  disque  en 
glace  de  Saint-Gobain  (diamètre  5o^",  épaisseur  3*"")  qui  sert  de 
support  rigide  à  deux  porteurs  en  argent  A  et  A'  (*).  Le  disque 
tourne,  autour  de  Taxe  O,  entre  deux  plans  fixes  un  peu  plus 
grands  (diamètre  60^",  épaisseur  5*"");  toutefois  ceux-ci  ne  sont 
argentés  que  sur  leurs  faces  internes;  la  largeur  de  la  bande  dia- 
métrale isolante  est  réduite  à  2*^™,  leur  argenture  déborde  donc 
de  5*^"  sur  celle  du  plateau  mobile.  Les  deux  secteurs  supérieurs 
des  plans  fixes  forment  le  collecteur  C,  les  secteurs  inférieurs 
constituent  Yinducteur  B.  On  prend  le  contact  avec  B  et  C  au 
moyen  de  petites  pinces  /?,  /?,  en  laiton  doré.  On  a  utilisé,  pour 
}e  montage,  le  bâti  d^une  machine  de  Holtz;  les  grands  plateaux 
sont  fixés  par  des  vis  et  des  écrous  en  ébonite  E. 

La  machine,  bien  suspendue,  est  animée  par  un  moteur  Gramme 
d'un  cheval  avec  transmission  souple.  La  méthode  slrobosco- 
pique  permet  d'obtenir  une  rotation  régulière.  A  cet  effet,  un  aide 
observe  le  disque  stroboscopique  D  sur  lequel  un  diapason  à  mi- 
roir fait  osciller  un  trait  lumineux  (image  réelle  du  filament  incan- 
descent d'une  lampe  électrique).  En  agissant  à  la  main  sur  l'axe, 
on  obtient  l'immobilité  apparente  de  l'une  des  couronnes  circu- 
laires de  D,  c'est-à-dire  la  fixité  dans  la  vitesse  de  rotation,  avec 
toute  la  précision  que  comporte  le  diapason,  soit  un  peu  plus  du 
millième,  lorsqu'on  utilise  l'entretien  électrique. 

2.  Le  fonctionnement  se  comprend  aisément. 

Lorsque  le  porteur  A  passe  dans  V inducteur  B,  le  ressort  R, 


C)  Pour  constituer  ces  conducteurs,  on  a  tout  d'abord  collé  à  la  gomme  laque 
un  ruban  d*argent  sur  la  tranche  du  disque,  puis  on  a  complètement  argentc* 
celui-ci,  dessus,  dessous  et  bords;  après  quoi  l'on  a  détruit  l'argent  des  deux 
faces  et  de  la  tranche  sur  une  large  bande  diamétrale  qui  a  isolé  les  deux  por- 
teurs A  et  A'. 
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4io  ABRAHAM. 

le  met  en  communîcalion  directe  avec  le  sol  :  B  charge  Â  par 


intlunu  0.  A,  continuant  à  tourner,  pa>sf  bientôt  dans  C  (jui  est  au 
sol  et  le  ressort  lU  '<^  niel  au  sol  par  linterniédiaire  d'un  galva- 


DÉBIT  D'UNE  MACHINE.  4n 

nomètre  :  A  s'j  décharge  complètement;  puîs  A  passe  dans  B,  etc., 
et  le  deuxième  porteur,  A',  double  l'effet  du  premier. 

Le  courant  discontinu  fourni  par  l'appareil  ne  traverse  en 
réalité  que  l'un  des  circuits.  G,,  d'un  galvanomètre  différentiel  (la 
paire  de  bobines  supérieures  d'un  Thomson  de  i3ooo^).  L'autre 
(il,  G|,  est  parcouru  par  une  dérivation  convenable  que  fournit  la 
pile  (le  charge  elle-même,  et  l'on  équilibre  le  différentiel  en  ré- 
glant la  résistance  variable  a. 

3.  On  a  pu  établir  en  premier  lieu  que  la  quantité  d^électri- 
cité  débitée  par  la  machine  est  rigoureusement p/^oportionne lie 
au  potentiel  de  charge  de  Vinducteur  B. 

L'équilibre  étant  en  effet  établi  et  laissant  la  vitesse  bien  con- 
stante, on  a  fait  varier  ce. potentiel  de  charge  du  simple  au  double 
(4o  et  80  éléments  Gouy)  :  l'équilibre  a  subsisté.  Or  le  courant 
qui  passe  dans  G2  est  exactement  proportionnel  au  potentiel  de 
charge  (loi  d'Ohm)  ;  si  donc  l'équilibre  du  différentiel  a  subsisté, 
c'est  que  le  débit  de  la  machine,  lui  aussi,  est  proportionnel  à  ce 
potentiel.  Et  la  proposition  est  établie  par  une  expérience  de  sub- 
stitution rapide,  très  sûre  par  conséquent  :  je  repondrais  presque 
du  dix-millième. 

4.  On  a  fait  varier  la  vitesse  de  la  machine  suivant  les  rapports 
simples  auxquels  conduit  la  méthode  stroboscopique  ;  et  l'on  a  pu 
voir  que,  au  millième,  le  coefficient  de  débit  (capacité)  de  la 
machine  est  proportionnel  à  la  vitesse  de  rotation, 

11  suffisait  évidemment  de  montrer  que  la  fraction  £|  de  couranl 
principal  I  qu'il  faut  envoyer  dans  G|  pour  rétablir  l'équilibre  es! 
proportionnelle  à  la  vitesse;  et  cette  fraction  elle-même  dépend 
d'une  manière  très  simple  des  résistances  du  circuit 


I        a(p-t-YH-G,)4-G,(p-+-Y) 


Voici,  d'ailleurs,  une  expérience  : 

Pour  des  vitesses  de  rotation  /i  proportionnelles  à 


I       I  I 

8'     7     "     6' 


4i2  ABRAHAM. 

la  résistance  a  prit  successivement  les  valeurs 

394»^o,     45G<«>,9,     542%  5, 
avec 

(  p  =  9986^,        Y  =  5oow,  8,        Gi  =  6248«). 

On  en  déduit  que  le  rapport  /i  :  y  >  qui  eût  dû  être  constant,  a 
pris  des  valeurs  proportionnelles  à 

1,309. 

Le  procédé  employé  pour  régulariser  la  vitesse  ne  [)eut  pa> 
donner  une  précision  beaucoup  plus  considérable,  car  pour  des 
expériences  qui,  comme  celle-ci,  doivent  durer  plusieurs  minutes, 
on  ne  peut  pas  affirmer  que  la  période  du  diapason  entretenu 
«'leclriquement  ne  varie  pas  de  quelques  dix-millièmes. 


o.  Il  élait  encore  intéressant  de  voir  que  le  coefficient  de  débit 
(le  la  machine  élait  bien  celui  que  Ton  peut  calculer  d'après  ses 
dimensions  géométriques.  Pour  ces  mesures  absolues,  Tappareil 
uvait  été  pourvu  d'un  compteur  de  tours  à  enregistrement  élec- 

liifjue. 

Soil  C  la  valeur  éleclroslalique  de  la  capacité  d'un  pn/tctir 
<|uan(l  il  est  à  riiitérieur  de  Vinducteur  B  et  qu'il  communique 
i'.vec  le  sol.  !>  étant  chargé  à  un  potentiel  mesuré  en  unités  élee- 
Ironiagnétiques  par 

le  débit  de  la  maehinc  faisant  n  tours  par  seconde  est,  dans  or 
dernier  système  d'unités, 

Si  A  est  la  constante  du  difi^érenliel,  on  doit  avoir 


e'est-à-dire 

av  C 

a(,fl  -hY-hGi)H-  G^.5  -+-7;  r2'  • 


et  l'on  peut  même  considérer  cette  expression  comme  fournissant 
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une  détermination  de  ^  (*), 


=  /aA.nGl^- 


(PH-Y-hG,)-hG,(?-hY) 


Toute  la  difficulté  réside  dans  l'évaluation  de  la  capacité  C 
Celte  capacité  a  pour  expression 

S 


G  = 


^Tze 


où  e  représente  la  distance  moyenne  des  armatures  et  S  la  sur/ace 
utile  du  porteur. 

Par  sur/ace  utile,  il  faut  entendre  la  surface  géométrique, 
i36o*^™',5,  à  laquelle  il  faut  tout  d'abord  ajouter  une  surface  de 
-5*^™*,Q  pour  la  correction  due  au  bord  extérieur  (formule  de 
KirchhofT).  Quant  à  la  correction  due  aux  bords  intérieurs,  elle 
est  tout  à  fait  incertaine  et  peut  devenir  soit  65*''"',4,  soit  87*^™',! 
selon  la  valeur  2  ou  3  que  Ton  attribue  à  la  constante  diélectrique 
du  verre. 

Cette  incertitude  eût  pu  être  réduite  en  employant  un  syslème 
de  garde,  mais  cela  n'était  pas  bien  nécessaire,  car  la  valeur  de  e 
n'est  pas  non  plus  bien  sûre.  On  mesure  e  en  pointant  les  surfaces 
avec  une  lunette  portée  par  le  chariot  d'une  machine  à  diviser; 
les  pointés  sont  très  précis;  mais  la  rotation  de  la  machine  peut 
produire  des  déplacements  appréciables  des  plateaux  fixes  qui 
font  varier  e. 

En  somme,  la  capacité  ne  peut  être  calculée  au  centième  sûr; 
on  ne  doit  donc  pas  s'attendre  à  un  contrôle  plus  exact  (cette  con- 
cordance, d'ailleurs,  est  juste  atteinte  par  les  expériences);  nous 
en  donnerons  un  seul  exemple  : 

A:  =  1,0587,               /i  =  6*'"'",835,          e=I        .  J/ 

''  '       '  1  2"  face o*^™,8o9 

^^^^=19937»  P  H- Y  =  10487W,  Gi=6io8w, 


a  =  3i6w,a. 


(*)  C'était  précisément  en  vue  d'obtenir  une  nouvelle  détermination  de  v  que 
ces  mesures  avaient  été  entreprises;  elles  ont  conduit  à  des  expériences  plus 
précises  qui  font  l'objet  d'un  autre  travail  {voir  p.  36i  de  ce  volume).  On  y 
pourra  trouver  en  détail  la  détermination  du  coefficient  k  et  des  diverses  résis- 
tances. 


4i4  HURION. 

Si  Ton  adople  Tune  ou  l'autre  des  deux  corrections  pour  S,  on 
trouve 

V  =  2,98. 10*^ 

ou  bien 

V  =  3,01.10*0. 

« 

C'est  bien  là,  au  centième,  la  valeur  exacte  du  rapport  ç\  c'esl- 
à-dire  que,  à  ce  degré  d'exactitude,  le  débit  observé  est  bien  égal 
au  débit  calculé. 

6.  En  résumé,  en  établissant  une  machine  électrostatique  à 
induction  bien  définie,  on  a  obtenu  une  concordance  très  satisfai- 
sante entre  la  théorie  et  l'expérience  pour  les  points  suivants  : 

1°  Le  débit  est  proportionnel  au  potentiel  de  charge  de  V in- 
ducteur, au  ^^. 

2®  Le  débit  est  proportionnel  à  la  vitesse,  au  ji^- 
3**  Le  débit  observé  est  égal  au  débit  calculé,  au  7^-. 

Mais  il  convient  de  dire  que  pour  les  expériences  acluelles  les 
mesures  sont  beaucoup  plus  sûres  que  le  calcul  a  priori,  et  c'est 
surtout  à  ce  dernier  que  doivent  être  attribués  les  écarts. 


SUB  LES  FRANGES  VISIBLES  DANS  UN  OGULAIBE  NADIRAL  ; 

Par  m.  a.  IIURION. 

Lorsque  l'on  cherche  à  rendre  normal  à  Tune  des  faces  d'un 
prisme  l'axe  optique  d'une  lunelte  de  goniomclre  muni  d  un  ocu- 
laire nadiral,  on  peut  quelquefois  obscrverdes  franges  rectiligncs 
perpendiculaires  au  plan  de  réflexion  de  la  lumière  sur  la  glace 
transparente  de  Toeulaire.  Le  [)liénomène  devient  bien  visible  au 
moment  où  le  tirage  est  tel  que  Ton  voie  en  même  temps  le  réti- 
cule et  son  image  de  retour.  D'autre  part,  la  frange  centrale  noire 
ne  coïncide  pas  avec  le  point  de  croisement  des  fils  du  réticule 
quand  ce  dernier  est  exactement  superposé  à  son  image. 

Le  dispositif  suivant  permet  d'étudier  les  diflerentes  circon- 
stances du  phénomène.  Une  lame  transparente  à  faces  parallèles  L 


OCULAIRE  NADIRÂL. 
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{fig*  i)  renvoie  sur  un  objectif  O  la  lumière  d'une  source  S.  Un 
miroir  plan  M  est  placé  normalement  à  Taxe  optique  OR;  et  Ton  ob- 
serve les  franges  à  l'aide  d'un  microscope  AB  à  long  foyer.  Ce  micro- 
scope peut  recevoir  deux  mouvements,  l'un  suivant  la  direction  RO 
et  l'autre  perpendiculairement  à  RO. 


r 
i_ 


AB 


Fig.  I. 


A 


J 


M 


.    S 

Parlant  de  la  position  qui  correspond  au  maximum  de  netteté 
des  franges,  on  peut  approcher  ou  éloigner  le  microscope  de  la 
lame  L  jusqu'à  ce  que  le  phénomène  ne  soit  plus  visible  et  noter 
le  déplacement  total.  On  trouve  ainsi,  avec  un  objectif  de  345™™ 
de  distance  focale  et  une  lame  de  verre  L  de  3™",  5  d'épaisseur, 
les  nombres  suivants  : 

Déplacement.  b, 

mm  mm 

35 295 

8 206 

5 1 5o 

La  quantité  b  désigne  la  distance  du  miroir  M  à  l'objectif.  La 
localisation  dans  le  plan  focal  paraît  d'autant  plus  nette  que  le 
miroir  est  placé  plus  près  de  la  lentille. 

L'expérience  a  donné  aussi  pour  distance  de  la  frange  centrale 
au  réticule,  en  opérant  sous  une  incidence  de  45®^  i°*™,24  avec 
une  lame  de  verre  dé  3"™,  5  d'épaisseur  et  2"*™,  17  avec  une  lame 
de  quartz  de  6""". 

Les  phénomènes  observés  sont  dus  à  l'interférence  de  deux 
systèmes  d'onde.  Les  premières  pénètrent  dans  la  lame  L,  se  réflé- 
chissent sur  sa  seconde  face,  traversent  l'objectif,  se  réfléchissent 
5ur  le  miroir  M  et  reviennent  sur  la  lame  L  qu'elles  traversent 
directement.  Dans  le  second  système,  la  lumière  commence  par 
se  réfléchir  sur  la  première  face  de  L,  puis,  au  retour,  se  réfléchit 
deux  fois  à  l'intérieur  avant  de  la  traverser. 


r,»  ihé. 


nunioN. 

Éone  générale  de  ces  sortes  d'iaterférence  a  éié  (loc 


par  M.  Mascart(').  Le  but  du  présent  article  est  d'expliquer  le* 
puilicularitës  précédcmmcat  signalées. 

L'action  de  la  source  peut  être  remplacée  par  celle  d'une  série 
li'ondes  planes  dont  les  normales  sont  peu  inclinées  sur  la  direc- 
tion générale  de  la  lumière  incidente.  Prenons  pour  pian  de  la 
ligure  un  plan  nurmiil  n  la  lame  mené  par  le  t'o^er  F  de  l'objectif: 
il  rencontrera  forcément  lu  source,  et  nous  considt^rcrons  d'abord 
les  ondes  planes  a^ant  leurs  normales  dans  le  plan  de  la  figiiK. 

Soii  I  l'angle  d'incidence  correspondant  au  rayon  réUéclii  FO 
i:l  R  l'angle  de  réfraction  correspondant  :  les  angles  d'incidence 
et  de  réfraction  que  nous  aurons  à  considérer  varieront  peu  autour 
de  ces  valeurs  moyennes.  Considérons  une  onde  plane  normale 
h  SA  et  rencontrant  lu  lunic  :  elle  va  donner  naissance  ù  dcui 
sysl/'ines  d'ondes  planes  réiléchies  dont  les  normales  seront  A(J  H 
i'M,  présentanlunedlirérencedemarcIiH -i/HccoscH-  -.  en  tenant 


compte  des  pertes  de  phases  dues  à  la  rëQexîon.  La  distance  CGMes 
divers  mjoas  réfléchis  provenant  d'un  mime  élément  de  l'onde  ia- 
cideute  sera  ae  tang:''cosi,  en  désignant  par  e  l'épaisseur  de  U 


et  Annal»!  de  Chiit 


■I  dt  Phyiigae,  V  sirie,  t.  \XIII,  p.  i4g 
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lame.  Les  rayons  réfléchis  viennent  couper  le  plan  focal  en  deux 
points  Q  et  R  (Jlg*  îï),  et,  comme  ils  font  avec  FO  des  angles  très 
petits,  la  distance  QR  est  très  sensiblement  égale  à  2e  tangrcos  /. 
Les  ondes  planes  considérées  seraient  transformées  par  la  len- 
tille en  ondes  convergentes  ayant  pour  centre  le  point  K  du  pla  n 
focal  F' qu'on  obtient  en  menant  OK  parallèle  à  AQ.  Le  miroir  M 
a  pour  eflet  de  faire  converger  les  ondes  au  point  symétrique  K', 
de  sorte  que,  après  un  nouveau  passage  à  travers  la  lentille,  les 
ondes  auront  pour  centre  le  point  K.".  Toutes  ces  transformations 
s'elî'ectuent  sans  faire  changer  la  dliférence  de  marche  des  deux 
ondes. 

Cherchons  la  direction  du  rayon  correspondant  au  r.iyon  inci- 
dent CR;  le  rayon  CR  passant  par  le  point  R  sort  de  la  lentille 
parallèlement  à  OR;  sous  l'action  du  miroir  M,  il  prend  une  direc- 
tion OR',  en  désignant  par  R'  le  symétrique  de  R  par  rapport 
à  OF;  donc,  après  son  nouveau  passage  à  travers  la  lentille,  il 
viendra  passer  en  R'.  On  voit  d'après  cela  que  les  rayons  à  consi- 
dérer sont  Iv'^R'  et  K"Q'  :  ils  traverseront  la  lame  comme  l'indique 
la  figure,  en  prenant  une  différence  de  marche  de  sens  contraire  à 
la  première. 

Si  l'on  néglige  les  quantités  du  deuxième  ordre,  la  différence  de 
marche  de  ces  rayons  est  la  même  que  celle  de  deux  ondes  planes 
normales  à  la  droite  K"P,  bissectrice  de  l'angle  D^R'^IV.  Dès  lors, 
en  désignant  par  ^  l'angle  de  Iv'^P  avec  la  normale  à  la  lame,  on 
aura  pour  expression  de  ce  nouveau  retard 

imecosr', 
et  pour  retard  définitif 

imeicosr  —  cos/*')h —  =  dinie  cosr)H —  =  —  'ime  s'inr  dr  H • 

D'autre  part,  on  a  la  relation 

cos  i  di  =  m  cos  r  di\ 

ce  qui  donne  pour  expression  du  retard 

9. mecosisinr   ,.      X  me%\viii       \ 

di^ —  = 1 —  • 

m  cos  r  '1  cos  r  •! 

Comme  di  est  du  premier  ordre,  on  peut  remplacer  i  et  r  par 
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les  quantités  I  et  R.  qai  n^en  difTèrent  que  de  quantités  da  premier 
ordre.  On  obtient  ainsi  pour  le  retard  la  valeur 

me  sin^I   .. 
cosR 

Or  6^1  peut  se  calculer  facilement;  si  nous  menons  K'H  parallèle 
à  OF,  nous  aurons 

PH         FH  FP 


t  =  rft=PK'H  — FK'H  = 


K'H       K'U  ~~      K'U' 


nous  poserons  FP  =  j:  et  nous  calculerons  K'H  en  fonction  des 
données. 

Désignant  par  a  la  distance  MF^  du  miroir  plan  au  foyer  F'  et 
par  f  la  dislance  focale  de  la  lentille,  nous  vojons  que  la  distance 
du  point  ¥J  à  la  lenlille  est  y —  2a;  si  p  désigne  la  distance  du 
point  K'^^à  la  lentille,  il  vient 

I  I  I 

d  ou 

p  — , 

^       '        'la 

..       lar 
ch  =  -jj- , 

c[  Tcxpression  de  la  difTérence  de  marclie  devient 

côï"ir~  ~p'^  '?.' 

elle  ne  dépend  qnc  de  x^  e'esl-à-dire  de  la  position  du  point  P. 
Voyons   maintenant  où   vont   se   rencontrer  les  denx  rayons  nui 

sortfMit  (le  la  lame.  Le  ravon  W\\!  se  déplace  vers  le  haut  et  parai- 

... 

lèlemenl  à  lui-même  d'une  quantité  c  ■ ^ —:  le  ravon  R'Q' 

1  cos;*!  -  ^ 

1  •               11                 1  '    1                                   •                            sin  f /«  —  r*) 
siil)il  vers  le  bas  un  aei)lacement  'jecos«.>  tane:/*o  —  e 

(]es  longueurs  j)euvenl  être  supposées  comptées  parallèlement  à 
H'Q'  en  négligeant  les  quantités  Je  second  ordre.  Les  rajons  se 
rapprochent  de  la  quantité 

sin(/| — ri)          sin(/, —  rj) 
'26  cosfj  tancr /••-+-  e c  — ^ • 

COS  /*!  COS  Tj 
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Leur  dislance  primitive  R'Q' dans  le  plan  focal  était  2  ecosûangr; 

on  voit  qu'elle  devient 

sïn(i —  r) 


2cAi(cosi  langr)  -h  eAj 


cosr 


Al  et  A2  représenlent  les  variations  correspondant  aux  variations 
angulaires  i,  —  /  =  ^FR'  et  i.—  i\  —  ^R'Q'.  La  distance  des 
points  où  les  rayons  percent  le  plan  focal  est  donc  de  l'ordre 


e' 


de  -j^7  c'est-à-dire  du  second  ordre.  On  peut  dès  lors  prendre, 

pour  point  de  rencontre  des  rayons,  le  point  où  le  rayon  T^  coupe 
le  plan  focal. 

Considérons  les  ravonsK'^P  etR'^R';  le  premier  subit  à  travers 

la  lame  un  déplacement  e — -—^, — -:  le  déplacement  du  second 

'  cosr  * 

est  éeral  à  g   '  v^i~"  ^»^.   j^   différence  de  ces  quantités  sera  du 

°  COSTi  ^ 

second  ordre.  Dès  lors,  on  peut  dire  que  la  distance  du  point 
de  rencontre  D  des  rayons  considérés,  au  point  P'  où  le  plan  focal 
est  rencontré  par  le  rayon  réfracté  correspondant  à  R"P,  est  égale 
à  PR'ou  gcos/ tangr,  car  l^  est  situé  au  milieu  de  R'Q'.  D'ailleurs, 
en  négligeant  les  quantités  du  second  ordre,  on  peut  poser 
PR'=ecosItangR. 

Dès  lors,  si  l'on  envisage  des  rayons  situés  dans  le  plan  de  la 
figure  et  rencontrant  la  lame  sous  des  incidences  variables,  on 
pourra  toujours  trouver  deux  rayons  réfléchis  provenant  d'un 
même  rayon  incident  et  tels  qu'au  retour  leur  bissectrice  vienne 
passer  par  le  point  P.  Dès  lors,  quelle  que  soit  l'incidence  pri- 
mitive, la  différence  de  marche  restera  la  même,  et  les  rayons  effi- 
caces viendront  se  rencontrer  dans  le  plan  focal  à  une  même 
distance  de  l'image  de  P  vue  à  travers  la  lame.  On  aura  donc  un 
phénomène  net  et  sensiblement  localisé  dans  le  plan  focal.  La 
localisation  sera  d'autant  plus  nette  que  les  rayons  efficaces  se 
rencontreront  sous  un  angle  plus  grand.  Or  l'angle  augmente 
quand  K'^  se  rapproche  de  la  lentille,  c'est-à-dire  quand  la  distance 
b  du  miroir  plan  à  la  lentille  diminue,  ce  qui  est  conforme  à  l'ob- 
servation. 

Les  positions  des  points  de  la  droite  FP  correspondant  à  des 
franges  noires  seront  données  par  la  relation  suivante,  où  x  désigne 
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la  distance  variable  FP, 

cosK         /*         2  '}. 

__       /'        008  R    ,^ 

xttiac  «^111 -2 1 

Mais  ces  valeurs  de  x  ne  définissent  pas  la  position  des  franges, 
car  il  faut  tenir  compte  de  ce  fait  que  les  rayons  efficaces,  au  lieu 
de  se  rencontrer  sur  l'image  P'  du  point  P  vu  à  travers  la  lame, 
viennent  couper  le  plan  focal  à  une  distance  de  cette  image  égale 
à  e  cosl  tangR,  comptée  à  partir  du  point  P'  du  côté  de  la  lumière 
incidente.  Ceci  explique  pourquoi  la  frange  centrale  correspon- 
dant à  ^  =  o  ne  coïncide  pas  avec  Timage  du  réticule  comme  on 
Ta  fait  remarquer  plus  haut.  D'ailleurs,  pour  les  exemples  cités, 
les  valeurs  de  l'écart  calcidées  sont  celles  que  donne  l'expérience. 

Si  l'on  veut  se  rendre  compte  de  la  forme  des  franges,  on  pourra 
considérer  des  rayons  situés  dans  des  plans  parallèles  au  plan  de 
la  figure  j)récédente  que  nous  supposerons  horizontal.  Prenons 

Fig.  3. 


-^K" 


0 


l'onde  rencontrant  la  lame  sous  l'incidence  i  et  les  deux  rayons  ré- 
fléchis  provenant  d'un  même  rayon  incident  et  rencontrant  le  plan 
focal  en  Q<  R|  au  lieu  de  Qll  {Jig-  3).  Ces  rayons  viendront  repasser 
au  point  K."  ])récé(lcmm(Mit  déterminé,  et  il  est  facile  de  voircju'ils 
rencontreront  de  nouveau  le  plan  focal  en  11',  Q',  symétriques  de 
\\\  et  Q«  par  rapport  à  F.  Le  rayon  moyen  devient  K"P«  et  tout 


ou 

D'ailleurs 

a 

— 

P.H 
K"H' 
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revient  à  calculer  Tangle  i\  que  fait  cette  droite  avec  la  normale 
à  la  lame. 

Menons  K"H  normale  au  plan  focal  et  K"N  normale  à  la  lame; 
le  plan  HK"N  est  horizontal,  et  il  vient  I  =  HK'^N,  i\  =  P,  K"N. 
Nous  poserons  P^  K'^N  =  a,  et  nous  désignerons  par  cp  l'angle  aigu 
du  plan  P|  K''H  avec  le  plan  horizontal. 

Dès  lors  il  vient 

costj  =  cosi  cosa  —  sini  sinacoso, 
l'angle  a  étant  petit;  on  peut  écrire 

cosi\  =  cosi  —  a  cos^  sinI  =  cos(I  -H  acoso) 

i\  =  l  -f-acos<p. 

P,Hcoso         IIP 
«coscp=       j^,^    ■   =---. 

On  a  aussi,  comme  dans  le  calcul  précédent,  /=  ttftî^  d'où 

'^'*~    K'H    -  K'ir 

Ainsi  la  différence  de  marche  est  la  même  pour  tous  les  rayons 
dont  les  bissectrices  sont  situées  sur  une  même  perpendiculaire 
à  FH  et  les  franges  sont  rectilignes. 

Les  valeurs  de  a:  calculées  montrent  que  les  franges  sont  équi- 
distantes.  La  distance  de  deux  franges  noires  successives  est 
égale  à 

imae  sinal' 

elle  varie  proportionnellement  à  y^  et  en  raison  inverse  du  pro- 
duit mae. 

Cette  formule  se  vérifie  facilement  en  opérant  en  lumière  homo- 
gène et  mesurant  la  distance  des  franges  :  les  résultats  s'accordent 
avec  la  théorie.  En  particulier,  les  franges  disparaissent  complè- 
tement quand  le  miroir  est  placé  exactement  au  foyer  de  l'objectif. 

Les  conditions  de  localisation  des  franges  sontplus  variées  quand 
on  remplace  le  miroir  plan  par  un  miroir  concave.  Ce  dernier 
peut,  en  effet,  être  assimilé  à  un  miroir  plan  sur  la  face  duquel 
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ferait  collée  une  lenlîlle  convergente  de  distance  focale  ^ak  a« 
rayon  de  courbure  du  miroir.  Dès  lors,  les  franges  se  foiwmort 
dans  le  plan  focal  du  système  optique  constitaé  par  rdbjedif  de 
distance  focale/et  la  lentille  de  distance  focale  R.  La  distance  fbcak 
du  système  résultant  est  donnée  par  la  relation 

I  _  I        I         b 
d'où 

b  désigne  la  distance  du  miroir  concave  à  Tobjectif.  U  faudra  dans 
les  formules  précédentes  remplacer  /par  F. 

Quant  à  la  valeur  a,  dislance  du  miroir  plan  au  foyer  du  système, 
elle  sera  donnée  par  la  relation 

I  1        I 

d'où 

La  dislance  de  deux  franges  successives  est  de  Tordre  de  —  et 

rou  a 

F»  /-'R 


a        (W^f^hYf-'b) 


Donc  I<i  (iislancc  de  deux  franges  successives  devienl  infinie, 
soil  pour  y  =  6,  soil  pour  6  =  U  -f-/. 

La  première  solution  correspond  au  c<is  où  le  miroir  est  placé 
au  foyer  de  Tobjeclif  et  alors  les  franges  disparaissent  comme 
précédemment. 

Mais,  pour  6  =  R  -f-y,  lu  valeur  de  F  est  elle-même  infinie  el 

Icquolienl  de  la  distance  de  deux  franges  par  F  qui  est  de  Tordre 

F  f 

de  -  est  égal  à  y  '^  ,  >  c'esl-à-dire  une  quantité  finie.  Dès  lors,  les 

franges  sonl  localisées  à  Tinfini. 

Toutes  les  particularités  indiquées  par  le  calcul  se  vérifient 
dans  les  expériences. 

J*ajoulerai  que,  si  Ton  opère  en  lumière  blanche  avec  un  objectif 
non  achromatique  el  un  miroir  plan,  on  trouve  une  position  de 
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ce  dernier  pour  laquelle  les  franges,  en  général  peu  nombreuses  et 
fortement  colorées,  deviennent  presque  incolores,  et  couvrent  tout 
le  champ  visible.  L'apparence  du  phénomène  est  celle  des  franges 
des  demi-lcniilles  signalée  par  MM.  Macé  de  Lépinay  el  Perot  (*). 
La  théorie  de  cette  sorte  d'achromatisme  des  franges  est  d'ailleurs 
fort  simple.  Dans  la  formule  qui  donne  la  distance  x  d'une  frange 
noire  à  la  frange  centrale  figurent  les  quantités  /  et  a.  Or,  si  b 
représente  la  distance  du  miroir  plan  à  la  lentille,  on  a 

a=/—  b, 

de  sorte  que  l'on  peut  écrire 

/* cosR 

imeCf — b)  sinai 

f  varie  avec  la  longueur  d'onde  pour  un  objectif  non  achromatique, 
de  sorte  qu'en  général  x  dépend  de  A.  Cependant  on  peut  trouver 

une  valeur  de  b  telle  que  >-  soit  indépendant  de  la  longueur  d'onde, 

au  moins  pour  la  partie  la  plus  lumineuse  du  spectre.  Il  suffit, 
pour  obtenir  celte  valeur  de  6,  d'écrire  l'équation 

-Si-  =  "• 

clans  laquelle  on  donnera  à  \  la  valeur  oi'*,  589  correspondant  à  la 
raie  D. 

Les   calculs  n'offrent  aucune  difficulté  et  les   résultats  qu'ils 
donnent  sont  conformes  aux  observations. 


(»)  Journal  de  Physique,  i*  série,  t.  IX,  p.  876. 
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IinUEICE  SE  L'AIHAITAnOI  SÏÏB  LA  LOKÏÏEÏÏB  STI  BABBEAU 

SE  BISMUTH; 

Pa*  m.  Edm.  van  AUBEL. 

Les  changements  de  longueur  que  subissent  les  barreaux  de  fer, 
de  nickel,  de  cobalt  sous  Tinfluence  de  faimanlation  ont  fait  Tobjet 
de  plusieurs  travaux. 

Il  était  intéressant,  pour  la  théorie  du  diamagnctisme,  d^examiner 
aussi  comment  se  comporte,  dans  les  mêmes  circonstances,  un 
corps  diama^nétique,  le  bismuth  par  exemple. 

MM.  Tvndall  (*)  et  Grimaldi  (^)  n'ont  pu  observer  aucune  va- 
riation de  longueur. 

Au  contraire,  M.  Bidwell  (')  a  trouvé  que  le  bismuth  s'allonge 
faiblement  dans  des  champs  magnétiques  dont  Tintensité  est  supé- 
rieure à  5oo  unités  C.G.S.  Le  plus  grand  allongement  observé 

était  d'environ  «oooooou  <^^  1^  longueur  et  correspondait  à  un  champ 
magnétique  de  84:>.  unités  C.G.S.  L'cflTet  n'était  pas  dû  à  la  cha- 
leur, car  il  se  produisait  instantanément  lorsqu'on  faisait  passer  le 
courant  dans  la  bobine  aimantante  et  disparaissait  immédiatement 
avec  lui.  .M.  I')i(i\vell  ne  croil  pas  non  plus  qu'on  puisse  attribuer 
vA'i  alloni;einenl  à  la  présence  du  fer  comme  impureté  dans  le 
bisniulli.  l/acier  au  manganèse  ne  s'allongeait  ])resque  pas;  dans 
un  elianip  de  «Sjo  unités,  rallongement  était  seulement  5oou»uoô  ^^' 
la  lon^u(Mir. 

M.  le  Professeur  Classen  avant  eu  Taniabilité  de  me  remettre 
une  grand<*  ([uantité  de  bismulli  absolument  pur,  j'ai  pensé  qu'il 
serait  utile  de  refaire  ces  ex])ériences  en  utilisant  un  champ  nia- 
gnéliipie  intense  et  la  niélliode  des  franges  d'interférence  de 
M.  Fizeau,  (jui  me  parait  à  la  fois  la  plus  commode  et  la  plus  sen- 


(')  Tyndall,  On  some  meclianical  cffects  of  Magnétisation  y  publiô  lians  sc> 
Hexearclics  on  Diamagnctisni  and  Magne-Crystaliic  Action.  Londun,  i^^^o. 

(')  (JaiMAi.in,  //  Nuovo  CimentOy  3*  série,  t.  XXIII,  p.  211;  1888.  Journal  de 
Physique^  x'  hcric;,  t.  VIII,  p.  b'r.*.\  it>8(j. 

(*)  IJiDWKi.L,  Pliilosophical  Transactions  of  the  Royal  Society  0/  London. 
{.  (JAXIX.  p.  -.mO;  ihSK.  Proccedings  of  tlie  Hoyal  Society  of  London,  t.  XLIIl. 
p.  4oK;   18S8. 
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sibie.  Le  bismuth  que  j'ai  employé  est  le  métal  dont  M.  Classen 
s'est  servi  pour  la  détermination  du  poids  atomique  (*)  et  dont 
j'ai  fait  une  étude  dans  mon  Mémoire  Sur  les  changements 
de  résistance  électrique  du  bismuth  dans  un  champ  magné- 
tique if). 

Le  courant  électrique  qui  passe  dans  la  bobine  magnétisante 
produit  des  vibrations  qui  auraient  pu  donner  lieu  à  des  perturba- 
tions dans  les  observations.  Aussi  j'ai  fait  cimenter  solidement  le 
support  de  la  tige  de  bismuth  et  la  partie  optique  de  l'appareil 
dans  un  mur  de  fondation  d'une  des  caves  du  laboratoire;  la  bo- 
bine parcourue  par  le  courant  était  placée  sur  une  table  indépen- 
dante du  mur. 

La  tige  de  bismuth  a  une  longueur  de  3i*^"  et  un  diamètre 
de  1 1"™;  elle  est  placée  verticalement  suivant  l'axe  de  la  bobine 
magnétisante. 

J'ai  fait  couler,  en  une  fois,  une  pièce  en  cuivre  ayant  la  forme 
d'un  prisme  A  terminé  par  un  anneau  B,  dont  le  plan  est  pa- 
rallèle à  l'axe  du  prisme.  L'anneau  a  un  diamètre  extérieur 
de  5*"  et  une  section  carrée  de  i*^*",5  de  côté  environ.  La  moitié 
du  prisme  A  est  enchâssée  dans  le  mur  de  manière  que  le  plan  de 
l'anneau  B  soit  horizontal.  Celui-ci  est  soudé  à  l'intérieur  d'un 
cylindre  en  cuivre  C  de  5*^"  de  diamètre  et  de  3o*^"*  de  longueur, 
fermé  à  la  partie  inférieure.  Au  centre  de  la  base  inférieure  de  ce 
cylindre  se  trouve  une  vis  D  d'un  pas  assez  fin  qui  peut  se  déplacer 
suivant  l'axe  du  cylindre.  Elle  supporte  par  sa  pointe  l'extrémité 
inférieure  de  la  tige  de  bismuth,  tandis  que  la  pointe  d'une  vis 
analogue  E  appuie  au  centre  de  l'autre  extrémité  de  cette  tige. 
Aux  points  de  contact  des  vis  avec  le  barreau  de  bismuth,  on  a 
creusé  de  petits  enfoncements  afin  de  le  maintenir  dans  l'axe  du 
cylindre  C  et  par  suite  de  la  bobine  aimantante. 

La  vis  E  peut  se  déplacer  dans  son  écrou  qui  est  formé  par  un 
levier  en  cuivre,  très  solide,  mais  aussi  léger  que  possible,  dont 
l'axe  fixe  se  trouve  en  F  sur  une  pièce  soudée  à  l'anneau  B. 

Les  longueurs  FE  et  FG  valent  respectivement  2*^™  et  37*^". 


(*)  liericlite  der  deutschen  chemischen  Gesellschafty  Juhrgang  XXllI,  p.  9.38, 
1890. 
(*)  Annales  de  Chimie  et  de  Physique^  décembre  1889. 
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L'exlrt^mité  G  porle  à  la  parlîc  inférieure  une  petite  plaque  de 
verre  H  bien  plane  fixée  au  moyen  d'un  peu  de  cire  (^fig-  ■)■  An- 
dessous  de  celle  plaque  de  verre  H  est  un  prisme  à  réflexion  totale, 
rectangle  ïsoscéle.  Une  des  faces  de  l'angle  droit  est  parallèle  à  la 
lame  H,  l'autre  est  verticale.  La  lumière  de  la  soude  envoyée  par 

Fig.  .. 


une  lanir  do  verre  à  laces  piirallèlcs,  placée  à  45",  se  réilccliil  sur 
l.'i  face  hvpoléniiïi'  du  prisme.  Elle  forme  dans  la  lame  d'air  qui 
sépare  le  prisme  de  la  plaque  de  verre  II  des  franges  d'inlerfé- 
rcnce  et  revient  dans  un  microscope  après  réflexion  sur  la  face 
li^l)Oténusc  du  prisme.  La  lame  de  verre,  qui  renvoie  les  rayons 
l(imiricu\  dans  le  prisme,  est  ^wi'K'^  ainsi  que  le  prisme,  sur  un 
|)clit  trépied  en  cuivre  muni  do  trois  vis  calantes.  Les  pointes  de 
<:l-s  vis  reposent  dans  trois  petils  eiifoiicenienls  pratiqués  sur  la 
l'iiee  siipirleiire  d'un  anneau  liori/ontal  semblable  à  l'anneau  B  et 
li\é  comme  lui  dans  le  mur.  Le  microscope  est  pris  dans  une  pince 
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qui  fait  partie  d'un  support  scellé  également  dans  le  mur.  Les  trois 
vis  calantes  du  trépied  et  les  deux  vis  D  et  E  permettent  de  régler 
facilement  l'appareil. 

Un  déplacement  des  franges  indiquera  une  variation  de  lon- 
gueur qu'il  est  facile  de  calculer.  En  eflet,  quand  il  passe,  en  un 
point  fixe  déterminé,  dans  le  champ  du  microscope,  i  frange  ou 
•j^  de  frange,  c'est  que  la  distance  des  deux  surfaces  a  varié  en 
ce  point  de  o™™,ooo2944i  ou  o™", 00002944»  I21  longueur  d'onde 
de  la  soude  étant  o""",  000  588. 

L'observation  des  franges  d'interférence  fournit  donc  un  moyen 
très  sensible  pour  apprécier  des  changements  de  longueur  excessi- 
vement petits;  c'est  dans  la  mince  lame  d'air  interposée  entre  la 
petite  plaque  de  verre  H  et  le  prisme  que  se  produit  la  différence 
de  marche  qui  donne  lieu  à  la  production  des  franges. 

Pour  produire  l'aimantation,  nous  avons  employé  une  bobine 
cylindrique  qui  existait  déjà  au  laboratoire  et  qui  avait  un  diamètre 
intérieur  de  8*™,  un  diamètre  extérieur  de  16*^"*  et  une  hauteur 
de  20*^".  Elle  portait  10  couches  de  fil,  chacune  de  5o  tours,  et 
était  parcourue  par  un  courant  de  48  ampères. 

On  peut  facilement  calculer,  au  moyen  des  différentes  constantes 
de  cette  bobine  (*),  l'intensité  du  champ  magnétique  H^  au  centre 
C  ou  Hq  au  point  O;  on  trouve  ainsi  Hc=  1292  et  Ho=  722  uni- 
tés C.G.S.  environ. 

Fig.  2. 


C 


Mais  il  est  préférable  de  calculer  l'intensité  moyenne  du  champ 
magnétique  dans  la  bobine  au  moyen  de  la  rotation  du  plan  de 
polarisation  de  la  lumière  de  la  soude,  qui  traverse  un  tube  de  20*^° 
contenant  du  sulfure  de  carbone.  En  adoptant  le  nombre  o',o43 
pour  la  constante  de  Verdet  (^),  on  obtient  ainsi  H„,=  loSg  uni- 
tés C.G.S. 


(»)  E.  Hospitalier,  Traité  élémentaire  de  l'énergie  électrique,  t.  1,  p.  i5j; 
1890. 

(*)  Mascart  et  JouBEUT,  Leçons  sur  l'Électricité  et  le  Magnétisme,  t.  H, 
p.  8G0-861  ;  1886. 
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Comme  on  le  voit,  le  champ  magnétique  t\ui  était  pradaitdaBS 
mes   cxpéricDces   était  beaucoup   pius   intense    que 
M.  BidwcU  s'est  servi. 

Avec  le  microscope  que  j'ai  employé, 
ment  -^  de  frange.  Or  nous  bvods  vu  quE 
i  une  variation  dans  répaisseur  de  la  lan 


I  JoDl 


1  peut  apprécier  facile- 
^de  frange  correspond 


Vii- 


Par  conséquent  l'appareil  permet  d'évaluer  un  déplacement  de 
l'extrémité  de  la  tige  de  bismuth  égal  à 

u'"°'.ooooî944  X  ^5  =o'°",oooooi59. 

^  étant  le  rapport  des  bras  du  levier  FEG.  Comme  la  longueur 
de  la  tige  de  bismuth  qui  se  trouve  à  riuiéncur  de  la  bobine  est 
de  ao^",  la  variation  de  longueur  relative  -j  que  l'on  pourra  appré- 
cier est 

M  _  o-.ooooo.  Sfl  _  „„ ,  _._ 


Or  M.  Bidwell  a  trouvé  une  variation  j  égale  à  0,00000011. 
Il  résulte  de  là  que  l'allongement  si  faible  observé  par  ce  phy- 
sicien devait  être  aperçu  facilement  avec  mon  appareil. -Néan- 
moins aucun  allongement  n'a  été  constaté. 

Pour  réduire  auUnt  que  possible  l'influence  de  la  température, 
qui  d'ailleurs  ne  génc  pas  beaucoup  les  observations,  on  se  sert 
d'écrans  en  carton  ;  en  outre  le  cylindre  C  est  complètement  rempli 
d'eau  que  l'on  peut  laisser  couler  par  le  tube  K  et  remplacer  quand 
on  le  désire. 

Mes  expériences  démontrent  que  la  grande  influence  du  magné- 
tisme sur  la  résistance  électrique  ou  sur  le  pouvoir  ihermo-élec- 
trique  du  bismuth  ne  peut  s'expliquer  par  les  déformations  que  ce 
métal  subit  dans  le  champ  magnétique  (' ). 


(')   l'oir  GKiiâiLDi,  loco  c 
D'ailleurs  la  n-sistancc  éU 

rin:ilinn  de  longueur  Ircs  ; 

nugnétiq.» 


cdk'  du  bijiuutll 


u  fer,  mclal  qui  subit 
su  luodiftf  beaucoup  n 


s  dans  UD  champ 
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Od  peut  encore  en  conclure  que  les  molécules  du  barreau  de 
bismuth  ne  s'orientent  pas  sous  l'action  de  l'aimantation. 


HOTE  GOMPLÉKEHTAIRE  RELATIVE  A  L'AGTIOH  S'UH  GOURAHT 

8ÏÏB  UHE  AIftUILLE  AIMANTÉE; 

Par  m.  E.  GARNAULT. 

Depuis  la  publication  de  ma  précédente  Note  sur  ce  sujet  (*), 
M.  Giuseppe  Basso  m'a  fait  parvenir  plusieurs  brochures  extraites 
Aqs  Mémoires  de  l^ Académie  des  Sciences  de  Turin,  1870- 1882. 
M.  Basso  y  donne  la  description  d'un  instrument  destiné  à  obtenir 
l'intensité  d'un  courant  au  moyen  de  la  déviation  maximum  pro- 
duite en  faisant  varier  la  distance  du  courant  à  l'aiguille  aimantée. 

Aucun  Traité  français  ne  mentionnant  le  fait  d'un  maximum  de 
déviation,  je  dois  dire  que  j'ignorais  l'existence  des  publications 
de  M.  Basso.  Mon  but,  un  peu  différent  de  celui  du  savant  italien, 
était  seulement  la  démonstration  expérimentale  de  l'action  d'un 
courant  passant  soit  par  l'aiguille,  soit  à  une  distance  déterminée 
de  l'aiguille,  et  de  mettre  ainsi  en  évidence  l'existence  de  cette 
déviation  maximum. 


E.  WIEDEMANN  et  H.  EBERT.  —  Ueber  electrische  EntladuQgen  (Décharges 
électriques);  Phys.  Méd,  Société^  Erlaogen,  8  février  1893. 

L'appareil  employé  par  MM.  Wiedemann  et  Ebert  pour  étudier 
l'influence  des  oscillations  électriques  sur  les  gaz  diffère  peu  de 
celui  de  Lécher.  Il  se  compose  de  deux  condensateurs  commu- 
niquant avec  une  machine  à  vingt  plateaux;  l'une  des  armatures 
de  chacun  d'eux  porte  une  branche  de  l'excitateur,  l'autre  est 
réunie  par  un  fil  de  la™  à  i3"  de  long  à  l'armature  d'un  conden- 
sateur secondaire  de  7*^",  6  de  diamètre  dont  les  plateaux  peuvent 
être  écartés  à  volonté;  les  deux  fils  sont  tendus  parallèlement  l'un 

(*)   Voir  p.  345  de  ce  Volume. 
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à  l'aulre  à  So*^"*  de  distance.  L'exploration  du  champ  se  fait  avec  un 
tube  de  Geissier  sans  électrodes  placé  en  général  parallèlement  à 
l'axe  du  condensateur  secondaire  ou  parfois  entre  les  plateaux.  Des 
ponts  jetés  sur  les  conducteurs  permettent  de  déterminer  dans 
chaque  expérience  la  position  des  nœuds. 

Les  auteurs  étudient  d'abord  les  conditions  dans  lesquelles  les 
tubes  s'illuminent  le  plus  facilement  en  faisant  varier  la  longueur, 
le  diamètre,  la  position  de  ces  tubes.  Les  plus  sensibles  sont  en 
général  ceux  munis  d'une  armature  métallique  intérieure  ;  ils  ne 
doivent  pas  être  trop  étroits,  ils  s'illuminent  d'autant  mieux  que 
la  pression  est  plus  faible  jusqu'à  une  certaine  limite  ;  des  tubes 
de  4^"  de  diamètre,  5^"^  de  longueur  ou  des  boules  de  8^*  de  dia- 
mètre réalisent  des  conditions  convenables.  La  lueur  se  produit 
brusquement  à  une  certaine  distance  du  condensateuri  puis  l'inten- 
sité augmente  lentement  quand  on  rapproche  le  tube. 

Les  corps  conducteurs,  les  dissolutions  électroljrtiqueS|  et  même 
les  tubes  illuminés  par  la  décharge  se  comportent  comme  des 
écrans  par  rapport  aux  tubes  explorateurs  ;  l'ombre  s'étend  dans 
l'espace  tout  autour  des  écrans,  en  avant,  en  arrière  et  latérale- 
ment; elle  s'étend  d'autant  plus  loin  que  le  corps  est  plus  conduc- 
teur et  le  tube  d'essai  plus  étroit.  Le  verre  et  le  mica  ne  donnent 
rien;  cependant,  la  propriété  n'est  pas  intimement  liée  à  la  con- 
ductibilité, puisque  des  métaux,  du  mercure  ou  une  dissolution 
de  sel  agissent  à  peu  près  de  même.  Les  tubes  se  comportent 
commc'^lcs  métaux,  à  condition  d'être  illuminés  parla  décharge; 
s'ils  sont  obscurs,  leur  action  est  nulle. 

Si  l'on  place  une  boule  entre  les  plateaux  du  condensateur  se- 
condaire, on  observe,  dans  l'intérieur  de  cette  boule,  une  sorte  de 
solide  lumineux  creux,  séparé  des  parois  par  un  intervalle  obscur; 
dans  ces  expériences,  la  pression  est  environ  i™™  ;  les  plateaux  sont 
remplacés  par  des  réseaux  de  fils  placés  très  près  des  parois,  mais 
sans  les  toucher.  Le  phénomène  est  symétrique  par  rapport  au 
plan  de  svmélrie  du  condensateur;  le  solide  est  formé  en  son  mi- 
lieu de  lueur  rose  et  terminé  par  deux  calottes  de  lueur  négative 
séparées  de  la  première  par  un  intervalle  obscur.  Quand  on  écarte 
les  plateaux,  la  hieur  négative  disparaît  ;  le  contraire  a  lieu  quand 
on  diminue  h  pression.  Dans  des  tubes  cylindriques  fermés  par 
des  bases  diéleetriques  ou  métalliques,  le  phénomène  est  sensi- 
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blemenl  le  même;  la  nature  du  gaz  modifie  seulement  les  colora- 
tions. 

Un  cylindre  d'ëtain  parallèle  à  Taxe  du  condensateur  place  au- 
tour de  la  boule  ne  cbange  pas  le  phénomène  ;  on  remarque  aussi 
que  des  corps  placés  dans  Tapparcil  vide  projettent  une  ombre 
dont  les  dimensions  varient  avec  la  pression. 

Lorsque  les  tubes  sont  placés  près  du  condensateur  secondaire 
parallèlement  à  l'axe,  les  phénomènes  sont  symétriques  ou  dissy- 
métriques suivant  qu'il  y  a  ou  qu'il  n'y  a  pas  de  pont  sur  les  con- 
ducteurs; les  plateaux  forment  autour  d'eux  une  ombre  qui  s'étend 
d'autant  plus  loin  dans  le  gaz  que  celui-ci  est  plus  raréfié.  L'ex- 
trémité des  tubes  et  surtout  les  tubes  capillaires  opposent  une 
résistance  au  passage  des  oscillations;  la  lumière  change  du  rose 
au  bleu  quand  elle  passe  d'une  portion  lafge  dans  une  portion 
étroite  du  tube.  Il  est  facile  de  reconnaître,  au  moyen  d'un  tube 
vide  entourant  le  conducteur,  la  position  des  nœuds  par  l'absence 
de  lueur  en  ces  points. 

Tous  ces  résultats  sont  déduits  de  nombreuses  expériences 
pour  le  détail  desquelles  on  ne  peut  que  renvoyer  au  Mémoire  ori- 
ginal. C.  Daguenet. 


L.  NATANSON.  —  0  jednosci  lioii  ortobarycznych  roztworôw  i  plyn6w  jedno- 
rodnîch  (Sur  la  concordance  des  courbes  orthobarcs  relatives  aux  dissolutions 
et  aux  fluides  homogènes);  Bulletin  de  V Académie  des  Sciences  de  CracoviCt 
juin  1891. 

Dans  ce  Mémoire,  l'auteur  cherche  à  préciser  certaines  idées 
émises  récemment  par  M.  Orme  Masson  sur  la  théorie  des  disso- 
lutions. 

M.  Orme  Masson,  poursuivant  le  cours  des  recherches  inaugu- 
rées par  M.  van't  Hoff  avec  tant  de  bonheur,  a  pu  indiquer  une 
analogie  remarquable  que  présentent  1rs  systèmes  formés  par  un 
liquide  et  une  vapeur  saturée  avec  certaines  dissolutions  de  deux 
liquides  partiellement  solubles  Tun  dans  l'autre.  Convenons,  pour 
mettre  cette  analogie  sous  sa  forme  la  plus  simple,  de  considérer 
los  vapeurs  comme  dissolutions  de  la  matière  dans  le  vide,  et  les 
liquides  comme  dissolutions  du  vide  dans  de  la  matière;  le  cas  des 
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V^yr^ikjr  <t>'i('>-^:r'^  li^^  <y>rrrip«i  qr^î  ÎA^iqiKmt  ki  reiaCz»jB  des 
i^À*btc*^::\  an  ïlr^nlà^  ^t  4^  U  v^p^nr.  am  lÎBÛte?  mitm/ts  de  \a  ttCo- 
r^kti^/T»,  ;k'>'^/,  U  r>:r»pi4T4lare  .  L^i  ^,lnq  comkînaMiis  d<  lâiyâdca 
/|r»(  oht  hÂ  thoWi^^  v>r.t  c^ll^  doDi  ia  ««^iabîKté  a£ut  Tobj^l  des 
^t^^^%  4^  M.  Mf^x^jêff.  et  d/>Dl  la  dîtaUtîoa  tli4&nmM{ve  p«ttt  être 
t/^f9\i4^f^^  t/pmtne  cf/nnnf:.  Ce§  cinq  conLiiuiûoEk^  âoat  1<4  soi- 
%i9UU:%  ;  ^uWtut  et  eaa^  aniline  et  v>iifre.  alcool  isoboirliqiie  et 
e^ri^  |Ji^n^l  et  earj.  e^^ence  de  inoolarde  et  soofre.  La  consKiênK 
ii//n  de  ce%  courl^e^  airanl  fait  coonaitre  le^  Taleun  des  éléments 
erili/|fie4  /^voir  :  la  temfi^ratare  et  le  volomede  Tunité  de  mas?e 
au  i^/int  /;rilK|fie  de  fli'^^oUnlon  f  ces  valeurs  ont  été  adoptées 
tJtfUfUf,  uuîiA%  nouvelles,  et  l'on  a  trouvé  que  les  courbes  ortbobares 
fHfrff'frlA*:*.  ^fjt  ^l/rrri^tnl^»  orili^u'ri  respectif?  concordent  entre 
*'.\\t:*..  \t:\  *\\\\*:i*-w>:^  '\^ï\  I^;ur  t:iH\f:nl  particulière?  avant  disparu. 
\  '-'r  t^'^ultjtl  \\f;ul  ^'en  joindre  un  autre.  La  courbe  or'hobare. 
'jiii  /:',t  u/iiqu':  pouT  1';^  di«»solutiorjs  diff^rrentes.  est  la  même  que 
^^rll':  /jui  (jtft\t*iit  finx  corps  \\(}\u()'^i:ï\f:b.  O'ttc  conclusion  est 
rjrfft,\,f,t4i'  p;if  le  f,h\(m\  dcs  courbcs  orlhohares  pour  l'éther 
d'aprèn  MM.  ri;irns;<v  f;t  \  ourig  et  M.  Batfclli).  pour  l'alcool  élh}- 
'i'jiMr  #rt  I  ;ilcool  /riéthv liqur  /'d'^ipiês  .MM.  Ilamsav  et  ^oung;. 
pour  Vinttlc  r;jrlioriiquc  enfin  et  le  profowde  d'azote  (d'après 
MM.  ^.;jillet#-t  et  M;itlN;i^^.  ;iifisi  que  parla  comparaison  détaillée 
t\f  l/iule-t  ces  courbe*»  avec  celles  qui  ont  été  calculées  pour  les 

^\l^^(^\u\inu*^.  L.  X\T.i3iS03i. 
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Carl  BARUS.  —  Relation  entre  le  point  de  fusion  et  la  pression  dans  le  cas 

de  la  fusion  des  roches  ignées,  p.  56. 

Des  mesures  faites  sur  les  silicates,  on  conclut  que  --r-  =  0,020 
à  1 170**,  pour  les  silicates,  ce  qui  coïncide  à  peu  près  avec  les  va- 
leurs  trouvées    pourT— >  pour  diverses   substances  organiques, 

margarine,  parafGne,  naphtaline,  etc.  Il  semble  que  la  variation 
du  point  de  fusion  avec  la  pression,  dans  le  cas  du  type  normal 
de  fusion,  soit  à  peu  près  la  même  pour  tous  les  corps. 

T.-C.  MENDENHALL.  —  Emploi  d'un  pendule  libre  comme  étalon  de  temps,  p.  85. 

L'auteur  a  obtenu  des  résultats  très  constants,  à  plusieurs  mois 
d'intervalle,  en  employant  un  pendule  à  demi-seconde,  d'une 
masse  un  peu  supérieure  à  i^^,  la  masse  étant  presque  entièrement 
concentrée  dans  la  lentille,  et  muni  d'un  couteau  d'agate  oscillant 
sur  des  plans  d'agate.  On  compare  la  durée  d'un  chronomètre 
coupe-circuit  à  celle  de  ce  pendule  par  une  méthode  optique  qui 
n'est  qu'une  variété  de  la  méthode  stroboscopique  :  à  chaque 
seconde  du  chronomètre  éclate  une  étincelle  ou  apparaît  une  fente 
lumineuse,  dont  on  observe,  dans  une  lunette,  les  images  réflé- 
chies dans  deux  miroirs  plans  verticaux,  l'un  fixe,  l'autre  monté 
sur  le  couteau  du  pendule  :  quand  le  pendule  passe  dans  la  posi- 
tion d'équilibre,  les  images  coïncident. 

J.  TROWBRIDGE.  —  Un  pîiasemètre,  p.  282. 

C'est  une  application  de  la  méthode  de  Lissajous.  A  deux  dia- 
phragmes de  téléphones  sont  fixés  deux  petits  miroirs  disposés  de 
manière  ii  donner  à  un  rayon  lumineux,  qui  est  réfléchi  par  tous 
les  deux,  deux  mouvements  rectangulaires  entre  eux.  Les  dia- 
phragmes des  téléphones  ne  sont  pas  également  emboîtés  à  tous 
les  coins;  on  peut  modifier  le  serrage  de  façon  à  régler  le  mouve* 
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It^f  ^oJ'Jlî•-lû^  df:  co  joJ  icî  Oui  un  d'efficl-ç-Lt  d-sr  dinc^i':»  3t£zii  rt 
♦ri'-f '..frzji  'jfj*:  pr*:r-iou  o-fiioljqae  déîiiiie.  Dkxif  Jt  ti*  i«  s^Lï-i^zices 
^ l  u  d  :  ♦:*: r  f  ':  c-^-Tj  rij erj  t  pii  K  *ri  ff èf .  la  ;:  oaa 2ie  arabî-^ia *■,  !U  5*  ^ triae. 
co:rj7rj^  J^/j^  J^  cjl^  de  J'^ci  Je  Uin^ïtique  oc'lloîdki.  la  iBO>e«Ti]« 
qui  jjjt«rf»Jf:fjl  d-aij*  J*:  lAitTiomtDf:  de  ]'oïin>=-e  «r  iroave  t-tre  sepl 
foi^  L  iXiolécuJe  cbifuique. 

M.  I.  FLPI>,  —  Sur   J'dciioB  mnx^tllt  dtf  '.-ooraLU  âe  dtrïiiJirR  dix:»  i«  rïie. 

p.  ?ô:. 

Utchièrtti  OtfiitriqQts  »  iravcn  ]e  TÎdt  impuinit  d  dwi^arre»  ea  icf-ae 

dt  cooroDBcs.  p.  4^S3. 

Po'if  étudier  V'4f:X\on  r'jcipro-jue  der  courinlî  dv  dêctiirije  pis- 
rhiii  fi'iTi'i  Vhii  fîinrfi»;.  M.  Fupiri  j^ren  i  d  dbori  ua  rcïvrv-i-ir  de 
%';fî-:.  Oij  ^hoîjtj-T'rril.  d»r  chaque  cOl»:.  deui  luLes  eD  reliiioL 
i»\f:':  des  hallofjr  de  verre  recomerls.  a  reilérieur.  de  papier 
d  «'Uiirj-  Ofj  a  aifj»i  deux  appareils  à  ^ide  5an>  »:'leclrode>  qui  onl 
une  partie  een traie  eommune.  Les  de:i\  Ir-jinérr-  lumiaeiise?,  sen- 
«riMeinenl  poralI'Jes.  obtenues  en  reiijnî  !e-  quatre  Ldllons  deux 
à  deux  aux  pôle^  d'une  Lobine  dinduclion.  sont  d'abord  courbes 
et  touf nenl  leur  eonvexilé  lune  vers  l'autre  :  pour  une  valeur 
délerrnin»'e  d»;  la  j^re-rsion.  elles  deviennent  ri.'Clili^'nes.  puis 
s  irill'M:lii*-îen»  en  «^erj^  inverse.  tMurn.int  leur  concaviîr/  vers  lin- 
téf  leur. 

L:iui'-ijr  "  tt'l  dernand»*  s  il  falbiit  voir  !«t  une  répulsion  éloc- 
tro  ?  iliqi':.  airi\;inl  à  r*inporl«;r  -ur  l'altraction  éleclrodvna- 
HjiqiM.'.  fi  eonclui  qr/il  n'v  a  pas  d*efr«rt  direct  d'un  courant  sur 
l'auJf  <:.  en  rc-rai-iiil  l'expérienee  avee  deux  r»'sor\oirs  distincts,  ne 
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cominiiniquant  plus  directement;  dans  ce  cas,  il  n'y  a  aucune 
action  d'un  des  courants  de  décharge  sur  l'autre. 

Il  décrit  plusieurs  expériences  sur  la  décharge  dans  les  tubes 
sans  électrodes,  analogues  aux  expériences  de  J.-J.  Thomson  et 
de  M.  Tesla.  Les  photographies  obtenues  rappellent  celles  de  la 
couronne  solaire. 

F.-J.  ROGERS.  —  Magnésium  comme  source  de  lumière,  p.  3oi. 

L'étude  de  la  lumière  du  magnésium  a  donné  les  résultats  sui- 
vants. Le  spectre  de  la  lumière  du  magnésium,  déjà  étudié  par 
Pickcring,  se  rapproche  beaucoup  plus  du  spectre  solaire  que  le 
spectre  d'aucune  autre  lumière  artificielle.  La  température  de  la 
flamme  du  magnésium,  qui  est  d'environ  i34o^,  est  intermédiaire 
entre  celle  du  brûleur  Bunsen  et  celle  de  la  lampe  à  appel  d'air, 
bien  que  le  caractère  de  son  spectre  soit  celui  d'un  spectre  cor- 
respondant à  une  température  de  5ooo**C.  environ,  si  la  lumière 
était  due  à  une  incandescence  ordinaire,  ha  puissance  rayonnée 
est  i3,5  pour  loo,  valeur  plus  haute  que  pour  aucune  autre 
source  artificielle  (excepté  peut-être  la  lumière  de  la  décharge 
électrique  dans  le  vide  pour  laquelle  M.  Staub  de  Zurich  a 
trouvé  34  pour  100).  L'énergie  rayonnée  émise  par  le  magnésium 
brûlant  est  d'environ  463o  calories  par  gramme  de  métal  brûlé 
ou  ^5  pour  100  de  la  chaleur  totale  de  combustion;  elle  n'est  que 
de  i5  à  20  pour  100  dans  le  cas  du  gaz  d'éclairage.  Le  rendement 
total  est  d'environ  10  pour  100  pour  le  magnésium  au  lieu  de  un 
qtiart  pour  100  pour  le  gaz  d'éclairage. 

C.-C.  HUTCHINS.  —  Radiation  de  l'air  atmosphérique,  p.  367. 
Note  sur  l'absorption  de  la  chaleur  rayonnante  par  l'alun,  p.  5a6. 

Un  tuyau  de  fer  galvanisé  de  i"  de  long,  de  2,5  pouces  de 
diamètre,  est  incliné  d'un  angle  de  45"  environ;  on  le  chaufl*e 
à  la  partie  inférieure  :  l'air  chaud  s'échaufie  en  haut  par  un  bec 
de  plomb  dont  on  peut  régler  la  position  de  telle  sorte  que  la 
colonne  d'air  chaud  conserve,  dans  l'atmosphère  de  la  salle, 
après  la  sortie  du  tube,  des  dimensions  bien  constantes  le  plus 
longtemps  possible.  C'est  cet  air  chaud  qui  est  la  source  de  cha- 
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leur  doDt  on  éladie  la  radiation  avec  an  élément  thermo* 
électrique.  Les  résultats  obtenus  varient  d'un  jour  à  l'autre  ;  les 
plus  faibles  proportions  de  gaz  étrangers  modifient  la  radiation  : 
l'humidité  accroît  la  radiation  d'une  façon  régulière.  Si  la  colonne 
rayonnante  est  amincie,  au-dessus  d'une  certaine  section,  le  rayon- 
nement est  nul,  et  la  radiation  rapportée  à  l'unité  de  surface 
rayonnante  augmente  rapidement  avec  la  section  de  la  colonne 
jusqu'à  devenir  constante.  La  chaleur  rayonnée  correspond  à  des 
longueurs  d'onde  assez  grandes  pour  qu'elle  soit  totalement  arrêtée 
par  une  lame  de  quartz. 

A  propos  d'un  reproche  adressé,  dans  un  Mémoire  sur  le 
magnésium,  à  Julius  Thomsen  par  M.  Rogers,  M.  Hutchins  a 
fait  des  expériences  pour  voir  si  la  solution  d'alun  absorbait  les 
rayons  calorifiques  mieux  que  l'eau  pure  :  il  trouve  que  ce  sont 
les  lames  d'alun  solide  qui  sont  des  absorbants  énergiques  pour 
la  chaleur  obscure,  mais  que  la  solution  d'alun  n'est  pas  un  meil- 
leur absorbant  que  l'eau  pure. 

Clkvbland  ABBE.  —  Radiation  atmosphérique  de  la  dutleur  et  soo  imporUnce 

en  Météorologie,  p.  364* 

Une  partie  de  la  chaleur  versée  à  notre  globe  par  le  Soleil  est 
rayonnée  vers  Tespace,  non  pas  par  la  surface  même  de  la  terre, 
mais  par  les  couches  inférieures  de  l'atmosphère  qui  rayonnent 
leur  chaleur  au  travers  des  couches  supérieures,  et  celles-ci  rayon- 
nent aussi  vers  Tespace.  Le  pouvoir  émissif  de  l'air,  déduit  des 
nombres  de  Maurer  pour  le  rayonnement  annuel  moyen,  est 
notablement  inférieur  au  nombre  donné  par  Hutchins  :  il  n  y  a 
pas  à  s'étonner  outre  mesure  de  ce  désaccord,  étant  donnée  l'in- 
certitude du  calcul  qu'on  fait  subir  au  nombre  de  Maurer.  L'au- 
teur montre  comment  l'énorme  chaleur,  ainsi  rayonnée  par 
l'atmosphère  elle-même,  intervient  dans  l'explication  de  certains 
phénomènes  météorologiques. 
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JOUBHAL  DE  LA  SOCIÉTÉ  PHTSIGO-CHimaUE  RUSSE. 
Vol.  XXIV,  n~  1,  2,  3,  4;  année  1892. 

A.  POTILIZINE.  —  Méthode  nouvelle  pour  déterminer  le  point  de  fusion 

des  substances  inorganiques,  p.  1-28. 

(Partie  du  Journal  commune  aux  deux  Sections). 

On  obtient  des  résultats  concordants  à  iho",oi6C.  près,  en 
déterminant  directement,  à  l'aide  d'un  thermomètre  sensible  et 
bien  vériBé,  la  température  de  fusion  ou  de  solidification,  à  la 
condition  d'employer  au  moins  20^'  de  matière  et  de  faire  varier 
la  température  lentement,  i**C.  par  minute  à  peu  près.  Mais  on 
dispose  rarement  d'une  aussi  grande  quantité  de  matière  à  essayer  : 
par  conséquent,  on  a  été  contraint  d'imaginer  plusieurs  méthodes 
ne  demandant  que  très  peu  de  matière,  et  se  basant  sur  l'emploi 
des  tubes  capillaires  ou  du  courant  électrique.  Les  résultats 
obtenus  par  ces  méthodes  diffèrent  notablement  entre  eux,  si 
l'on  fait  varier  le  diamètre  des  tubes  capillaires  ou  l'épaisseur  de 
la  couche  de  la  matière  ;  les  températures  obtenues  sont  générale- 
ment plus  élevées  que  celles  déterminées  par  la  méthode  directe. 
La  méthode  calorimétrique  de  Carnelly  pour  les  sels  plus  réfrac- 
taires,  basée  sur  l'emploi  d'un  creuset  en  platine  épais,  contenant 
quelques  milligrammes  de  matière,  donne  des  résultats  encore 
moins  précis  (différences  de  4**G.  à  i4**C). 

L'auteur  propose  l'emploi  d'un  tube  deux  fois  recourbé,  for- 
mant un  manomètre  ouvert,  rempli  de  mercure.  La  branche  infé- 
rieure doit  être  étirée  et  la  pointe  capillaire  résultante  plongée 
pendant  quelques  secondes  dans  la  matière  à  essayer  à  l'état  fondu, 
pour  la  boucher  hermétiquement.  En  cet  élat,  on  l'introduit  à  côté 
d'un  thermomètre  dans  un  tube  à  réaction  plongé  dans  un  bain 
de  matière,  approprié  à  la  température  à  observer  et  chauffé  len- 
tement. Au  moment  de  la  fusion  du  bouchon,  le  mercure  du  ma- 
nomètre baisse  brusquement.  L'auteur  a  trouvé,  par  sa  méthode, 
la  température  de  fusion  du  bromure  d'argent  égale  à 

4.;.8%r)C.=bo,ii5, 
et  celle  de  l'azotate  de  potasse  égale  à  336,07  zh  o,  1 1.  Le  dia- 
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mètre  de  la  partie  capillaire  du  tube  variait  de  o™",6  à  o""",8  et 
la  longueur  du  bouchon  de  matière  à  essayer  était  à  peu  près  6"*". 
La  même  méthode  peut  servir  aussi  pour  les  températures  plus 
hautes  :  dans  ce  cas,  le  tube  manométrique  est  fait  en  verre  réfrac- 
taire  et  le  thermomètre  est  remplacé  par  un  morceau  de  plaline 
que  l'on  fait  tomber  dans  un  calorimètre  au  moment  de  la  fusion, 
indiquée  par  le  mouvement  du  mercure  du  manomètre. 

P.  BACHMETIEFF.  —  Chaleur  magnétique  des  fils  de  fer  et  de  nickel  soomis 

à  une  tension  longitudinale,  p.  i-8. 

L'origine  du  son  émis  par  le  fer  sous  Tinfluence  d'une  aiman- 
tation intermittente,  aussi  bien  que  le  changement  de  ses  pro- 
priétés thermo-électriques  par  Taimantation,  étant  expliquées  par 
les  variations  de  ses  dimensions,  l'auteur  a  eu  l'idée  d'entreprendre 
des  expériences  pour  constater  que  réchauffement  du  fer  pendant 
son  aimantation  peut  aussi  être  attribué  uniquement  à  cette  canse 
secondaire.  Mais  les  résultats  ont  été  négatifs.  Un  couple  thermo- 
électrique, cuivre  et  maillechort,  a  été  placé  en  contact  avec  le  fil; 
celui-ci  est  étiré  par  l'intermédiaire  d'un  levier  chargé  de  poids 
et  aimanté  par  un  courant  intermittent;  ce  courant  passe  dans  une 
bobine  isolée  du  fil  étiré  par  un  espace  annulaire  traversé  par  un 
courant  d'eau,  afin  d'obvier  à  réchauffement  direct.  Pour  un  fil  de 
fer  bien  recuit,  réchauffement  décroît  quand  on  augmente  la  ten- 
sion, atteint  un  minimum  et  croît  de  nouveau  pour  des  charges 
encore  plus  grandes.  L'inverse  se  présente  pour  un  fil  de  nickel; 
un  fil  de  cuivre  ne  s'échaufi'e  pas  du  tout,  et,  par  suite,  l'action  des 
courants  induits  est  insignifiante.  La  tension  correspondante  au 
mininuim  d'ccliauffemenl  pour  le  fer  est  celle  pour  laquelle  la 
variation  de  longueur  s'annule;  par  conséquent,  on  ne  peut  pas 
attribuer  la  chaleur  magnétique  à  la  seule  variation  des  dimen- 
sions. 

N.  DKLAUNAY.  —  Note  sur  la  tlicoric  cinétique  des  gaz,  p.  9-1. >. 

La  théorie  du  mouvement  hélicoïdal  de  Bail  démontre  qu'un 
ellipsoïde  à  trois  axes,  solide  el  élastique,  peut  recevoir  un  mou- 
vement hélicoïdal  dexlrogyre  par  des   chocs  reçus  en   quelques 
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points  de  quatre  de  ses  octaDts,  mais  que  les  chocs  reçus  aux 
points  des  quatre  autres  octants  produisent  un  mouvement  héli- 
coïdal lévogyre.  Par  conséquent,  un  gaz  idéal,  formé  de  molécules 
ellipsoïdales,  présente  une  sorte  de  bipolarilé  :  une  partie  de  ses 
molécules  possède  un  mouvement  hélicoïdal  dextrogyre  et  les 
autres  un  mouvement  lévogyre. 

D.  BOBYLEFF.  —   Mouvement  d'une  sphère  creuse,   contenant  un  gyroscope 
en  rotation  et  roulant  sur  un  plan  horizontal  p.  i4-i5. 

L'auteur  a  déjà  communiqué,  Tannée  précédente,  à  la  Société 
mathématique  de  Saint-Pétersbourg,  la  théorie  mathématique  de 
ce  genre  de  mouvement.  La  courbe  décrite  par  le  point  de  contact 
est  analogue  à  la  courbe  élastique;  elle  consiste  en  parties  qui  se 
répètent  périodiquement,  mais  leur  forme  varie  beaucoup  selon 
les  conditions  du  commencement  du  mouvement.  L'appareil  a  été 
construit  par  M.  Frauzenne,  mécanicien  de  l'Université  de  Saint- 
Pétersbourg.  Pour  observer  les  courbes,  on  fait  rouler  la  sphère 
sur  une  table  saupoudrée  de  lycopode,  ou  mieux  encore,  sur  un 
double  de  papier  à  calquer  et  de  papier  blanc  :  le  poids  de  la 
sphère  est  suffisant  pour  tracer  une  empreinte  nette  de  sa  trajec- 
toire. 

D.  GOLDHAMMER.  —  Essai  sur  la  théorie  électromagnétique  de  la  dispersion 

et  de  l'absorption  de  la  lumière,  p.  17-40. 

L'auteur  remarque  que  la  théorie  électromagnétique  de  Ko- 
laczek,  tout  en  donnant  des  résultats  conformes  à  l'expérience 
quand  il  s*agit  des  phénomènes  optiques,  conduit  à  la  conclusion 
erronée  que  la  résistance  de  tous  les  milieux  pour  un  courant  sta- 
tionnaire  est  infiniment  grande.  Pour  obvier  à  cet  insuccès,  il 
cherche  à  remplacer  les  formules  fondamentales  de  Maxwell  par 
d'autres,  un  peu  plus  générales,  qui  conduisent  à  des  formules  ré- 
sultantes contenant  un  plus  grand  nombre  de  constantes  arbi- 
traires et  susceptibles  de  s'adapter  mieux  aux  données  de  Texpé- 
rience. 
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D.   GOLDHA.MMER.  —  La  théorie  électromagnétique  explique-t-elle  les  phéno- 
mènes lumineux  dans  les  métaux?  p.  4o-44* 

M.  Cobn,  dans  un  Mémoire  publié  dans  le  volume  LV  des 
Annales  de  Ifiedemanny  démontre  que  la  théorie  de  Maxwell  est 
en  contradiction  complète  avec  les  données  expérimentales  con- 
cernant les  phénomènes  optiques  dans  les  métaux.  L'auteur  re- 
marque que  les  définitions  que  Maxwell  donna  aux  quantités  D 
et  X  s^appliquent  à  Télat  stationnaire  du  milieu,  c*est-à-dire  au  cas 
où  la  période  d'oscillation  est  qo.  Pour  tous  les  cas  où  cette  condi- 
tion est  remplie,  les  résultats  de  sa  théorie  s'accordent  parfaite- 
ment avec  l'expérience.  Mais  on  n'a  plus  le  droit  d'appliquer  les 
formules  de  Maxwell  aux  cas  pour  lesquels  la  période  d'oscilla- 
tion n'est  plus  infinie,  sans  leur  faire  subir  des  modifications  ap- 
propriées que  l'auteur  indique. 

W.  LERMANTOFF.  —  A  propos  des  expériences  sur  la  production  artiGcielle 

de  la  pluie,  p.  69. 

Étant  posé  que  l'introduction  des  produits  d'une  explosion  ou 
bien  la  concussion  seule  peuvent  produire  la  pluie,  il  est  nécessaire 
de  les  faire  parvenir  dans  la  couche  atmosphérique  dans  laquelle 
les  conditions  propres  à  la  formation  de  la  pluie  existent.  Nous 
possédons  déjà  dans  divers  mouvements  lourbillonnaires,  si  bien 
étudies  par  Thomson,  Ilelmhollz  et  autres,  un  mo^en  pour  atteindre 
ce  but,  mo^'cn  qui  paraît  inconnu  aux  expérimentateurs  américains. 
M.  Guillaume  cite  dans  La  l\(tture\c{dî\l  d'une  pluie  abondante  qui 
a  suivi  immédiatement  l'explosion  d'une  fabrique  de  dynamite  près 
de  Bordeaux;  or,  on  construit  cette  sorte  d'édifice  avec  des  murs 
solides  et  une  toiture  léj»;ère,  conditions  éminemment  favorables 
pour  la  formation  d'un  tourbillon  annulaire,  dirigé  vers  le  haut. 

\V.  LKRM  VNTOFF.  —  Sur  la  construction  des  chapes  en  agate  pour  les  aiguilles 
uirnantécs,  d'après  la  inélliode  de  feu  G.  Brauer,  p.  70. 

Au  lieu  de  chercher  à  produire  un  trou  conique,  ce  qui  est  pra- 
liquement  impossible,  JM.  Brauer  lui  donnait  la  forme  d'une  sur- 
face spliérique,  de  o'""',;)  à  i '"'"  de  rajon,  en  usant  la  |)irce  à 
l'émeri  à  l'aide  d'une  broche  arrondie  en  laiton,  tournant  très  vite. 
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et  en  polissant  à  la  manière  usitée  par  les  lapidaires.  La  pointe 
d^acier  a  été  formée  sur  le  tour  à  Taide  d'une  fine  pierre  à  aiguiser  ; 
sous  un  grossissement  de  cinquante  fois,  elle  doit  présenter  la 
forme  d'un  ellipsoïde  de  rotation  très  allongé.  Le  contact  entre 
ces  deux  surfaces  (quoique  de  second  ordre)  se  produit  en  un 
point,  tandis  que  dans  la  construction  usuelle  il  se  forme  bien  vite 
une  paire  de  facettes  qui  glissent  l'une  sur  Tautre.  Quelques 
courtes  aiguilles  de  galvanomètre,  récemment  faites  d'après  cette 
méthode  par  le  mécanicien  du  laboratoire  de  Physique  de  l'Uni- 
versité de  Saint-Pétersbourg,  M.  Frauzenne,  ont  donné  une  mo- 
bilité bien  supérieure  à  celle  des  galvanomètres  de  Siemens. 

W.  WITKOWSKY.  —  Sur  l'appareil  de  M.  Ederin  pour  la  mesure 

des  bases  géodésiqucs,  p.  77-95. 

L'appareil  de  M.  Éderin  a  pour  but  d'accélérer  les  opérations 
nécessaires  pour  la  mesure  d'une  base,  sans  en  diminuer  la  préci- 
sion. Il  est  formé  d'un  fil  d'acier  et  d'un  autre  en  laiton,  de  25°* 
de  longueur  et  de  2"™  de  diamètre,  chacun,  tendus,  pendant  l'em- 
ploi, librement  à  la  main,  mais  par  l'intermédiaire  de  dynamo- 
mètres, qui  doivent  indiquer  toujours  la  tension  normale  de  10^^. 
Chaque  fil  est  prolongé  aux  deux  bouts  par  des  réglettes  divisées 
en  millimètres.  Un  des  deux  observateurs  amène  le  zéro  de  sa  ré- 
glette en  contact  avec  un  repère,  placé  sur  un  trépied  léger,  et 
l'autre  fait  en  même  temps  la  lecture  de  la  position  du  deuxième 
repère  sur  la  réglette  correspondante.  Immédiatement  après,  l'opé- 
ration est  répétée  à  l'aide  du  deuxième  fil,  pour  pouvoir  éliminer 
l'influence  de  la  température.  La  distance  des  zéros  des  réglettes 
étant  mesurée  dans  les  mêmes  conditions  de  tension  du  fil,  la  pré- 
cision de  la  mesure  devient  très  grande.  L'auteur  a  entrepris  une 
série  de  mesures  de  deux  bases  par  l'appareil  de  M.  Lderin,  sui- 
vies de  vérifications  de  l'appareil  lui-même.  Les  erreurs  probables 
de  l'observation  variaient  entre  ±:o"'"*,34  et  1°*"*,  21  ou  entre 
^^^il^t^i^i  et  y^^Too  ^^  '^  longueur  de  la  base  mesurée.  Les  vérifica- 
tions des  fils  a  diverses  époques  ont  constaté  une  diminution  de 
leur  longueur  bien  appréciable,  duc  probablement  à  la  réaction 
élastique,  de  sorte  qu'il  a  fallu  représenter  la  longueur  du  fil  à 
une  époque  donnée  par  une  formule  parabolique. 
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V.  ROSENBERG.  —  Appareil  pour  simuler  le  phénomène  de  la  dcvîatioa 

des  vents  alizés,  p.  96-97. 

On  place  un  vase  cylindrique  en  verre  sur  une  petite  plate-forme 
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reil, on  voit  les  deux  veines  liquides  se  dévier  conformément  à  la 
loi  des  vents  alizés.  W.  Lermaktoff- 
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SUE   LA    G0EXI8TEIGB    DU   P0U70IB   DIÉLEGTBiaUS 
ET  DE  LA  GOHDÏÏGTIBILITÉ  ÉLEGTEOLTTiaïïE; 

Par  m.  E.  BOUTY  (>). 

1.  Beaucoup  de  corps  isolants  à  froid  deviennent  des  électro- 
lytes  à  une  température  suffisamment  élevée.  Gomment  s^opère  la 
transition?  Y  a-t-il,  à  partir  d^une  certaine  température,  coexis- 
tence du  pouvoir  diélectrique  et  de  la  conductibilité  électrolytique 
et  quels  en  sont  les  effets  (^)?  Telles  sont  les  questions  que  je  me 
suis  posées  et  qui  m'ont  amené  à  entreprendre  le  présent  travail. 

2.  Les  appareils  et  les  méthodes  que  j'ai  employés  sont  les 
mêmes  qui  m'ont  déjà  servi  dans  Tétude  des  propriétés  diélec- 
triques du  mica  ('),  ce  qui  me  permettra  d'être  très  bref.  Le 
circuit  d'une  pile  P  (^fig*  i)  de  force  électromotrice  E  constante 

Fig.  1. 


et  de  faible  résistance  contient  :  1°  l'appareil  A  (condensateur  ou 
auge  électrolytique)  que  l'on  veut  étudier;  2®  un  microfarad 
auxiliaire  M;  3**  un  pendule  interrupteur  I  qui  permet  de  fermer 
le  circuit  pendant  des  temps  i  connus,  très  courts  et  variables  à 
volonté. 


(*)  Extrait  d'un  Mémoire  plus  étendu  publié  dans  les  Annales  de  Chimie  et 
de  Physique,  6*  série,  t.  XX VII  ;  septembre  1892. 

(•)  MM.  Cohn  et  Arons  {Wied,  Ann.,  t.  XXVIII,  p.  454;  1886  et  Journal  de 
Physique,  a*  série,  t.  VI,  p.  546)  ont  prouvé  les  premiers  que  l'on  considérait 
à  tort  comme  infinie  la  constante  diélectrique  des  corps  conducteurs,  et  démontré 
expérimentalement  la  superposition  du  pouvoir  diélectrique  et  de  la  conducti- 
bilité dans  un  certain  nombre  de  liquides  mauvais  conducteurs. 

(»)  Étude  des  propriétés  diélectriques  du  mica  {Annales  de  Chimie  et  de 
Physique,  6*  série,  t.  XXIV,  p.  894  ). 

/.  de  Phys.,  Z*  série,  t.  I.  (Novembre  1892.)  3i 
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Supposons  d^abord  que  A  est  uq  condensateur  à  diélectrique 
parfait,  dont  la  capacité  G  est  négligeable  par  rapport  à  celle  du 
microfarad.  Quand  Téquilibre  électrique  est  établi,  la  charge  qx 
du  microfarad  est  égale  à  celle  du  condensateur  A  et  cette  dernière 
a  très  sensiblement  pour  valeur 

(i)  yi=GE. 

Si  la  résistance  de  la  pile  et  des  conducteurs  est  négligeable, 
réquilibre  pourra  être  considéré  comme  atteint  au  bout  d^un 
temps  0  très  court,  moindre  que  un  dix-millième  de  seconde  par 
exemple,  et  la  charge  q  reçue  par  le  microfarad  demeurera  inva- 
riable pour  toute  durée  de  fermeture  du  circuit  supérieure  à  0. 

Supposons  en  second  lieu  que  A  est  une  auge  électroljtique 
non  polarisée,  de  capacité  électrostatique  pratiquement  nulle,  mais 
dont  la  résistance  r  est  énorme. 

L^équilibre  électrique  ne  sera  atteint  qu'au  boutd'un  temps  extrê- 
mement long,  et  le  microfarad  recevra  dans  un  temps  /  une  charge 
égale  à  celle  qui  est  débitée  à  travers  Pauge.  La  résistance  de  la 
pile  et  des  conducteurs  métalliques  étant  toujours  supposée  négli- 
geable, les  électrodes  sont  portées  dans  un  temps  0  très  court  à  la 

didérence  de  potentiel  E  caractéristique  de  la  pile  :  dès  lors  l'auge 

F 

est  traversée  par  un  courant  dont  l'intensité  initiale  ~  ne  décroît 

ensuite  que  très  lentement  en  vertu  de  la  polarisation.  L'auge 
débite  donc  et  le  microfarad  reçoit,  dans  le  temps  /,  une  charge  q^ 

pratiquemenl  égale  a  -;  / 

E 

(  >.  )  Oi  -  -  f. 

*  r 

Tous  ces  résultats  ont  été  vérifiés  directement. 

Supposons  enfin  que  Ton  place  en  A  un  condensateur  parfait  de 
capacité  C,  mais  qui  [)ortc  en  dérivation  l'auge  électrolytique  dont 
nous  venons  de  parler.  La  charge  Q  reçue  dans  le  temps  t  par  le 
microfarad  sera  la  somme  des  chargcîs  q^  et  q^  reçue  par  le  con- 
densateur et  débitée  par  l'aube,  et  il  en  sera  é\idemment  de  même 
si  le  condensateur  et  Tauge  sont  superposés,  c'est-à-dire  dans  le 
cas  prati(jue   d'un    condensateur  imparfait   dont   le  diélectrique 
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possède  une  faible  conductibilité  électroljtique.  On  aura  donc 

(3)  Q  =  ^l  +  y,=  GE^-?^=^-(G^-^/^ 

3.  Voici  maintenant  la  manière  de  procéder  au\  expériences 
définitives. 

Après  avoir  constitué  un  condensateur  A  à  lame  d^air  et  déter- 
miné la  charge  q  qu'il  reçoit  d^une  pile  de  force  électromotrice  E, 
on  étudie  la  variation  avec  le  temps  de  la  charge  Q  emmagasinée 
par  le  microfarad,  quand  on  a  remplacé  Tair  du  condensateur  A 
par  la  substance  à  la  fois  diélectrique  et  conductrice  qu'il  s'agit 
d'étudier.  Soient  c  la  capacité  du  condensateur  à  lame  d'air,  C  la 
capacité  initiale  du  condensateur  à  lame  diélectrique  et  conduc- 
trice, k  la  constante  diélectrique.  On  a,  par  des  définitions, 

(4>  ryz=cE=^E. 

Nous  avons  vu  qu'on  a,  d'autre  part, 

Or,  entre  la  capacité  G  d'un  condensateur  à  lame  diélectrique  de 
forme  quelconque  et  la  résistance  r  d'une  masse  conductrice  de 
même  forme  et  de  dimensions  identiques,  subsiste  la  relation  (5), 

Dans  cette  formule,  p  représente  la  résistance  spécifique  de  la  sub- 
stance conductrice,  cette  dernière  étant  évaluée  dans  le  système 
d'unités  électrostatiques ,  C  et  /•  doivent  être  exprimés  dans  un 
même  système  qui  peut  être  indifféremment  le  système  électrosta- 
tique ou  le  système  électromagnétique. 

En  substituant  à  C  sa  valeur  tirée  de  (5)  dans  les  formules  (4) 
et  (3),  elles  deviennent 
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d'où 

(8)  Q^A  +  i^/. 

7  P 

Le  second  membre  de  (8)  est  indépendant  de  Tunitë  de  charge 
adoptée,  de  la  force  électromotrice  de  la  pile,  de  la  forme  et  des 
dimensions  du  condensateur.  Toutes  ces  données  peuvent  être 
choisies  par  d'autres  considérations,  et  les  mesures  de  Q  et  de  ^ 
détermineront  à  la  fois  k  et  p,  la  constante  diélectrique  et  la 
résistance  spécifique  de  la  matière  étudiée. 

4.  Pour  que  les  expériences  soient  possibles,  c'est-à-dire  pour 
qu'elles  fournissent  à  la  fois  des  valeurs  de  k  et  de  p  suffisamment 
exactes,  il  est  nécessaire  que  les  deux  termes  du  second  membre 
de  (8)  soient  du  même  ordre  de  grandeur.  Les  valeurs  que  Ton 
peut  donner  à  t^  limitées  par  la  qualité  de  l'interrupteur,   sont 

susceptibles  de  varier,  dans  mes  expériences,  de  o%oooi  à  o*,o3. 

.ko 
Le  produit  --!-  =^  T,  qui  a  les  dimensions  d'un  temps,  doit  donc 

être  compris  entre  des  limites  du  même  ordre,  ce  qui  restreint 
singulièrement  le  choix  des  substances  à  étudier.  Si  T  est  trop 
petit,  l'efTet  de  la  conductibilité  domine  au  point  de  rendre  la  dé- 
termination de  A  illusoire;  s'il  est  trop  grand,  c'est  p  qui  sera  mal 
déterminé. 

Pratiquement  j'ai  reconnu  que  ma  méthode  ne  peut  être  em- 
ployée à  la  mesure  d'une  résistance  spécifique  que  si  la  valeur  de 
celte  résistance  (p)  évaluée  dans  le  système  électromagnétique 
est  inférieure  à  lo'^  ohms;  elle  ne  s'applique  à  la  mesure  de  A*  ([ue 
pour  des  résistances  spécifiques  supérieures  à  lo^  ohms.  La  pre- 
mière limite  est  sans  importance,  puisque  des  procédés  bien  connus 
permettent  de  mesurer  des  valeurs  de  (p)  très  supérieures.  Il  n'en 
est  pas  de  même  de  la  seconde  :  la  méthode  que  je  propose  me 
paraît  en  efTet  être  la  première  qui  permette  de  constater,  uiev 
une  certitude  qui  ne  laisse  aucune  place  au  doute,  l'existence  du 
pouvoir  diélectrique  chez  les  corps  doués  d'une  conductibilité 
éleclrolyti([ue  sensible. 

On  remarcjuera  que  la  plus  forte  résistance  spécifique  trouvée 
par   M.  Foussereau    [)0ur   l'eau    distillée    (')    est   seulement   de 


(  '  )  Foussereau,  Thèse  de  doctorat,  Annales  de  Chimie  et  de  Physique,  6*  série, 
t.  V,  p.  340;  i885. 
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7.10*  ohmSy  et  pour  Talcool  absolu  (*)  de  7.  lo*  ohms.  Pour 
atteindre  directement  cette  dernière  substance,  il  faudrait  rendre 
mon  interrupteur  environ  cent  fois  plus  exact,  et  mille  fois  plus 
exact  pour  l'eau  distillée.  //  faudrait  aller  encore  un  million 
de  fois  au  delà  pour  s'attaquer  aux  sels  fondus  ou  aux  dissolutions 
salines  concentrées. 

I.  —  Corps  liquides. 

5.  En  dehors  des  isolateurs  proprement  dits  tels  que  la  ben- 
zine, l'essence  de  térébenthine  et  le  sulfure  de  carbone  purs,  on 
peut  s'adresser  à  des  échantillons  plus  ou  moins  impurs  de  ces 
substances  ou  à  des  mélanges  de  ces  mêmes  corps  avec  quelques 
centièmes  d*alcool  ou  d'éther. 

Voici  d'abord  les  résultats  relatifs  aux  liquides  isolants  (^)  : 

Substance.  k.  (  p  )  en  ohms. 

Sulfure  (le  carbone 2,716  >'»   5. 10*' 

Essence  de  térébenthine 2,3i4  —1,75.10*' 

„       .  ,  l  à  ao" a, 21  î, 56.10*' 

Benzine  n®  1  <   ,       ^  ' 

(870* 2,22  7,90.10" 

Benzine  n*  2 2,3i5  2,86.10" 

Benzine  ordinaire '^iSgS  1,09.10*' 

On  remarquera  que,  pour  divers  échantillons  d'une  même  sub- 
stance, la  constante  diélectrique  varie  peu,  tandis  que  la  résistance 
spécifique  est  susceptible  de  varier  dans  des  limites  assez  larges, 
conformément  à  ce  qu'on  savait  déjà  sur  la  conductibilité  des  sub- 
stances isolantes.  Quand  on  élève  la  température,  la  constante 
diélectrique  demeure  sensiblement  invariable,  tandis  que  la  résis- 
tance spécifique  diminue  rapidement. 

6.  L'addition  d'alcool  à  la  benzine  élève  sensiblement  la  con- 
stante diélectrique  et  diminue  la  résistance  spécifique  dans  un 
rapport  considérable.  Avec  un  mélange  de  19  parties  en  poids  de 
la  benzine  n°  2  du  Tableau  ci-dessus,  et  de  i  partie  d'alcool,  on  a 

trouvé 

k  =  2,635,        (p)  =  2,i33.  io*Oohms. 


(»)  FoussBREAU,  Journal  de  Physique,  2*  série,  t.  IV,  p.  /|54;  i885. 
(')  Tous   les   produits  purs  employés  dans   ce    travail  ont  été   fournis  par 
MM.  Poulenc. 
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Si  l'on  imagine  que  la  benzine  et  Talcool  conservent,  dans  ce 
mélange,  leur  pouvoir  diélectrique  et  leur  conductibilité  propres, 
on  pourra  déduire  de  ces  mesures,  par  extrapolation,  la  constante 
diélectrique  x  et  la  résistance  spécifique  y  de  l'alcool  absolu  em- 
ployé. Occupons-nous  d'abord  de  la  résistance  spécifique.  En 
admettant,  pour  densités  de  la  benzine  et  de  l'alcool  à  la  tempéra- 
ture de  l'expérience,  respectivement  0,878  et  0,792,  la  composition 
en  volume  du  mélange  est  : 

Alcool o,or>5i 

Benzine 0,9449 

et  l'on  aurait,  pour  déterminer  y^ 

.-1,-1  î 

o,oD3i  -  -ho,9î49 


d'où 

y  =  1 ,18.  lo'ohms. 

Le  même  calcul,  appliqué  à  un  mélange  de  5  pour  100  en  poids 
d'alcool  et  gS  de  sulfure  de  carbone,  a  donné  seulement 

y  =  1 ,45.  lo'ohms. 

Les  nombres  ainsi  trouvés  sont  respeclivemenl  dix-sept  fois  cl 
deux  fois  environ  supérieurs  à  la  plus  grande  résislance  spéci- 
fique mesurée  par  M.  Foussercau  pour  l'alcool  absolu,  cl  je  me 
suis  assuré,  au  conlraire,  que  mon  alcool  était  meilleur  conducteur 
que  celui  de  M.  Foussereau. 

D'ailleurs,  si  l'on  étudie  successivement  divers  mélanges  formé> 
aux  dépens  de  la  même  benzine  et  du  même  alcool,  on  trouve  que 
la  conductibilité  croît  en  proportion  beaucoup  plus  rapide  que 
Talcool  ajouté.  Ainsi,  pour  trois  mélanges  contenant  respective- 
ment 2,  4i3  et  7  pour  100  d'alcool  en  poids,  les  conductibilités 
mesurées  se  sont  trouvées  entre  elles  comme  les  nombres  1,  i3,7 
et  94. 

Pour  interpréter  ce  résultat,  on  doit  admettre  que  l'alcool  doit 
la  plus  grande  part  de  sa  conductibilité  à  quelque  substance  étran- 
gère peu  ou  point  soluble  dans  la  benzine  pure,  et  qui  ne  peut 
subsister,  en  totalité,  dans  les  mélanges  de  benzine  ou  de  sulfure 
de  carbone  trop  pauvres  en  alcool.  La  résistance  spécifique  appar- 


POUVOIR  DIÉLECTRIQUE  ET  CONDUCTIBILITÉ.         45i 

tenant  en  propre  à  Talcool  se  trouverait  du  même  ordre  que  celle 
de  la  benzine  ou  des  autres  bons  isolateurs. 

7.  En  ce  qui  concerne  le  pouvoir  diélectrique,  sans  donner  pré- 
cisément un  nombre  constant,  des  calculs  de  ce  genre  fournissent 
au  moins  des  résultats  d'un  ordre  de  grandeur  invariable.  Pour  le 
mélange  de  5  pour  loo  en  poids  d'alcool  et  de  96  de  benzine  étudié 
ci-dessus,  on  a  Téquation 

OjOjjiar-h  0,9449.2, 3i5  =  2,635, 
X  —  8,i3. 

Trois  autres  mélanges  contenant  respectivement  2,  4?^  6t  7 
pour  100  d'alcool  dans  un  autre  échantillon  de  benzine  ont  donné 
respectivement  : 

Proportion  d'alcool 

en  poids.  x. 

0,02  6,87 

0,045  10,95 

0,07  8,56 

Enfin  un  mélange  de  5  pour  100  d'alcool  en  poids  et  de  96  d'es- 
sence de  térébenthine  a  donné 

^  =  5,  i>. 

Ces  divers  nombres  présentent  entre  eux  des  divergences  assez 
considérables  en  valeur  absolue,  quoique  médiocres,  si  l'on  a  égard 
à  l'importance  de  l'extrapolation  et  aux  variations  énormes  de  la 
résistance  spécifique.  Leur  moyenne 

d7  =  7,93 

donne  au  moins  un  renseignement  approximatif  relativement  à  la 
constante  diélectrique  de  Talcool  pur. 

Rappelons  à  cet  égard  que,  dans  un  récent  Mémoire,  M.  Rosa  (  *  ) 
donne  pour  la  constante  diélectrique  de  l'alcool  le  nombre  25, 7 
et  que  MM.  Cohn  et  Arons  (^)  avaient  trouvé,  pour  la  même  quan- 


(•)  R08A,  PhiU  Mag.,  5«  série,  t.  XXXI,  p.  188;  1891. 

(*)  Cohn  et  Arons,  Wied,  Ann.,  t.  XXXIII,  p.  i3  et  Si;  1888. 
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tilé,  la  valeur  26,8.  Des  nombres  aussi  élevés  paraissent  incompa- 
tibles avec  les  résultats  de  Tensemble  de  mes  mesures. 

8.  Je  n^ai  fait  qu^une  seule  mesure  sur  un  mélange  de  o,o5 
d'éther  et  o,  gS  d'essence  de  térébenthine  ;  elle  donne,  pour  la  con- 
stante diélectrique  de  Téther. 

M.  Quincke  (  *  ),  qui  a  mesuré  directement  par  diverses  méthodes 
la  constante  diélectrique  d'éther  bien  privé  d'eau,  a  trouvé  des 
nombres  compris  entre  4?  4  ^^  4}  8. 

9.  En  résumé,  les  expériences  qui  précèdent  montrent 
nettement  les  effets  de  la  superposition  du  pouvoir  diélectrique 
et  de  la  conductibilité  électroly tique.  Elles  ne  prouvent  cepen- 
dant pas  que  les  deux  propriétés  sont  afTérentes  aux  mêmes  molé- 
cules, puisqu'on  est  au  contraire  bien  certain  que,  dans  les 
mélanges  étudiés,  la  conductibilité  est  attribuable,  au  moins  en 
grande  partie,  à  des  impuretés  qu'ils  renferment  en  quantités  très 
minimes. 

Cette  objection  mérite  d'être  discutée  de  près.  Les  expériences 
suivantes  nous  aideront  peut-être  à  la  résoudre. 

II.  —  Glace  et  sels  solides. 

10.  Parmi  les  corps  solides  conducteurs,  j'ai  étudié  la  glace  et 
les  azotates  alcalins. 

D'après  M.  Foussereau  (2),  la  résistance  spécifique  de  la  glace 
d'eau  distillée  est  déjà  supérieure  à  10^  ohms  à  la  température 
de  —  i*'.  Quant  aux  azotates  de  potasse  et  de  soude  et  à  leurs  mé- 
langes, leur  résistance  à  la  température  ordinaire  est  d'autant  plus 
grande,  elle  reste  supérieure  à  10®  ohms  jusqu'à  une  tempéra- 
ture d'autant  plus  haute  que  leur  point  de  fusion  est  lui-même  plus 
élevé.  Ainsi,  pour  l'azotate  de  soude  fondant  à  agS**,  cette  résis- 


(')  Quincke,  Wied.  Ann.y  l.  XIX,  p.  725;  i883. 

(')  Foussereau,  Thèse   de   doctorat.  Annales  de   Chimie  et  de   Physique, 
<)"  série,  t.  V,  p.  35o,  365  et  suiv.  ;  i885. 


POUVOIR  DIÉLECTRIQUE  ET  CONDUCTIBILITÉ.        453 

tance  reste  supérieure  à  lo*  jusqu'à  167^  environ,  tandis  que, 
pour  le  mélange  à  équivalents  égaux  d'azotates  de  potasse  et  de 
soude  fondant  à  219^,  elle  tombe  au-dessous  de  cette  limite,  peu 
au-dessus  de  5o^.  La  méthode  que  j'ai  décrite  est  applicable  à  ces 
corps  entre  les  mêmes  limites  de  température. 

11.  Les  expériences  sur  les  corps  solides  sont  beaucoup  plus 
délicates  que  les  précédentes,  relatives  aux  mélanges  liquides. 
Outre  la  difficulté  d'obtenir  une  couche  mince  et  homogène  rem- 
plissant exactement  l'intervalle  des  plateaux  du  condensateur  sans 
le  déformer,  on  doit  toujours  redouter  l'efTet  de  la  conductibilité 
de  la  couche  superficielle  qui,  pour  peu  qu'elle  soit  notable, 
faussera  complètement  les  résultats  de  l'expérience.  On  peut  assi- 
miler cette  couche  superficielle  et  la  portion  très  étroite  des  bords 
du  condensateur  qu'elle  intéresse  à  une  auge  électroly tique  supplé- 
mentaire dont  les  dimensions  et  la  conductibilité  n*ont  avec  celles 
de  Tauge  principale  aucune  relation  connue.  Supposons  réalisé  le 
cas  limite  où,  la  capacité  de  polarisation  de  cette  auge  supplémen- 
taire étant  très  faible  et  sa  conductibilité  relativement  grande,  la 
polarisation  pourrait  atteindre  en  o',oooi  une  fraction  notable  de 
sa  valeur.  Soit  a  la  quantité  d'électricité  correspondante.  Le 
débit  propre  de  l'auge  supplémentaire  pourra  être  représenté  par 

et  la  quantité  totale  d'électricité  recueillie  par  le  microfarad  serait 

Sa  limite  apparente  pour  /  =  o  est  non  plus  CE,  mais  CE  +  a. 
Si  l'on  songe  que,  dans  ces  expériences,  G  ne  dépasse  jamais 
quelques  millièmes  de  microfarad  et  que  les  capacités  de  polarisa- 
lion  peuvent  être  de  l'ordre  de  -^  de  microfarad  par  millimètre 
carré,  on  jugera  de  l'importance  des  erreurs  que  l'on  est  ainsi 
exposé  à  commettre.  La  plus  petite  valeur  trouvée  pour  G,  et  par 
conséquent  pour  A:,  sera  toujours  la  plus  probable. 

12.  Glace.  —  Un  intérêt  spécial  s'attachait  à  l'étude  de  ce 
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corps.  D'après  MM.  Cohn  et  Arons  (*),  Tereschîn  (*),  Cohn  (•), 
Peau  distillée  possède  une  constante  diélectrique  quarante  fois 
supérieure  au  carré  de  son  indice  de  réfraction  moyen.  Plus 
récemment  encore,  M.  Rosa  (*)  a  trouvé 

A- =  75,7. 

II  était  curieux  de  savoir  si  ma  méthode,  appliquée  à  la  glace, 
fournirait  un  nombre  aussi  considérable. 

J'ai  fait  usage  d'un  condensateur  en  laiton  dont  les  plaques, 
épaisses  de  2"",  ont  environ  i^'^'^de  surface;  elles  sont  séparées 
par  des  cales  de  mica  et  serrées  par  des  vis  isolées  et  placées  à 
rencontre  des  cales.  Ce  condensateur  est  soutenu  horizontalement 
dans  une  cuvette  de  porcelaine  A  contenant  de  l'eau  distillée 
récemment  bouillie.  A  l'aide  d'une  lame  de  mica  étroite  et  longue 
que  l'on  glisse  entre  les  plateaux,  on  chasse  soigneusement  les 
bulles;  puis  la  cuvette  A  est  placée  sur  de  petites  cales  dans  une 
cuvette  B  plus  grande  où  l'on  introduit  une  quantité  de  chlorure 
de  méth^'le  suffisante  pour  baigner  le  fond  et  un  peu  les  bords 
de  la  cuvette  A.  La  congélation  de  l'eau  se  produit  lentement  de 
bas  en  haut  et  le  condensateur  se  trouve  pris  dans  nn  bloc  de  glace 
dont  la  température  s'abaisse  finalement  aux  environs  de  —  aS". 
La  pile  P  de  la  fig,  1  est  remplacée  par  une  dérivation  connue 
prise  sur  le  circuit  d'un  élément  Daiiicll. 

L'une  des  meilleures  expériences  a  donné 

La  mesure,  parfaitement  normale  et  régulière,  ne  semble  pas 
comporter  de  cause  d'erreur  capable  d'altérer  k  du  dixième  de  sa 
valeur.  Celle-ci  est  presque  identique  aux  valeurs  de  k  proposées 
pour  l'eau  liquide  par  les  expérimentateurs  cités  plus  haut.  Cette 
coïncidence,  peut-être  un  peu  fortuite,  paraîtra  cependant  bien 
remarquable,  eu  é^^^ard  à  raccroissenient  énorme  de  résistance  qui 
accompagne  la  congélation. 


(')  Cohn  et  \noN8,  Wied.  Ann.,  t.  XXXIII,  p.  i3;  188G. 

(')  Tereschîn,  ibid.,  t.  WXVI,  p.  792;  1889. 

(•)  Cohn,  ihid.,  t.  XXXVII,  p.  \i\  1889. 

(♦)  Rosa,  Phil.  Mag.,  j*  série,  t.  XXXI,  p.  188;  1891. 
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En  ce  qui  concerne  la  résistance  spécifique,  il  faut  bien  spécifier 
•qu'on  ne  mesure  ici  qu'une  valeur  apparente  dénuée  de  significa- 
tion précise.  D'une  part,  rien  ne  garantit  la  parfaite  uniformité  de 
température  de  la  glace;  mais  il  faut  surtout  noter,  d'autre  part, 
que  la  glace  se  fend  irrégulièrement  en  tous  sens  pendant  le  refroi- 
dissement, tout  au  moins  à  l'extérieur  du  condensateur;  il  est  donc 
peu  probable  qu'elle  demeure  parfaitement  continue  entre  les  pla- 
teaui.  Ces  causes  ne  peuvent  altérer  notablement  la  valeur  de  A*; 
mais  la  dernière  peut  suffire  à  fausser  sensiblement  la  valeur  de  p. 

13.  Si  à  partir  de  —  23",  on  laisse  la  glace  se  réchauffer  lente- 
ment, sa  résistance  spécifique  apparente  diminue  beaucoup;  dans 
une  de  mes  expériences,  j'ai  pu  continuer  des  mesures  dans  des 
limites  où  cette  résistance  est  devenue  quinze  fois  plus  faible,  sans 
que  la  constante  diélectrique  ait  paru  varier  d'une  manière  sen- 
sible. 

14.  Des  traces  de  sels  en  dissolution  dans  l'eau  diminuent  aussi 
beaucoup  la  résistance  de  la  glace.  Une  expérience  tentée  avec  de 
l'eau  de  Seine  filtrée  et  bouillie  a  donné  une  valeur  de(p)  voisine 
de  5.10^  ohms.  Grâce  à  la  grandeur  de  X:,  les  mesures  demeurent 
possibles  quoique  peu  précises  :  j'ai  trouvé  en  moyenne  A:  =  84  ; 
ce  nombre  ne  diffère  de  celui  qui  convient  à  la  glace  pure  que 
de  -j^,  c'est-à-dire  d'une  quantité  bien  inférieure  à  la  limite  des 
erreurs  que  comporte  la  dernière  mesure.  M.  Rosa  avait  déjà 
trouvé  que  des  traces  de  sels  en  dissolution  n'altèrent  pas  la  con- 
stante diélectrique  de  Teau  liquide. 

15.  Sels  solides.  —  J'attache  une  importance  particulière  aux 
mesures  réalisées  avec  des  sels  solides.  La  conductibilité  des 
liquides  précédemment  étudiés,  celle  de  la  glace  elle-même,  pou- 
vaient être  attribuées,  au  moins  en  partie,  à  des  impuretés,  c'est- 
à-dire  à  des  molécules  d'une  autre  nature,  très  conductrices, 
disséminées  en  petit  nombre  dans  la  masse  principale  isolante. 
Avec  les  sels  solides  rien  de  semblable  à  craindre  :  éleclrolyles 
parfaits  quand  ils  sont  fondus,  ces  sels  conservent  à  l'état  solide 
une  conductibilité,  qui,  très  grande  encore  au  voisinage  du  point 
de  fusion,  diminue  ensuite  rapidement  à  mesure  que  la  tempéra- 
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ture  s^abaisse;  s'ils  renferment  quelques  traces  d'impuretés,  la 
conductibilité  spécifique  de  celles-ci  est  du  même  ordre;  leur 
influence  est  donc  négligeable;  il  suffira  d'éviter  la  formation 
d'une  couche  superficielle  hygrométrique. 

16.  J'ai  fait  usage  du  condensateur  à  disques  de  fer  emplo]fé 
pour  les  mélanges  liquides.  Ce  condensateur  est  immergé  dans  le 
sel  en  pleine  fusion  ;  pendant  le  refroidissement  on  promène  entre 
les  plateaux  une  lame  de  mica,  que  l'on  manœuvre  à  Taide  de 
pinces  et  de  tiges  de  fer,  de  manière  à  chasser  le  plus  possible  les 
bulles,  parfois  assez  adhérentes  (^). 

Gela  fait  je  retire  le  condensateur  du  sel  fondu  au  moment  où 
la  solidification  va  commencer,  et  je  le  laisse  refroidir  hors  du  bain 
en  le  maintenant  bien  horizontal;  le  liquide  retenu  par  capillarité 
forme  entre  les  plateaux  une  couche  adhérente  et  régulière.  Il  ne 
reste  plus  qu'à  plonger  l'appareil  encore  chaud  dans  un  bain  de 
paraffine  fondue  qui  l'enveloppera  d'une  couche  bien  isolante  et 
dénuée  de  pouvoir  hygrométrique. 

17.  L'azotate  de  potasse  et  l'azotate  de  soude  purs,  fondant 
respectivement  à  327°  et  à  298",  sont  d'un  maniement  relativement 
difficile  pour  ces  expériences;  ils  offrent  rinconvénient  de  cristal- 
liser en  grosses  masses  par  refroidissement  et  présentent  alors  des 
fissures  visibles  déjà  nombreuses;  la  paraffine  fondue  pénètre  en 
tous  sens  dans  la  masse,  dont  la  structure,  plus  finement  cloisonnée 
qu'on  ne  l'aurait  supposé  d'abord,  apparaît  très  nettement  quand 
on  essaye  ensuite  de  dissoudre  le  sel  dans  l'eau. 

Le  mélange  à  équivalents  égaux  d'azotates  de  potasse  et  de  soude^ 
beaucoup  plus  fusible  (point  de  fusion  219")  fournit  au  contraire 
une  masse  d'apparence  porcelaniquc  et  continue,  dont  la  structure 
très  finement  cristalline,  n'ofi're  pas  de  fissures  perceptibles  à  l'œil 
nu.  C'est  Jonc  à  ce  mélange  que  j'ai  eu  principalement  recours 
pour  les  expériences  définitives. 


(')  Bien  entendu,  il  faut  s'assurer,  en  démontant  le  condensateur  après  chaque 
expérience,  que  cette  condition  a  été  parfaitement  réalisée;  ou,  s'il  est  resté 
quelques  petites  bulles^  en  évaluer  le  mieux  possible  la  surface,  qui  ne  doit  pas 
dépasser  une  petite  fraction  de  la  surface  utile. 
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Quand  un  condensateur  préparé  avec  ce  mélange  et  bien  paraffiné 
est  abandonné  à  lui-même  à  la  température  ordinaire,  la  résistance 
croît  peu  à  peu,  sans  doute  en  vertu  des  progrès  de  la  cristallisa- 
tion du  mélange  salin  et  des  fissures  imperceptibles  qui  l'accom- 
pagnent. Une  mesure  faite  sur  un  tel  condensateur  le  lendemain 
de  sa  construction  a  donné 

A:  =  3,76        (p)  =  6,o5.io»o  ohms. 

Deux  nouvelles  mesures,  réalisées  le  surlendemain  et  le  jour 
suivant,  ont  donné  les  couples  de  valeurs 

X:  =  3,69        (p)  =  1 ,64.10"  ohms, 
A:=4,oi         (p)  =  3,6.10**  ohms. 

La  dernière  valeur  de  Xr,  la  moins  influencée  par  la  conductibi- 
lité, doit  être  la  plus  exacte;  nous  adopterons  en  nombre  rond  la 

valeur 

A:  =  4, 

qui  paraît  aussi  convenir  à  Tazotate  de  potasse  et  à  Tazotate  de 
soude  purs. 

En  ce  qui  concerne  la  résistance  spécifique,  Tétat  plus  ou  moins 
avancé  de  la  cristallisation,  la  moindre  fissure  résultant  du  retrait 
peuvent  en  modifier  la  valeur  apparente;  il  ne  faut  donc  attribuer 
qu*une  importance  secondaire  aux  nombres  qui  la  représentent. 

18.  Il  était  particulièrement  intéressant  d'étudier  l'efl'et  de  la 
température.  Le  même  condensateur  a  été  porté  dans  une  étuve 
de  Wiessnegg  munie  d'un  régulateur,  et  deux  bonnes  séries  de 
mesures  ont  pu  être  exécutées  l'une  à  62**,  l'autre  à  58".  Pendant 
chacune  de  ces  mesures  la  température  a  été  maintenue  constante 
à  moins  de  i^  près. 

On  a  trouvé  ainsi  : 

Température.  A*.  (p)  en  ohms. 

i5,4 4jOï  3,6  .10** 

52 4,72  4,oj.io' 

58 4i7i  2,61.10» 

La  résistance  spécifique  apparente  décroît  avec  une  extrême 
rapidité,  conformément  aux  résultats  déjà  cités  des  expériences  de 
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M.  Foussereau;  de  i5°  à  58°,  elle  a  varié  dans  le  rapport  de  i3& 
à  1. 

La  constante  diélectrique  varie  peu  avec  la  température; 
raccroistcmeftt  de  moins  de  \  indiqué  par  les  expériences  ci-dessus 
peut  même  se  tremper  exagéré. 

Une  expérience  faite  sur  Tasotete  de  soude,  spécialement  en  vue 
d^étudier  les  variations  de  A:  et  de  (p)avee  la  température,  a  fourni 
les  résultats  suivants  qui,  malheureusemesl^  ne  peuvent  être 
donnés  qu^en  valeur  relative,  par  suite  de  la  présence»  dans  le  con- 
densateur, de  bulles  d'une  importance  notable. 

Température.  *•  —• 

^.»  P., 

i5 I  I 

loo i,o6  0,089 

lag ijiG  o,o3^ 

144 I?!^  0,0!Î0 

170 »  0,007 

La  conductibilité  de  Tazotate  de  soude  à  i44°  ne  peut  être 
attribuée  à  une  couche  superficielle  hygrométrique.  Nous  nous 
trouvons  donc  en  présence  de  corps  chez  lesquels  le  pouvoir 
diélectrique  et  la  conductibilité,  dont  nous  venons  de  constater 
la  superposition,  appartiennent  bien  aux  mêmes  molécules;  et 
le  doute  exprimé  ci-dessus  (p.  43^)  ^^  propos  des  liquides,  semble 
définitivement  écarté. 

19.  Nous  admettrons  donc  comme  vraisemblable  que,  si  les  expé- 
riences pouvaient  être  étendues  aux  éleclrolytes  ordinaires,  elles 
fourniraient  des  résultats  analogues  et  donneraient  des  valeurs 
iinies  de  A\  La  distinction  entre  les  diélectriques  et  les  électro- 
lytes  résiderait  donc  uniquement  dans  l^ ordre  de  grandeur  de 
leur  conductibilité. 

20.  Si  Ton  vent  se  former  une  image  de  la  manière  dont  Télec- 
tricité  agit  dans  ces  expériences,  on  peut  recourir  à  Thypothèse 
de  Grollliuss.  Quand  deux  plaques  métalliques,  plongées  au  sein 
de  la  masse  polarisable  et  électrolytique,  sont  portées  à  une  certaine 
différence  de  potentiel,  les  molécules  de  la  masse  reçoivent  une 
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orientation  déterminée,  ce  qui  n'exige  qu'un  temps  très  court  et 
constitue  la  polarisation  diélectrique;  cette  polarisation  a  pour 
effet  Técoule ment  sur  les  électrodes  de  la  charge  diélectrique  CE* 
Ensuite,  les  chaînes  électroly tiques  se  rompent,  si  toutefois 
elles  en  sont  susceptibles,  et  le  transport  aux  électrodes  des  ions 
libres  est  accompagné  de  l'écoulement,  à  travers  l'auge,  d'une 

quantité  d'électricité  - 1. 


GOraUGTIBILITÉ  ÉLECTBiaUE  DES  G0BP8  ISOLAITS; 

Par  m.  Edouard  BRANLY. 

De  même  que  les  corps  opaques  sont  transpareots  sous  une 
petite  épaisseur,  les  corps  isolants  sont  susceptibles  de  devenir 
conducteurs  quand  on  les  prend  en  couches  très  minces. 

Pour  le  montrer,  formons  à  la  température  de  fusion  de  la  résine 
un  mélange  intime  de  résine  et  de  limaille  fine  d'aluminium.  Intro- 
duisons à  chaud  ce  mélange  dans  un  tube  de  verre  entre  deux 
tiges  métalliques  et  laissons  lui  reprendre  la  température  ordi- 
naire. Le  mélange  devient  solide  et  très  dur,  il  est  formé  de  parti- 
cules métalliques  séparées  par  des  couches  isolantes  de  résine 
extrêmement  minces.  Ce  tube  A6,  placé  dans  le  circuit  d'un  élé- 
ment Daniell  D  et  d'un  galvanomètre  G,  oppose  au  courant  une 
résistance  qu'on  peut  dire  infinie.  Si  sensible,  en  effet,  que  soit  le 
galvanomètre,  son  aiguille  n'est  pas  déviée.  Si  la  proportion  de 
résine  a  été  suffisamment  réduite,  ce  mélange  isolant  peut  devenir 
conducteur  sous  diverses  influences  électriques,  perdre  sa  conduc- 
tibilité et  la  reprendre. 

Supposons  d'abord  fermé  et  isolé  le  circuit  qui  comprend  l'élé- 
ment Daniell,  le  galvanomètre  et  le  tube;  l'aiguille  du  galvano- 
mètre est  au  zéro.  On  interrompt  le  circuit  en  de  et  l'on  relie  un 
instant  les  extrémités  6  et  c  du  tube  AB  aux  deux  pôles  d'une  pile 
de  25o  éléments.  Si,  après  avoir  supprimé  la  communication  avec 
la  pile  de  260  éléments,  on  ferme  de  nouveau  le  circuit  en  de,  on 
constate  que  le  tube  AB  est  devenu  conducteur,  sa  résistance  n'est 
plus    que   de   quelques   centaines   d'ohms   et   parfois  beaucoup 


46o  BRANLY.  -  CONDUCTIBILITÉ  DES  ISOLANTS. 

moindre.  Un  petit  coup  de  règle  frappé  sur  la  table  qui  porte  le 
tube  fait  disparaître  cette  conductibilité. 

Si  l'un  des  pôles  de  la  pile  de  25o  éléments  est  alors  réuni  à  un 
point  quelconque  de  notre  circuit,  tandis  que  l'autre  pôle  peut 
être  isolé,  il  suffit  de  toucher  avec  un  morceau  de  métal  un  pointa 
du  circuit  pour  que  la  conductibilité  du  tube  AB  reparaisse.  Que 
s'est-il  passé?  Le  circuit  avait  été  chargé  par  le  pôle  de  la  pile  de 
25o  éléments,  en  touchant  le  point  a,  on  fait  circuler  une  décharge 
brusque  d'électricité  à  laquelle  est  dû  le  rétablissement  de  la  con- 
ductibilité. 

La  production  d'une  étincelle  de  bouteille  de  Leyde  à  quelque 
distance  du  circuit  (la  pile  de  260  éléments  n'est  plus  reliée  au 

Fig.  I. 
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lube)  rétablit  de  même  la  conductibilité,  un  petit  choc  la  supprime  : 
ces  effets  se  répètent  autant  de  fois  qu'on  le  désire,  un  galvano- 
mètre Bourbouze  suffit  pour  faire  rexpérience. 

Le  cj'lindre  d'aluminium  et  de  résine  peut  être  remplacé  par  un 
mélange  de  fleur  de  soufre  et  de  poudre  d'aluminium  agglomérés 
à  la  température  de  fusion  du  soufre.  D'autres  mélanges  de 
poudres  métalliques  et  d'isolants  solides,  liquides  et  gazeux  se 
comportent  de  même. 

Avec  certains  isolants,  les  mélanges  peuvent  offrir  primitive- 
ment une  conduclibililé  notable,  le  passage  d'une  décharge  élec- 
trique dans  le  circuit  (ouvert  ou  fermé)  produira  un  accroissement 
brus([ue  de  conductibilité.  Cet  accroissement  de  conductibilité 
persistera  tant  que  les  trépidations  du  voisinage  ne  l'auront  pas 
fait  disparaître. 
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SUR  LES  ADIABATiaUES  D'Ul  STSTËMB  DE  LiaiTIDE  ET  DE  ▼APEUB; 

Par  m.  C.  RAVEAU. 

Nos  connaissances  générales  relalives  aux  propriétés  calorimé- 
triques des  vapeurs  se  réduisent  aux  deux  points  suivants  : 

1°  Il  existe,  certainement  pour  plusieurs  corps  et  vraisembla- 
blement pour  tous,  une  température  à  laquelle  la  chaleur  spé- 
cifique de  vapeur  saturée  change  de  signe,  en  passant  du  négatif 
au  positiflorsque  la  température  s'élève  ;  la  courbe  de  saturation  (*) 
est  donc  tangente,  au  premier  point  d'inversion  I|  {fig*  i),  à  une 

Fig.  I. 


adiabatique  dont  les  points  voisins  du  point  de  contact  sont  à  Tin- 
térieur  de  cette  courbe. 

a"  M.  Mathias(^)  a  indiqué  que  la  chaleur  spécifique  de  vapeur 
saturée  devenait  infinie  et  négative  au  voisinage  du  point  critique; 
il  existerait  un  second  point  d'inversion  I2  {Jlg-  i),  où  l'adia- 
batique  tangente  à  la  courbe  de  saturation  serait  extérieure  à  celte 
courbe. 

Dans  un  travail  Sur  la  continuité  entre  rétat  liquide  et  l'état 


C)  J'ai  adopté  l'expression  de  courbe  de  saturation  pour  designer  le  lieu  di-s 
points  qui  représentent  le  liquide  saturé  et  la  vapeur  saturée. 
(•)  Thèse  de  doctorat.  Journal  de  PhysiquCy  a«  série,  t.  IX,  p.  4teî  "890. 
y.  de  Phys,,  3*  série,  t.  I.  (Novembre  189a.)  3a 
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gazeux  et  sur  la  théorie  générale  des  vapeurs  (*),  M.  Duhcin 
a  énoncé  le  même  résultat,  qu'il  avait  obtenu,  en  même  temps  que 
M.  Mathias,  par  une  voie  entièrement  théorique.  La  démonstra- 
tion que  j'en  donne  plus  loin  me  semble  affranchie  de  quelques 
objections  que  Ton  pouvait  faire  aux  deux  précédentes. 

Dans  ce  travail  :  i®  j'étudie  les  propriétés  calorimétriques  de  la 
matière  au  voisinage  du  point  critique;  2°  je  donne  des  théorèmes 
généraux  sur  la  forme  et  Torientation  des  adiabatiqucs  à  Tinté- 
rieur  et  au  voisinage  de  la  courbe  de  saturation. 

I.  Considérons,  au  voisinage  du  point  critique  C,  la  courbe  de 
saturation  ABC,  supposée  tracée  dans  le  plan  des  pp  {Jig-  2),  el 


la  partie  rectilignc  AB  d'une  isotherme  infiniment  voisine  de  l'iso- 
therme critique;  j'établirai  d'abord  que  les  quantités  de  chaleur 
dégagées  suivant  AB  et  ACB  ne  diffèrent  que  d'un  infînimenl 
petit  d'ordre  supérieur  au  second. 

Kn  (.'IfeL  appelons  Ti  et  r^  les  volumes  spécifiques  de  la  vapeur 
salnn'c  el  du  licpiide  salure  cl  drzi  la  quaiitilé  infiniment  pelilr 
(ioiil  varie  la  pression  de  saturation  entre  le  point  critique  il 
l'isolliernie  \B;  l'aire  ACB  est  de  Tordre  dc(r,  —  Co)  dm.  Si  i|  — *.. 
esi  du  premier  ordre,  dr^i  est  d'un  ordre  supérieur,  d'aprè>  I.» 
forme  de  la  eourhe,  et  le  produit  esl  d'un  ordre  supérieur  an 
second.  Vax  vertu  du  princi|)c  de  l'équivalence,  on  a,  en  repré- 
senlanl  la  (|uanlité  de  elialeur  dé<;agée  le  long  d'une  ligne  par  le  > 
lellres  (|ui  désignent  eelle  lif;ne  mises  entre  crochets  : 

I  J 

[.\CH]  =.  [.\n]-+-  ï^(ei— i'-2)^/TïT, 
e(î  (|u'il  fallail  démonirer. 

(  '  )  TrtnauT  rt  Mémoires  des  Fdcultes  de  Lille,  1.^91.  Sur  quelques  diver^rihi- 
riilrc  Ic*«  rt''»;ullals  i'n<>nrL'>  dans  rc  travuil  el  (muix  du  présent  Mcniuire.  je  ren- 
\orrui  le  lecteur  à  une  Note  de  M.  Dulicin.  (  Voir  ci-après,  [i.  470). 
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Il  en  résulte  que  la  quantité  de  chaleur  dégagée  le  long  d'un 
segment  de  ACB  est  dans  un  rapport  fini  avec  la  longueur  de  ce 
segment;  en  effet,  on  a 

[AB]  =  -(r,— p,)^; 

la  quantité  de  chaleur  par  unité  de  longueur  de  AB  est 

[AB]       T  dm 
AB    ""  li  efJT' 

-7=,  a  une  valeur  finie  au  point  critique  ;  le  théorème  est  donc  établi 

pour  l'isotherme  AB  et,  par  suite  de  la  remarque  précédente, 
pour  ACB. 

Nous  pouvons  maintenant  démontrer  les  théorèmes  suivants  : 

1°  La  chaleur  spécifique  ^2  <iu  liquide  saturé  est  positive  et 
infinie  au  point  critique. 

En  effet  y  on  a 

-  [AÇ]       Tdmdv^ 

^*""    dt   "  E  €fr  ^' 

mais 

dsPi    _  ds^i  dm 

In  ''''  d^  5t' 

et  -j^  devient  infini  au  point  critique. 

2**  La  chaleur  spécifique  ^^  de  la  vapeur  saturée  est  négative 
et  infinie  au  point  critique. 

3**  Au  point  critique  le  rapport  —  a  pour  valeur  —  i . 

Avant  d'établir  ce  théorème,  je  ferai  une  remarque  sur  les 
courbes  qui  divisent  dans  un  rapport  constant  les  parties  recti- 
lignes  des  isothermes;  l'abscisse  v  d'un  point  de  ces  courbes  est 
donnée  par  la  formule 

où  nous  supposons />  -f-  q  égal  à  i . 

On  en  tire 

dv  ^     dv\  dt>i 

5S  "^d^'^^dM* 


464  RAVEAU. 

au  point  critique  -j^  et  ^  sont  infinis  et  de  signe  contraire;  si 

ces  deux  dérivées  sont  de  même  ordre,  il  existe  un  couple  de 
valeurs  P,  Q  tel  que 

dm  "^      dm 

soit  fini,  je  dis  qu'il  n'y  aura  pas  d'autre  couple  de  valeurs  satisfai- 
sant à  cette  condition. 
En  effet,  posons 

on  aura 

les  différences  P — /?,  Q  —  q  sont  de  signe  contraire;  les  deux 
derniers  termes  du  second  membre  sont  de  même  signe  et  leur 

somme  est  infinie,  par  suite  aussi  ^  •  Ainsi,  parmi  les  courbes  qui 

divisent  dans  un  rapport  constant  le  segment  rectiligne  des  iso- 
thermes, il  ne  peut  y  en  avoir  qu'une  seule  qui  ne  soit  pas  tan- 
gente à  la  courbe  de  saturation  au  point  critique. 

11  est  évident  que  l'expérience  ne  peut  nous  désigner  d^une  façon 

P 
absolue  la  valeur  du  rapport  ^  auquel  correspond  cette  courbe 

singulière  ;  en  effet,  les  expériences  s'arrêlent  à  une  dislance  Jinie 
du  point  critique;  on  pourra  toujours  considérer  deux  courbes 
assez  voisines,  quoique  distantes  d'une  quantité  finie,  pour  qu'à  la 
limite  des  expériences,  leurs  coefficients  angulaires  soient  trèî> 
voisins  et  qu'on  ne  puisse  prévoir  laquelle  des  deux  fait  un  angle 
fini  au  point  critique  avec  la  courbe  de  saturation. 

11  y  a  cependant  une  raison  de  croire  que  la  courbe,  lieu  des 
milieux  des  cordes  de  la  courbe  de  saturation  coupe  celle-ci  sous 
un  angle  fini.  Les  expériences  de  MM.  Cailletet  et  Mathias  (*)  et 
celles  de  M.  Amagat  (^)  ont  montré  que  la  courbe  qui  représente, 
en  fonction  de  la  température,  la  demi-somme  des  densités  du 
liquide  et  de  la  vapeur  sous  pression  de  saturation  est  une  droite: 


(')  Journal  de  Physique,  a*  série,  t.  V,  p.  5.^9;  1886  et  t.  VI,  p.  4i4;  «^S;. 
(')  Jùid.,  2*  série,  t.  X,  p.  a88;  1893. 
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M.  Mathias  (*)  a  déduit  des  expériences  de  M.  Sidncy  Young  que 
ce  diamètre  était  bien  rectiligne  jusqu'à  des  températures  infé- 
rieures de  Soo**  à  celle  du  point  critique.  Il  est  donc  extrême  ment 
probable  que  le  diamètre  se  continue  rectilignement,  dans  la 
région  inaccessible  à  l'expérience,  jusqu'au  point  critique. 
Ceci  posé,  l'équation  du  diamètre  considéré  est 

-  =  — I =  aT  -h  b, 

d'où  l'on  tire 


2  d^       dvy        dvt  ^^rr 

?*         ^î        ^i 


ou 

,         o*(p}-t-t'|)  vl  dVi-\-v\  dvi 

•X  ao  = -z — 5 z -z y 

et,  en  éliminant  ^  à  l'aide  de  la  première  équation, 

d^  _       livl-hvX)       v\dvx-h  v\dvt  _^       a  dï 
dm '^  v\-\-v\-^'iVxVi    {v\-\-v\)dxs    ~~       a  dm 

Au  point  critique,  où  v^  et  r2  sont  égaux,  on  a  finalement 

d^  ^  i  dvx       I  dvt  __      ^  d^ 

dm  ~~  1  dm        i  dm  'à  dm 

ce  qui  prouve  qu'en  ce  point  la  courbe  lieu  des  milieux  des  parties 
rectilignes  des  isothermes  fait  bien  un  angle  fini  avec  la  courbe  de 
saturation. 

Les  deux  quantités  infinies  -j^  et  ^  ajant  une  différence  finie, 

leur  rapport  est  égal  à  —  i ,  par  suite  aussi  celui  des  deux  chaleurs 
spécifiques  yi  et  ys?  comme  nous  l'avions  énoncé. 

11.  i^  A  l'intérieur  de  la  courbe  de  saturation,  la  distance 
des  adiabatiques,  comptée  sur  une  parallèle  à  l'axe  des  v,  va 
en  croissant  à  mesure  que  la  température  s'abaisse. 

Désignons  par  Ai'  la  distance  de  deux  adiabatiques,  on  a 

[Ai'] 


(*)  Complet  rendue  des  $éance$  de  l'Académie  des  Sciences,  t.  CXV,  |^  35; 
189a. 
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mais 

E  dT 


d'oCi 


dm  . 

-— j  Ap  =  const.. 

al 


La  courbe  qui  représente  la  tension  de  vapeur  en  fonction  de 

la  température  étant  convexe  vers  l'axe  des  T,  ^  va  en  décroissaDt 

avec  la  température;  Ai^  va  donc  en  croissant  et  le  faisceau  des 
adiabatiques  s'épanouit  à  mesure  que  la  température  s'abaisse. 
Les  adiabatiques  des  gaz  parfaits  présentent  la  même  propriété. 

2®  En  pénétrant  à  V intérieur  de  la  courbe  de  saturation,  les 
adiabatiques  se  réfractent  et  leur  direction  se  rapproche  de 
celle  de  l'axe  des  c. 

Soit  mn  la  courbe  de  saturation,  du  côté  qui  correspond  au 
liquide  (fiff-  3);  D  un  point  infiniment  voisin,  DC  et  DP  l'iso- 

Fig.  3. 


therme  et  l'adiabatiquc  qui  passent  par  ce  point.  Cherchons  à  dé- 
terminer, sur  le  prolongement  delà  partie  rcctiligne  de  Tisotherrae 
qui  passe  en  C,  le  point  A  où  viendrait  passer  Tadiabatique  BP  si 
elle  se  continuait  régulièrement. 

Pour  cela,  menons  Tadiabatique  CE;  l'aire  ACEP  serait  égale, 
d'après  un  théorème  connu,  au  produit  de  la  différence  des  tempé- 
ratures en  C  et  V  par  la  différence  des  entropies.  Il  en  est  de  mémo 
pour  Taire  DCEP,  les  triangles  DCP  et  ACP  ont  donc  même  sur- 
face et  le  point  A  se  trouve  sur  une  parallèle  menée  par  D  à  la 
courbe  mn^  d'où  résulte  le  théorème  énoncé. 
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Au  point  critique,  le  théorème  ne  s'applique  plus,  parce  que 
l'angle  ACD  est  infiniment  petit  (^fig>  4)i  néanmoins  la  propriété 
subsiste  (*). 

Fig.  4. 


En  effet,  par  un  point  D  distant  de  C  d'une  longueur  infini- 
ment petite  du  premier  ordre,  menons  une  parallèle  à  PC;  à  cause 
de  l'inflexion  de  l'isotherme,  la  distance  de  D  à  la  droite  AC  est 
du  troisième  ordre  et  l'angle  DCA  est  du  second  ordre.  DAC,  qui 
est  égal  à  CPE,  est  du  premier  ordre;  la  longueur  AD  est  du 
second  ordre;  il  en  est  de  même  de  AP  et  de  PD  :  les  trois  côtés 
du  triangle  ADC  sont  du  même  ordre,  les  angles  sont  finis  et 
l'adiabatique  se  réfracte. 

Continuons  à  décrire  la  courbe  de  saturation  :  au  point  I2 
^fië'  0  ^^^  deux  branches  de  l'adiabatique  se  raccordent;  au  delà 
la  branche  de  gauche  est  située  au-dessous  du  prolongement  de 
l'autre.  Il  y  a  un  nouveau  raccord  en  I|,  avec  interversion.  Dans 
tous  les  cas,  l'adiabatique  est  moins  inclinée  sur  l'axe  des  v  à  l'in- 
térieur de  la  courbe  qu'à  l'extérieur. 

Considérons,  en  particulier,  une  des  adiabatiques  qui  passent 
entre  I|  et  I2;  en  cherchant  à  raccorder  les  parties  a6,  gf  de  la 
courbe  situées  à  l'extérieur  de  la  courbe  de  saturation,  on  est 
amené  à  considérer  une  adiabatique  théorique  abdcefg  dont  la 
forme  serait  analogue  à  celle  des  isothermes  théoriques  de 
J.  Thomson  et  de  Van  der  Waals.  Le  long  du  cycle  bdcefcb  la 
quantité  de  chaleur  dégagée  est  nulle;  les  deux  aires  bdcb  et  cefc 
seraient  donc  égales,  comme  dans  le  cas  des  isothermes. 

Pour  les  adiabatiques  situées  plus  bas,  de  même  que  pour  celles 


(*)  Ed  admettant  qu'au  voisinage  du  point  critique,  l'isotherme  se  confonde  avec 
une  courbe  du  troisième  degré  et  la  courbe  de  saturation  avec  une  courbe  du 
second  degré;  dans  le  cas  général  où  dv^  serait  d'un  ordre  égal  à  n  fois  celui  de  dm^ 
il  faut,  pour  que  les  trois  côtés  du  triangle  ADC  soient  de  même  ordre,  que  la 
variation  de  p  pour  l'isotherme  soit  d'un  ordre  égal  à  (an  — i)  fois  celui  de  la 
variation  de  v. 


468  RAYEAU. 

qui  coapent  la  courbe  de  saturation  au  delà  de  I|,  on  ne  peut 
guère,  même  en  se  laissant  guider  par  la  continuité,  faire  que  des 
hypothèses  assez  hasardées,  sur  lesquelles  je  n'insisterai  pas. 

Le  lieu  des  points  c  doit  passer  par  I2  ;  le  lieu  des  points  où  les 
isothermes  réelles  et  idéales  se  coupent  passe  en  C  :  ils  ne  sau- 
raient donc  coïncider.  Ceci  peut  paraître  en  contradiction  avec  le 
fait  que  ces  deux  lieux  doivent  être  les  projections  de  rintersec- 
tion  de  la  nappe  réelle  et  de  la  nappe  idéale  de  la  surface  repré- 
sentative de  Pélat  du  corps.  Toutefois,  la  contradiction  n'est 
qu'apparente  :  en  effet,  en  c  le  volume,  la  pression  et  Tentropie 
d'un  certain  état  réel  et  d'un  état  idéal  ont  la  même  valeur;  le 
point  c  appartiendra  donc  à  la  fois  aux  deux  nappes  si  la  surface 
est  construite  en  prenant  pour  coordonnées,  outre  la  pression  et 
le  volume,  Tentropie.  Mais  il  n'en  sera  plus  de  même  si  l'on  prend 
comme  troisième  coordonnée  la  température;  la  courbe  commune 
aux  deux  nappes  varie  avec  le  choix  des  coordonnées  parce  que 
les  points  qu'elle  contient,  considérés  comme  faisant  partie  d'une 
nappe  ou  de  l'autre,  ne  correspondent  pas  à  des  états  identiques 
à  tous  les  points  de  vue. 

On  étudie  quelquefois  les  propriétés  des  vapeurs  saturées  en 
représentant  les  courbes  dans  le  plan  des  çt\  avec  ce  nouveau 
système  de  coordonnées,  il  y  a  encore  réfraction  des  adiaba- 
liques  (•). 

Supposons,  en  effet,  que  nous  transportions  \di  fig.  a  dans  le 
plan  des  vt  avec  une  échelle  de  transformation  telle  que  la  distance 
de  deux  isothermes  infiniment  voisines,  auprès  du  point  C,  reste 
la  même.  Rien  ne  sera  changé  à  l'intérieur  de  la  courbe  de  satura- 
tion ;  à  l'extérieur  de  cette  courbe  nous  devrons  remplacer  le  point 
D  par  sa  projection  sur  AC  puisque  l'abscisse  reste  la  même  et 
que  l'isotherme  devient  entièrement  rectiligne^  la  réfraction 
subsistera. 

Ce  résultat  pourrait  aussi  s'établir  directement  :  considérons  un 
trapèze  infiniment  petit  ayant  pour  diagonale  un  élément  de  la 
courbe  de  saturation  et  pour  côtés  opposés,  respectivement  deux 


C)  Dans  la  Théorie  de  la  chaleur  de  Maxwell,  où  ce  système  de  coordonnées 
est  employé,  la  réfraction  de  Tadiabatique  n'est  pas  indiquée  (p.  i35,  5*  édit. 
angl.). 
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éléments  d^sotherme  et  d^adiaba tique.  Diaprés  la  formule  de  Clu- 
peyron,  la  variation  d'entropie  le  long  d'une  isotherme,  pour  une 
variation  de   volume   unité,   est,    à  l'intérieur  de  la  courbe   de 

saturation,  ^9  à  l'extérieur -^  (la  dérivée  étant  prise  à  volume 

constant).  Ces  deux  quantités  sont  différentes;  les  deux  éléments 
d'isotherme,  devant  correspondre  à  des  variations  égales  d'entropie, 
auront  des  longueurs  différentes. 

Au   point  critique  ^?f  ^^  ^  deviennent  égaux,  mais  le  trapèze 

considéré  est  infiniment  aplati  ;  la  discussion  se  ferait  sans  diffi- 
culté. 

3**  A  partir  du  point  critique,  une  diminution  de  pression, 
adiabatique  et  infiniment  petite,  sépare  des  masses  de  liquide 
et  de  vapeur  dont  le  rapport  diffère  de  l^ unité  d*un  infiniment 
petit  de  V ordre  de  la  diminution  de  pression. 

En  effet,  Tadiabatique  critique  fait  un  angle  fini  avec  la  courbe 
de  saturation,  puisque,  le  long  de  cette  dernière  courbe,  les  dé- 
gagements de  chaleur  sont  de  l'ordre  de  la  longueur  des  segments 
correspondants.  L'adiabatique  et  la  ligne  le  long  de  laquelle /?  =  9 
découpent  donc  sur  une  isotherme,  infiniment  voisine,  un  segment 
qui  est  de  l'ordre  de  la  variation  de  pression,  d'où  résulte  le 
théorème  énoncé. 

Étudions  maintenant,  dans  son  ensemble,  la  détente  adiaba- 
tique : 

Entre  la  température  critique  et  le  second  point  d'inversion,  le 

rapport  ~  prend  toutes  les  valeurs  comprises  entre  —  i  et  o  ;  à 

chaque  valeur  de  ce  rapport  correspondra  une  valeur  du  quotient 

—  telle  que/?Y*i  -+-  q^2  s'annule;  par  suite  : 

A  toute  température  supérieure  au  second  point  d'inversion 
correspond  un  rapport  entre  les  masses  du  liquide  et  de  la  vapeur 
tel  que,  dans  la  détente  adiabatique,  ce  rapport  se  conserve  et 
qu'il  n'y  ait  ni  condensation,  ni  volatilisation.  Tous  les  points 
correspondants  se  trouvent  sur  une  courbe  CAI2,  à  droite  de 
laquelle  une  détente  adiabatique  est  toujours  accompagnée  d'une 
condensation.  Du  second  point  d'inversion  I|  part  une  courbe  I|  B 
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jouissant  des  mêmes  propriétés  que  la  précédente  ;  pour  tous  les 
points  situés  à  gauche  de  CAIsI|B,  une  détente  adiabatique  est 
accompagnée  d'une  volatilisation. 

En  tout  point  des  courbes  CAIay  I|  B,  Tadiabalique  est  tangente 

à  une  courbe  le  long  de  laquelle  le  rapport  -^  est  constant;  or  on 

sait  mener  la  tangente  à  ces  courbes  (')  :  si,  à  une  température 

donnée,  on  peut  déterminer  le  rapport  -^  qui  se  conserve  dans  la 

détente,  on  pourra  tracer  la  tangente  à  Padiabatique  en  un  point 
et,  par  suite,  à  toutes  les  adiabatiques  à  la  même  température. 


SUE  LA  nÉmn  BU  TAPlimS; 
Par  m.  p.  DUHEM. 

Nous  avons  clierché,  dans  un  récent  travail  ('),  i  traiter  avec 
autant  de  précision  que  possible,  les  propriétés  des  fluides  au  voi- 
sinage du  point  critique.  M.  Raveau  (')  est  arrivé  de  son  côté  à 
certaines  conclusions  en  contradiction  avec  celles  auxquelles  nous 
étions  parvenu.  Il  est  intéressant  de  voir  quelle  est  l'origine  de 
ce  désaccord  et  de  quelle  manière  il  est  possible  de  le  trancher. 

Nous  avons  fait  reposer  les  considérations  contenues  dans  le 
troisième  Chapitre  de  notre  ouvrage  sur  Vhypothèse  suivante (*): 


(  *  )  Les  droites  joignant,  sur  deux  isothermes,  les  points  qui  correspondent  à 
une  même  valeur  du  rapport  —  sont  concourantes;  il  en  est  de  même,  à  la  li- 
mite, des  tangentes  aux  courbes       =  const.  menées   en    tous   les  points  d*ane 

môme  isotherme.  Le  point  de  concours  est  celui  des  tangentes  à  la  courbe  df 
saturation  (qui  correspond  à/7  =  oct7  =  o).  J'ai  appliqué  cette  propriété  à 
l'étude  de  la  condensation  dans  les  tubes  de  Natterer  (  Société  française  de 
Physique,  20  ma:  189a).  Ma  démonstration  a  été  citée  par  M.  Amagat  dans  le^» 
Comptes  rendus  des  séances  de  V Académie  des  Sciences,  du  7  juin  1892. 

(")  P.  DuiiEM,  Sur  la  continuité  entre  l'état  gazeux  et  sur  la  théorie  géné- 
rale des  vapeurs  (  Travaux  et  Mémoires  des  Facultés  de  Lille,  t.  I,  Mémoire 
n*  5;  1891). 

(•)  Raveau,  Sur  les  adiabatiques,  etc.  (  Voir  ci-dessus,  p.  461). 

(•)  Sur  la  continuité,  etc.,  p.  90. 
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Les  troiâ  chaleurs  spéci&ques  sous  pression  constante  du  liquide , 
du  gaz  et  de  la  vapeur  tendent  vers  des  limites  finies  et  positives 
lorsque  le  point  figuratif  tend  vers  le  point  critique. 

La  théorie  développée  par  M.  Raveau  repose  essentiellement, 
au  contraire,  snrV hypothèse  suivante  : 

Les  trois  chaleurs  spécifiques  sous  volume  constant  du  liquide, 
du  gaz  et  de  la  vapeur  tendent  vers  des  limites  finies  et  positives 
lorsque  le  point  figuratif  tend  vers  le  point  critique. 

Il  est  aisé  de  voir,  en  premier  lieu,  que  ces  deux  hypothèses 
sont  incompatibles. 

Soient,  par  exemple,  C|  et  C|  les  chaleurs  spécifiques  sous 
pression  constante  et  sous  volume  constant  de  la  vapeur.  Une  re- 
lation bien  connue  nous  donne  (en  gardant  les  notations  de  notre 
travail) 


/^v 


dp 

Les  quantités  ^>  -r^  sont,  au  point  critique,  des  quantités  in- 
finies du  même  ordre  (  '  ),  en  sorte  que  le  rapport 


(')  Pi  = 


dvx 


est  fini;  l'égalité  (i)  marque  alors  que  les  deux  quantités  C{  et  C{ 
ne  peuvent  tendre  toutes  deux  vers  des  limites  finies  lorsque  le 
point  figuratif  (/?,  T)  tend  vers  le  point  critique. 

A  défaut  d'expérience,  y  a-t-il  un  moyen  permettant  de  conclure 
au  rejet  de  l'une  des  hypothèses  précédentes?  En  voici  un  que 
nous  suggère  M.  Raveau  : 

Considérons  un  mélange  de  liquide  et  de  vapeur  saturée  en- 
fermé dans  une  enceinte  imperméable  à  la  chaleur.  Pour  que 
l'équilibre  de  ce  système  soit  stable,  il  faut  que  toute  augmenta- 
tion de  pression  soit  accompagnée  d'une  diminution  de  volume  et 
inversement;  comme  la  pression  est  toujours  égale  à  la  tension  de 

(*)  Sur  la  continuité,  etc.,  p.  46. 


vapeur  aaïurée  et  que  la  tension  de  vapeur  SBluflêcrô!n?ecB 
lempéralure,  il  faut  qu'une  diminulion  adiabalique  d<!  volume  en- 
traîne un  aceroîssemenl  de  lempéralure;  en  d'autres  termes,  si 
l'on  fait  usage  des  notations  employées  dans  notre  travail  ('),  on 
peut  énoncer  la  proposition  suivante  : 

La  quantité  K  doit  toujours  être  négative. 

C'est  en  effet  ce  qui  a  lieu  aux  températures  éloignées  do  poiiil 
rriliq„e  (>). 

Or,  au  voisinage  du  point  critique,  si  l'on  suit  notre  hjpolhi^se, 
on  trouve  que  la  quantité  K  est  positive  (').  D'après  ce  que  nom 
venons  tie  dire,  ce  résultat  est  inadmissible  et  entraîne  le  rejet  de 
notre  hypothèse.  Nous  sommes  alors  amenés  à  suivre  l'hypothèse 
de  M.  Raveau. 

Cette  hypothèse  nous  donne  les  expressions  suivantes  de  la  chi- 
Icur  spécinque  de  la  vapeur  et  du  liquide  sous  tension  de  vapeur 


aalurëe 

T 

>f0, 

1  ïi 

—  Cl- 

-r*' 

m 

^l}' 

rfc, 

i^' 

',fr' 

^a  étant  défini  par  une  égalité  analogue  à  l'égalité  (3) 

Cl  et  Cl  sont  finis  au  point  critique,  d'après  l'hypothèse  de 
M.  Raveau;  ^  el^sontinfinisdu  même  ordre;  le  premierrap- 
port  est  positif  et  le  second  négatif.  Donc,  au  point  cntîque,  yi  est 
infini  et  négatif  (conséquence  que  fournissait  également  notre  hy- 
pothèse) ;  Yi  est  infini  et  positif  (conséquence  contraire  à  celle  qoe 
fournissait  notre  hypothèse). 

Les  égalités  (3),  jointes  &  l'expression  de  K  ('),  permeUent 
d'écrire 

"=  [■■S-ic.— «■*-"<•■-■>]- 

(■)  Sur  la  eonlùiuUe,  etc.,  p.  93,  gf.  Égalités  (4o)  et  (40- 

(')/«rf.,  p.  97- 

(')  fbùl.,  p.  99. 

(•)  Ibid.,  p.  ^,  ésilité  (ta). 
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ou  bien,  en  vertu  de  l'équation  de  Clapejron-Clausius 

^  =  ê(^»-^«)5t 

et  des  égalités  (2),  qui  donnent 

dvi  __  dvi       dvi  dm  _  dvi  dm  /  Pt  \ 

5t""5t"^5^5t~55'5t(  '"^"^  )' 

V  dT  J 

dv^  __  dvj^       dvt  dm  __  dVf  dm  /  Pi  \ 

5T~5T'^5ïrft~^  dfl  '  "^  "^  )' 


*dvi 


d^""'-^ 


Si  l'on  observe  que  t-^>  -^  sont  des  quantités  essentiellement 


dm 


négatives,  que  L  et  ^  sont  essentiellement  positives;  que,  d'après 

l'hypothèse  de  M.  Raveau,  les  quantités  C|,  c^  sont  toujours  po- 
sitives, on  voit  que  la  quantité  K  est  toujours  négative,  ainsi  que 
nous  l'avions  prévu  a  priori, 

La  quantité  K  étant  négative,  la  détente  d'une  vapeur  au  voi- 
sinage du  point  critique  suit  les  lois  que  nous  avons  indiquées  à 
la  page  98  de  notre  travail. 

Les  égalités  (3)  permettent  d'écrire,  au  point  critique, 

dvx 

Il  =Ê1   ^ 
Yî        pi    dvt  ' 

dT 

Le  rapport  qui  figure  au  second  membre  est  fini  et  négatif.  Est- 
il  égal  à  —  I ,  comme  le  pense  M.  Raveau?  L'expérience  seule  peut 
nous  le  dire. 

En  terminant  notre  travail  Sur  la  continuité  entre  l'état  liquide 
et  Vétat  gazeux,  nous  appelions  l'attention  sur  l'avantage  qu'il  y 
a,  dans  le  développement  d'une  théorie  physique,  à  marquer  nette- 
ment les  hypothèses  sur  lesquelles  repose  cette  théorie;  on  voit 
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alors  sans  peine  de  quelle  manière  elle  doit  être  modifiée  lors- 
qu'elle se  trouve  en  quelque  point  fautive  ou  insuffisante;  la 
présente  Note  en  peut  servir  d'exemple. 


■0TB  lELATm  A  LA  TBaPÉBATUU  CaumUl; 
Par  m.  B.  GALITZINB. 

Dans  le  numéro  de  juin  du  Journal  de  Physique  de  cette  année, 
M.  Pellat,  en  traitant  de  la  détermination  du  point  critiquei  fait 
observer  que  la  température  te^  à  laquelle  la  surface  de  séparation 
du  liquide  et  de  sa  vapeur  disparaît,  doit  être  inférieure  à  la  tem- 
pérature critique  Te,  définie  comme  température,  où  a  lieu  l'éga- 
lité complète  entre  les  densités  du  liquide  et  de  sa  vapeur  saturée, 
ce  qui  résulterait  des  expériences  récentes  de  MM.  CailletetetG>- 
lardeau  (*).  En  discutant  les  expériences  de  ces  auteurs,  j*ai  eu 
déjà  l'occasion  d'observer  (>),  que  la  méthode  optique  ordinaire 
pour  déterminer  T^  est  incapable  dé -nous  fournir  la  valeur  vraie 
de  la  température  critique.  On  sait,  en  efiet,  qu'on  peut  faire  va- 
rier la  quantité  de  liquide  introduite  dans  le  tube  scellé  dans  des 
limites  assez  larges,  et  la  disparition  du  ménisque  se  produit  tou- 
jours à  peu  près  à  la  même  température  te  Or,  cette  température 
te  ne  peut  pas  être  la  température  critique,  car  on  aurait,  dans  ce 
cas,  plusieurs  densités  critiques,  ce  qui  est  impossible  (').  Il  est 
tout  de  même  fort  probable  que  la  différence  t  entre  T^  et  te  est 
en  général  petite;  des  expériences  avec  de  petits  tubes  scellés, 
exécutées  avec  soin,  en  employant  des  quantités  initiales  de  liquide 
différentes,  pourraient  contribuer  à  nous  fournir  quelques  rensei- 
gnements là-dessus. 


(')  Comptes  rendus  des  séances  de  V Académie  des  Sciences,  t.  CIX,  p.  laSo: 
1889.  Journ.  de  Phys,  [a]»  t.  VIII,  p.  SSg;  1889. 

(")  Journ.  de  la  Soc.  phys.-chim.  russe,  t.  XXII,  p.  a65;  1890.  Beibl.,  l.  XV, 
p.  639;  1891.  Journ.  de  Phys.  [a],  t.  X,  p.  5y3;  1891.  Travaux  de  la  section  de 
Phys.  de  la  Soc.  des  naturalistes  de  Moscou,  t.  IV,  n"  2,  p.  5;  i8yi. 

(*)  La  pressioD  serait  bien  la  même  dans  ces  difTérents  cas. 
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M.  Stoletow  {*)  dans  son  Mémoire  récent  sur  l'état  critique, 
tout  en  soumettant  les  opinions  de  Jamin,  Cailletet,  Wroblewskî, 
les  miennes  en  partie,  à  une  critique  très  sévère  et  le  plus  souvent 
bien  fondée,  a  essayé,  en  se  guidant  par  des  raisonnements  em- 
pruntés à  rOptique,  de  calculer  approximativement  la  différence  t. 
Il  parvient  ainsi  à  la  valeur  o**,  52  C.  Il  serait,  en  effet,  fort  dési- 
rable de  mesurer  directement  l'indice  de  réfraction  du  liquide  et 
de  sa  vapeur  saturée,  dans  le  voisinage  immédiat  du  point  critique, 
pour  voir  jusqu'où  l'inégalité  des  densités  persiste  encore  au  delà 
de  la  température  te. 

J'indiquerai  encore  la  méthode  suivante,  qui,  tout  en  étant  très 
simple  et  assez  facilement  réalisable  (elle  n'exige  qu'un  petit  tube 
scellé),  permettrait  de  comparer  directement  les  deux  tempéra- 
tures te  et  Te,  c'est-à-dire  fournirait  aussi  immédiatement  la  vraie 
température  critique. 

Un  petit  tube  scellé  très  étroit,  presque  capillaire,  est  partagé 
intérieurement  en  deux  parties  par  une  goutte  de  mercure.  La 
partie  inférieure  du  tube  est  complètement  remplie  par  le  liquide 
à  étudier,  la  partie  supérieure  incomplètement,  de  sorte  qu'il  y  ait 
toujours,  jusqu'aux  plus  hautes  températures,  un  certain  excès  de 
vapeur  saturée.  Il  n*est  pas  difficile  de  régler  convenablement  les 
quantités  de  liquide  dans  les  deux  parties  du  tube;  il  faut,  en 
outre,  avoir  bien  soin  que  le  liquide  soit  complètement  purgé 
d'air.  Si  Ton  vient  à  chauffer  le  tube  graduellement,  le  volume  in- 
férieur du  liquide  se  dilatera,  en  restant  toujours  soumis  à  la 
pression  de  la  vapeur  saturée  à  la  température  correspondante,  et 
l'on  verra  la  goutte  de  mercure  s'élever  dans  le  tube.  A  une  cer- 
taine température  tcy  qu'on  notera,  le  ménisque  disparaîtra,  mais 
l'état  liquide  persistant  toujours  dans  la  partie  inférieure  du  tube, 
la  goutte  de  mercure  continuera  à  poursuivre  sa  marche  ascen- 
dante, jusqu'à  ce  que  les  densités  de  la  matière  dans  les  deux 
parties  du  tube  se  soient  complètement  égalisées.  S'il  était  pos- 
sible de  régler  exactement  la  quantité  initiale  de  liquide,  de  ma- 


(*)  Stoletow,  Sur  l'état  critique  (  Travaux  de  la  section  de  Phys.  de  la 
Soc,  des  naturalistes  de  Moscou,  t.  V,  n**  1,  p.  i;  Moscou,  1892).  Physikaliscîie 
Revue  de  Graetz. 
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nière  qu'à  la  vraie  température  critique  on  ait  aussi  la  vraie  densité 
critique,  on  devrait  voir  le  phénomène  suivant,  fort  singulier 
du  reste,  se  produire.  A  mesure  que  la  température  s'élèverait, 
on  verrait  la  goutte  de  mercure  monter  (et  d'autant  plus  vite, 
qu'on  s'approcherait  davantage  de  la  température  critique)  pour 
s'arrêter  tout  court,  brusquement,  cette  température  une  fois  at- 
teinte. Si  le  liquide  est  en  excès,  le  mercure  s'arrêtera  dans  sa 
marche  avant  que  la  température  T^.  soit  atteinte^  la  même  chose 
arrivera  si  le  liquide  n'est  pas  en  quantité  suffîsante.  Dans  tous  les  ^ 
cas,  l'état  stationnaire  de  la  goutte  révèle  l'égalité  des  densités 
dans  les  deux  parties  du  tube.  Pour  obtenir  la  température  critique, 
on  n'aurait  qu'à  répéter  les  mêmes  expériences  avec  des  quantités 
initiales  de  liquide  différentes;  la  plus  haute  des  températures  ob- 
servées (où  a  lieu  l'égalité  des  densités)  peut  être  considérée 
comme  la  vraie  température  critique.  Puisque  la  densité  du  li- 
quide et  de  sa  vapeur  saturée  varient  très  rapidement  avec  la  tem- 
pérature dans  le  voisinage  immédiat  du  point  critique,  la  méthode 
indiquée  pourrait  bien  comporter  une  assez  grande  exactitude. 

On  obtiendrait  la  température  critique  pour  ainsi  dire  par  tâton- 
nements; c'est  une  particularité,  inhérente  à  toutes  les  méthodes 
nouvelles  pour  déterminer  la  température  critique,  à  savoir  la  mé- 
thode de  MM.  Cailletct  et  Colardeau  (*),  celle  de  M.  Amagat  (^), 
ainsi  que  la  méthode  de  la  balance  de  Nadeschdine  ('),  avec  la- 
<|uelle  la  mclhode  indiquée  ici  a  une  certaine  analogie. 

Je  citerai  encore  pour  terminer  une  particularité  curieuse, 
quoique  exclusivement  théorique,  de  l'état  critique  de  la  matière. 

Soit  r  le  volume  lolal  du  petit  tube  scellé,  \^  le  volume  du  li- 
quide, et  v^"  celui  de  sa  vapeur  saturée  (r  =  i^'-t-i^");  soient  p  et  o 
leurs  densités  respectives.  On  trouve  facilement  pour  r'  et  v^  les 


(')  Journ.  de  [*hys.  [o. ],  t.  \,  p.  333;  iSyi. 

(«)  Ibid.  [3],  t.  I,  p.  288;  i8.,>. 

Voir  aussi  à  ce  sujet  : 

VvENAïuis,  Bulletin  de  l'Ac.  des  Se.  de  Saint-Pétersbourg,  t.  X\II.  p.  37^: 
iH-l>.  Mélanges  phys.  et  chirn.,  t.  l.X,  p.  047;  1876. 

C.AiLLETET  Cl  Mathias,  Journ.  de  Phys.  [:î],  t.  V,  p.  5/19;  i88().  Journ.  de  P/iys. 
[ij,  t.  VI,  p.  .]\\;  1887,  etc. 

(')  Nadkschdine,  Études  physiques.  Kicw,  1887;  lieibl.,  t.  I\,  p.  721;  iSS">. 
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deux  expressions  suivantes 

p  — A 

p  — 8 

^         A  — 0 
p  — 8 

A  représente  ici  la  densité  moyenne  de  la  matière  dans  le  tube, 
c'est-à-dire  la  masse  totale  divisée  par  le  volume  ç'.  Si  l'on  néglige 
la  dilatation  du  verre,  A  pour  un  tube  donné  est  une  constante. 

Étudions  maintenant  comment  varie  le  rapport  des  volumes  i/' 
et  i^  avec  la  température  et  avec  la  densité  moyenne  A 

.  .  p'       A  -  8 

('>  ?  =  ^-Â- 

Comme  la  température  te  est  inférieure  à  la  température  cri- 
tique, il  est  évident  qu'on  pourra,  en  faisant  varier  la  quantité  ini- 
tiale du  liquide,  c'est-à-dire  A,  obtenir  la  disparition  du  ménisque 
à  toutes  les  hauteurs  du  tube,  comme  le  fait  remarquer  très  juste- 
ment M.  Stoletow  (*).  Mais  on  peut  se  demander  à  quelle  hauteur 
du  tube  la  vraie  surface  de  séparation,  invisible  du  reste  au  delà 
de  tc^  disparaîtra  à  la  température  critique. 

Il  est  facile  de  reconnaître  que  si  A  est  supérieur,  même  infini- 
ment peu  supérieur,  à  la  vraie  densité  critique  A^,  le  tube  se  rem- 
plira complètement  de  liquide  avant  que  la  température  critique 
soit  atteinte  (^),  et  la  surface  de  séparation  ira  se  perdre  en  haut. 
Elle  se  perdra  au  contraire  en  bas,  si  A  est  inférieur  à  A^,  le  tube 
étant  rempli  à  cet  instant  de  vapeur  saturée  à  la  température  cor- 
respondante. 

Qu'arrive-t-il  si  A  est  exactement  égal  à  Aa? 

J'avais  exprimé  l'opinion  (^)  que,  dans  ce  cas,  la  surface  de  sé- 
paration pourrait  se  trouver  indifféremment  ou  tout  à  fait  en  haut 
du  tube  ou  bien  en  bas.  Ceci  n'est  pas  exact.  La  formule  (i)  pre- 
nant, dans  ce  cas,  la  forme  indéterminée  -y  on  obtiendra  la  posi- 


(  »  )  Loc.  cit.,  p.  1 2. 

(')  La  diiïérence  de  ces  températures  peut  bien  être  une  quantité  infiniment 
petite  d'un  ordre  supérieur. 
(')  Journ.  de  la  Soc.  phys.-chim.  russe,  t.  XXII,  p.  267;  1890. 

y.  de  Phys.,  2*  série,  t.  I.  (Novembre  1892.)  33 
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lion  vraie  de  la  surface  de  séparation,  en  prenant  les  dérivées  du 
numérateur  et  du  dénominateur  par  rapport  à  t 


Or,  tout  porte  à  croire,  qu'à  la  température  critique,  les  deux 
dérivées  sont  égales  entre  elles,  tout  en  étant  en  même  temps  infi- 
niment grandes.  Il  est  vrai  qu'aucune  expérience  [ni  parmi  les 
anciennes,  ni  parmi  celles  toutes  récentes  de  M.  Amagat  (*)]  ne 
l'a  démontré  directement,  mais  c'est  bien  tout  de  même  l'hypo- 
thèse la  plus  plausible  qu'on  puisse  faire.  L'égalité  de  ces  dérivées 
résulterait  aussi  de  la  théorie  de  Clausius  (^). 

II  s'ensuit,  qu'^  la  température  critique,  la  surface  théorique 
de  séparation  du  liquide  et  de  sa  vapeur  occupe  le  milieu  du  tube, 
i^a  dilatation  du  verre  ne  modifie  que  tout  à  fait  insensiblement  ce 
résultat. 

Ce  changement  brusque  de  la  position  de  la  surface  de  sépara- 
tion, qui  a  lieu  dans  le  voisinage  immédiat  de  la  température  cri- 
tique, est  un  exemple  curieux  de  solution  de  continuité  dans  un 
phénomène  physique.  C'est  bien  une  particularité  de  l'état  cri- 
tique de  la  matière,  qui  correspond  à  un  point  critique  de  la  sur- 
face 


^.  =/(^  ')• 


('  )  Loc.  cit. 

(»)    \\  ied.  Ann.y  t.  \IV,  p.  y.;!)  cl  Gya  ;  18H1. 
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WIEDEMANN'S  ANNALEN  DER  PHTSIK  UND  GHEMIE. 

Tomes  XLÏI,  XLUI  et  XLIV;  1891. 

Optiqne. 

W.-C.  RiJNTGEN  et  L.  ZEHNDEH.  —  Influence  de  la  pression  sur  les  indices  de 
réfraction  de  l'eau,  du  sulfure  de  carbone,  de  la  benzine,  de  Téther  éthyliquc 
et  de  quelques  alcools,  t.  XLIV,  p.  a/f-^i* 

Les  expériences  ont  été  réalisées  par  la  méthode  de  Jamin,  à 
l'aide  de  pressions  ne  dépassant  pas  une  quarantaine  de  centimètres 
de  mercure. 

La  variation  d'indice  se  trouve  toujours  comprise  entre  celles 
qui  correspondraient  à  la  formule  de  Béer 


n —  I 


const., 


et  à  la  formule  de  Lorenlz 

(  n'^--  i)(/i2-f-2) 


=  consl. 


H.  KAYSER.  —  Sur  l'origine  des  spectres  de  lignes  et  des  spectres  de  bandes, 

t.  XLII,  p.  3io-3i8. 

L'auteur  rassemble  et  expose  avec  beaucoup  de  force  les  raisons 
que  Ton  a  d'attribuer  la  différence  entre  les  deux  sortes  de  spectres 
d'un  même  corps,  non  à  l'influence  de  l'épaisseur  et  de  la  densité 
de  la  couche  émissive  ou  absorbante,  comme  le  veut  Wùllner,  mais 
à  la  plus  ou  moins  grande  complexité  de  la  molécule  du  corps  sui- 
vant les  variations  de  la  température  ou  de  la  pression. 

H.  KAYSER  et  C.  RL'NGE.  —  Sur  les  spectres  des  éléments  du  second  groupe 

de  Mendeleeiï,  t.  XLIII,  p.  386-409. 

Parmi  les  corps  du  premier  groupe  de  Mendeleeff,  les  auteurs 
ont  antérieurement  étudié  les  alcalis(  *  )  et  prouvé  que  leurs  spectres 


(•)  Voir  Journal  de  Physif/ttc,  2'  série,  t.  X,  p.  53o. 
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de  lignes  sont  tout  à  fait  analogues  entre  eux.  Pour  ces  corps,  les 
raies  vont  toujours  par  couples,  et  les  longueurs  d'onde),  sont  re- 
présentées très  exactement  par  des  formules 

(I)  io«X-«-  A--B/1-2— Gw-S 

où  il  faut  donner  à  n  les  valeurs  entières  successives  supérieures 
à  3. 

Relativement  aux  corps  du  second  groupe  de  Mendeleeff,  cer- 
taines périodicités  particulières  ont  déjà  été  reconnues  par  MM.  Li- 
veing  et  Dewar  (*),  Hartley  (^),  Ames  (')  et  Rydberg  (*). 
MM.  Kayser  et  Runge  trouvent  que  la  plupart  des  triplets  càraclc- 
ristiques  des  spectres  de  ce  groupe  se  partagent  pour  chaque  corp> 
en  deux  séries,  caractérisées  par  les  valeurs  suivantes  de  A,  B,  C: 

on  suppose  les  longueurs  d'onde  exprimées  en  unités  d'Angslrôm. 

Première  stfric.  Deuxième  série. 

A.  H.  C.  V.                   B.                C. 

Mg 39796,10  130398  1432090  39836,74  rJi547i  518781 

Ca 33919,51  123547  961696  34041,17  120398  346097 

Sr 3io3o,64  122828  887473  »                   »                  » 

Zn 4'^'945,32  i3i64i  1286125  4*^954,59  126919  53285o 

C(l 4*^755,  AI  r>t8()35  r;>8<j0i9  4^797  jJ'  126 146  5 35 1*7 

W'^ 4 <^>  •  5() ,  (h)  I  x 7  1 8  i  I  }. 5 u()9 5  10217,98  1 2686 1  6 1 3 •> r>s 

(Àîs  valeurs  de  A,  B,  C  se  rapportent  à  la  lij;nc  la  moins  réfrangiblt- 
de  cha(juc  tripict.  On  obtient  les  deux  autres  li<^nes  en  ajoutant  à  A 
des  (juanlilés  constantes  Ç\  et  r,  -h  i.j,  sans  modifier  B  et  G. 


C)  LiVKiNo  et  Dkwah,  Phil.  Trans.,  t.  CLWIV;  iH83.      • 

{')  Uartlky,  Chem.  Aciv*,  t.  \LIII,  p.  -.^K-;  :  Journ.  Ch.  Soc  ,  i88"j-ï<:i. 

(')  Ami;s,  /7*//.    Ufti:;.,  ')'  scrie,  t.  \X\,  p.  'M\;  iSjj(». 

(*)  W^DWV.wVi,  Zcitscitrift  fur  Fkys.  Chem.,  t.  V,  p.  o.y.'j;  1890. 
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V..  v^. 

l    4o,7  20,2       2,OIO 

^ (    4 1,2  20,0       2,070 

Q^                i  101,6  5i,7  1,970 

)  io5,8  52,7  2,o3o 

Sr 394,0  i85,9  2,120 

j     386,4  189,8  2,o36 

^ (     389,1  189,7  2,o5i 

Qj                                   l  11^9,4  542,0  2,139 

(1171,7  541,8  2,i63 

4633,3  1767,9  '^M^ 

^ (  4633,o  1767,4  2,621 

Les  valeurs  de  Vt  et  ^2  croissent  un  peu  plus  vite  que  le  carré  du 
poids  atomique. 

Il  convient  de  remarquer  : 

1**  Que  le  glucinium,  qui  rentre  dans  le  second  groupe  deMen- 
deleeffet  dont  le  spectre  est  très  pauvre,  n'a  pas  été  étudié  par  les 
auteurs; 

2**  Que  le  baryum,  rentrant  aussi  dans  le  même  groupe,  ne  pré- 
sente pas  de  triplets; 

3®  Que,  outre  les  triplets  des  deux  séries  représentées  par  les 
formules  ci-dessus,  on  trouve,  dans  les  spectres  des  corps  du 
deuxième  groupe  de  Mendeleeff  quelques  autres  triplets  corres- 
pondant aux  mêmes  diflerences,  mais  non  à  des  valeurs  entières 
de  n;  on  y  trouve  encore  des  lignes  doubles  correspondant  aux 
différences  Vi  ou  2(^1 . 

O.  KNOBLAUCH.  —  Étude  des  spectres  d'absorption  des  dissolutions 

très  étendues,  t.  XLIV,  p.  738-783. 

L'intensité  J  de  la  lumière  transmise  à  travers  une  couche  d'une* 
dissolution  de  concentration  c  et  d'épaisseur  d  est  exprimée  par 
la  formule 

(I)  J  =  Joe -»-'', 

dans  laquelle  Jo  est  l'intensité  de  la  lumière  incidente,  a  une  fonc- 
tion de  la  longueur  d'onde  seulement.  Cette  formule  exprime  ce 
que  l'on  appelle  la  loi  d'absorption  de  Beer(*).  Si  Ton  change  à  la 


(M  Béer,  Pos^^,    \nn.,  I.  LWWI,  p.  78;  i8ri. 
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fois  la  concenlration  c  et  l'épaisseur  rf,  mais  de  telle  sorte  que  le 
produit  cd  demeure  constant,  le  spectre  d'absorption  ne  doit 
éprouver  aucune  variation  ni  relativement  à  la  position  des  raies, 
ni  à  leur  largeur. 

La  concentration  d'une  liqueur  est  susceptible  de  varier  prati- 
quement dans  des  limites  excessivement  étendues,  sans  que  l'on 
ait  à  redouter,  dans  l'étude  des  spectres  d'absorption,  les  diffi- 
cultés qui,  dans  l'étude  des  conductibilités,  par  exemple,  pro- 
viennent des  impuretés  apportées  par  le  dissolvant.  On  étudie 
d'avance  le  spectre  d'absorption  de  celui-ci,  et  ce  spectre  se  super- 
pose au  spectre  de  la  substance  dissoute  sans  en  modifier  les 
bandes  propres. 

Laissant  volontairement  de  côté  les  substances  qui  donnent 
lieu  à  la  formation  d 'hydrates  ou  à  une  hydrolyse  qui  modifie  la 
constitution  chimique  de  la  dissolution  avec  la  concentration 
(chlorure  et  bromure  de  cuivre,  chlorure  de  cobalt),  M.  Kno- 
blauch  a  étudié  une  série  nombreuse  de  sels  : 

A.  Acide  picrique,  chromate  et  bichromate  de  potasse,  ferro- 
cyanure  de  potassium,  sulfate  de  cuivre; 

B.  Chlorure,  sulfate,  nitrate,  acétate,  oxalate  de  chrome;  alun 
de  chrome,  oxalale  double  de  chrome  et  de  potasse; 

C.  Nilrato,  acctale,  chlorure  d'urane; 

D.  Kosiiie,  éosine-polassiuni.  -  sodium,  —  arj;cnl.  alumi- 
nium, —  cuivre. 

Kn  résuméj  M.  Kiioblauch  trouve  que  la  loi  de  Heer  (îsI  ap|)li- 
eahlc  dans  les  limites  de  concenlration  les  plus  larges,  (]uand  le 
nombre  des  molécules  salines  varie  comme  varie  le  nombre  de 
molécules  d'air  en  |)assanl  de  la  pression  de  j»;")  almosphères 
à  .^^^^^^^^^^^  d'atmosphère.  Les  exceplions  apparentes  à  cette  rèj^le 
correspondent  à  des  altérations  ph\siijues  ou  chimiques  des  disso- 
lutions. 

Les  diflV*renees  que  présentent  les  spectres  d'absorption  dc> 
(liveis  sels  d'un  même  métal  ou  des  divers  sels  d'un  même  aci<le 
j)ersistent  même  dans  les  dissolutions  les  |)lus  étendues. 

On  sait  que,  d'après  M.  Arrhenius  ('),  les  sels,  dans  leurs  dl>- 


(')  Aiu:iii.Mrs,  Zcitschrift  fur  Plivs.    C/ieni.,   t.  J,  p.  fi3i  ;   iS.^7.  Jtnti  nal  de 
Physique,  ?.'  srrio,  t.  \II,  p.   178. 
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solutions  les  plus  étendues,  doivent  être  considérés  comme  entiè- 
rement dissociés  en  leurs  ions  constitutifs.  Cette  vue  générale  est 
incompatible  avec  les  conclusions  du  travail  de  M.  Knoblauch  : 
il  faudrait  en  effet  admettre,  contrairement  à  ce  que  vient  d'é- 
tablir  l'expérience,  que  les  spectres  d'absorption  changent  de 
nature  avec  la  dilution  et  que  le  spectre  d'un  sel  en  dissolution 
très  étendue  présente  toujours  la  superposition  de  deux  spectres 
qui  seraient  chacun  caractéristiques  de  l'un  de  ses  ions.  En  parti- 
culier, si  l'un  des  ions  n'offre  pas  de  spectre  d'absorption,  le 
spectre  du  sel  serait  identique  au  spectre  du  deuxième  ion;  tous 
les  sels  colorés  d'un  même  métal  et  d'un  ion  incolore  donneraient 
à  la  limite  un  spectre  absolument  identique.  Les  expériences  de 
M.  Knoblauch,  notamment  son  étude  de  l'éosine  et  de  ses  com- 
binaisons métalliques,  sont  nettement  opposées  à  la  théorie  de 
M.  Arrhenius.  Celle-ci  doit  donc  être  rejetée. 

J.-J.  ACWOHTH.  —  Uelalion  entre  l'absorption  et  la  sensibilité  de  plaques 

photographiques,  t.  XLII,  p.  370-406. 

D'une  manière  générale,  M.  Acworth  trouve  que  les  maxima 
d'absorption  et  de  sensibilité,  déterminés  sur  une  même  plaque 
photographique,  ne  coïncident  pas  entre  eux  ;  les  maxima  d'ab- 
sorption sont  déplacés  vers  la  partie  la  plus  réfrangible  du  spectre. 

Les  cas  particuliers  suivants  sont  à  noter  : 

i.  Dans  quelques  cas,  le  déplacement  est  très  faible  (vert  d'al- 
déhjde,  phloxine,  rouge  de  Bengale);  dans  d'autres,  il  est  consi- 
dérable (fluorescéine,  fuchsine). 

2.  Quand  il  j  a  deux  maxima  de  sensibilité  et  d'absorption, 
l'ordre  de  leurs  intensités  respectives  peut  se  renverser  du  pre- 
mier au  second  (cyanine). 

3.  Quand  il  y  a  deux  ou  plusieurs  maxima  d'absorption,  il  peut 
arriver  que,  pour  un  ou  plusieurs  d'entre  eux,  il  n'y  ait  pas  de 
maximum  de  sensibilité  correspondant. 

4.  Le  déplacement  est  très  différent  pour  les  divers  maxima 
d'absorption  et  de  sensibilité,  et  il  en  est  de  même  pour  le  maxi- 
mum d'action  sensibilisatrice  d'une  même  substance,  la  cyanine, 
par  exemple,  ajoutée  à  divers  sels  haloïdes  d'argent. 
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E.  VOGEL.  —  Sur  la  position  des  bandes  d'absorption  et  la  sensibilité 
à  la  lumière  des  couleurs  organiques,  t.  XLIII,  p.  449-17^* 

M.  Vogel  a  étudié  sous  ce  point  de  vue  les  couleurs  de  Féosine. 
Voici  les  résultats  généraux  de  ce  travail  très  étendu. 

1.  La  loi  énoncée  par  Kriiss,  comme  résultant  de  ses  recher- 
ches sur  les  produits  de  substitution  de  la  phtaléine,  à  savoir  la 
proportionnalité  du  déplacement  des  bandes  d^absorption  au 
nombre  des  atomes  substitués,  nVst  pas  la  règle,  mais  plutôt 
l'exceplion. 

2.  Pour  les  dérivés  de  l'éosine,  le  déplacement  des  bandes 
d^absorption  ne  dépend  pas  seulement  du  nombre  des  atomes 
substitués,  mais  aussi  de  leur  place  dans  la  molécule;  le  déplace- 
ment est  différent  suivant  que  l'atome  substitué  appartient  au 
groupe  phtalique  ou  au  groupe  résorcine,  et  même  suivant  la 
place  qu'il  occupe  dans  le  groupe  phtalique. 

3.  La  décoloration  des  couleurs  d'éosine  exposées  à  Pair  pro- 
vient d'une  réduction  sous  Tinfluence  de  la  lumière. 

i.  Le  pouvoir  sensibilisateur  des  couleurs  d'éosine  dépend  à  la 
fois  (le  la  sensibilité  (fragililé)  de  la  couleur  exposée  à  la  lumière, 
et  do  la  nature  de  la  transformation  qu'éprouve  l'énergie  de  la 
radiation  absorbée  par  cette  couleur.  Le  pouvoir  sensibilisateur 
est  d'autant  plus  faible  qu'une  partie  plus  notable  de  cette  éner- 
gie ne  contribue  pas  à  jjroduire  une  action  chimique. 

K.  LOMMKL.  —  Calcul  des  couleurs  de  mélange,  t.  \LIII,  p.  473-4f»'^- 

Ce  MiMuoire  a  déjà  été  analysé  dans  ce  Journal  (*).  Toutefois, 
à  cause  de  l'importance  de  la  lenlative  de  l'auteur,  il  ne  sera  peut- 
être  pas  inutile  de  donner  ici  quelques  détails  sur  l'application  de 
la  méthode  de  M.  Lonimel  au  calcul  des  teintes  des  lames  minces. 

Nous  rappellerons  que  les  couleurs  spectrales  sont  rangées  sur 
une  circonférence  à  des  distances  proportionnelles  à  la  diflerence 

(')    Voir  p.  3>  de  ce  Volume. 
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de  leurs  nombres  de  vibrations,  d'après  la  formule 

dans  laquelle  cp  est  l'arc  complé  à  parlir  d'une  certaine  origine;  a 
et  b  sont  deux  constantes  a  =  o,ooi3o8,  b  =  o,ooioi6. 

Admettons  que  l'étude  théorique  d'un  phénomène  d'interférence 

fournisse    une   expression  /(^)  de    l'intensité   en    fonction   du 

nombre  de  vibrations.  Nous  sommes  conduits  à  chercher  le  centre 
des  forces  parallèles 

agissant  à  la  circonférence.  La  force  résultante  M,  ou  l'intensité 
lumineuse  du  mélange,  s'obtient  en  intégrant  l'expression  précé- 
dente pour  la  circonférence  entière 

M 


-    —    /       /(a -4 9)  do. 


Les  coordonnées  œ,  y  de  son  point  d'application  sont  données  par 


Mx  — —    /       f(a-h — oicosoti®, 

et  l'angle  if  du  rajon  vecteur,  qui  détermine  la  couleur  du  mélange, 
par 


tangrj;  =.  J  --=       ,^ 


/         /(«-^-— ?)c05?C?? 


Enfin  la  distance  z  du  centre  de  gravité  à  l'axe,  qui  détermine  la 
saturation,  est 

Soit  à  déterminer  la  couleur  d'une  lame  mince  cristalline.  Si 
l'on  fait  abstraction  de  la  dispersion,  et  dans  le  cas  de  deux  niçois 
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croisés,  l'intensilé  correspondant  à  une  lumière  simple  est 


sin*  ^— > 


et  l'on  aura,  par  suite, 


.27C 

M 


—  —    /       sm-Tzd[a-\ q    a:>  =-     i  —  cos  ira(  2  a -H  6) rr-X 

•271  Jp  \  -27:  '  /     '         2  L  "^bil    J 

Mjt  —       — cos7rrf(9-a -h  6)sin7rô<i 


» 


M  V  = —    —sxïiTzdiia -{- b)%\ïïTibd .^  .^^ 

•^  2  TT  1  —  o*  rf* 

,        — tanîî7:^/(2rt -^  ô) 

"  '  bd 

On  trouvera  de  môme,  pour  le  cas  des  niçois  parallèles,  en  dis- 
tinguant par  des  accents  les  lettres  relatives  à  ce  second  cas, 

M'^f  — M, 

M'x'  =  —  Mx,        M'y  =  -  M^, 

tangij;'  —  —  tangi{/. 

M.  Lommel  calcule  ainsi  les  teintes  de  divers  ordres  données  par 
les  lames  cristallines  minces  et  compare  les  résultats  à  ceux  qui 
ont  été  trouvés  expérimenlalement  par  Briicke.  Nous  nous  borne- 
rons à  reproduire  le  Tahleau  relatif  aux  couleurs  du  |)reniior 
ordre  (  '  ).  On  rcmanjuera  que  le  plus  ou  moins  d'rclat  (  valeur  de  M 
ou  de  M')  intervient  dans  la  désignation  expérimentale  du  ton, 
surtout  au  voisinage  du  hianc  et  du  noir,  ce  qui  e\pli(]ue  la 
divergence  apparente  de  rexpérienceeldu  calcul  pour  les  preniièns 
lignes  du  Tableau.  Ou  doit  (railleurs  s'attendre  à  n'obtenir  que  des 
résultats  approximatifs;  en  debors  de  la  remarque  si  juste  de 
M.  Macé  de  Lépinay  (  -)  sur  le  cboix  des  couleurs  complémen- 
taires qui  fixent  la  valeur  de  la  constante  6,  notons  encore  que  1.» 
métbode  de  M.  Lommel  ne  permet  j)as  de  composer  séparément 
le  violet  ou  le  rouge  extrême  (superposés  sur  le  cercle)  avec  urji' 
autre  couleur  quelconque. 


(M  Le  Tableau  se  |)<)l^••^llil  dans  le  Mémoire  original  jusqu'au  milieu  <lu  «jn.i- 
Iriènie  ordre.  Ou  trouvera,  en  outre,  dans  le  Mémoire  original  deux  épures  iiitli- 
quaut  sur  le  cercle  chromali(|ue  lui-même  la  courbe  des  intensités  et  la  rouil»' 
de  saturation. 

P)    Voir  |).  32  de  ce  V«dum<\ 
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N.  VON  KLOBUKOW.  -     Expérience  de  Cours  sur  les  mélanges  des  pigments 

dissous,  t.  XLIII,  p.  438-44o. 

Deux  dissolutions,  Tune  de  vert  d^aldéhjde  dans  l'alcool  amj- 
lique,  Tautre  d'un  sel  de  cobalt  dans  Teau,  ne  sont  susceptibles  ni 
de  se  mélanger,  ni  de  réagir  l'une  sur  l'autre.  Par  l'agitation  les 
liquides  se  divisent  en  gouttelettes  et  donnent  un  milieu  trouble 
(|ui  laisse  passer  une  lumière  colorée;  en  variant  la  proportion  des 
deux  liquides  on  obtiendra  toute  la  série  des  couleurs  résultant 
du  mélange  d'un  pigment  rouge  et  d'un  pigment  vert,  notamment 
un  blanc  sale.  Au  bout  de  quelque  temps  les  liquides  se  séparent 
et  reproduisent  sans  modification  le  rouge  et  le  vert  primitifs. 

Deux  dissolutions,  l'une  de  pbénanthraquinone  dans  l'alcool 
amjlique,  l'autre  de  bleu  céleste  dans  l'eau,  fournissent  de  même 
la  gamme  des  tons  verts  résultant  du  mélange  d'un  pigment  jaune 
et  d'un  pigment  bleu. 

Enfin  la  même  dissolution  du  pbénanthraquinone  associée  à  ud 
mélange  de  dissolutions  aqueuses  de  sels  de  cobalt  et  de  cuivre 
donnera  les  combinaisons  pigmentaires  jaune  et  violet,  parmi 
lesquelles  se  trouve  un  blanc  sale. 

Ces  mélanges  de  couleurs  pigmentaires  peuvent  être  faits  com- 
parativement avec  les  mélan^^fs  de  couleurs  spectrales;  sauf,  pour 
les  mélanges  vert  et  rouge,  les  résultats  sont,  on  le  sait,  tout  à  fail 
dilIVrenls. 

H.  KHKRT.  —  Influence  de  la  disliibution  de  l'intensité  dans  une  ligne  speclralf 
sur  les  phénomènes  (J'interférence,  t.  XLIU,  p.  7()()-8o7. 

D'après  MM.  A.  Micholson  et  W.  Morlev  (  *  ),  la  ligne  rouge 
de  riivdrogène  ll-i  serait  une  ligne  double.  Pour  preuve  de  cette 
assertion,  les  auteurs  indiquent  (ju'en  prenant  cette  raie  comme 
source  de  lumière,  ils  ont  vu  les  franges  d'interférence  dis|>araitre 
pour  des  dillèrences  de  marche  de  iSooo  et  de  4^ooo  longueurs 
d'onde. 

M.  Ebert  voil,  au  contraire,  très  distinctement  les  franges  pour 
cliacune    de    ces   dillerences  de  marche,   mais  il  cesse  de  les  voir 

(')   Miciiiii.soN  cl    Moi'.LKY,  American  Journ.  of   Scicnrc.  H*  série,   l.  \\\1\. 
p.   Vio;  18S7.  Journal  île  Physiffue,  .'.'  s»Mie.  t.  \  II,  p.  'l'i^- 
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pour  une  différence  de  marche  intermédiaire  de  245oo  longueurs 
d'onde,  et  cela  quelle  que  soit  la  pression  du  gaz  dans  le  lube  de 
Geissler  employé  comme  source  lumineuse.  Il  conclut  :  1°  Que  la 
raie  !!«  n'esl  pas  une  ligne  double;  2"  que,  conformément  aux 
résultats  d'une  élude  théorique  qu'il  a  publiée  antérieurement  (*  ), 
la  disparition  des  franges  doit  être  attribuée  à  la  répartition  par- 
ticulière desintensitéslumineusessurcette  raie,  qui  est  formée  d'un 
trait  lumineux  central  bordé  des  deux  côtés  par  une  pâle  auréole. 
On  sait  que,  suivant  les  circonstances,  la  distribution  des  intensi- 
tés lumineuses  sur  une  même  raie  est  susceptible  de  certaines  va- 
riations, auxquelles  correspond  nécessairement  un  changement 
de  la  différence  de  marche  qui  fait  disparaître  les  franges.  Bien 
qu'il  n'ait  pu  reproduire  les  conditions  de  l'expérience  de  MM.  Mi- 
chelson  et  Morley,  c'est  à  cette  cause  que  M.  Ebert  atiribue  le 
désaccord  de  ses  résultats  et  de  ceux  des  expérimentateurs  amé- 
ricains. 

E.  LOMMEL.  —  Sur  la  direction  de  vibration  de  la  lumière  polarisée, 

t.  XLIV,  p.  3ii  317. 

Le  platinocyanure  rouge  de  magnésium,  qui  cristallise  en 
prismes  quadratiques,  soumis  à  l'action  de  la  lumière  violette, 
montre  une  fluorescence  dichroïque.  Si,  à  l'aide  de  lumière 
violette  polarisée,  on  illumine  normalement  le  cristal  par  ime 
de  ses  faces  latérales,  cette  face  rayonne  une  lumière  fluorescente 
rouge  écarlate  quand  le  plan  de  polarisation  de  la  lumière  inci- 
dente est  parallèle  à  l'axe  du  cristal,  une  lumière  fluorescente 
jaune  orange  quand  il  est  perpendiculaire  à  cet  axe.  J.a  lumièrr- 
émise  par  fluorescence  est  polarisée  comme  la  lumière  excitatrice. 

Si  l'on  illumine  normalement  une  des  faces  terminales  du  cris- 
tal, de  telle  sorte  que  la  direction  de  la  lumière  incidente  se  trouve 
parallèle  à  l'axe,  la  lumière  émise  par  fluorescence  est  rouge  écar- 
late; elle  n'est  pas  polarisée  et  ne  change  ni  par  la  rotation  du 
nicol  ni  par  celle  du  cristal  autour  de  son  axe. 

Voici  maintenant  les  expériences  qui,  d'après  M.  Lommel,  sont 
de  nature  à  décider  la  question  de  la  direction  des  vibrations  lu- 


(•)  Ebert,  Wied,  Ann.,  t.  XXXIV,  p.  Sg;  1888. 
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mineuses  :  on  suppose  le  faisceau  incident  horizontal,  ainsi  quo 
l'axe  du  cristal. 

Expérience  A.  —  Le  plan  de  polarisation  de  la  lumière  inci- 
dente est  horizontal.  On  incline  le  cristal  autour  d'un  axe  vertical 
de  façon  à  faire  croître  l'angle  d'incidence  à  partir  de  o  :  la  lu- 
mi(^re  émise  demeure  rouge  écarlate  ;  son  spectre  n'éprouve  au- 
cune modification. 

Expérience  B.  —  Le  plan  de  polarisation  de  la  lumière  inci- 
dente est  vertical  et  l'on  inclÎDe  le  cristal  comme  dans  l'expé- 
rience A:  la  lumière  émise  par  fluorescence  vire  de  plus  en  plus 
au  jaune  orange. 

Dans  l'expérience  A,  la  normale  au  plan  de  polarisation  de- 
meure normale  à  l'axe  du  cristal^  la  couleur  de  fluorescence  ne 
change  pas;  dans  l'expérience  B,  la  normale  au  plan  de  polarisa- 
lion  fait  un  angle  a  variable  avec  l'axe  du  cristal,  et  la  couleur  de 
fluorescence  change.  Cette  couleur  ne  dépend  donc  que  de  cet 
angle  a,  et  il  est  tout  naturel  d'admettre  que  la  cause  qui  excite  la 
fluorescence  est  liée  exclusivement  à  la  direction  efficace  qui  est 
ici  normale  au  plan  de  polarisation  et  non  à  une  direction  quel- 
conque contenue  dans  le  plan  de  polarisation  lui-même.  La  cause 
(le  la  flnoresronco  réside  dans  la  vibration  lumineuse  incidente  : 
on  est  donc  porté  à  conclura  (jue  la  vibration  lumineuse  est  per- 
pendiculaire au  plan  de  polarisation. 

(i.  Kl'MMKLL.         Dispersion  rotaloirc  fies  lartratcs,  l.XfJII,  p.  5<m7-')i.). 

La  niélhode  d'observation  est  celle  de  G.  Wiedemann  (M,  dans 
laquelle  on  fait  usage  d'un  double  prisme  aii;u  de  quartz  droit  et 
gauche  et  d'un  s[)eclroseo|)e.  L'angle  dont  on  devra  tourner 
l'analyseur,  pour  ramener  une  certaine  frange  dans  la  position 
qu'elle  occupait  avant  l'interposition  de  la  substance  active,  sera 
précisément  égal  cl  contraire  à  la  rotation  [)roduite  par  cette  sub- 
stance. 

L(»s  expériences  ont  été  réalisées  pour  les  principales  raies  du 
spectre  avec  des  solutions  contenant  une  molécule  des  divers  lar- 


(')   i\.    WlKDEMANN,   Elcct licitàt,    t.    III.   p.   (jl'|. 


WIEDEMANN'S  ANNALEN.  49' 

Irates  neutres  et  sous  une  même  épaisseur.  La  valeur  absolue  de 
la  rotation  difTère  d'un  sel  à  Tautre,  mais  la  dispersion  rotatoire 
est  invariable. 

Les  tartrates  acides,  peu  solubles,  ont  dû  ôtre  observés  pour  une 
concentration  moitié  moindre  et  ont  donné  une  moindre  disper- 
sion rotatoire;  ces  dissolutions  se  comportent  comme  de  simples 
mélanges  de  dissolutions  de  sel  neutre  et  d*acide  libre,  ce  qui 
porterait  à  admettre  que  le  sel  acide  n'existe  pas  en  dissolution. 

P.  GLAN.  —  Spectrosacchari métré,  t.  XLHI,  p.  44^-44^* 

Une  source  de  lumière  blanche,  un  collimateur,  un  prisme  po- 
lariseur  de  Glan,  un  diaphragme  circulaire  S  dont  une  moitié  est 
recouverte  par  une  plaque  de  quartz  normale  à  l'axe  et  peu  épaisse 
qui  fait  tourner  le  plan  de  polarisation  d'un  petit  nombre  de  de- 
grés variable  avec  la  courbure,  un  analyseur  A  mobile  sur  un  cercb* 
gradué,  enfin  le  prisme  et  la  lunette  L  du  spectroscope  portant  à  son 
fover  une  lenle,  telles  sont  les  pièces  qui  constituent  le  spectro- 
saccharimètre  de  M.  Glan.  Si  Ton  donne  à  l'oculaire  L  un  tiragif 
convenable,  on  verra  une  image  du  diaphragme  S  dont  les  deux 
moitiés,  d'éclat  inégal,  auront  une  même  teinte  monochromalique. 
Par  une  rotation  convenable  de  l'analyseur  A,  à  partir  de  la  posi- 
tion qui  éteint  l'une  des  moitiés  du  champ,  les  deux  moitiés  pren- 
nent des  éclats  égaux  et,  comme  dans  tous  les  appareils  à  pé- 
nombre, il  suffira  d'une  très  légère  rotation  de  A  soit  vers  la  droite, 
soit  vers  la  gauche,  pour  altérer  visiblement  cette  égalité. 

On  étudie  d'abord  l'appareil  à  vide,  une  fois  pour  toutes,  en  em- 
ployant par  exemple  la  lumière  solaire,  et  l'on  détermine  les  pr>- 
sitioDs  de  A  qui  donnent  l'égalité  d*éclat  dans  les  diverses  régions 
du  spectre.  On  peut  ensuite  interposer  le  tube  saccliarimétrique  T, 
et  les  nouvelles  positions  de  A  correspondant  à  Tégalité  d*éclat 
donnent  la  rotation  produite  par  la  dissolution  employée.  Il  est 
indispensable  que  les  lames  qui  ferment  T  aux  deux  extrémités 
soient  bien  parallèles  entre  elles. 

P.  vox  BJEKKKN.  —  Recherches  kur  Ja  double  réfrédion  prodoitc  par  U  tracUoo 
ou  par  la  coiiipre!»Hoo  linéaire  dans  le  caoutchouc  et  le»  gelée*  de  j^élatine. 
t.  XLIII,  p.  HoH-Hifj. 

La  double  réfraction  provoquée  par  la  traction  dans  le  caout^ 


49î»  WIEDEMANN'S  ANNALEN. 

chouc  ou  la  gélatine  est  négative  (/«o  >  ^è)  \  elle  doit  être  consi- 
dérée comme  étroitementliée  à  la  grandeurde  la  déformation,  mais, 
d^une  manière  générale,  elle  ne  paraît  pas  lui  être  rigoureusement 

proportionnelle.  Le  quotient  -^—. — -t  où  /  désigne  Paugmentalion 

de  longueur,  croît  avec  /  pour  le  caoutchouc,  demeure  sensible- 
ment constant  ou  décroît  pour  les  diverses  gelées.  Pour  une  valeur 
donnée  de  /  ce  quotient  est  d'autant  plus  petit  que  le  coefficient 
d'élasticité  est  plus  grand. 

Les  corps  étudiés  par  M.  von  Bjerkén  offrent,  avec  une  grande 
intensité,  les  phénomènes  de  l'élasticité  résiduelle.  Ils  montrent 
aussi  une  double  réfraction  résiduelle  assez  importante  et  qui  suit 
des  lois  tout  à  fait  analogues  à  celles  de  la  déformation  résiduelle. 

s.  CZAPSKI.  —  Sur  la  double  réfraction  de  plaffues  de  verre  rapidement 

refroidies,  t.  XLII,  p.  3i9-33i. 

M.  S.  Exner  (*)  a  prouvé  qu'un  cjlindre  à  bases  planes  dont 
l'indice  de  réfraction  croît  ou  décroît  d'une  manière  continue  de 
l'axe  à  la  périphérie  se  comporte,  par  rapport  à  un  faisceau  de  lu- 
mière parallèle  à  l'axe  du  cvlindre,  comme  le  ferait  une  lentille 
divergente  ou  convergente.  Ce  fait  qui  paraît  contraire  aux  lois  de 
rOpliqiie  gtîomélrique  s'explique  1res  aisément,  si  au  lieu  de  ravons 
parallèles,  on  considère  Tonde  plane  normale  à  ces  rayons  :  Tonde, 
c'esl-à-dire  le  lieu  des  points  synchrones,  se  déforme  à  mesure 
(|ue  l'épaisseur  traversée  est  plus  grande;  si  Tindice  croît  du 
centre  à  la  périphérie,  Tonde  plane  devient  de  plus  en  plus  conca\o 
vers  la  lumière  incidente 5  s'il  croît,  elle  devient  de  plus  en  plus 
eonvexe,  c'esl-à-dire  que  le  faisceau  de  lumière  parallèle  se  trans 
forme  en  un  faisceau  divergent  ou  convergent. 

Si  le  cylindre,  placé  entre  deux  niçois,  esl  traversé  par  un  fais- 
ceau de  lumière  parallèle  à  Taxe,  on  observera  des  anneaux  con- 
eenlricjues  pareils  à  ceux  que  donnerait  en  lumière  convergente 
une  lame  cristalline  uniaxe  perpendiculaire  à  Taxe. 

Les  deux  effets  (|ue  Ton  vient  d'indiquer  s'observent  avec  une 
assez  grande  régularité  sur  des  cylindrcîs  de  verre  rapidement  re- 
froidis, tels  qu'on  les  obtient  en  coulant  du  verre  fondu  dans  un 


(  '  ;  S.  KxNKR,  Pjln^^ev's  Archw  f.  d.  Ces.  l'hysiol.y  t.  WWIII,  p.  n"/^-,  i88<i. 
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moule  métallique  froid.  On  obtient  des  phénomènes  analogues, 
plus  réguliers  quoique  moins  intenses,  en  observant  par  leurs 
tranches  bien  dressées  des  plaques  de  verre  préparées  de  la  ma- 
nière suivante  :  il  suffit  de  fondre  dans  un  moule  convenable  un 
morceau  de  verre  bien  homogène  et  de  Tabandonner  ensuite  à  un 
refroidissement  rapide.  Un  faisceau  parallèle  de  lumière  naturelle 
ou  polarisée  donne  naissance  à  des  ondes  cylindriques;  entre  deux 
niçois,  on  observe  des  franges  parallèles  aux  faces  larges  de  la 
lame. 

De  ces  observations  et  notamment  de  la  position  occupée  par 
les  franges  noires  quand  on  emploie  de  la  lumière  blanche,  on  tire 
les  conclusions  suivantes  : 

1.  Une  plaque,  rapidement  refroidie,  est  tendue  normalement 
aux  faces  de  la  plaque  dans  sa  région  moyenne,  comprimée 
dans  sa  région  superficielle;  entre  les  deux  régions  se  trouve  une 
zone  neutre  où  le  verre  se  comporte,  dans  toutes  les  directions, 
comme  un  corps  isotrope. 

2.  La  lumière  éprouve  un  retard  plus  considérable  dans  la  ré- 
gion moyenne;  ce  retard,  pour  la  lumière  polarisée  perpendicu- 
lairement à  la  plaque,  est  environ  deux  fois  plus  grand  que  pour 
la  lumière  polarisée  parallèlement  à  la  plaque.  La  variation  d^in- 
dice  correspondante,  pour  une  plaque  de  So"*'"  d'épaisseur,  peut 
atteindre  une  unité  du  quatrième  ordre  décimal. 

P.  DRUDE.  —  Sur  la  réflexion  et  la  réfraction  d'ondes  lumineuses  par  une  série 
de  lames  parallèles  portant  des  couches  superficielles,  t.  XLIII,  p.  126-157. 

M.  Drude  étudie  le  problème  général  de  la  réflexion  et  de  la  ré- 
fraction par  une  série  de  lames  parallèles  jouissant  chacune  d'un 
pouvoir  absorbant  déterminé  qui,  comme  cas  particulier,  peut  être 
nul;  pour  exprimer  l'eff^et  d'une  couche  superficielle,  il  suffit  de 
compter  cette  couche  pour  une  lame  absorbante  distincte,  d'épais- 
seur négligeable. 

Le  résultat  le  plus  intéressant  des  calculs  de  M.  Drude  est  de 
fournir  une  valeur  minimum  de  l'épaisseur  e  qu'il  faut  supposer  à 
une  couche  superficielle  aflectant  la  surface  d'un  corps  parfaite- 
ment transparent,  pour  communiquer  à  la  lumière  réfléchie  une 
/.  de  Phys.,  3'  série,  t.  I.  (Novembre  189a.)  34 
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certaine  elllptîcitë.  Pour  les  corps  étudiés  par  Jamin,  M.  Dnide 
trouve  des  valeurs  de  e  en  général  négligeables  par  rapport  à  la  lon- 
gueur d'onde  X  de  la  lumière  employée 

Substance.  ^* 

Diamant 0,0068 

Flint o,oio3 

Quartz o,oo85 

Crown 0,0061 

La  présence  de  couches  superficielles  aussi  minces  peut  être 
considérée  comme  1res  vraisemblable. 


P.  DRUDE.  —  Mesure  des  constantes  optiques  du  cobalt,  t.  XLII,  p.  186-190. 

Voici  les  résultats  des  mesures  de  M.  Drude.  Ils  sont  exprimés 
au  moyen  des  notations  déjà  employées  par  Fauteur  dans  son 
Mémoire  de  1890,  précédemment  analysé  dans  ce  recueil  (•) 

/i  =  2,rjt,  /i'=  2,9.2,  /ix'y=3,86. 

/ix  =  4,o3,         n'x'=4,i9. 
X  =  1,90,  x'=  1,89, 

J=67,5,  J'  =  68,5, 

^b  =  'irW,  •i/'=3i''35', 

Le  coball  clndié  contenait  i,5  de  nickel,  0,9  de  fer  et  o,G  de 
cuivre  pour  100. 

P.  nUL'DK.  —  Sur  la  réfraction  de  la  lumière  à  travers  des  prismes  niétalliqucs. 

t.  XLII,  p.  666-G73. 

M.  Drude  traite  d'abord  la  question  dans  le  cas  général  où 
ran<;lc  du  prisme  et  Tangle  d'incidence  sont  quelconques;  il  dé- 
veloppe ensuite  les  formules  pour  le  cas  pratique  où  Tangle  du 
prisme  est  1res  petit,  et  montre  que  quand  l'indice  n  du  prisme  est 
plus  grand  que  celui  du  milieu  extérieur,  la  lumière  est  plus  déviée 
vers  larèlc  du  prisme  qu'elle  ne  le  serait  si  la  loi  de  Descaries 
était  applicable. 


(')  Journal  de  Physique^  }.*  série,  t.  X,  p.  587. 
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Passant  ensuite  à  la  théorie  des  expériences  de  MM.  du  Bois  et 
Rubens  (^  ),  il  montre  que  Fécart  avec  la  loi  de  Descartes  est  bien 
dans  le  sens  où  Pont  indiqué  ces  expérimentateurs.  Le  Tableau 
suivant  donne  les  valeurs  de  la  déviation  a  du  rayon  lumineux  en 
secondes  pour  les  diverses  incidences  i  :  i^  observées  par  MM.  du 
Bois  et  Rubens  ;  2^  calculées  par  M.  Drude  ; 

Fer,  71  =  3,01. 

i.  O».  30«.  40o.  50».  55».  60».  65*. 

^  ^  obs 5r,7        66,7        74,3        98,5         107,3         125,7         «53,9 

cale 5i,7        63,8        75,3        94,6        108,9        '29>o        '56,7 

Cobalt,  71  =  3,16. 

obs 47>o        61,9,        73,2        95,1        ii3,o        i24»o        i52,4 

cale 5i,o        62,5        73,6        92,2        106,1         125,3        i52,4 

Nickel,  n  =  1,91. 

obs 27,3        3i,3        36,8        5i,o  61,2  84,4         ii4)4 

eale 25,2        33,3        4', 3        54,6  64,7  75,5  97,7 

Il  y  a  lieu  de  remarquer  que  les  valeurs  de  n  admises  par 
M.  Drude  pour  effectuer  ces  calculs  ne  coïncident  pas  à  beaucoup 
près  avec  les  valeurs  qu'il  a  déduites  de  ses  propres  expériences 
sur  la  réflexion  métallique  (^)  et  qui  sont  :  pour  le  fer,  n  =  2, 36; 
pour  le  nickel,  n  =  i ,  79  et  pour  le  cobalt,  n  =  2, 1 2. 

E.   BoUTY. 


AHHALES  DE  CHIMIE  ET  DE  PHTSiaUE. 

6«  Série.  —  Tomo  XXII.  —  1891. 

Capitainb  GOSSELIN.  —  Note  sur  une  méthode  expérimentale  pour  Télude 

des  courants  induits,  p.  Sa. 

Le  courant  d'une  pile  est  envoyé  dans  une  bobine  inductrice, 
par  exemple  la  bobine  inductrice  d'une  machine  de  Ruhmkorfl\ 
dont  les  extrémités  sont  reliées  à  un  condensateur.  Le  circuit  induit 
traverse  un  rhéostat  et  un  galvanomètre  est  placé  en  dérivation 
sur  une  résistance  variable  de  ce  rhéostat. 

(•)  Voir  Journal  de  Physique,  a*  série,  t.  X,  p.  535. 
(•)  Ibid.y  p.  539  et  ci-dessus,  p.  494- 
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Supposons  que  le  circuit  inducteur  soit  fermé,  ainsi  que  le  cir- 
cuit induit,  mais  que  le  circuit  du  galvanomètre  soit  ouvert.  On 
rompt  le  circuit  inducteur.  Un  courant  induit  direct  se  propage  à 
travers  le  rhéostat.  On  ferme  ensuite  le  circuit  du  galvanomètre 
pendant  la  propagation  du  courant  induit  qui ,  à  partir  de  cet  instant 
et  jusqu'à  sa  fin,  se  propage  également  dans  la  dérivation  du  galva- 
nomètre. L'aiguille  du  galvanomètre  recevra  donc  une  impulsion 
dont  on  pourra  mesurer  Tamplitude,  et  de  laquelle  on  déduira  la 
quantité  d'électricité  qui  a  passé  dans  le  galvanomètre.  On  en  tire 
ensuite,  sans  difficulté,  la  quantité  totale  d'électricité  induite, 
depuis  l'instant  de  la  fermeture  du  circuit  du  galvanomètre  jusqu'au 
moment  où  l'intensité  du  courant  induit  devient  nulle. 

Pour  mesurer  les  temps,  l'auteur  emploie  le  chronographe  de 
chute  du  colonel  Sebert  basé  sur  la  chute  d'un  poids  portant  des 
plumes  qui  appuient  sur  deux  grandes  lames  verticales  recouvertes 
de  noir  de  fumée.  On  fait  tomber  ce  poids  qui  est  guidé  par  deux 
glissières  et  qui,  peu  après  l'origine  de  sa  chute,  détermine  auto- 
matiquement, en  fermant  un  circuit  électrique,  la  production  d'un 
phénomène  quelconque  comme  le  départ  d*un  coup  de  canon.  Les 
circuits  des  enregistreurs  sont  ensuite  rompus  successivement,  au 
moment  où  se  produit  le  phénomène  que  doit  enregistrer  chacun 
d'eux;  et,  au  même  instant,  leur  plume  trace  sur  la  lame  noircie 
un  petit  crochet.  De  la  hauteur  où  se  trouvent  marqués  les  difl*é- 
rents  signaux  des  enregistreurs,  on  peut  déduire  facilement  les 
inlervalies  de  temps  qui  ont  séparé  la  production  des  phénomènes 
successifs. 

L'auteur  s'est  servi  d'un  galvanomètre  à  aiguille  astatique 
suspendue  par  un  fil  de  cocon  et  il  a  préalablement  taré  cet  appa- 
reil, afin  d'exprimer  en  unités  pratiques  les  quantités  d'électricité 
proportionnelles,  comme  on  sait,  aux  sinus  des  demi-impulsions 
(le  Taiguille.  Il  a  suffi,  pour  cela,  de  faire  passer  dans  le  galvano- 
mètre des  courants  d'intensité  et  de  durée  connues  et  de  noter  les 
impulsions  correspondantes  de  l'aiguille. 

L'étude  d'un  courant  induit  inverse  se  fait  de  la  même  manière. 
Il  suffit  de  fermer  simultanément  le  circuit  inducteur  et  le  circuit 
du  galvanomètre  au  lieu  de  fermer  ce  dernier  après  avoir  rompu 
le  circuit  inducteur. 

Les  courbes  données  par  le  capitaine  Gosselin  mettent  en  évi- 
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dence  les  diflercDces  qui  existent  dans  le  mode  de  propagation  des 
courants  induits  direct  et  inverse. 

L'intensité  maxima  du  courant  induit  direct  parait  atteindre 
o*"P,  220  environ,  tandis  que  celle  du  courant  induit  inverse  ne 
dépasse  pas  o*^^,  i^o.  Le  maximum  a  lieu  j^\  de  seconde  après 
Torigine,  pour  le  courant  induit  direct,  et  7^  de  seconde,  pour  le 
courant  induit  inverse,  soit  six  fois  plus  tard.  La  durée  du  courant 
induit  direct  est  plus  grande  que  celle  du  courant  induit  inverse. 

L'auteur  a  fait  d'autres  mesures  en  interposant  dans  le  circuit 
du  courant  induit  une  mince  lame  d*air  limitée  par  deux  petites 
boules  de  platine.  On  augmentait  ainsi  considérablement  la  rési- 
stance de  ce  circuit.  Les  résultats  ont  été  les  suivants  : 


m 

Durée 

du 

courant  induit 

Épaisseur 

en  millièmes 

Intensité  moyenne 

de 

de 

du 

la  lame  d'air. 

seconde. 

courant  induit. 

Gourant  induit  direct 

mm 

l         o,i5 

i,3 

•mp 
o,o63 

ou  de  rupture. 

(        0,25 

2,5 

o,o58 

En6n,  le  capitaine  Gosselin  a  étudié  les  extra-cotirants  de  rup- 
ture et  de  fermeture  d'un  électro-aimant  B  qui  était  intercalé  dans 
l'une  des  branches  parallèles  d'un  pont  de  Wheastone,  les  trois 
autres  branches  du  parallélogramme  comprenant  trois  résistances  : 
une  résistance  R  contiguëàB  et  de  Tautre  côté  du  point  d'arrivée 
do  courant  de  la  pile,  et  deux  autres  résistances  r^  et  r^.  Ces  ré- 
sistances sont  telles  que 

Un  galvanomètre  est  placé  sur  une  diagonale  du  parallélo- 
gramme; l'autre  diagonale,  qui  renferme  la  pile,  comprend  en 
outre  une  résistance  très  grande  relativement  aux  résistances  K, 
B,  r^  et  Tj.  Le  circuit  de  la  pile  et  celui  du  galvanomètre  peuvent 
être  ouverts  ou  fermés. 

La  durée  des  courants  induits  directs  croît  en  sens  contraire  de 
la  résistance  des  circuits  dans  lesquels  ils  se  propagent.  Le  travail 
apparent  décroit  à  mesure  que  la  résistance  augmente. 

L'intensité  du  courant  induit  est  plus  petite  que  lorsqu'il  n'y  a 
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pas  de  self-Induction,  et  les  maxima  d^ntensité  se  sont  toujours 
produits  au  bout  d'un  temps  appréciable  après  la  rupture  du  cou- 
rant de  la  pile. 

La  résistance  R  a  été  remplacée  par  un  électro-aimant  de  résis- 
tance égale.  Deux  courants  induits  se  propagent  alors  dans  le  cir- 
cuit BRr^  Ta. 

Si  l'on  considère,  par  exemple,  l' extra-courant  de  rupture,  on 
trouve  que  ce  courant  composé  ou  résultant  est  nettement  ondu- 
latoire, et  que  son  intensité  subit  des  alternatives  de  croissance  et 
de  décroissance,  et  des  cbangements  de  signe.  Les  ondulations 
ont,  au  début  et  pendant  un  temps  très  court  (fo^ô  ^  Tinrô  ^^  ^^" 
conde),  une  amplitude  très  grande.  Les  maxima  et  minima  d'in- 
tensité semblent  atteindre  des  valeurs  beaucoup  plus  considérables 
que  celle  du  courant  de  la  pile  dans  l'état  permanent;  puis,  celle 
amplitude  diminue  rapidement  et  le  courant  se  prolonge  pendant 
un  temps  relativement  très  long  avec  des  intensités  très  faibles, 
tantôt  positives,  tantôt  négatives. 

Si  Ton  revient  ensuite  à  la  première  composition  du  circuit,  et 
qu'on  supprime  le  second  électro-aimant  en  replaçant  en  R  la  ré- 
sistance équivalente,  on  trouve  que  la  durée  du  nouvel  extra- 
courant  est  beaucoup  plus  petite  que  celle  du  précédent. 

Cii.   VNTOINK.  —  Tensions  des  vapeurs,  p.  aHi. 

L'auteur  expose  coniinent,  en  partant  de  la  formule  empirique 
de  M.  J.  Herlrand 

H  =  G  (!-/■  )   , 

qui  relie  la  tension  H  d(»s  vapeurs  saturées  à  la  température  abso- 
lue T  cl  dans  laquelle  G,  a,  A  sont  des  coefficients  numériques 
qui  dépendent  de  la  nature  des  vapeurs,  il  est  arrivé  à  sa  formule 

\o^\\  =  A —  . 

Il  donne  la  valeur  des  constantes  A,  B  et  c  pour  les  vingt-quatre 
corps  suivants  : 
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I.  Acide  carbonique. 
II.  Chlorure  de  phosphore. 

III.  Chlorure  de  silicium. 

IV.  Éther  iodhydrique. 
V.  Éther  méthylique. 

VI.  Éther  méthylchlorhydrique. 
VII.  Protoxyde  d*azote. 
VIII.  Ammoniaque. 
IX.  Acide  sulfhydriquc. 
X.  Acide  sulfureux. 
XI.  Chlorure  de  bore. 
XII.  Chlorure  de  cyanogène. 


Xin.  Éther  chlorhydriquc. 
XIV.  Éther  sulfurique. 
XV.  Acétone. 
XVI.  Alcool  méthylique. 
XVII.  Alcool  vinique. 
XVIII.  Chloroforme. 
XIX.  Chlorure  de  carbone. 
XX.  Éther  bromhydrique. 
XXI.  Sulfure  de  carbone. 
XXII.  Benzine. 
XXflI.  Mercure. 
XXIV.  Soufre. 


N.  NEYRENËUF.  —  Mémoire  sur  récoulemcnt  du  son  par  des  tuyaux  cylindriques, 

p.  368. 

L'auteur  a  donné  anléricuremenl  (*)  l'énoncé  d'une  loi  relative 
à  récoulement  des  sons  par  des  tuyaux  cylindriques  dont  le  dia- 
mètre est  peu  considérable. 

Cette  loi  est  identique  à  celle  établie  par  Poiseuille  pour  ^l'écou- 
lement  des  fluides  par  les  tuyaux  capillaires.  Si  Ton  appelle  Il'in- 
tensité  du  son  à  l'orifice  de  sortie,  /,  d  la  longueur  et  le  diamètre 
du  tuyau,  K  une  constante  fonction  de  l'intensité  de  la  source 
sonore  et  de  la  nature  de  la  substance  formant  le  tuyau,  on  peut 
écrire 


1  =  K 


~l 


Les  mesures  de  /  et  de  rf  ne  présentent  aucune  difficulté  parti- 
culière. 

Pour  mesurer  I,  l'auteur  emploie  xxxi^  flamme  sensible  décrite 
dans  un  Mémoire  antérieur  {^)  et  produite  par  simple  ralentisse- 
ment du  jet  gazeux  qui  alimente  un  bec  Bunsen  dont  les  ouvertures 
latérales  sont  maintenues  closes. 

M.  Neyreneuf  a  d'ailleurs  étudié,  dans  un  autre  travail  ('),  les 
propriétés  de  cette  flamme  au  point  de  vue  acoustique  et  les  pro- 
cédés les  plus  propres  à  lui  assurer  une  sensibilité  constante. 


(•)  Comptes  rendus  des  séances  de  l'Académie  des  Sciences,  t.  XCV. 
(')  Annales  de  Chimie  et  de  Physique,  V  série,  t.  XIX. 
(')  Mémoires  de  l'Académie  de  Caen,  i88j. 
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Le  premier  Chapitre  du  Mémoire  actuel  de  M.  Nejreneuf  est 
consacré  à  l'étude  du  fonctionnement  de  cette  flamme  sensible. 

Dans  le  second  Chapitre,  l'auteur  s'est  appliqué  à  bien  définir 
les  sons  dont  il  a  fait  usage  et  à  indiquer  les  précautions  i  prendre 
pour  laisser  à  leur  écoulement  un  caractère  bien  défini. 

Le  troisième  Chapitre  est  consacré  aux  déterminations  expéri- 
mentales. M.  Neyreneuf  établît  d'abord,  au  moyen  de  deux  tujaux 
que  l'on  pouvait  ouvrir  séparément  ou  en  même  temps,  que  l'in- 
tensité sonore,  à  partir  de  l'ouverture  libre  du  tuyau,  varie  en 
raison  inverse  du  carré  de  la  distance. 

Il  a  vérifié  la  toi  des  longueurs  avec  des  tuyaux  de  cuivre 
variant  depuis  714""  jusqu'à  1720""',  avec  des  tuyaux  de  plomb 
dits  de  27"""  de  diamètre,  de  longueurs  4aao"""  et  aaao""  et  enfin 
avec  des  tuyaux  de  plomb  du  diamètre  précédent  mais  de  lon- 
gueurs 368o""  et  a  100"". 

Il  a  vérifié  la  loi  des  diamètres  avec  des  tubes  de  diamètres  va- 
riant de  6"  à  26""'.  Les  tubes  de  cuivre  ont  donné  de  bons  résul- 
tats, mais  avec  des  tubes  de  verre  les  résultats  n'ont  jamais  été 
satisfaisants.  Cela  serait  dû,  paratt-il,  à  ce  que  ces  tubes  ne  sont 
jamais  exactement  cylindriques. 

M.  Neyreneuf  a  enfin  étudié  l'influence  de  la  nature  du  tuyau  sur 
la  valeur  de  K.  Le  laiton  et  le  plomb  n'ont  donné  aucune  diffé- 
rence dans  rintensité  du  flux  sonore.  Le  flux  transmis  par  les 
tuyaux  de  caoutchouc  est,  au  contraire,  moins  intense  que  le  flux 
transmis  par  les  tuyaux  en  plomb. 

H.  RIGOLLOT.  —  Sur  un  actinomètre  éleclrochimiquc,  p.  667. 

Cet  appareil  se  compose  de  deux  lames  de  cuivre  oxydées,  plon- 
geant dans  de  l'eau  contenant  -—^^  de  chlorure,  bromure  ou  iodure 
de  sodium.  L'une  des  lames  est  exposée  aux  radiations  lumineuses, 
l'autre  protégée  de  l'action  de  la  lumière  soit  en  l'entourant  de 
parchemin  ou  de  papier,  soit  en  la  plaçant  immédiatement  der- 
rière la  première  lame  à  o™,ooi  de  distance  environ. 

L'effet  produit  par  la  lumière  est  instantané  et  disparaît  quand 
on  supprime  l'éclaircment. 

La  sensibilité  d'un  élément  décroit  assez  rapidement  au  début, 
puis  devient  sensiblement  constante. 
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La  force  électromotrice  d'un  actinomètre  donné  varie  avec  la 
couleur  de  la  lumière  qui  agit  sur  lui. 

M.  Rigollot  a  étudié  la  force  électromolrice  dans  les  différentes 
régions  d'un  spectre  et  donne  les  courbes  obtenues  en  portant  en 
abscisses  les  longueurs  d'onde  et  en  ordonnées  les  divisions  lues 
sur  l'échelle  d'un  galvanomètre.  Ces  courbes  montrent  que  l'acti- 
nomètre  à  lames  de  cuivre  a  son  maximum  de  sensibilité  dans  la 
région  jaune  du  spectre,  c'est-à-dire  dans  la  région  la  plus  lumi- 
neuse pour  l'œil.  Il  diffère  en  cela  des  actinomètres  à  composés 
d'argent  qui  sont  surtout  sensibles  pour  les  rayons  les  plus  réfran- 
gibles. 

Si,  après  avoir  parcouru  le  spectre  du  rouge  au  violet,  on  expose 
à  nouveau  le  système  de  lames  dans  toutes  les  parties  du  spectre, 
mais  en  allant  du  violet  au  rouge,  les  courbes  conservent  la  même 
forme  et  l'accroissement  de  sensibilité  pour  les  rayons  rouges  si- 
gnalé par  M.  E.  Becquerel  (*),  pour  les  lames  iodurées,  quand 
ces  lames  ont  été  préalablement  exposées  aux  rayons  plus  réfran- 
gibles,  ne  semble  pas  avoir  lieu. 

M.  Rigollot  s'est  servi  de  son  actinomètre  pour  étudier  la  lu- 
mière diffusée  par  la  partie  nord  du  ciel  aux  différentes  heures  du 
jour.  Il  donne  la  courbe  obtenue  le  17  septembre  1889  sur  la  ter- 
rasse du  laboratoire  de  Physique  de  la  Faculté  des  Sciences  de 
Lyon,  par  un  ciel  très  pur.  Elle  montre  un  maximum  d'éclaire- 
ment  vers  midi  et  demi;  la  courbe  est  sensiblement  symétrique 
par  rapport  à  ce  maximum  pour  les  différentes  heures  du  jour. 

Enfin  l'auteur  a  recherché  si,  comme  l'indique  M.  Egoroff 
pour  les  plaques  iodurées,  l'intensité  du  courant  est  inversement 
proportionnelle  au  carré  de  la  distance  de  la  source  lumineuse  à 
l'appareil.  Cette  loi  se  vérifie  sensiblement  en  employant  la  lu- 
mière de  Drummond  comme  source  lumineuse,  c'est-à-dire  en  lu- 
mière faible,  mais  avec  la  lumière  solaire  l'intensité  croît  plus 
vite  que  l'intensité  du  courant. 

Comme  les  indications  de  cet  instrument  sont,  en  faible  lu- 
mière, proportionnelles  à  l'éclairement,  on  peut  l'employer  avan- 
tageusement dans  certains  cas,  tels  que  l'étude  de  la  luminosité  du 
ciel  en  lumière  diffusée. 

(')  E.  Becquerel,  La  Lumière,  t.  H,  p.  i3.S. 
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Tome  XXIV.  —  1891. 

GOUY.  —  Sur  la  propagation  anomale  des  ondes,  p.  i45. 

L'objet  principal  du  travail  de  M.  Gouj  est  l'étude  d'une  pro- 
priété nouvelle  des  ondes  lumineuses  qui  peut  se  formuler  ainsi  : 

Considérons  un  faisceau  de  rayons  homogènes,  soient  S  et  S' 
deux  surfaces  d'ondes,  /  leur  distance  comptée  sur  une  normale 
commune,  et  f{t)  le  mouvement  vibratoire  sur  la  surface  S;  on 
admet  généralement  que  le  mouvement  vibratoire  sur  S'  est.  à 

Tamplitude  ^ rès,  fit j  «  en  désignant  par  a  une  constante  qui 

est  la  vitesse  de  propagation  des  ondes  considérées. 

M.  Gouj  s'est  proposé  de  montrer,  par  la  théorie  et  par  des 
expériences  d'interférences,  que  cette  loi  est  en  défaut  lorsque  les 
ondes,  entre  S  et  S',  passent  par  un  foyer  ou  par  une  ligne  focale, 

et  que,  dans  le  premier  cas,  il  faut  retrancher  -  à  la  longueur  /et, 

dans  le  second  cas,  -•  Tout  se  passe  donc  comme  si  les  ondes,  an 
voisinage  du  foyer  ou  de  la  ligne  focale,  se  propageaient  avec  une 

vitesse  plus  grande,  de  manière  à  gagner  ainsi  une  avance  de  ~  ou 

de  -  sur  un  mobile  qui  se  déplacerait  sur  la  normale  commune 

avec  la  vitesse  a. 

Ces  phénomènes  sont  surtout  intéressants  en  ce  qu'ils  obligent 
à  examiner  de  plus  près  la  question  de  la  propagation  des  ondes 
dans  un  milieu  sans  dispersion,  ou  dans  des  conditions  où  la  dis- 
persion n'entre  pas  en  jeu,  et  il  est  naturel  d'envisager  d^abord  les 
ondes  sonores,  dont  la  théorie  est  mieux  établie.  Les  notions 
usuelles  sur  la  propagation  des  ondes  sont  empruntées  à  la  théorie 
des  ondes  planes  ou  de  grand  rayon  et  Ton  paraît  admettre,  d'après 
un  théorème  bien  connu  sur  la  vitesse  du  son  et  d'après  certains  rai- 
sonnements d'un  caractère  élémentaire,  que  les  lois  de  la  propa- 
gation des  ondes  planes  sont  partout  applicables.  En  réalité,  ce 
mode  de  propagation,  qu'on  peut  appeler /lorma/,  a  jusqu'ici  suffi 
à  peu  près  aux  besoins  de  la  Physique  ;  on  ne  doit  pourtant  le  re- 
garder que  comme  une  première  approximation  fort  utile,  mais 
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qui  peul,  dans  certains  cas  et  notamment  pour  les  nouveaux  phé- 
nomènes dont  il  s'agit,  ne  pas  être  suffisante.  Les  ondes  planes 
ou  de  grand  rayon  constituent,  en  effet,  un  cas  limite,  et,  comme 
tel,  d'une  simplicité  exceptionnelle,  et  Jes  notions  qui  en  déri- 
vent forment  un  cadre  trop  étroit  pour  l'ensemble  des  mouvements 
vibratoires. 

M.  Gouy  s'est  proposé  de  présenter  une  étude  détaillée  de  la 
propagation  des  ondes  sphériques,  qui  forment  le  cas  le  plus 
simple  et  le  plus  important  après  celui  des  ondes  planes.  L'expres- 
sion de  ces  mouvements  pour  les  ondes  aériennes  a  été  donnée  par 
Euler  et  souvent  reproduite  depuis  ;  on  en  a  fait  plusieurs  fois  usage 
dans  divers  problèmes  relatifs  a  la  théorie  du  son.  Par  une  circon- 
stance singulière,  il  ne  semble  pas  que  ces  formules  si  ancien- 
nement connues  aient  été,  en  elles-mêmes,  l'objet  d'une  attention 
suffisante  au  point  de  vue  physique,  et  les  lois  des  ondes  sphé- 
riques  n'ont  pas  été  étudiées  d'assez  près  pour  entrer  dans  les  no- 
tions usuelles  de  la  Physique  ondulatoire,  où  elles  paraissent 
appelées  à  jouer  un  rôle  utile. 

L'auteur  examine  ces  lois  en  détail  et  il  démontre  notamment 
que  la  propagation  accélérée  des  ondes  périodiques,  qu'on  peut 
appeler  anomale,  est  une  propriété  générale  des  ondes  lorsque 
leur  rayon  n'est  pas  très  grand  vis-à-vis  de  la  longueur  d'onde.  De 
là  résultent  les  phénomènes  A'^açance  aux  foyers  signalés  plus 
haut,  et  une  solution  de  certaines  difficultés  que  présentait  le 
principe  de  Huygens. 

MASCART.  —  Sur  les  anneaux  colorés,  p.  S-jl. 

La  méthode  imaginée  par  Sir  G.  Airy  (  *  )  pour  calculer  les  inter- 
férences dans  les  lames  minces,  en  tenant  compte  des  réflexions 
multiples  de  la  lumière  entre  les  deux  surfaces,  s'applique  sans 
difficulté  au  cas  où  Ton  suppose  que  chacune  des  réflexions  ou 
réfractions  est  accompagnée  d'une  perte  de  phase  sur  la  surface 
correspondante. 

D'autre  part,  Sir  G.  Stokes  (^)  a  démontré,  par  le  principe  de 


(*)  Trans.  of  the  Cambr.  Phil.  Soc,  t.  IV,  p.  419;  i83o. 
(')  Cambr,  and.  Dubl.  Math.  Journ.,  l.  IV,  p.  i;  1849. 
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réversibilité,  que,  pour  une  lumière  polarhce  dans  un  (ie-,  ax! 
principaax,  la  perte  de  phase  par  réfraction  est  indëpeiidaiite  d« 
sens  de-  la  propa^tion  et  que  la  somme  dei  pertes  de'^wae  par 
réflexion,  des  deax  cdtés  de  la  surface  de  séparation  (te  dOTK  mi- 
lieox,  est  égale  au  double  de  la  perte  de  phase  par  réfraction  «ou 
la  même  incidence,  an  moins  quand  les  concbes  sar  leMpiella* s'o- 
père le  phénomène  sont  assez  épaisses  poor  que  la-réftmûon  et  la 
réfiraction  définitives  soient  établies. 

A  l'aide  de  ce  théorème,  on  tronve  aisément  que,  dans  les  an- 
neaux colorés  de  réflexion  et  pour  une  lumière  polarisée  dans  l'on 
des  azimuts  principaux,  la  vibration  finale  se  rédnit  t  deux  vilva- 
tions  dont  la  diS'érence  de  phase  comprend  : 

i"  la  perte  de  phase  o,  qui  correspond  è  deux  passages  de  U 
lumière  dans  la  lame  mince  ; 

3°  la  somme  des  pertes  de  phase  par  réflexion  intérieure  sur  les 
deax  surfaces  S  et  S(  qui  limitent  cette  lame. 

Le  phénomène  est  surtout  intéressant  dans  la  réflexion  vitrée, 
pour  la  lumière  polarisée  perpendiculairement  an  plan  d^aci- 
dence,  au  voisinage  de  l'iacidence  principale  oA  se.  manifestent 
les  effets  de  réflexion  elliptique. 

Si  la  lame  mioce  est  une  couche  d'aîr  comprise  entre  deux  mi- 
lieux différents  et  que  l'on  représente  par  p  et  ^,  les  pertes  de 
phase  relatives  à  la  réflexion  intérieure  sur  la  première  et  sur  U 
seconde  surface,  la  différence  de  phase  finale  des  vibrations  qui 
interfèrent  est 

■  s,+  p-i-p,. 

Quand  on  augmente  l'inclinaison  d'une  manière  continue,  les 
angles  ^  et  ^,  varient  très  rapidement  d'uoe  quantité  très  petite 
V  à  dric — V  au  passage  des  incidences  principales  correspon- 
dantes 1  et  1).  Si  la  tacbe  centrale  est  noire  avant  qu'on  ait  atteint 
l'incidence  I,  elle  devient  blanche  aussitôt  après  et  cette  nouvelle 
tache  blanche  provient  de  la  contraction  rapide  du  premier  an- 
neau dans  te  cas  où  la  réflexion  est  positive  ;  c'est,  au  contraire, 
la  tache  noire  primitive  qui  se  dilate  pour  former  ensuite  le  pre- 
mier anneau  si  la  réflexion  est  négative.  Cette  circonstance  fournil 
une  mélhode  qualificative  pour  déterminer  rapidement  et  sans  au- 
cune mesure  le  signe  de  la  réflexion. 
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La  déformation  continue  des  anneaux  au  passage  de  Pincidence 
principale  est  la  première  observation,  due  à  Sir  G.  Airy,  qui  ait 
permis  de  constater  sur  le  diamant  Texistence  de  la  réflexion  el- 
liptique généralisée  par  les  travaux  de  Jamîn.  Toutefois,  une  dis- 
cussion plus  attentive  des  formules  permet  de  prévoir  que  le 
système  tout  entier  des  anneaux  ne  participe  pas  à  ces  effets  de 
contraction  ou  de  dilatation. 

En  effet,  quand  on  considère  Tanneau  d'ordre  m  sous  Tinci- 
dence  i, 

la  variation  d'épaisseur,  pour  le  même  anneau,  qui  correspond  à 
une  variation  diàe  l'incidence,  est  déterminée  par  la  condition 

(i)  c?ôo-+-c?^-^^?l  =  o. 

Si  les  milieux  extrêmes  sont  très  différents  et  si  l'observation 
est  faite  au  voisinage  de  Tincidence  principale  1,  la  variation  d^% 
est  insignifiante.  On  a,  d'autre  part, 

^  2CC0SI  c?ôo        4^/        'de  .A 

ôo  =  ait  — sj^ —  >  -7-.-  =  "ïT  (  cos  1-Z-.  —  e  sm  c  j . 

La  condition  (i)  devient  alors 

,    .  .de  .    .        X    é/3 

(7)  cosi-rr  =  e  sin«  — -—  -—■• 

cil  ^Tz  ai 

Si  la  réflexion  est  positive,  ^  =z  b  est  positif.  D'abord  très 

faible,  tant  qu'on  est  loin  de  l'incidence  principale,  b  croît  en- 
suite rapidement  au  voisinage  de  cette  région,  passe  par  un 
maximum  B  et  redevient  nul. 

Si  le  second  membre  de  l'équation  (2)  est  positif,  l'épaisseur  e 
relative  à  l'anneau  d'ordre  m  croît  avec  l'incidence,  c'est-à-dire 
que  les  anneaux  se  dilatent,  ce  qui  correspond  à  la  marche  géné- 
rale des  phénomènes  observés  par  Newton  ;  l'inverse  a  lieu  lorsque 
le  second  membre  est  négatif. 

Quand  la  dérivée  de  la  perte  de  phase  prend  une  valeur  donnée  6, 
le  diamètre  de  l'anneau  passe  par  un  maximum  ou  un  minimum 
pour  l'épaisseur 

(3)  e  sini  =  -—  b, 

4ir 
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A  mesure  que  l'inclinalsoM  angnu-nte,  les  anneaux  voisins  du 
centre  se  dilatent  d'abord,  pasMSt  par  «s  dîtBièbw- nwiimiMi, 
puis  se  contractent,  prennent  an  diante«  mfiaikiMk  «t^ae  4ïlatflnl 
ensaite  continûment  jnsqu'à  l'incidence  rasuiM,  à  ÉaiJÉi^ii'iM  ae 
rencontre  la  seconde  incidence  principale  I, .  Lea  4»wat%miiàÊmBaai 
et  t*  relatives  k  ces  arrêts  du  diamètre  et  les  0|iaiiiiiiiiimiiilHiifWi 
dantes  e  et  e*  sont  liées  par  la  relation 


«sint  se  tinf. 


L'an  de  cet  anneaux  ne  chan^  pas  de  diamètre  «a  puaage  de 
l'incidence  pHacipale.  L'épaisseur  E  delà  coadiè'eÀ  tlora 


£a  supposant  I  <^  L,  on  a  sensiblement 

(4)  B»aa»wtaBgL 

L'anneau  dont  l'ordre  est  défini  par  cette  équation  (4)  reste 
sUlîonnaire  au  voisinage  de  l'incidence  T;  les  anneaux  d'ordre 
plus  élevé  n'éprouvent  aucune  contraction.  Il  suffit  donc  d'observer 
l'ordre  de  l'anneau  stationnaire  pour  en  déduire  la  valeur  maximum 
de  la  dérivée  de  la  perte  de  phase. 

Enfin,  si  les  milieux  extrêmes  sont  identiques,  les  angles  ^  et  ^i 
deviennent  égaux.  La  tache  centrale  reste  noire,  par  contraction 
du  premier  anneau,  noir  si  la  réflexion  est  positive,  et  l'ordre  m' 
de  l'anneau  stationnaire  est 

(5)  B  =  m5tlangl. 

D'après  les  formules  de  Cauchy,  on  aurait,  en  appelant  r,  Fin 
dice  du  milieu  supérieur,  r  l'angle  de  réfraction  et  G  le  coefficient 
d'ellipticité, 

lanBp  =  tsin(tang{i-Hr). 

La  dérivée  maximum  de  la  perte  de  phase  correspond 
à  i-t-rspo**,  c'est-à-dire  sensiblement  à  l'incidence  principale 
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défiDie  par  la  loi  de  Brewster  tang  I  =  n',  ce  qui  donne 


esin'l       £  \         n'/ 


M.  Mascart  a  constaté  expérimentalement  l'existence  d'un  an- 
neau stationnaire  sur  une  lame  d'air  comprise  soit  entre  deux 
flints  de  même  nature,  soit  entre  un  prisme  de  crown  et  une  sur- 
face de  diamant. 

Il  a  reconnu  également  que  l'ordre  de  l'anneau  stationnaire  varie 
avec  la  longueur  d'onde. 

J.-A.  MULLER.  —  Sur  une  nouvelle  application  du  gaz-volumètre  de  Lunge, 

p.  S'jo. 

M.  Lnnge(*)a  imaginé  un  appareil  qui  permetd'éviter  tout  calcul 
de  réduction  dans  les  lectures  de  volumes  gazeux,  en  soumettant 
le  volume  du  gaz  à  mesurer  et  celui  d'une  masse  connue  d'air, 
dans  les  mêmes  conditions  d'humidité  et  de  température,  à  une 
pression  telle  que  le  volume  occupé  par  la  masse  d'air  soit  celui 
qu'elle  occuperait  à  o®  et  760"*",  si  cet  air  était  sec. 

Mais,  dans  certains  cas,  par  exemple  dans  la  détermination 
d'une  densité  de  vapeur  par  la  méthode  de  V.  Meyer,  ou  celle  de 
l'acide  carbonique  des  carbonates  par  la  méthode  de  Scheibler,  il 
est  nécessaire  de  recueillir  d'abord  sur  l'eau  l'air  ou  l'azote 
déplacé,  à  cause  du  poids  spécifique  élevé  du  mercure. 

Cependant,  même  en  recueillant  le  gaz  sur  l'eau,  son  volume 
diffère  souvent,  d'une  quantité  notable,  de  celui  de  la  vapeur  ou 
du  gaz  formé,  par  suite  des  petites  variations  de  pression  et  de 
température  qui  peuvent  se  produire  depuis  la  fermeture  de  l'ap- 
pareil à  dégagement,  jusqu'à  la  fin  de  l'opération. 

Afin  d'éviter  celte  cause  d'erreur,  M.  Muller  place  à  côté  de 
l'appareil  à  dégagement  un  vase  de  même  forme  et  de  même  capa- 
cité que  lui.  autant  que  possible.  Ce  vase  est  plein  d'air  et  la 
différence  entre  la  force  élastique  de  ce  fluide  et  la  pression 
atmosphérique  est  indiquée  par  un  manomètre  à  eau.  A  la  fin  de 


(*)  Berichte  der  deutschen  Chemischen  GeselUchaft,  t.  XXIII,  p.  440. 
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t' expérience ,  od  augmente  ou  l'on  <jiniin<ie  la  pression  du  gaz  dam 
l'appareil  à  dégagemeat  d'une  quantité  égale  à  cette  différence. 
M.  Huiler  décrit  uoe  dispoailîoD  qui  permet  de  réalia«r  focile- 
meot  cette  manœuvre  et  le  transvasement  sobséquent  do  ga> 
recaeilli  dans  le  gas-volnmètre  de  Lnnge.         Rurt  Pauxot. 
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SUR  L'ACHROMATISME  DES  IHTERrÉREHGES  ; 
Par  m.  MASCART. 

Dans  un  grand  nombre  de  phénomènes  d^Optique,  la  super- 
position des  franges  obtenues  à  la  lumière  blanche  produit  en 
certains  points  une  concordance  particulière  des  systèmes  relatifs 
aux  couleurs  voisines  et  un  véritable  achromatisme,  entièrement 
comparable  à  celui  que  Ton  obtient  par  la  combinaison  des 
prismes  et  des  lentilles. 

J'en  ai  cité  déjà  plusieurs  exemples  (').  Lord  Rajicigh  (*),  qui 
avait  également  discuté  ce  problème,  a  fait  quelques  objections, 
dans  son  dernier  Mémoire,  à  la  manière  dont  j'interprète  la  vi- 
sibilité des  franges  dllerschel;  ses  objections  sont  en  partie  jus- 
tifiées par  une  insuffisance  d'explications  et  je  crois  utile  d'y  re- 
venir. 

Supposons  que  dans  un  système  de  franges  où  intervient  un 
organe  de  dispersion  (lame  réfringente,  prisme  ou  réseau),  l'ordre 
des  interférences  soit  compté  à  partir  d'une  valeur  initiale />.  Pour 
l'interférence  d'ordre  /?  -h  m,  la  déviation  angulaire  0,  rapportée 
à  une  origine  arbitraire,  peut  se  représenter  par  une  expression 
de  la  forme 

(I)  .      0  =  F(n,/>)4-/(^). 

La  variable  n  est  l'indice  de  réfraction  du  milieu  réfringent  ou 
le  rapport  de  la  longueur  d'onde  à  Técartcment  des  traits  du 
réseau;  le  produit  m\  est  la  difTércnce  de  marche  supplémentaire 
des  systèmes  d'ondes  qui  interfèrent,  et  le  paramètre  a  est  une 
longueur  qui  dépend  de  la  nature  du  phénomène. 

Si  l'on  observe,  par  exemple,  les  franges  de  Fresnel  avec  un 
prisme  ou  qu'on  les  dévie  par  une  lame  de  verre  sur  le  trajet  de 
l'un  des  faisceaux,  l'ordre  initial/;  est  nul  pour  toutes  les  couleurs 


(*)  E.  Mascart,  Journal  de  Physique  [2].  t.  VIII,  p.  4i'j;  1889.  —  Traite 
d'Optique^  passim. 

(")  LoiiD  Raylkioii,  Encyclopédie  britannique  (  Wave  theory  of  Light)  ;  i«S^. 
—  PUil.  Alag.  [5],  t.  XXVIII,  p.  77  et  189;  i88(j. 

J.  de  l*Uys.,  3"  série,  l.  I.  (Dcccinbre  iHgi.)  35 


5io  MASGART. 

sur  la  frange  centrale  et  a  représente  la  distance  des  deux  sources 
virtuelles. 

Quand  on  vise  avec  un  prisme  les  anneaux  de  Newton  localisés 
dans  une  couche  très  mince  dMpaisseur  variable,  Tordre  p  est 
encore  nul  pour  la  tache  centrale,  si  les  surfaces  se  louchent,  et 
varie  avec  la  longueur  d*onde  si  elles  ne  sont  pas  en  contact;  le 
paramètre  a  sera  la  différence  des  rayons  de  courbure  des  deui 
surfaces  à  leur  minimum  de  distance. 

Les  franges  d'Herschel  ne  sont  autre  chose  que  Tobservalion 
au  travers  d'un  prisme  des  interférences  produites  par  une  lame 
d'air  à  faces  parallèles  sur  des  systèmes  d'ondes  planes;  dans  ce 
cas,  l'ordre  initial  p  est  nul  sous  l'incidence  rasante  et  a  représente 
l'épaisseur  de  la  lame. 

On  obtiendra  un  phénomène  analogue  en  faisant  usage  d'un 
appareil  de  dispersion  pour  observer  les  interférences  d'ondes 
planes  produites  par  une  lame  à  faces  parallèles  isotrope  ou  biré- 
fringente; l'ordre  initial  p  varie  alors  avec  la  longueur  d'onde 
pour  l'incidence  normale  et  le  paramètre  a  sera  l'épaisseur  de  la 
lame. 

Dans  l'observation  habituelle  des  lames  cristallines  &  deux  axes 
optiques,  l'ordre  p  est  aussi  nul  sur  la  direction  des  axes  et  le 
paramètre  a  est  répaisseur  de  la  lame,  la  dispersion  étant  fournie 
directement  par  la  double  réfraction. 

Pour  Tarc-en-ciel  et  toutes  les  expériences  qui  donnent  des 
ondes  présentant  un  point  d'inflexion,  p  est  l'ordre  des  interfé- 
rences sur  la  direction  des  rayons  efficaces,  lequel  est  indépen- 
dant de  la  couleur.  Le  paramètre  a  est  le  rayon  des  gouttes 
liquides  ou  des  tiges  cylindriques;  d'une  manière  plus  générale 
encore,  le  carré  a^  est  l'inverse  de  la  dérivée  du  rayon  de  courbure 
de  Tonde  émergente  au  j)oint  d'inflexion,  cette  dérivée  étant  prise 
par  rapport  à  une  longueur  comptée  sur  la  tangente. 

L'équation  (i)  paraît  ainsi  convenir  à  tous  les  phénomènes,  le 
premier  terme  étant  remplacé  par  F(/?,  /i,  /i',  . . .)  quand  ou  fait 
intervenir  plusieurs  genres  de  dispersion.  On  en  déduit 

(  -i)  rfO  =  F;e//i  4-  V'pdp  -h  1  (m  éA  -h  X  dm)fl  —  \ 

Les  franges  se  superposent  pour  toutes  les  couleurs  dont  la 
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longueur  d'onde  est  voisine  d'une  certaine  valeur,  choisie  arbi- 
trairement, lorsffue  la  dérivée  partielle  de  la  déviation  par  rapport 
à  la  longueur  d'onde  est  nulle,  l'ordre  m  étant  supposé  constant. 
On  peut  dire  que  les  franges  sont  achromaiisées  sur  la  couleur  de 
concordance,  les  franges  de  même  ordre  relatives  aux  couleurs 
éloignées,  de  longueurs  d'onde  plus  grandes  ou  plus  petites,  étant 
rejetées  d'un  même  côté.  Le  plii'^nomène  Cî^t  le  même  que  si  le 
spectre  correspondant  aux  interférences  d'ordre  (/w-f-/>)  était 
appliqué  sur  une  courbe  que  l'on  verrait  suivant  la  tangente  au 
point  de  concordance. 

La  condition  d'achromatisme  est  donc,  en  multipliant  tous  les 

termes  de  l'équation  (2)  par  -^  et  faisant  dm  -—.  o, 


(0 


Si  l'on  élimine  la  quantité  —  entre  les  équations  (1)  et  (3),  en 

représentant  par  des  majuscules  toutes  les  valeurs  relatives  à  la 
frange  de  concordance,  la  déviation  correspondante  est  une  ex- 
pression de  la  forme 

e:T:=F(N,  P)4-<p(N,  P,  A). 

(^elte  équation  qui  peut  donner  une  ou  plusieurs  valeurs  réelles 
de  6,  signifie  que  la  direction  d'achromatisme  est  indépendante 
de  l'ordre  M  de  concordance  et  du  paramètre  a  ;  elle  varie 
avec  la  longueur  d'onde  de  concordance. 

La  largeur  apparente  des  franges  est  le  changement  de  dévia- 
lion  30  qui  correspond  à  la  variation  Zm  ^=:  1,  quand  on  suppose 
la  couleur  homogène.  Plus  généralement,  la  valeur  de  30  relative 
\\  la  variation  de  o/w  dans  Tordre  dos  interférences  est,  en  faisant 
fl).  --  o  dans  l'équation  (!>.), 

^  ôni  a  \   <i  J       m    a  ''    \  a  ) 

Dans  la  région  d'achromatisme  et  pour  les  radiations  voisines 
de  la  couleur  de  concordance,  Téquation  (3)  est  applicable;  la 
largeur  36  des  franges  achromatisécs  est  donc 
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Le  second  membre  dèrant  être  exprimé  eo  fbnctioB  deA,  il  en 
résulte  que  la  largeur  des/rangea  ackromatiséet  est  indépen- 
dante de  la  longueur  d'onde,  la  propriété  étsnl  resueiata  bien 
entendu  aux  couleurs  voisines;  ma»  cette  largeur  varie  snivint 
une  loi  particulière  i  chaque  pliéuoraène,  quand  on  «lunge  le 
point  du  spectre  sur  lequel  a  lieu  la  concordwtce. 

En  outre,  la  lai^ur  des  franges  est  eo  raiaon  inverse  de 
l'ordre  H  d'achromatisme. 

Comme  le  produit  M  «—  a  une  valeur  définie,  ou  peut  encore  eu 
conclure  que  les  franges  restent  visibles  dans  un  certain  8n;;le. 
en  nombre  d'autant  plus  grand  qu'elles  sont  plus  terrées  on 
que  l'ordre  d'achromatisme  est  plus  élevé. 

Pour  éclairer  ces  considérations  par  un  exemple,  nous  traiterons 
le  cas  des  franges  d'Herschel,  avec  les  mêmes  notations  et«n  dis- 
posant les  équations  dans  le  même  ordre  que  les  précMentes. 

Soient  (  et  r  les  angles  d'incidence  et  de  réfraction  da  rayon 
qui  passe  de  la  couche  d'air  dans  le  prisme,  p  et  Q  les  angles  d'in- 
cidence et  de  réfraction  i  la  sortie,  A  l'angle  du  prisme  et  a  l'é- 
paisseur d'air;  on  a 


L'ordre  initial  p  étant  nul,  ces  équations  donnent  ta  déviation  h 
a  fonction  de  n  et  de  — ■  ■  On  en  déduit 


os'tcosp     (dm       rfX\ 


La  condition  d'achromatisme  est 

Avec  les  trois  dernières  des  équations  (i)',  elle  détermine 
l'angle  6  correspondant.  La  posilion  des  franges  achromaliquc« 
est  donc  indépendante  de  l'épaisseur  a  de  la  couche  d'air;  on  vé- 
rifie aisément  que  la  dévialioii  8  croît  avec  l'indice  de  réfraction 
de  la  couleur  de  concordance. 
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La  largeur  des  franges  est  donnée  par  l'une  des  expressions 

,  ^®    _        cos*  e  cos  p         __        X'  cosp 

^  Sm  ""  m  sini  cosr  cosO  4«'  siiii  cosr  cosÔ 

La  largeur  des  franges  successives  est  sensiblement  proportion- 
nelle à  l'ordre  m  d'interférence  et  au  carré  de  la  longueur  d'onde. 
Toutefois  cette  relation  n'est  qu'approchée,  parce  que  les  variations 
du  dernier  facteur  avec  la  déviation  et  avec  la  longueur  d'onde 
peuvent  changer  beaucoup  les  résultats. 

Dans  la  région  d'achromatisme,  on  doit  tenir  compte  de  (3)',  ce 

qui  donne 
^  ,  80  1         sin  A        \  dn 

0//1  ~~       M  cosHcosÔ    dX 

Conformément  à  la  règle  générale,  la  largeur  des  franges  achroma- 
tiques est  en  raison  inverse  de  l'prdre  M  d'interférence;  elle  varie 
avec  la  couleur  de  comparaison. 

Si  l'on  représente  l'indice  de  réfraction  du  prisme  par  la  formule 
de  dispersion  à  deux  termes 


il  en  résulte 


n 

=  A  + 

B 

1 

X  du 
d\ 

= 

= 

aB         sin 
MA2  cosR 

A 

cos 

e 

A  part  les  variations  du  dernier  facteur,  qui  sont  très  faibles,  la 
largeur  de  la  frange  achromatique  est  en  raison  inverse  du  carré 
delà  longueur  d'onde  de  concordance;  mais,  comme  l'ordre  M 
croît  en  sens  inverse  de  A,  on  conçoit  que  le  second  membre  de 
l'équation  puisse  varier  très  lentement  dans  une  région  assez 
étendue  du  spectre. 

Pour  modifier  la  loi  de  dispersion,  on  peut  placer,  à  la  suite  du 
prisme  et  parallèlement  à  la  face  de  sortie,  un  réseau  dont  l'écarté- 
ment  des  traits  est  e,  en  observant  le  spectre  d'ordre  Ar,  dévié  dans 
le  même  sens. 

Remplaçant  les  angles  p  et  8  par  r'  et  i ^  nous  désignerons  par  6 
l'angle  d'émergence  compté  à  partir  de  la  normale  au  réseau.  Aux 
équations  précédentes  (i)',  ainsi  transformées,  on  doit  ajouter 

k\  =  e(sin  r  —  sin  6). 
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On  B  alors 

kiik  =  a(cos^  lU  —  co»9  M), 

,„  .t£i.  ,_       sinA  ,         coa*icoir' /<An       Jk\ 

(ar  * i-  ci>t9i»=3 dn-i — i— i 1 1-  t-I- 

e  cosr  Miiicuir    \m  */ 

I^a  condition  d'achromatisme  devient 

,,,,         cosifcoar'  ,X       sinA  Xi^r  ,1    .   sB  uaA 

(3)  — :— ! =  —  *-  —  ■  — 3t—  =  —  *-  -V-  TT  * 

La  largeur  des  franges  est,  en  général, 
(4/ 


Les  franges  achromatïsées  sont  encore  en  raison  inverse  tla 
l'ordre  M  de  concordance,  mais  la  loi  de  varia  lion  avec  la  longueur 
d'onde  est  entièrement  modifiée.  La  dîspisrsion  du  r<5seau  domine 
celle  du  prisme,  ou  inversement,  suivant  l'importance  relative  des 
deux  termes  de  la  parenthèse;  Tordre  d'achromalismc  est  alors 
diminué  et  les  conditions  de  concordance  peuvi^nl  s'étendre  à  ime 
région  du  spectre  beaucoup  plus  grande. 

Si  l'on  observait  les  spectres  para^éniques  du  côté  opposé,  on 
devrait  cbanger  le  signe  de  l'angle  6,  ce  qui  revient  à  changer  le 
signe  de  k  dans  (3)".  On  aurait  alors 


Dan.«  ce  cas,  l'achromatisme  est  d'un  ordre  M  plus  élevé  et  ne 
convient  plus  qu'à  une  région  moins  étendue  du  spectre. 

Il  est  assez  diflîcile  de  conlrdler  ces  résultats  par  des  mesures 
directes,  car  les  surfaces  ne  sont  généralement  pas  asses  planes 
pour  que  la  plus  grande  netteté  des  franges  ait  lieu  exactement 
dans  le  plan  focal  de  la  lunette  d'observation.  L'expérience  sui- 
vante permet  de  voir  la  marche  du  phénomène. 

Les  franges  ont  été  produites  par  la  couche  d'air  comprise  entre 
les  surfaces  hypoténuses  de  deux  prismes  rectangles  isoscèles.  En 
plaçant  une  lentille  sur  le  trajet  de  la  lumière  avant  les  prismes, 
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on  peut  projeter  sur  un  écran  les  franges  de  réftesion  ou  de  trans- 
mission ;  l'observation  de  ces  dernières  est  préférable,  parce  qu'elles 
se  détachent  sur  un  fond  obscur  et  que  les  niiaima  paraissent 
absolument  noirs. 

On  a  reçu  ces  franges  rectilignes  sur  une  fente  perpendiculaire 
à  leur  direction  et  observé  celte  fenle  au  travers  d'un  prisme;  le 
spectre  présente  une  série  débandes  courbes  que  la  fi;,'iirc  ci-joint r 
représente  assez  lidèlcment. 


Pour  cb;i 


,  la  suc< 


sion  des  Ir 


uiges 


.'SI  U 


luc.pic 
iupériencc  eût  été  faite  avec  «ne  lumière  bomogène  et  la  con- 
tinuité des  bandes  montre  quel  esl,  en  chaque  point,  l'ordre  des 
interférences. 

La  limite  de  réIle\ion  tolale  esl  marquée  par  une  ligne  presque 
droite  ;  c'est  une  coïncidence  accidcuteile  due  h  ce  que  la  disper- 
sion du  prisme  était  sensiblement  proportionnelle  à  la  dispersion 
de  réflexion  totale. 

La  première  frange  est  extrêmement  fine;  elle  forme  un  filet  de 
lumière  difficile  à  distinguer  dans  le  vert  et  le  bleu. 

La  largeiu'  des  franges  successives  croit  à  peu  près  comnic 
l'ordre  d'interférence,  mais  il  est  manifeste  que,  pour  une  bande 
déterminée,  la  largeur  aux  différents  points  n'est  pas  proportion- 
nelle au  carré  de  la  longueur  d'onde. 

L'achromatisme  a  lieu  lorsque  la  dérivée  de  la  déviation  ci) 
fonction  de  la   longueur  d'onde,  ou  de  l'indice,  passe  par  zéro, 
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c'est-à-dire  qnaod  la  itDgeote  i  l'une  des  eoarfaes  «st  TertîcMile,  et 
les  franges  des  cooleors  voisines  sont  alors  de  même  lai^ar.  Cette 
condition  est  remplie  vers  le  4*  minimam  dans  le  ron^,  le  8*  dans 
le  jaune,  le  i3*danslevert,Ie  i5*  dans  te  bleu,  etc.  La  déviatiçnO 
d'acbromatisme  croll  avec  l'indice  de  la  couleur  de  concordanee, 
en  même  temps  que  les  franges  correspondantek  dimmaoït,  de- 
viennent plus  étroites. 

Si  l'on  établit  l'achromatisme  sur  la  1 1*  fraagc,  par  exemple, 
c'est-à-dire  sensiblement  sur  la  région  de  plus  grande  intensité 
dans  le  cas  de  la  figure,  on  voit  qu'il  y  a  un  excès  âe  rouge  et  de 

,  bien  i  droite  da  minimnm  de  Inmiirc,  un  exct^s  de  Jnune  et  de 
vert  k  gancbe;  l'îiîsadoa  des  franges  vues  directement  est  donc 

,  ^asymétrique.  Tentes  les  conditions  indiquées  par  le  calcul  appa- 
Rtssent  ainsi  danii  la  seule  forme  des  bandes  noires. 

&ifiD  si  l'on  écarte  les  prismes  producteurs  des  înlerférences,  de 
manière  à  augmenter  l'épaisseur  d'ail',  im  bandes  marchenl  vers  1» 
limite  de  réflexion  totale,  mais  en  conservant  la  nifme  forme  en 
chaque  point,  coranie  s'il  s'introduisait  entre  elles  des  bandes  nou- 
velles; elles  deviennent  de  plus  en  plus  serrées,  mais  la  direction 
.d'achromatisme  ne  change  pas.  Dons  l'obscrvatioD  directe,  le 
nombre  des  franges  visibles  augmente  donc  avec  rép;iisseur  de  la 
couche  d'air. 

L'interposition  d'un  réseau  de  dispersion  convenable  permettrait 
de  redresser  la  limite  de  réflexion  totale  et  d'amener  l'achromatisme 
sur  le  bord. 


ara  LA  THÉORIE  DES  OIMSVBnn»: 
Par  m.  Henri  ABRAHAM. 

1.  Nous  voulons  montrer  dans  ce  Travail  qu'il  conviendrait  de 
s'astreindre  à  ne  jamais  faire  intervenir  les  propriétés  spéci- 
Jiques  des  corps  dans  la  détermination  des  dimensions.  Par 
exemple,  de  ce  que  le  gramme  a  pu  être  défini  comme  masse  du 
centimètre  cube  d'eau,  il  ne  serait  pas  permis  de  déduire  que 
masses  et  volumes  ont  mêmes  dimensions,  puisque  l'on  ferait  ainsi 
appel  aux  propriétés  spécifiques  de  l'eau.  De  même,  de  ce  que 
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lieux  masses  électriques,  respectivement  égales  à  Q  et  Q'  unités 
(3. G. S.   électrostatiques,  placées  dans  Vair  à  la   distance  r,  se 

repoussent  avec  une  force  de  — ^  dynes,  il  ne  serait  pas  permis  de 

00' 
déduire  que  -^  a  les  dimensions  d^une  force  puisque  l'on  ferait 

ainsi  appel  aux  propriétés  spécifiques  de  Tair. 

La  restriction  proposée  aurait,  ainsi  que  nous  le  verrons,  celle 
conséquence  que  les  grandeurs  dérivées  ne  pourraient  avoir  qu'un 
seul  système  de  dimensions. 

2.  Voici  d'abord  ce  qui  paraît  être  la  théorie  actuellement 
acceptée  (*). 

Les  expériences  de  mesures  conduisent  en  général  à  des  lois  de 
proportionnalité.  Ainsi,  \ expérience  nous  montre  que  la  surface  S 
d'un  rectangle  de  côtés  a,  è,  varie  comme  l'expression  ab  ;  que  l'in- 
tensité I  du  courant  entretenu  par  la  force  électromolrice  E  dans 

un  circuit  de  résistance  R,  varie  comme  l'expression  tt  •  •  •  *  Pour 
représenter  algébriquement  ces  lois  nous  écrivons 

S  =  Uah^         I  =  A*'  ^ ,  . .  . , 

K 

en  introduisant  des  coefficients  k  et  k  dont  la  valeur  numérique 
dépend  des  unités  adoptées  pour  chaque  espèce  de  grandeurs. 

Ces  unités  sont  toujours  arbitraires;  entre  elles,  aucune  dé- 
pendance n*est  nécessaire.  Cependant  le  droit  de  choisir  permet 
d'imposer  des  conditions  qui  deviennent  obligatoires,  mais  restent 
arbitraires.  Or  il  est  utile  d'avoir  des  formules  très  simples;  on 
convient  donc  de  coordonner  les  unités  de  manière  à  n'avoir  que 
djs  coefficients  A*,  A',  ...  très  simples,  égaux  à  i  s'il  est  possible. 

Pour  nos  deux  exemples  nous  devrons  évidemment  prendre 
i'' comme  unité  de  surface  celle  d'un  rectangle  dont  les  côlrs  sont 
égaux  à  l'unité  de  longueur*,  *i^  comme  intensité  unité  celle  que 
Tunité  de  force  électromotrice  maintient  dans  un  circuit  de  résift- 
lance  unité. 


(*)  Je  fais,  pour  cet  exposé,  des  emprunU  parfois  textuels  k  diff<;rents  travaux 
de  MM.  J.  Bertrand,  G.  Lippmann,  J.  Boulanger,  Kverett,  etc.,  on  trouvera  un 
index  bibliographique  à  la  suite  de  cet  article. 
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'  Dés  lors  les  varîalioDs  (1«  l'unité  de  suifkcu  Boont  pn^ior- 
Uonnelles  à  la  deuxième  puissance  des  variations  de  l'onité  de 
longueur;  l'unité  d'intensité  variera  en  raison  directe  de  l'imïléde 
force  électromolrice  et  en  raison  inverse  de  l'anité  de  rénsUneo. 
Ces  résuttais  sont  représentés  par  nne  notation  conventioniidle  : 

[S]  =  tL]»,  [I]=lEl*«tR]-' 
que  l'on  énonce  :  l'nnilé  de  surface  a  deux  dimensioDs  par  ripp«Mt 
A  l'unité  de  longueur;  ou  bien  :  l'intensité  a  pour  dimeosiou  +  ■ 
et  —  I  par  rapport  k  la  force  électromotrice  et  i  la  réaistance.  On 
dit  encore  couramment  :  une  surface  est  le  carré  d'une  longueur, 
une  intensité  est  le  quotient  d'une  force  électromolrice  par  une 
résistance. 

Ce  que  nous  venons  de  faire  pour  deux  formules,  on  le  répète 
de  proche  en  proche  jusqu'à  ramener  toutes  les  uiùtéa  tUrivéea 
aux  unités  dites /om/ame/t/olei  de  longueur,  de  masse  et  d«  temps. 
On  oblienl  ainsi  un  système  d'unités  absolue*  et  les  éguatÛHU 
de  dimenaions  correspondantes. 

3.  Nous  ferons  ici  quelques  remarques.  Il  j  a  un  nombre  con- 
sidérable de  formules  et  un  nombre  restreint  de  grandeurs.  Toutes 

les  formules  ne  sont  donc  pas  mises  i  contribulion  quand  on  déter- 
mine les  unités  absolues,  et  rien  ne  prouve  que  l'on  n'obtiendra 
pas  de  nouveaux  systèmes  d'unités  et  de  dimensions  si  l'on  vient  â 
changer  les  formules  utilisées. 

Si,  par  exemple,  on  veut  simplifier  la  formule  du  cercle  au  lieu 
de  celle  du  rectangle,  l'unité  de  surface  devra  être  multipliée  parn; 
ses  dimensions,  toutefois,  seront  encore  les  mêmes. 

Mais,  avec  la  théorie  que  nous  adoptons  pour  l'instant,  les 
dimensions  peuvent  aussi  changer.  C'est  ce  qui  se  produit,  en 
élecLriciié,  quand  on  passe  du  système  éleclroslalique  au  système 
éleclromagnélique. 

Tous  deux  admettent  les  formules  bien  connues 

Q  =  I/,        W  =  EQ,        Q  =  CE,        E  =  IR.        W=  ^itOILI, 

ils  ne  dilTèrent  que  par  la  sixième  condition  qu'il  faut  imposer  aux 

six  unités  pour  qu'elles  soient  déterminées.  On  adopte,  dans  le 

premier  système,    la   formule  sans  coefficient  :  F  ^ -^  pour 
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représenter  les  actions  électrostatiques  dans  Vair;  dans  le 
deuxième  système,  au  contraire,  ce  sont  les  actions  électroma- 
gnétiques dans  Vair  que  l'on  représente  par  une  formule  ana- 
logue. 

Il  se  trouve  que  ce  ne  sont  pas  seulement  les  unités,  mais  encore 
leurs  dimensions  qui  diffèrent  d\in  système  à  l'autre.  Cela  n'em- 
pêche pas  les  deux  systèmes  d'être  parfaitement  légitimes  et 
absolus,  au  sens  où  l'on  entend  ce  mot,  comme  le  serait  d'ailleurs 
tout  autre  système  établi  en  respectant  nos  conventions,  et  l'on 
en  a  constitué  plusieurs. 

L'unité  de  résistance  a  successivement,  dans  ces  deux  systèmes, 
les  dimensions  d'une  vitesse  et  de  l'inverse  d'une  vitesse.  En  em- 
ployant un  langage  abrégé  on  dit  :  une  résistance  est  une  vitesse; 
puis  :  une  résistance  est  l'inverse  d'une  vitesse.  Ces  affirmations 
sont  assurément  incompatibles,  mais  ce  n'est  qu'une  contradiction 
de  mots  car  il  n'est  permis  de  considérer  comme  objectivement 
vraie  ni  Tune  ni  l'autre  de  ces  deux  propositions  qui,  séparées  des 
conventions  arbitraires  qui  les  ont  fuit  naître,  cessent  d'avoir  aucun 
sens. 

Plus  généralement,  si  une  grandeur  physique  se  trouve  avoir 
mêmes  dimensions  qu'une  certaine  grandeur  mécanique,  il  faut  se 
garder  d'en  déduire  l'identité  de  leur  nature  propre.  Aussi,  à  moins 
d'un  hasard  heureux,  les  dimensions  cpie  nous  avons  obtenues  ne 
peuvent-elles  donner  d'indication  correcte  pour  la  recherche  d'une 
interprétation  mécanique  des  phénomènes. 

En  un  mot,  dans  la  théorie  telle  que  nous  venons  de  l'exposer, 
les  dimensions  ne  sont  nullement  caractéristiques  des  grandeurs, 
et  sont  seulement  relatives  à  leurs  unités.  Elles  symbolisent  des 
conditions  qui  ont  pu  être  imposées  à  ces  unités  comme  on  l'a 
voulu,  sans  aucune  restriction,  et  il  ne  faut  pas  leur  demander 
autre  chose. 

4.  Introduisons  maintenant  la  restriction  de  ne  jamais  faire  in- 
tervenir les  propriétés  spécifiques  des  corps  ('). 


(*)  On  a,  parfois,  admis  une  condition  équivalente  en  se  refusant  à  donner 
arbitrairement  la  valeur  i  à  des  coefficients  qui  pourraient  dépendre  de  la  na- 
ture du  milieu. 
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Rien  n'est  changé  aux  dimentions  des  ^ndenn  géoaé- 
triqufs  (*)  et  mécaniques. 

11  n'en  est  pas  de  même  quand  on  passe  aox  graadean  ékc- 
triqnes.  Les  cinq  formules  de  tout  1  l'heure 

Q  =  I  f,        W  =  EQ,        Q  =  CE,        E  =  IR,        W  =  4x9ftl, 

paraissant  répondre  aux  conditions  imposées  et,  notamment,  ne 
pas  dépendre  de  ta  nature  du  milieu  (*),  peuvent  noaa  uxm 
pour  déterminer  les  dimensions.  Mais,  puisque  nous  récusons  les 
lois  de  Coulomb  qui  dépendent  de  ce  milieo>  Bons  a'aTons  plus 
que  cinq  conditions  pour  six  inconnues;  nous  dcTnHis  donc 
laisser  indéterminées  les  dimensions  de  l'ane  des  noitéii,  [Q]  par 
exemple,  et  nous  obtiendrons  les  dimensions  des  unités  tiee- 
triques  en  fonction  de[L],[M],  [T]el[Q]. 

La  quantité  d'électricité  doit  ainsi  être  traitée  comme  une  qua- 
trième unité  fondamentale,  provisoirement,  du  moins,  car  il  est 
permis  d'espérer  qa'un  jour  on  en  saura  déterminer  les  dimensioiis 
..[L],[M],[T]. 

5.  En  ne  faisant  plus  intervenir  de  propriété  spécifique,  les 
conventions  ne  suffisent  pas  encore,  il  est  vrai,  i  déterminer  corn- 

plëtement  les  unitës  dérivées,  qui  changent  toujours  avec  tes  for- 
mules utilisées.  Mais  il  est  loisible  de  constater  que  ces  change- 
ments de  formules  n'ont  maintenant  d'eifet  qtie  sur  les  unités  et 
ne  modifient  en  rien  leurs  dimensions. 

Ainsi,  les  unités  peuvent  varier,  tes  dimensions  resteront  les 
mêmes. 

C'est  donc  que  tes  dimensions  ne  dépendent  plus  des  unités, 
mais  seulement  des  grandeurs;  et,  les  systèmes  absolus  d'unités 
dérivées  nous  ont  servi,  pour  ainsi  dire,  d'inconnue  auxiliaire 


(')  On  peut  compléler  la  restriction  et  rejeter  toute  modiGcation  de  forme 
pour  les  grandeura  géoméiriques  :  les  dimensions  n'en  seront  pas  altérées;  car, 
quelle  que  soit  leur  forme,  une  surface  ou  un  volume  sont  toujours  proportion- 
nejs  aui  puissances  î  ou  3  de  leurs  éléments  linéaires. 

(■)  La  dcmonstration  expérimentale  n'est  pas  très  sûre.  En  particulier,  le  travail 
d'un  pale  magnétique  qui  tourne  auiourd'uo  courant  (W  =  j^cSILI)  est-il  bien 
indépendant  de  la  nature  des  milieui  traversésT  Signalons  en  passant  la  pré- 
sence du  facteur  4i:  qu'on  laisse  subsister  ici  en  vue  de  simplifier  d'antres 
formules  jugées  plus  importantes. 
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dans  la  recherche  des  dimensions  caractérisliqiics  des  grandeurs. 
Or  cette  voie  détournée  n'est  pas  nécessaire.  Au  lieu  de  nous 
occuper  des  formulcSy  qui  ne  font  que  symboliser  les  lois  expt- 
rinienlales,  adressons-nous  aux  fails  eux-mêmes,  et  nous  pourrons 
définir  les  dimensions  caractéristiques  des  grandeurs  dérivées  en 
étudiant  leur  réduction  aux  grandeurs  fondamentales ^  indé- 
pendamment de  toute  question  d'unité.  C'est  ce  que  nous  allons 
faire  succinctement. 

6.  Il  nous  faut  dire  d'abord  en  quoi  consiste  la  réduction  des 
grandeurs.  Nous  adopterons  celte  définition  : 

On  dit  qu'une  grandeur  D  est  réductible  aux  grandeurs  A, 
B,  .. .,  C  lorsque,  ne  disposant  que  de  grandeurs,  d'ailleurs  quel- 
conques, d'espèce  A,  B,  ...  et  C  on  peut  distinguer  une  certaine 
grandeur  tD  parmi  toutes  les  grandeurs  possibles  d'espèce  D,  sans 
faire  intervenir  les  propriétés  spécifiques  des  corps  en  expérience. 

La  définition  montre  de  suite  que  les  surfaces  et  les  volumes  (  *  ) 
sont  réductibles  aux  longueurs.  Par  contre,  si  l'on  peut  concevoir 
la  niasse  d'un  certain  volume  d'eau,  cela  n'entraîne  pas  la  réduc- 
tion des  masses  aux  volumes  car  cette  conception  fait  intervenir 
une  propriété  spécifique  de  l'eau,  sa  densité. 

Les  grandeurs,  irréductibles  entre  elles,  auxquelles  toutes  les 
autres  sont  réductibles  sont  dites  grandeurs  fondamentales. 

Que  sont  alors  les  dimensions  d'une  grandeur  dérivée? 

Soient  :  A,  B,  ...,  C  les  grandeurs  fondamentales,  D  une 
grandeur  dérivée.  Etant  données  des  grandeurs  J,,  'Uli,  .. .,  S  res- 
pectivement d'espèces  A,  B,  ...,  G,  nous  savons  déterminer  unt? 
grandeur  oO  d'espèce  D.  Cette  grandeur  Cô  varie  proportion- 
nellement à  certaines  puissances  (^)  a,  6,  ...,  c  des  données  cl., 
\)b,  . . .,  G  ;  ces  nombres  a,  6,  . . .,  c  sont  les  dimensions  de  D. 

Les  conventions  arbitraires  sur  le  choix  des  unités  absolues 
avaient  précisément  pour  objet  de  faire  adopter  comme  unité  de  D 
l'une  des  grandeurs  (D  que  Ton  peut  déterminer  quand  les  données 


(^)  C'est  à  dcsseÎQ  que  nous  ne  parlons  pas  des  angles. 

(')  Nous  ne  chercherons  pas  à  montrer  comment,  en  raison  des  conditions 
d'homogénéité  tacitement  imposées  aux  définitions,  il  ne  peut  efTectivcmcnt  s'in- 
troduire que  de  siniple>  puissances  des  données. 


"   ^-^^T-^  ^t^^ir^        fl^r^~ 


5aa  ABRAHAM. 

•ityifby  ...1  e  sont  les  uDilés  fondamenuliuu  Cesl  fnourqaoi  les 
deux  défiDitions  doivent  nécessairement  nous  foomir  les  mêmes 
dimensions. 

7.  Quel  que  soit  le  procédé  de  réduction  employé,  disaos-nous, 
les  dimensions  obtenues  seront  invariables.  Nous  pouv0n8»  en  effet, 
établir  deux  propositions  : 

1®  Si  une  grandeur  D  réductible  à  plusieurs  grandeurs  fonda- 
mentales A,  B, . . .,  C  pouvait  avoir  deux  équations  de  dimensioss 
distinctes,  les  grandeurs  fondamentales  seraient  réductibles  entre 
elles,  ce  qui  serait  absurde* 

a®  Si  une  grandeur  D  réductible  à  la  seule  grandeur  fondamen* 
taie  A  pouvait  avoir  deux  dimensions  différentes,  il  existerait 
toujours  une  grandeur  X  d^espèce  A  qui  se  distinguerait  par  elle- 
même  de  toutes  les  grandeurs  de  même  espèce.  Mais  cela  doit 
être  considéré  comme  impossible,  car  une  grandeur  ne  se  distingue 
des  grandeurs  de  même  espèce  qu'à  titre  de  propriété  spécifique 
d'un  corps  ;  c'est,  si  l'on  veut,  parce  que  nous  ne  sommes  suscep- 
tibles d'effectuer />ar  nous-mêmes  que  des  comparaisons. 

Imaginons  d*abord  que  D  soit  réductible  à  la  seule  grandeur 
fondamentale  A,  et  que  deux  procédés  de  réduction  aient  conduit 
aux  équations  distinctes 

[D]  =  [AJ«.,        IDJ=[A]-.. 

C]ela  signifie  qu'en  nous  donnant  une  grandeur  quelconqne  X% 
d'espèce  A,  chacun  des  procédés  nous  détermine  une  grandeur 
d'espèce  D;  ce  sont,  par  exemple,  dO|  et  (Ô2  avec 

Si  d'ailleurs  nous  changeons  Xq  en  ae.^O)  (^«  ^t  (D^  se  chan- 
geront en 

a«i(î)i     et    a««c£)î. 

Or  nous  pouvons  toujours,  et  d'une  seule  manière,  établir 
entre  ces  deux  grandeurs  D  tel  rapport  qui  nous  conviendra.  Si 
nous  les  voulons  égales,  nous  prendrons 


p"t  -  "1 
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Si,  par  conséquent,  nous  partons  de  la  donnée 


les  deux  procédés  nous  fourniront  la  même  grandeur  D. 

[1  y  a  donc  une  certaine  grandeur  (fondamentale)  X  qui  se  dis- 
lingue de  toutes  les  grandeurs  de  môme  espèce  par  une  propriété 
particulière,  à  savoir  de  conduire  à  la  même  grandeur  D  par  les 
deux  procédés  de  réduction,  ce  que  nous  jugeons  impossible. 

L'une  des  propositions  que  nous  avions  en  vue  se  trouve  ainsi 
établie;  Tautre  se  démontrerait  d*une  manière  toute  semblable. 

On  voit,  d'après  cela,  qu'une  grandeur  dérivée  ne  saurait  avoir 
qu'une  seule  équation  de  dimensions;  mais  on  voit  aussi  sous 
quelle  condition.  Il  nous  faut  admettre  qu*aucune  grandeur  (fon- 
damentale) ne  peut  posséder  de  propriété  particulière  qui  n*appar- 
tiendrait  pas  à  toutes  les  grandeurs  de  même  espèce,  ce  qui, 
d'ailleurs,  paraît  être  exact  pour  les  grandeurs  :  longueurs, 
masses,  temps,  charges  électriques  que  nous  avons  choisies  comme 
fondamentales  (*). 

En  résumé,  l'impossibilité  de  plusieurs  systèmes  de  dimensions 
se  trouve  donc  démontrée  ou,  du  moins,  ramenée  à  une  autre  im- 
possibilité dont  on  saisit  mieux,  ce  me  semble,  le  sens  concret. 
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J.-O.  THOMPSON.  -  Ssr  la  lei  de  la  dilatalioa  élasU^tte,  t.  BUT,  p.  ttS^jS. 

Les  expériences  de  M.  Thompson  ont  été  réalisées  dans  ki  tour 
de  rinstitul  de  Physique  de  rUniversité  de  Strasbourg,  è  I^aide 
de  fils  fins  de  22*  à  23™  de  long,  dont  on  observait  rallongement 
à  l'aide  de  cathétomètres.  Les  précautions  les  plus  minutieuses 
étaient  prises  pour  se  mettre  à  Tabri  des  variations  brusques  de 
température,  des  secousses,  de  Teflet  du  résidu  élastique  et  de 
l'efTet  thermique  de  Textension;  mais  l'auteur  ne  semble  avoir  pris 
aucune  précaution  spéciale  pour  s'assurer  que  les  fils  étudiés 
étaient  parfaitement  recli lignes,  même  pour  les  plus  petites  charges 
qu'ils  avaient  à  supporter. 

M.  Thompson  trouve  que  rallongement  Xd'un  fil  tendu  n'est 
pas  eiactement  représenté  par  la  formule  X  =  aP,  mais  qu'il  faut 
avoir  recours  à  une  expression  empirique  de  la  forme 

X  =  aP-+-6P«H-cP». 

Il  s'ensuit  que  le  coefficient  d'élasticité  vrai,  rapporté  à  une 
charge  nulle  peut  être  supérieur  de  -^  environ  au  coefficient  d'élas- 
ticité mojen.  Les  valeurs  de  ce  coefficient  d'élasticité  vraie  E  sont 
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données  par  le  Tableau  suivant,  dans  lequel  d  représente  la  densité 
des  fils,  q  leur  section  en'  millimètres  carrés  : 

</.  q.  E. 

Acier 7 ,7.4  o  ,o3a63  ^.ooSo 

laiton 8,4'''-  0,06-^.7  10370 

Argent 10,00  0,0687  ^49<^ 

Cuivre ^j99  0,0641  12H90 

P.  DRUDE  etW.  VOIGT.  —  Mesure  des  c  instantes  élastiques  de  quelques  miné- 
raux, t.  XLII,  p.  337-548;  t.  XLIV,  p.  168-170. 

Dans  un  Mémoire  antérieur,  M.  Voigt  (*)  a  émis  l'opinion  que 
la  plupart  des  corps  en  apparence  isotropes  sont  formés  par  la 
réunion  d^un  grand  nombre  d'individus  cristallins  dont  les  dimen- 
sions, très  grandes  par  rapport  à  la  sphère  d'action  des  forces  mo- 
léculaires, sont  cependant  négligeables  par  rapport  aux  dimensions 
da  plus  petit  fragment  du  corps  utilisable  pour  les  expériences.  Ces 
petits  cristaux,  dirigés  indiffère  m  ment  dans  tous  les  sens,  peuvent 
être  réunis  entre  eux  par  une  substance  étrangère  en  proportion 
plus  ou  moins  considérable. 

Si  un  corps  est  réellement  isotrope,  M.  Voigt  admet  que  le 

rapport  r  de  ses  constantes  élastiques  ne  peut  être  différent  de  3; 

s'il  est  pseudo-isotrope,  ce  rapport  peut  avoir  une  valeur  supé- 
rieure ou  inférieure  à  3.  M.  Voigt  a  indiqué  comment  on  doit 
calculer  ce  rapport,  ainsi  que  les  valeurs  de  a  et  de  6  quand  on 
connaît  toutes  les  constantes  élastiques  des  cristaux  constituants. 
Voici  les  résultats  des  expériences  de  MM.  Drude  et  Voigt  : 

a\o"*.         6 10-*.  -•* 

o 

Spath  fluor  dense 11,9  3,37  3,>3 

Pierre  lithographique  de  Solnhofen 7)07  '*i^l  '•'■5  99 

«  1        1     1    r^i        i    i    ^  gris  verdi\tre..       7,4  2,76  2,68 

Baryte  lourde  de  Clausthal.  \^  ,  .  ''^  ./'  \^ 

•^  (  rouge  clair...       7,72  3,i3  2,î<> 

Pierre  à  fusil  de  Ru gen 7,7  0,660         11,7 

Opale  de  Mexico 3,91  o,2ji         i5,6 

l  de  Lipari 7,i53         1,47  4,86 

Obsidienne  <,,,,,  «  00 

(dislande 8,017         1,828  4,N| 

(')  VoioT,    Wied.   Ann.,    t.  WXVIIÏ,  p.  578;    1889.   Journal  de   P/iyst<jtu\ 
2*  série,  t.  IX,  p.  aoi. 


Il  est  particulièrement remarqatble  que  les  valenn  de  r>  trou- 
vées  exp^rimenulemeiit  pour  la  pierre  k  fusil  el  l'obsidienne,  eom- 
prenneDlenlre  elles  et  oni  presque  rigoureuMmest  pour  moyenne 
la  valeur  i3,7  calculée  pour -la  silice  pseudo-amorphe  dans  le 
Mémoire  signalé  plus  haut. 

F.  AUERBACH.  —  Hmbtci  ■bMlnei  de  dnreU,  t.  XUn,  r-  <i-IM- 

On  s'est  longtemps  .borné  à  dresser  une  échelle  de  dureté,  et  A 
chercher  i  quelle  place  un  corps  se  ran^  sur  celle  échelle  d'apiis 
les  corps  qu'il  raie  ou  qui  le  raient  (Hafly).  On  a  cherdié  plus 
lard  [Frankenheim  (  '  )]  ^  déterminer  la  pression  qnll  faut  exMcer 
sur  une  pointe  déterminée  pour  produire  une  raie  visible  sur  la 
substance  étudiée,  mais  on  n'a  pas  tardé  i  s'apercevoir  que  cette 
pression  dépend  de  la  vitesse  du  déplacement. 

M.  Hertz  (*)  a  proposé  le  premier  une  définition  de  la  dureté 
indépendante  de  la  nature  d'une  snbsiance  d'essai  particnliàre  :  ta 
dureté  d'un  corps  est  sa  limite  d'ilaiticiti  correspondant  à  la 
pression  statique  exercée  sur  une  surface  plane  de  ce  corps 
par  une  sphère  de  même  nature  et  de  rayon  déterminé.  Mais 
M.  Hertz  n'ayant  pas  été  très  heureux  dans  les  premières  expé- 
riences qu'il  a  entreprises  à  cet  égard  a  abandonné  ce  genre 
d'études  que  M.  Auerbach  reprend  aujourd'hui  d'après  les  mêmes 
principes. 

M.  Auerbach  précise  ainsi  qu'il  suit  ta  définition  de  la  dureté 
donnée  par  M.  Hertz.  La  dureté  d'un  corps  est  la  valeur  limite 
de  la  pression,  rapportée  à  l'unité  de  sur/ace,  au  centre  de  ta 
surface  de  contact  du  plan  et  de  la  sphère  considérés  par 
At.  Hertz. 

Désignant  par  p  la  pression  totale,  par  d  le  diamètre  du  cercle 
de  contact,  il  prouve  d'abord  que,  pour  une  même  substance  et  un 
même  rayon  de  courbure  p  de  la  sphère,  quand  on  fait  varier  la 


(')  FnANKENHiiH,  Dt  Cohtuîone,  etc.  Breslau,  iHii). 
(')  HïHiï,  Yerh.  Btrt.  Pkj-tik.  Gettll.,  p.  67;  1881, 
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charge,  le  cercle  de  contact  croît  diaprés  la  formule 

(.1)  ^  =  ^  =  const., 

et  que,  pour  des  rajons  de  courbures  difTérents, 
(1)  pq  —  const. 

Les  expériences  de  l'auteur  confirment  pleinement  les  formules  (1) 
et  (2). 

En  ce  qui  concerne  la  valeur  limite  de  la  pression  P,  au  centre 
qui  détermine  la  première  déformation  permanente  (ou,  quand  il 
8*agit  de  substances  cassantes,  la  rupture),  elle  devrait  théorique- 
ment être  constante,  ce  qui,  en  désignant  par  P  et  D  les  limites 
de/?  et  de  d^  conduit  aux  formules 

P 

jji  =  const., 

(3)  {    --  =  const., 

\    pi 

D 

—  =  consl., 

P 
que  Texpérience  conduit  à  remplacer'par  les  formules  empiriques 

— 7  —  const., 
D» 

V 
(3  bis)  -  y     --  =  const., 

P 

3 

—  =  const. 
P 

Ce  désaccord  de  Texpérience  et  du  calcul  est  fôcheux  puisqu'il 
semble  atteindre  la  définition  même  que  M.  Auerbach  donne  de 
la  dureté.  Toutefois  on  caractérisera  empiriquement  la  dureté  par 
Tune  des  constantes  des  formules  {"Mfis)  dont  la  signification 
théorique  exacte  reste  à  déterminer.  On  peut  m«^nie  observer  (|ue 

le  rapport  des  valeurs  de  ^-^  pour  diverses  substaiires  se  montre 

expérimentalement  indépendant  de  p,  et,  pur  suite,  siiflità  coruclé' 
rîser  les  duretés  en  valeur  relative. 

M.  Auerbach  a  expérimenté  sur  trois  sorlen  do  verre  inégaleuionl 
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(iui'cs  cl  sur  le  quariz.  Un  levier  agissani  de  lias  on  haut  presse 
l'une  contre  l'autre  une  plaque  épaiise  de  la  sulMUoee  Ji  étudier 
placée  en  dessus  et  une  lenlïlle  plan  convem  de  mime  matière 
placée  en  dessons.  Un  microscope  permet  de  viser  le  oerde  (le 
contact  et  d'en  déterminer  le  diamètre,  ce  qui  a  permis  de  vérifier 
les  formules  (i),  (a)  et  (3  bis). 

Pour  les  corps  étudiés  par  M.  Auerbach,  les  valears  retativet 
de  -^  sont  les  suivantes  : 

Verre  n°  1 ■ leo  ^ 

Verre  a'i io5 

Verre  n*  3 iiS 

Quarts  (dans  la  direction  de  l'aie) iSS 


W'.-C.  BONTGEN.  —  Sur  la  comprcMUiilité  du  luKare  de  earboM,  de  la  benaine, 
de  l'élbcr  et  de  quelques  alcools,  t.  XUV,  p.  t-i3. 

Les  résuluts  suivants,  obtenus  par  H.  Rôntgen  ('),  ont  été 
employés  par  MM.  RSnlgen  et  Zebnder  dans  leurs  reclMrclies, 
analjséea  ci-dessus^),  relatives  è  l'inOuence  de  la  pression  snrles 
indicés' de  réfraction,  ^idésigne  le  coefficient  de  «ompressUMlité, 

absolue 

1  ■■ .  .  .         ,         il*    . 

Liquiilr'.  jii,>'.  /.  |j.o'.         (.  ^j  '"'- 

K^" i6.a  iT^Qi 

Sulfure  de  carbone  purilii- Hg.S  i 

Itcnzinc  exempte  de  thiophènc.  91 ,7  i 

Ktlier (distillé  sur  le  sodium)...  > 

Alcool  mëthylique ■■9i9  ■ 

Alcool  à  99,B  pour  100 1 10,!)  1 

Ucool  propylique  normal 97, o  1 

Alcool  isopropylique ioï,4  i 

Alcool  butylique  normal 90, 3  i 

Alcool  isobutylique 98 ,  ï  t 

Alcool  amyliquedefermentation.  90,  ^  ■ 


80, 4 

3,îo 

o,6r 

83 

5,.r. 

0,73 

i6ï,8 

8,io 

> 

107, S 

a. 75 

0,80 

91). 7 

I,8J 

0,67 

89,  i 

5,60 

0,6a 

9Î,o 

5,65 

0,69 

83,3 

3,o5 

o,5o 

f)  foti;  pour  la  mi'tliodc  employiïc.  Journal  de  Physique,   1'  sjrie,  t.  VI, 
{■)   loir  p.  iTHdcrc  volume. 
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O.'B.  MEYER.  —  Méthode  pour  la  mesure  du  frottemenl  intérieur  des  liquides. 

t.  XLIII,  p.  i-i4' 

K.  MUTZEL.  —  Sur  le  frottement  intérieur  des  liquides,  t.  XLIIf,  p.  i5-42. 

La  méthode  proposée  par  M.  O.  Meyer  et  appliquée  par 
M.  Miilzel  consiste  à  observer  les  oscillations  d'un  cjlindre  plat, 
rempli  de  liquide  et  oscillant  autour  de  son  axe.  M.  Miilzel  cal- 
cule ses  expériences  par  les  formules  de  M.  Mejer  el  trouve, 
pour  le  coedicient  de  frottement  intérieur  de  l'eau  et  de  diverses 
solutions  salines,  des  valeurs  qui  coïncident  suffisamment  bien 
avec  celles  d'autres  observateurs,  pour  justifier  l'emploi  de  la  nou- 
velle méthode. 

M.  Miitzel  cherche  à  représenter  le  frottemenl  intérieur t^  d'unr 
dissolution  saline  par  des  formules  linéaires  à  trois  termes  con- 
tenant respectivement  le  frottement  7^^,  de  Teau  sur  elle-même, 
r^^j  de  l'eau  sur  le  sel  et  r,,  du  sel  sur  lui-même  et  dont  les  coeffi- 
cients sont  fonction  de  la  concentration  et  de  la  densité;  7^  el  t^^' 
sont  donnés  par  Texpérience  :  deux  observations  suffisent  donc  à 
déterminer  r^^,  et  7^^.  Les  formules  de  M.  Mùtzel  sont  susceptibles 
de  représenter  l'ensemble  de  ses  expériences  à  moins  de  o,5 
pour  loo  près.  Il  trouve,  par  exemple, 


""Uf*  ""i.' 


NaCI..! o,ooi'P.8a  0,^3900 

NaAzO' o, 001623  o,iigo8 

KCI o,ooo5483  0,01443 

KAzO' 0,0007249  o,oio54îi 

Conformément  à  ce  qui  a  été  annoncé  par  M.  Briickner  (*),  le 
frottement  intérieur  d'un  mélange  de  deux  dissolutions  est  tou- 
jours inférieur  à  la  moyenne  arithmétique  des  dissolutions  mêlées. 


II.  BRUCKNER.  —  Sur  le  frottement  intérieur  des  dissolutions  salines, 

t.  XLII,  p.  287-809. 

M.  Bender  appelle  dissolutions  correspondantes  de  deux  sels 
sans  action  chimique,  deux  dissolutions  telles  que  chaque  coeffi- 

(  •  )  Voir  ci-dessous. 


1      « 

•  i 
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cient  caractéristique  d'une  des  propriétés  physiques  «de  leurs  mé- 
langes est  moyenne  arilliniétique  des  coefficients  eorrespotidaats 
caractéristiques  des  dissolutions  séparées.  M .-Bender  (*)  •  trouvé 
que  les  dissolutions  correspondantes  contiennent  des  namhras  de 
molécules  dont  le  rapport  est  simple,  résultat  confirmé  par 
Bff.  Rother  ('),  infirmé  par  M.  Arrhenius  (*). 

M.  Brûckner  se  borne  i  étudier  le  frottement  intérieur  des  dis> 
solutions  et  il  trouve  que  les  dissolutions  correspondantes  de 
chlorures  dé  sodium ,  de  baryum  et  de  potassium,  à  i  S*G*  et  i  no^C, 
sont  celles  qui  contiennent  le  même  nombre  n  de  moléculea  par 
litre;  les  dissolutions  correspondantes  de  chlorure  d'ammonium 
contiennent  un  nombre  de  molécules  f  n.  Pour  les  mâanges  de 
chlorures  de  poussium  et  de  sodium  d'une  part,  de  cUomres  de 
sodium  et  de  baryum  de  l'autre,  il  n'y  a  de  dissolutions  correqKMiH 
dantes  que  pour  des  liqueurs  contenant  moins  d'une  motéeole  en 
gramme  par  litre.  Au  delà,  on  observe  seulement  uiM  variation 
minimum  de  frottement  intérieur. 

Le  frottement  intérieur  d'an  mélange  quelconque  de  dissolu- 
tions non  correspondantes  est  inférieur  à  la  moyenne  arithmé- 
tique des  frottements  des  dissolutions  séparées. 

p.  DRUDE.  —  Sur  la  grandeur  des  sphères  d*actioD  des  forces  lno]écalai^e^ 
et  sur  la  constitution  des  lames  de  liquide  glycérique  Plateau,  t.  XLIIl. 
p.  158-176. 

A.  W.  REINOLD  et  A.-W.  RUCKER.  —  Sur  le  rayon  de  la  sphère  d'action 

des  forces  moléculaires,  t.  XLIV,  p.  778-783. 

MM.  Reinold  et  Riicker,  dans  des  recherches  datant  de  1886, 
ont  évalué  Tépaisseurde  lames  de  liquide  glycérique  par  la  mesure 
de  leurs  résistances  électriques,  ainsi  que  par  des  méthodes  opti- 
ques; ils  sont  arrivés  notamment  à  ce  résultat  remarquable,  que 
Tépaisseur  de  ces  lames  est  constante  dans  toute  Tétendue  de  la 


(')  Bender,  Wied.  Ann.,  t.  XXII,  p.  179  et  t.  XXXf,  p.  873;  1884-87.  Journal 
de  Physique,  a*  série,  t.  III,  p.  a 20,  t.  IV,  p.  Sao. 

(»)  Rother,  Wied,  Ann.,  t.  XXL,  p.  576;  1884.  Journal  de  Physique,  a*  série, 
t.  IV,  p.  5ao. 

(')  Arrhenius,  Wied.  Ann.,  l.  XXX,  p.  Sa;  1887.  Journal  de  Physique, 
a*  série,  t.  XI,  p.  433. 
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tache  noire  centrale  qu^elles  présentent  avant  de  se  rompre,  tandis 
que  Fépaîsseur  varie  très  rapidement  à  partir  des  bords  de  celte 
tache  jusqu'au  milieu  de  l'anneau  qui  l'entoure  immédiatement. 
L'épaisseur  de  la  tache  noire  est  de  12  •  io~^  millimètres  (*). 

M.  Drude  confirme  le  fait  d'une  épaisseur  invariable  de  la  tache 
noire,  mais  il  trouve  pour  cette  épaisseur  le  nombre  1 7.  io~®  milli- 
mètres. Il  indique  de  plus  que  Tindice  1,4^  du  liquide  dans  la 
région  de  la  tache  est  inférieur  de  une  unité  du  second  ordre 
décimal  à  l'indice  1,4^  du  liquide  gljcérique  pris  en  masse. 
Ce  liquide,  en  vertu  de  la  pesanteur,  s'écoule  progressivement 
entre  deux  lamelles  superficielles  dont  l'épaisseur  individuelle 
serait  de  8,5.io~^  millimètres,  jusqu'à  ce  que  ces  lamelles  se 
rejoignent  pour  former  la  tache  noire.  La  pesanteur  aurait  peu 
d'efTet  sur  ces  lamelles  superficielles  plus  visqueuses  que  le  reste 
du  liquide,  d'où  résulterait  l'épaisseur  uniforme  de  la  tache 
malgré  son  étendue  progressivement  croissante. 

Le  nombre  8,5.io~*  millimètres  représenterait  donc,  d'après 
M.  Drude,  le  rayon  d'activité  des  forces  moléculaires.  MM.  Rei- 
nold  et  Riicker  ne  se  rallient  pas  à  cette  manière  de  voir.  Pour 
eux,  le  rayon  d'activité  vrai  est  très  supérieur  à  l'épaisseur  de  la 
tache  noire  :  il  serait  compris  entre  23  et  48.10"^  millimètres. 

O.  LEHMANN.  -  Gouttes  à  moitié  limitées,  t.  XLIII,  p.  5i6-532. 

Si,  dans  une  cuve  contenant  un  mélange  d'eau  et  d'alcool,  on 
dépose  une  goutte  colorée  d'huile  minérale  (étendue  de  pétrole) 
de  même  densité,  cette  goutte  prend  la  forme  sphérique  et,  si  on 
l'écrase  ou  qu'on  l'étiré,  revient  d'elle-même  à  sa  forme  primitive  : 
c'est  l'expérience  bien  connue  de  Plateau. 

Mais,  si  Ton  remplace  l'alcool  ordinaire  par  l'alcool  amyliquc. 
la  goutte  présente  indifféremment  toutes  les  formes  et  disparaît 
peu  à  peu  en  stries  qui  se  diflfusent  dans  le  mélange.  On  peut 
remplir  la  cuve,  à  moitié  du  mélange  d'eau  et  d'alcool,  à  moitié  du 
mélange  d'eau  et  d'alcool  amvlique  et  déposer  la  goutte  d'huile  à 
la  surface  de  séparation.  La  goutte  sera  alors  une  goutte  à  moitié 


(•)  Reixold  et  RucKEiiy  PhîL  Trans,,  a'  Partie,  p.  G80;  1886. 
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limitée.  M.  Lehmann  éludie  expériinentalemeot  les  propriétés  de 
ces  gouttes  avec  divers  n^Ianges  et  soit  par  des  obiovalioai  di^ 
rectes  (macroscopiques)  ou  microscopiques.  Une  planebe  trftf  co- 
rieuse  accompagne  le  Mémoire. 

D'une  manière  générale,  M.  Lehmann  reconnaît  qoe  lea  gonttes 
à  moitié  limitées  ne  sont  pas  des  fonnes  d'équilibre  :  indépen- 
damment de  la  diffusion  du  cAté  non  limité  de  la  gon^,  H  j  a, 
dans  la  partie  limitée,  un  mouvement  continnd^nrbord»  vers  le 
centre.  Ce  mouvement  a  pour  origine  U  tension  snperfictelle  de 
la  partie  limitée  qui  n'est  plus  équtlibréeà  la  snriaoe  de  s^antion, 
où  la  tension  superficielle  devient  nulle.  Suivant  la  grandeur  du 
frottement  intérieur,  le  mouvement  produit  par  la  tension  ss- 
..jMrficiellc  se  propage  d'une  manière  plus  ou  moins  profonde  et, 
par  conséquent,  pour  une  même  valeur  de  la  tension,  produit  des 
vitesses  très  difTérentes. 

Le  mouvement  à  la  surface  de  la  partie  limitée  de  U  gfmtle  a 
pour  efiet  d'en  délacher  latéralement  de  petites  gouttes  et,  si  la 
vitesse  est  assez  grande,  il  peut  même  se  produire  une  émulsion. 

Quand  une  goutte  parfaite,  tombant  en  verta  de  son  poids, 
rencontre  une  surface  de  séparation  où  elle  se  transforme  en 
goutte  A  moitié  limitée,  elle  subit  des  déformations  oirienses  :  en 
particulier,  il  peut  se  produire  une  sphère  creuse  nettement  limitée 
par  sa  surface  interne,  (lifTiisc  à  sa  surface  externe,  ou  un  anneau 
net  à  l'intérieur,  (lilTus  à  l'extérieur,  etc. 

11.   KAYSER.  -  DifTasinn  et  absorpiion  par  le  caoutcbouc,  t.  XLIII,  p.  544-553. 

Le  caoutchouc,  placé  dans  une  atmosphère  gazeuse,  absorbe  une 
masse  de  gaz  proportionnelle  à  la  pression.  En  prenant  pour  unité 
de  pression  la  pression  atmosphérique  normale,  l'unité  de  volume 
de  caoutchouc  absorbe  donc  un  volume  Y  de  gaz,  mesuré  sous 
jtression  normale, 

V=  \p, 

et  M.  Kojser  trouve  pour  A  les  valeurs  suivantes  en  fonction  de 

la  température  t 

CO* A=  1,3407    — o,oi8o8i/-f-o,oooo9ai3**, 

H A  =  0,01*78  —  0,00018  (-t-o,oooooii3l*. 
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Une  membrane  de  caoutchouc  d'épaisseur  D,  de  surface  q^  sé- 
parant deux  atmosphères  d'un  même  gazdonlles  pressions  sont/> 
et  /7|,  laisse  écouler  une  masse  de  gaz  M  qu'on  peut  représenter 
par  la  formule 

0  est  la  vitesse  avec  laquelle  le  gaz  se  diffuse  à  l'intérieur  du 
caoutchouc.  De  ses  expériences,  M.  Kavser  lire  les  valeurs  sui- 
vantes de  S 

crn 

CO* 8  =  io-6(—    19,179--      3,7u850— ^» 

miii 

H o=- 10  «(-537,6       •-  i58,6/)-^. 

'  min 

La  vitesse  relative  à  l'hydrogène  comparée  à  celle  qui  convieni 
à  l'acide  carbonique  est  beaucoup  plus  grande  que  ne  l'avait 
admis  Wroblewski  (*)  et  ne  peut  être  calculée  parla  loi  des  ra- 
cines carrées  des  densités. 


J.  MULLER.  —  Sur  la  diiïusioii  de  l'ammoniaque  à  travers  l'eau  et  l'alcool, 

t.  XLIII,  p.  554-567. 

La  méthode  employée  par  M.  Millier  consiste  à  évaluer  la  masse 
de  mercure  qu'il  faut  laisser  écouler,  par  minute,  dans  un  Qacoii 
gazomètre  M  plein  d'-ammoniaque  gazeuse  pour  maintenir  immo- 
bile une  colonne  liquide  de  longueur  et  de  section  déterminées, 
dans  une  sorte  de  tube  à  dégagement  adapté  à  l'une  des  tubulures 
de  M. 

M.  Millier  trouve  que  les  vitesses  de  diflusiondans  l'eau  aux  di- 
verses températures  (o",  i5°,  20",  4o")  soni  proportionnelles  aux 
coefiicients  de  solubilité  déterminés ,  pour  les  mêmes  températures, 
par  MM.  Roscoe  et  Dittmar.  Les  vitesses  de  diffusion  dans  l'eau 
et  dans  l'alcool,  à  une  même  température  de  20°,  sont  aussi  pro- 
portionnelles aux  coefficients  de  solubilité  de  l'ammoniaque  dans 
ces  deux  liquides. 

Les  volumes  d'ammoniaque  mesurés  sous  la  pression  normale 


(•)  Wroblewski,  Pogg.  Ann.,  t.  CLVIil,  p.  539;  1876.   IVied.  Ann.,  t.  VIII. 
P«  9;  «879.  Journal  de  Physique,  i"  série,  t.  VIII,  p.  \\^, 
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el  dilTusés,  par  minute,  ù  travers  une  couche  liquide  de  l'"""  desor- 
faee  et  de  i"*  d'épaiaseuFf  pour  une  différence  de  pnwi^  de  ■** 
de  mercure  lur  les  deux  facei  de  U  eondie,  ont  lee  T«lears*n- 
TiDles  : 


Eaa 


,  oixervé. .. 
[  eilculé.... 


0,106 
admis 


0,073 
0,07a 


0.053 
o,oS6 


Î  observé., 
calcalé... 


o,ol7 
0,045 


(^.  BOHR  et  I.  BOCK.  —  Hcsnre  de  l'abtorptloa  de  qMlqMS  |aa  pw  Twa 
i  de*  tempéralnrei  comprises  eatre  <■*  et  loo*,  I.  XUV;  p.  SiB-SfS. 

Les  expériences  ont  été  réalisées  aoit  par  U  méthode  afesorplio- 
métriqne  de  Bunsen  perfectionnée,  soit  par  une  méthode  conai»- 
taut  à  priver  de  gaz,  i  l'aide  d'une  machine  pnenmatiqoe  à  met- 
cure,  une  solotîon  saturée,  et  &  déterminer  le  volume  du  gax  aiaii 
extrait  de  la  liqueur.  Cette  dernière  méthode  est  la  seule  pntiqMe 
poor  des  températures  supérieures  i  60°. 

MH.  Bohr  et  Bock  ont  expérimenté  en  particulier  sur  l'ox^ènc, 
l'azote  et  l'hydrogène,  jusqu'i  la  température  de  100*;  ils  donnent 
des  Tables  du  coefDcienl  de  solubilité  a,  d'où  nous  extrayons  les 
nombres  suivants  : 


TcmpiSraturE.  Oiygcne.  Aïole.  Hydrogène. 

o' 0,0(9(11  o,oi388  D,oao3 

10 o,o3<)o3  o,oigS6  0,0190 

ao o,o3i7i  o,oiC3g  *>j»>'77 

3o , . . .  «  ,01676  o ,01 180  o ,oi63 

5o 0.01070  0,01061  o,oij6 

100  0,01679  0,01000  0,0166 

On  remarquera  te  (ail  imprévu  d'un  minimum  de  solubilité  de 
l'hydrogène  que  les  Tables  complètes  des  auteurs  fixent  vers  la 
température  de  60"  (a  =:  o,oi43). 

Pour  l'acide  carbonique,  AIM.  Rohr  ei  Bock  ne  citent  que  deux 
expériences,  l'une  à  S^^ag,  l'autre  à  100°;  elles  ont  donné  respec- 
livemenl  a  —  o,  Sôag  et  a  =  o,  a438. 
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E.  PFEIFFER.       Sur  Taltaque  du  verre  par  l'eau  et  sur  une  mclhode  électrique 

pour  l'évaluer,  t.  XLIV,  p.  'i3()-i6'|. 

L'auteur  a  recours  à  la  mesure  des  conductibilités  électriques. 

Ses  principales  conclusions  sont  que  Teau  pure  n^enlève  d'abord 
au  verre  que  de  l'alcali  formant  une  couche  superficielle,  et,  que  la 
quantité  d'alcali  dissoute  croît  sensiblement  en  progression  géo- 
métrique quand  les  températures  croissent  en  progression  arithmé- 
tique. 

F.  KOHLRAUSCII.  —  Sur  la  solubilité  dans  l'eau  froide  de  quelques  sortes 

de  verre,  t.  XLIV,  p.  .')*;7-622. 

Les  importantes  recherches  de  iM.  F.  Kohlrausch,  exécutées 
par  la  méthode  des  conductibilités  électriques,  ont  fourni  des  ré- 
sultats généraux  qui  peuvent  se  résumer  ainsi  : 

L'eau  à  la  température  ordinaire  (18")  enlève  à  une  surface  de 
verre  neuve  une  quantité  de  matière  qui  croît  d'abord  rapidement, 
puis  de  plus  en  plus  lentement  avec  le  temps.  On  supposera  tou- 
jours, dans  ce  qui  suit,  que  la  quantité  d'eau  employée  est  de  i*^"**' 
par  centimètre  carré  de  surface  du  verre.  Dans  ces  conditions,  et 
avec  du  verre  de  Thuringe  mojen,  la  quantité  dissoute,  évaluée  en 
milligrammes  par  jour,  est  de^^-^le  premier  jour,  de  jyJôô  au  bout 
de  quelques  mois.  Au  bout  de  cent  jours  la  quantité  dissoute  to- 
tale est  de  Y~.  De  l'eau  à  80°  dissout  en  vingt  heures  le  sextuple 
de  cette  quantité,  dont  les  |  dans  les  sept  premières  heures.  Tons 
ces  nombres  peuvent  atteindre  le  décuple  avec  de  mauvais  verre  a 
bouteilles,  tandis  qu'il  y  a  des  sortes  de  verre  qui  ne  se  dissolvent 
,  qu'à  raison  de  ^^^*^^p  de  milligramme  par  centimètre  carré  et  par 
jour. 

La  solubilité  des  surfaces  de  verre  diminue  par  un  contact  pro- 
longé avec  l'eau  chaude  ou  avec  des  acides,  mais  les  mauvaises 
sortes  de  verre  ne  sont  que  très  imparfaitement  améliorées  par  ces 
procédés.  On  n'a  reconnu  aucune  différence  entre  une  même  sorte 
de  verre  soufflée  ou  rodée. 

Le  verre  pulvérisé  se  dissout  en  proportion  notable.  En  un  ou 
deux  jours  et  dans  un  poids  d'eau  vingt  fois  supérieur  au  sien,  le 
verre  à  bouteilles  mojen  donne  des  dissolutions  à  o^**,  5,  le  mau- 
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raîf  i  ê^^leenmwhf^a^k  bafe  Je  potawe  1 3^^  le  ^wwe  Jte  Iwitt 
i  ^  fmr  Kire;  ao  coslniire,  le  f  ial^j^  conteiMBl  bcascMip  et  9h 
hernie  de  plomb  §e  dissovl  ft  pme.  A^ce  les  irenres  eoMbles  em 
obtiealy  dbns  la  prcanèie  amivte^  «ne  dmolslim  à  HMiilié 
eoseenlfée  <|b'«i  bool  d*ooe  Imone,  et,  [nhit  dbabier  la 
Iralion  de  ^elle  dernière  liquear^  il  firai  de«x  joa».  As 
fis  nwê  la  prii^K»rti<»  de  ¥erre  pvlTériaé  SteamB  par  «ne  eaa  Uèi 
•oareni  renoovelée  peot  Tari^  de  ^  i  |  atee  les  venea  ovA* 
nairef ,  ei  aUeindre  ^  avec  le  verre  de  bore.  An  boai  de  deim  wêê 
la  folobilitë  do  verre  o^esi  pas  eoeore  époisée. 

Si  Ton  évapore  le»  dissoloUoof  obtenoes,  le  résido  B*eal  ip'ea 
partie  soloble  soil  dans  TeaD,  soil  dans  les  acides. 

L'élévalion  de  lempéralore  favorise  beaucoup  la  disaolation  et 
en  général  les  verres  se  rangent  dans  le  même  ordre  pour  lenr  so» 
hibilité  dans  l'eau  chaude  ou  dans  l'eau  frmde,  sans  qmm  j  ait 
proportionnalité  entre  les  quantités  dissoutes. 

Le  pouvoir  bjgroscoptque  donne  un  premier  renseignement  sur 
la  solubilité  comparée  des  diverses  sortes  de  verre. 

La  réaction  des  dissolutions  est  toujours  alcaline  et  la  solubilité 
des  verres  crott  avec  leur  teneur  en  alcali;  la  potasse  est  plus  effi* 
cace  que  la  soude.  Trop  ou  trop  peu  de  silice  favorise  aussi  la  dis- 
solution. La  silice  entre,  en  eflet,  dans  la  composition  de  la  matière 
dissoute  et  quelquefois  en  quantité  considérable,  par  exemple  avec 
le  verre  de  Bohême  à  base  de  potasse. 

Chalenr. 

I'.  VON  lUKRKKN.  —  Analogies  du  caoutchouc  et  des  gelées  de  gélatine  sous 
le  rapport  de  l'élasticité  et  de  la  chaleur,  t.  XLIII,  p.  817-880. 

On  sait  que  la  compressibilité  cubique  du  caoutchouc  est  très 
faible.  Etant  donnée  son  énorme  extensibilité,  il  résulte  de  la  for- 
mule 

V^(i-+./)(,_^/)i, 

dans  laquelle  /  est  l'allongement  de  Tunité  de  volume,   que  le 

coefficient  |jl  de  contraction  transversale,  sensiblement  égal  à  o,  5 

pour  de  très  faibles  allongements,  doit  décroître  à  mesure  que  / 

nte.  M.  von  Hjerken  a  vérifié  qu*il  en  est  réellement  ainsi, 

niosuros  ditH)ctes  de  la  longueur  et  de  la  largeur  de  rubans 
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de  caoutchouc  étirés.  Les  gelées  de  gélatine  jouissent  de  la  même 
propriété,  comme  le  montrent  les  Tableaux  suivants  où  P  désigne 
la  charge  en  grammes,  L  la  longueur,  B  la  largeur  du  ruban  en  milli- 
mètres. 

Gelée. 

B.           \L.  V. 

25,5         )'  1,000 

24,0  o,5oo  0,990 

23.3  o,|00  i,oi'> 
22,2  o,4i3  0,997 
21,5  0,400  0,989 

21  0,34fi       1,02Î 

18.4  o,3o5  0,997 
ï7>9  o,'}^H  0,98» 
17,7    0,7.84     1,002 


Caoutcho 

uc. 

P. 

L. 

B. 

V. 

0 

44,0 

a4,5 

» 

1 ,000 

60 

48,5 

u3,4 

0,439 

i,oo5 

110 

22,0 

0,408 

1,008 

210 

74,5 

'9,0 

0,324 

1,017 

260 

89 

17,8 

0,267 

1,069 

3io 

io5,5 

16,3 

0,239 

1 ,060 

36o 

121 ,5 

l5,2 

0,216 

1 ,061 

410 

i38,o. 

14,5 

0,191 

1,099 

5io 

i65,o 

l3,2 

0,168 

1,089 

56o 

176,0 

i3,o 

0,1 56 

1 , 1 28 

oo5 

227 , 0 

11,8 

0, 125 

1,193 

P. 

L. 

0 

3o 

>7 

5o 

6>. 

70 

67 

90 

7» 

no 

i  / 

210 

97,5 

•>.3o 

102 

25o 

106 

Le  coefficient  de  dilatation  thermique  du  caoutchouc  et  des 
gelées  de  gélatine,  sous  une  tension  suffisante,  devient  négatif; 
l'extension  produit,  dans  les  mêmes  conditions,  un  échauflement, 
plus  difficile  à  constater  avec  les  gelées  qu'avec  le  caoutchouc; 
cet  échaufiement  est  d^ailleurs  inférieur  dans  les  deux  cas  à  la  va- 
leur calculée  d'après  les  principes  de  la  thermodynamique,  ce 
qu'il  convient  d'attribuer  aux  efi'els  d'élasticité  résiduels  très  im- 
portants aussi  bien  dans  le  cas  des  gelées  que  dans  celui  du  caout- 
chouc. 

W.  VOIGT.  —  Appareil  simple  pour  la  mesure  de  la  dilatation  des  solides 
et  notamment  des  cristaux,  t.  XLIII,  p.  83i-834. 

M.  Voigt  opère  avec  une  baguette  cristalline  de  6*^"  à  8*^'"  de 
long,  formée  d'un  seul  ou  de  plusieurs  morceaux.  On  dispose 
verticalement  cette  baguette  sur  un  support  en  laiton,  et  de  telle 
sorte  que  sa  partie  supérieure  fasse  pivoter  un  miroir  autour  d'un 
axe  horizontal,  en  vertu  de  la  difi^érence  des  dilatations  du  cristal 
et  du  laiton.  On  observe,  par  la  méthode  de  Poggendorfi*,  le  dé- 
placement angulaire  du  miroir,  et  connaissant  le  bras  de  levier  à 
l'extrémité  duquel  agit  la  tige,  ainsi  que  la  dilatation  du  laiton,  on 
en  déduit  la  dilatation  linéaire  du  cristal  dans  la  direction  consi- 
dérée. 


V* 


Sjo 
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W.  MAREK.  —  DiUuiîon  de  l'eas»  U  XUV»  p.  171-17». 

M^iuiié  de  Veau  aérée  mous  la  pression  de  7G0"*  de  mercure,  rapporiée 
à  la  densité  maximurk  de  Veau  privée  d'air  sous  la  mtême  pressiot^ 


Disi«i 

DCS  de  oeKEv* 
4.    5. 

6. 

1 

résC. 

0. 

1. 

2. 

3. 

I. 

8. 

• 
•  o... 

•  <>i999 

«74a 

8678 

86i3 

8547 

8|7« 

H^ 

8336 

8a63 

•i8t 

8111 

•  0. .. 

«74» 

88a{ 

8864 

8932 

8979 

9035 

9088 

9«*> 

9191 

9* 

I... 

• 

9^7 

933a 

9376 

9419 

9460 

9499 

9536 

957a 

9607 

9«a 

a*.. 

9671 

9701 

97«9 

9755 

9780 

9803 

98a5 

9846 

9M4 

98ti 

3... 

98«7 

99" 

99*3 

9934 

9944 

995a 

9958 

9ï^* 

9966 

99» 

4-.. 

99«B 

9966 

99N 

99^ 

9953 

9946 

9*37 

99*7 

991S 

9901 

5... 

9886 

9870 

985» 

9833 

981a 

979» 

9766 

974^ 

97i4 

9»5 

6... 

9656 

9M 

9591 

9558 

95aa 

9485 

94f6 

94«*7 

9365 

93» 

7... 

9378 

9a3a 

9185 

9137 

9687 

9035 

896a 

89ai 

»73 

881$ 

S... 

8758 

8697 

8636 

8573 

85o9 

8443 

8I76 

83ii6 

«a38 

8ii7 

9.,. 

809S 

8021 

7946 

7869 

779* 

77«* 

763i 

7549 

7466 

7381 

10..  • 

7^ 

7ao8 

71 19 

7019 

6937 

6844 

6750 

6654 

6556 

64% 

II..*. 

6360 

6a59 

6157 

6oS3 

5949 

584a 

5735 

5M 

65i6 

540$ 

la... 

5m9m 

5178 

5o63 

4947 

48>9 

47ÏO 

|59* 

41» 

4»5 

4«« 

13... 

4096 

3969 

384i 

371a 

3581 

345» 

3317 

Sita 

3o«7 

a9ie 

14... 

«77* 

1633 

a493 

a35i 

aao8 

ao64 

1919 

177a 

i6a4 

i4;5 

tS. . . 

•  Oi999 

13^5 

1174 

loai 

0867 

071a 

o556 

0399 

0240 

0080 

99'9 

16... 

•  0,998 

9757 

9^94 

94^9 

9264 

9097 

89*^9 

8760 

8589 

8418 

824s 

17... 

8071 

7896 

7720 

7543 

7365 

7185 

7004 

6823 

6640 

6456 

18... 

6270 

6084 

5897 

5708 

55i8 

5328 

5i36 

4943 

4749 

4553 

19... 

4357 

4160 

3961 

3762 

356 1 

3359 

3i57 

2953 

^748 

254^ 

•>o. . . 

a335 

2ia6 

«9«7 

1707 

1496 

1283 

1070 

o855 

0640 

o4a3 

»A  ,  .. 

.  0,998 

0205 

9987 

9767 

9^46 

93i5 

910a 

8878 

8653 

84*7 

8200 

•J»  -  .  . 

.  0,997 

797» 

7744 

7514 

7283 

705 1 

6818 

6584 

6349 

6114 

5877 

23... 

5639 

5400 

5i6o 

49^0 

4678 

4435 

4191 

3947 

3701 

3455 

u4... 

3207 

2959 

2709 

2459 

2208 

1956 

1702 

1448 

1193 

093; 

•*5 

.  0,997 

o68t 

0423 

0164 

9904 

9644 

9382 

9iao 

8857 

859a 

83î: 

a6  .. 

.  0,996 

8061 

7794 

7527 

7258 

6988 

6718 

6447 

6175 

5901 

56)S 

»;... 

5353 

5077 

4801 

4523 

4245 

3966 

3686 

340S 

U^i 

2841 

a8 

.  0,996 

a558 

M74 

i9«9 

1703 

1416 

1129 

0840 

oSSi 

0261 

9ÎC* 

^... 

.  0,995 

9679 

9387 

9094 

8800 

85o5 

8209 

79>3 

7616 

7318 

7)19 

3o.. . 

6720 

6419 

6118 

58i6 

55i4 

5210 

4906 

4601 

4*96 

3989 

11... 

•  0,995 

368a 

337  i 

3o66 

2756 

2446 

ai35 

1823 

i5ii 

1198 

0884 

La  différence  de  la  deosilé  D^  de  Teau  aérée  et  de  la  densilé  Dr 
de  Teau  privée  d^aîr  a  les  valeurs  suivantes  : 
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t.  io'(Di— D,).  i.  io'(Dj— DJ. 

o*. —  25                  II — 3 1 

1 27                  12 29 

2 29                  i3 27 

3 3i                  14 25 

4 32                 i5 22 

5 33                 16 19 

6 33                 17 16 

7 34                 18 12 

8 34                 19 8 

9 33                 20 4 

10 32 

Au  delà  de  20°  la  diflerence  des  deux  densités  est  insensible. 

C.  DIETERICI.  —  Recherches  calorimétriques.  III.  Tensions  de  vapeur 
de  quelques  dissolutions  salines,  t.  XLII,  p.  5 1 3-536. 

Dans  un  Mémoire  antérieur,  M.  Dieterici  a  déterminé,  par  une 
méthode  calorimétrique  (•),  le  volume  spécifique  de  la  vapeur 
d'eau  à  0°.  Aujourd'hui  il  mesure,  par  un  procédé  analogue,  la 
différence  entre  la  tension  maximum  /de  la  vapeur  d'eau  pure  et 
la  tension  maximum /^  d'une  dissolution  saline  à  la  même  tempé- 
rature de  o**.  A  cet  effet,  un  réservoir  R  vide  d'air,  de  capacité 
connue,  est  d'abord  mis  en  communication  avec  le  récipient  A 
contenant  la  dissolution  saline  à  o**  :  la  tension  /s  s'établit  dans  K. 
On  supprime  la  communication  de  R  avec  A,  et  l'on  fait  commu- 
niquer R  avec  le  moufle  d'un  calorimètre  de  Bunsen  contenant  de 
l'eau  pure  :  la  tension  dans  R  croît  de  /s  à  /.  On  détermine  la 
quantité  de  chaleur  correspondante  à  cette  évaporation  et,  con- 
naissant la  chaleur  latente  de  la  vapeur  d'eau  à  o^  et  le  volume  de 
R,  on  calcule/ — /,. 

Voici  les  résultats  obtenus  : 

!<>  Pour  les  chlorure,  bromure  etiodure  de  potassium,  l'abaisse- 
ment / — Js  paraît  rigoureusement  proportionnel  à  la  concentra- 
tion, tandis  qu'il  croît  moins  vite  pour  l'azotate  de  soude,  plus 
vite  pour  les  chlorures  de  sodium  et  de  lithium. 


(')  DiBTERici,   Wied.  Ann.,  t.  XXXVIII,  p.  i;  1889.  Journal  de  Fhysiquty 
1*  série,  t.  IX,  p.  if\(d. 

J,  de  Phyt.,  3*  série,  t.  I.  (Décembre  189a.)  37 
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«■  l^es  rapports  i  à  la  lempéralure  de  o",  déduits  des  eïpk^ 
rîeaces  de  M.  Dteterici,  coïncidenl  en  général  avec  les  rapporu  f 
rr  à  la  le  ipéralure  de  loo"  obtenus  direclcment  par  M.  Tan-  1 
Miami  (')  (lui  de  Babo).  Dans  le  Tableau  sul%ant,  n  désigne  l(  [ 
(OUibre  de  molécules  saliDCs  en  grammes  par  lilrt 
I  TamnijiDD. 


Cuoccntratii'a 
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H 

■  ■  ■     707. !l 

K07Î 

4,  Soi 

',"^1 

■■  NaC! 

3 

n 

...      Gflo,o 

i,iiS 

4,n5 

i,i-w 

* 
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...     68-., 9 

1,108 
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ti 
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3,704 

1,347 
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n 
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1,387 

3,474 

i,33o 

H 

...     70a, 9 

1,081 

4,380 
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. 

II 

...     6a7,5 

1,311 

3,836 

1,304 

' 

7.9 

n 

...     433,5 

1,676 

3,738 

i,69i 

n 

...     366,5 

3,07i 

3,138 

Les  coeffi 

dents  d 

activité  i. 

introduits 

par  M.  Airhenius  ('),  à 

(')  Tahmank,  Mtm.  de  t'Acad.  des  Sciencet  de  Saùit-Pétertbourg,  -;■  >ëri(. 
t.  XXXV;  .B87. 

(•)  M.  XMMSiva,  ZtUxk. /ùr  Fhj,.  Ck.,\.ï,  f.63i;  iSa-:  Journal  de  Phy- 
Mfw*,  »*  »#ri«,  I,  Vil,  p.  i;8. 


WÏEDEMANN'S  ANNALEN.  543 

la  suite  de  ses  études  sur  la  conductibilité  des  dissolutions  salines 
et  liés  à  la  théorie  de  la  dissociation,  ont  été  calculés  par  M.  Die- 
icrici,  d'après  les  expériences  qui  précèdent.  Ils  concordent  mal 
avec  les  nombres  calculés  par  M.  Arrhenius,  soit  au  moyen  des 
conductibilités,  soit  au  moyen  des  abaissements  du  point  de  con- 
gélation : 

i  congélation 

(Arrhenius). 

NaCI 1,90 

KCI 1,82 

KBr 1 ,90 

Kl 1,90 

Li  CI 1 ,99 

NaAzO' 1,82 


{  tension 

1  conductibilité 

de  vapeur 

(Arrhenius). 

(Dicterici). 

1,82 

1,9a 

1,86 

1,78 

i,9î» 

1,74 

1,9^ 

1,82 

1,75 

ï,9^ 

1,82 

1,65 

(I) 


J.  FERCHE.  —  Sur  quelques  propriétés  physiques  de  la  benzine,  t.  XLIV, 

p.  265-287. 

1 .  M.  Ferche  s'est  proposé,  en  premier  lieu,  de  vérifier  ia  formule 

dP  _dp  _  E(R  — r) 
dt        di  "         T5       ' 


dans  laquelle  P  et  p  désignent  les  forces  élastiques  maximum  de 
la  vapeur  d'un  même  corps  en  présence  de  ce  corps  à  l'état  solide 
ou  liquide,  K  et  r  les  chaleurs  latentes  de  vaporisation  du  solide 
et  du  liquide,  T  la  température  absolue  de  fusion,  s  le  volume 
spécifique  de  la  vapeur.  Si  l'on  admet  qu'au  point  de  fusion  P=/7, 
la  formule  (i)  devient 

^^>  dt       dt  ~  Ts' 

dans  laquelle  q  est  la  chaleur  latente  de  fusion. 

Pour  vérifier  cette  formule,  M.  Ferche  a  eu  recours  à  la  benzine. 
Il  détermine  d'abord  T,  et  par  l'étude  des  forces  élastiques 
maximum  démontre  que  l'on  a  eOectivement  P=/>  à  la  tempéra- 
ture normale  de  fusion,  5^,58.  Ses  observations  lui  donnent  pour 

la  valeur  de  -^  —  5/  ^  ^**'  ^^  '^  valeur  o,  624,  qui  coïncide  presque 

avec  la  valeur  o,  54 1 9  calculée  d'après  le  second  membre  de  la  for- 
mule (2),  en  admettant  la  valeur  de  la  chaleur  latente  de  fusion 
donnée  par  Regnault. 


■..      p. 
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2.  Dans  la  seconde  Partie  de  son  Mémoire,  M.  Perche  cherche 
à  vérifieri  toujours  à  l'aide  de  la  benzine,  la  formule 

<^>  ^  =  -17^' 

donnant  la  variation  du  point  de  fusion  T  sous  l'influence  de  la 
pression,  et  dans  laquelle  o*  el  t  sont  les  volumes  spécifiques  du 
liquide  et  du  solide. 

Pour  cette  vérification  il  a  dû  déterminer  en  particulier  la  den- 
sité (1,0048)  de  la  benzine  solide;  il  a  ensuite  mesuré  directement 

les  valeurs  de  ^  pour  des  variations  de  pression  d'un  petit 

nombre  d'atmosphères  et  trouvé  pour  ce  quotient  la  valeur  moyenne 
0,02965,  tandis  que  le  calcul  au  moyen  de  la  formule  (3)  donne 
0,029596. 

A.  WINKELMANN.  ~  Sur  la  conductibilîté  calorifique  des  gas, 

t.  XLIV,  p.  177-305  el  439-456. 

Reprenant,  par  une  méthode  modifiée,  les  expériences  qu'il  avait 
réalisées  en  1875,  sur  la  conductibilité  calorifique  des  gaz  (*), 
M.  Winkelmann  trouve  les  valeurs  suivantes  de  la  conductibilité 
absolue  Ar©  à  la  température  de  o**  et  du  coefficient  de  température 

i    dk      ^ 

T-  -T7'  Ces  valeurs  sont  exprimées  en  unités  C.G.S. 
ka  ai  * 

.  I   dk 

^'  k.dt' 

Air  0, 0000555  0,00190 

Hydrogène .     0,0008829  0,00175 

Acide  carbonique 0,0000827  0,00401 

Ces  résultats  sont  d'accord  avec  les  résultats  des  mesures  anté- 
rieures de  l'auteur  et  de  M.  Eichhorn  (^).  Ils  présentent  de  grandes 
divergences,  pour  les  valeurs  de  A:,  avec  les  nombres  de  M.  Schleier- 
mâcher  ('). 


(^)  Winkelmann,  Pogg.  Ann.,  t.  CLVI,  p.  5i8;  1876. 

(»)  EiciiHORN,  Wied.  Ann.,  t.  XL,  p.  719;  1890.  Journal  de  Physique,  a»  série, 

t.  X,  p.  534. 

(»)  ScuLEiERMACHER,  Wied.  Ann.,  t.  XXXIV,  p.  6a3;  1888.  Journal  de  Phy- 
sique, 2*  série,  t.  VIII,  p.  44o' 
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Électricité. 

R.  RIECKE.  '  Charges  électriques  produites  par  le  frottement  de  glissement, 

t.  XLII,  p.  465-481. 

Soit  une  plaque  rectangulaire  isolante  de  longueur  /,  de  lar- 
geur é,  que  Ton  présente  à  la  boule  de  diamètre  a  d'un  élec- 
troscope,  à  la  distance  e/,  de  telle  sorte  que  la  plaque  soit  nor- 
male à  la  ligne  qui  joint  son  milieu  au  centre  de  la  boule.  Nous 
supposons  la  plaque  uniformément  électrisée  et  nous  désignons 
par  e  la  densité  électrique  à  sa  surface.  La  quantité  d'électricité 
de  nom  contraire  induite  dans  la  boule  est 


(\)  e  =  az  I  I 

J    i    J   h 


1  ï 

Cette  formule,  dans  laquelle  Ç  et  Tj  représentent  des  coordonnées 
rectangulaires,  se  simplifie  quand  l  et  b  sont  petits  par  rapport 
B  d  et  devient 

^^>  '  =  '^^dV-'sdT-)' 

Cette  formule  permettra  de  déterminer  e  en  valeur  absolue,  si 
Ton  peut  mesurer  e,  ce  à  quoi  Ton  parvient  par  une  étude  préli- 
minaire des  charges  absolues  qu'il  faut  donner  à  l'électroscope 
pour  obtenir  une  divergence  donnée  de  ses  feuilles. 

M.  Riecke  promène  la  plaque  isolante  rectangulaire  sur  un 
frotteur  donné  en  la  déplaçant  d'une  longueur  5  parallèlement  à  sa 
plus  petite  dimension,  et  il  trouve  que  la  densité  e  varie  d'après  la 
formule 

Il  étudie  ensuite  comment  varient  les  densités  limites  e  suivant 
la  nature  de  la  plaque  isolante  et  du  frotteur  sur  lequel  on  la  pro- 
mène. Dans  le  Tableau  suivant  ces  densités  sont  exprimées  dans 
le  système  G. G. S.  et  se  rapportent  à  des  plaques  de  5*^^. 
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FroUemeal 

sur  la  laine,  sur  la  aote. 

Cire  à  cacheter —5,7©  —5,4© 

Gomme  laque —5,57  — 5,ift 

Soufre — 5,48  — 5,3^ 

Gomme  élastique  1,  III — 4,Sa  — 4f43 

Ambre  jaune  bien  transparent — 4^60  — 4i4o 

Ambre  jaune  laiteux -— 4si8  — -49II 

Gomme  élastique  II,  IV ---3,90  — 3,8o 

Verre  I  et  II »  -i-3,i8 

Verre  III  et  IV -4-2,65  H^,90  , 

LWdre  dans  lequel  se  présentent  les  divers  isolants  au  pointde 
vue  de  la  densité  électrique  acquise  sur  la  laine  et  sur  la  soie  est 
très  sen&iblement  le  même;  la  différence  absolue  de  ces  densilés 
est  en  moyenne  o,  23.  Il  s^ensuit  qu'on  peut  ranger  tous  les  corps 
qui  précèdent  dans  une  même  série  de  tensions  compr^iani  Ui 
laine  et  la  soie,  la  densité  caractéristique  de  cette  dernière  sub- 
stance relativement  à  la  laine  étant  —  o,  aS. 

P.  NARR.  —  Sur  la  déperdition  de  l'électricité,  t.  XLIV,  p.  tS3-sS7. 

M.  Narr  étudie  la  déperdition  de  l'électricité  sur  une  spbère 

creuse  qu^on  peut  porter,  à  Paide  d'eau  bouillante  qu'elle  reçoit 
dans  son  intérieur,  à  une  température  quelconque  comprise 
entre  o^  et  100^.  Les  expériences  consistent  à  communiquer  à 
celte  sphère  une  charge  déterminée  et  à  mesurer,  à  Taide  d'un 
électromètre  à  sinus,  la  charge  qu'elle  possède  encore  au  bout 
de  deux  secondes. 

Le  résultat,  indépendant  de  la  nature  de  Télectricité  dont  la 
sphère  est  chargée,  se  montre  aussi  presque  indépendant  de  la  tem- 
pérature :  on  ne  constate,  en  eflet,  à  100®  qu'un  accroissement  de 
la  déperdition  inférieur  à -j-^,  malgré  les  courants  d'air  créés  autour 
de  la  sphère  chaude  par  l'excès  de  sa  température  sur  celle  de 
l'atmosphère. 

W.  SHRADER.  —  Résistance  à  Textension  d'an  coarant  qui  se  propage  de  la 
surface  plane  terminale  d*aa  cylindre  circulaire  dans  un  milieu  illimité, 
t.  \LIV,  p.  3a3-a3S. 

Une  correction,  qu'il  est  souvent  nécessaire  d'effectuer  dans  les 
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expériences  précises,  est  relative  à  la  résistance  introduite  par  un 
milieu  indéfini  dans  lequel  se  termine  un  tube  cylindrique  de 
rayon  a  rempli  par  la  même  substance  et  constituant  la  résistance 
principale.  Maxwell  a  montré  que  cette  résistance  peut  être  mise 
sous  la  forme 

Acv= , 

KTza 

k  représentant  la  conductibilité  spécifique  de  la  substance,  n  un 
nombre  dont  Maxwell  (  *  )  donne  théoriquement  deux  limites,  0,780 
et  0,849*  Depuis,  Lord  Rayleigh  (^)  a  réduit  la  limite  supérieure 
de  n  à  o,8a4a  et  il  pense  que  n  ne  peut  être  éloigné  de  cette 
limite. 

D'après  M.  Shrader,  les  expériences  de  MM.  Mascart,  de  Nerville 
et  Benoît  (')  donnent  71  =  0,794.  Il  exécute  lui-même  deux  séries 
d'expériences,  l'une  avec  du  mercure,  l'autre  avec  une  dissolution 
d'acide  sulfurique,  et  il  trouve  en  moyenne  n  =  o,8o5. 

M.  WIEN.  —  Le  téléphone  employé  optiquement  pour  la  mesure  de  l'intensité 
des  courants,  t.  XLII,  p.  SgS-ôai,  et  t.  XLIV,  p.  681-688. 

1.  La  membrane  d'un  téléphone  est  reliée  par  l'intermédiaire 
d'une  tige  mince  fixée  en  son  centre  à  un  morceau  de  ressort  de 
montre  très  fin  qui  porte  un  miroir.  Quand  on  fait  passer  un  cou- 
rant constant  dans  la  bobine  du  téléphone,  le  miroir  éprouve  un 
déplacement  angulaire  qu'on  mesure  par  la  méthode  de  réflexion, 
et  qui  dans  des  limites  assez  larges  est  proportionnel  à  l'intensité 
du  courant. 

Si,  comme  de  coutume,  le  téléphone  est  traversé  par  un  cou- 
rant sinusoïdal,  le  miroir  entre  en  vibration  et,  au  lieu  d'une  tache 
lumineuse  fixe,  on  obtient  une  bande  lumineuse  dont  la  largeur 
est  proportionnelle  à  l'amplitude  du  courant  sinusoïdal. 

On  peut  régler  la  longueur  du  ressort  de  manière  que  la  pé- 
riode de  ses  vibrations  propres  coïncide  avec  celle  de  la  mem- 
brane et  enfin  employer  un  courant  sinusoïdal  tel  que  sa  période 


(»)  Maxwell,  Treatise  on  Electricity  and  Magnetism,  t.  I,  §  308. 
(»)  Lord  Rayleigh,  London  Math.  Soc.  Proc,  t.  VII,  p.  74;  1875-76. 
(»)  Mascart,  db  Nerville  et  Benoit,  Résumé  d'expériences  sur  la  déter- 
mination de  l*ohm,  p.  66;  1884. 
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so!t  aussi  la  même;  Tamplilude  de  Texcursion  du  miroir  est  alors 
amplifiée  dans  un  rapport  théoriquement  infini,  pratiquement  su- 
périeur à  loo,  et  Tappareil  devient  propre  à  déceler  et  à  mesurer 
des  courants  sinusoïdaux  de  très  faible  intensité.  II  est  à  remarquer 
que  le  téléphone  optique  de  M.  Wien,  réglé  pour  des  courants 
sinusoïdaux  de  période  déterminée  peut  être  considéré  comme  à 
peu  près  insensible  pour  des  courants  d'une  autre  période.  II  en 
résulte  que,  tandis  que  le  téléphone  acoustique  ne  peut  jamais 
être  réduit  au  silence  dans  les  mesures  effectuées  au  mojen  d'un 
pont  de  Wheatstonc  et  qu'il  j  a  seulement  un  minimum  de  bruit, 
le  miroir  du  téléphone  optique  peut  être  amené  rigoureusement 
au  repos. 

M.  Wien  a  effectué  à  Taide  de  son  appareil  des  mesures  de  la 
résistance  de  Tacide  sulfurique  étendu,  au  voisinage  du  maximum 
de  conductibililé.  Pour  compenser  Teffet  de  la  polarisation  des 
électrodes,  qui  introduit  dans  Tune  des  branches  du  pont  une 
force  électromotrice  sinusoïdale  de  même  période  que  celle  du 
courant  principal,  mais  avec  un  retard  de  phase  voisin  d'un  quart 
de  période,  M.  Wien  introduit  dans  Tautre  branche  du  pont  une 
bobine  avec  un  nojau  formé  de  fils  de  fer  doux  que  Ton  enfonce 
plus  ou  moins  :  on  introduit  ainsi  dans  cette  seconde  branche  une 
force  clcctromotrice  périodique  de  self-induction,  également  en 
retard  d'un  quart  de  longueur  d'onde  et  d'amplitude  variable  à  vo- 
lonté, qu'on  peut  régler  de  façon  à  compenser  exactement  celle 
qui  résulte  de  la  polarisation. 

Les  mesures  sont  d'une  grande  régularité  et  fixent  le  maximum 
de  conductibilité  de  l'acide  sulfurique  à  la  densité  de  i,225. 

2.  Dans  le  second  Mémoire,  M.  Wien  donne  la  description 
de  son  téléphone,  qui  se  distingue  du  téléphone  ordinaire  en  ce 
(|u'il  est  symétrique  :  au  lieu  d'un  électro-aimant,  M.  Wien  en 
emploie  deux  en  fer  à  cheval  qui  présentent  à  la  membrane  leurs 
pôles  de  nom  contraire. 


M.  WIEN.  —  Mesure  des  coefficients  d'induclion  à  l'aide  du  lélûphone  optique. 

t.  \LIV,  p.  G89-712. 

M.  Wien  emploie  le  téléphone  optique  ci-dessus  décrit  comme 
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appareil  de  zéro  dans  un  pont  de  Wheatstone  parcouru  par  des 
courants  alternatifs.  La  disposition  du  pont  et  son  réglage,  soit 
pour  la  comparaison  de  coefficients  d'induction  entre  eux  ou  de 
coefficients  d'induction  à  des  capacités,  sont  du  reste,  en  principe, 
les  mêmes  que  dans  les  méthodes  classiques  de  Maxwell. 

* 

G.-H.  ZAHN.  —  Mesure  de  la  résistance  du  bismuth  à  l'aide  de  courants 
soit  continus  soit  oscillatoires,  t.  XLII,  p.  35o-35i. 

Conformément  à  une  observation  antérieure  de  M.  Lenard  (*), 
M.  Zahn  trouve  que  la  résistance  de  spirales  de  bismuth  mesurée 
par  des  courants  oscillatoires  est  un  peu  inférieure  à  la  résistance 
mesurée  par  des  courants  continus. 

Th.  des  COUDRES.  —  Sur  les  propriétés  thermo-électriques  du  mercure 
et  de  quelques  amalgames  très  dilués,  t.  XLIII,  p.  673-699. 

Après  avoir  vérifié  qualitativement  les  résultats  des  expériences 
de  M.  Haga  (^)  sur  le  phénomène  de  Thomson  dans  le  mercure, 
l'auteur  cherche  s'il  existe  une  force  électromotrice  thermo- 
électrique  entre  des  colonnes  de  mercure  diversement  com- 
primées. 

Le  mercure  est  comprimé  par  son  propre  poids.  Il  est  contenu 
dans  un  appareil  formé  de  tubes  en  U  verticaux  dont  les  branches 
sont  alternativement  chauffées  et  refroidies  :  c'est,  si  Ton  veut,  la 
réunion  d'une  série  d'appareils  de  Dulong  et  Petit  pour  la  mesure 
de  la  dilatation  du  mercure  dont  chacun  constitue  un  couple 
thermo-électrique  de  nouvelle  espèce.  Les  branches  extrêmes  de 
l'appareil  se  recourbent  horizontalement  et,  dans  une  région  assez 
éloignée  des  tubes  en  U  pour  que  la  température  des  deux  extré- 
mités de  la  colonne  mercurielle  se  confonde  avec  la  température 
extérieure,  sont  soudés  des  fils  de  platine  en  relation  avec  un 
galvanomètre. 

M.  des  Coudres  constate  l'existence  d'une  force  électromotrice 
proportionnelle  à  la  différence  de  température  des  branches  paires 


(•)   VVied.  Ann,y  t.  XXXIX,  p.  619;  1890. 

(*)  Haoa,  Wied.  Ann.,  t.  XXVIIl,  p.  179;  1886.  Journal  de  Physique,  a«  série, 
t.  VI,  p.  106. 
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foomiies  deux  mass^  de  mereofe  aux  tempéntores  f i  et  f s,  E  la 
feree  éleetroaiotrice  thesno-deetri^ve  corteqpoiidame^ 

Pour  dédoife  le  eoefficienl  e  d'eapéfienec*  eMnnie  œlks  dte 
Faoteiir,  où  la  preasicm  des  maises  de  BMercnfe  chaud  el  ênM  n^esl 
pas  nnifonne,  il  suffit  évidemment  de  remplaear  pt — p<  par  sa 
râleur  mojemie  que  foa  déduit  de  Tobservatioa  êe  la  d^érence 
de  niireaa  du  mercure  dans  delix  tubes  ouverte  en  communication 
avec  les  deux  extrémités  de  la  colonne  mercuridUe. 

En  employant  une  série  de  traite-quatre  tubes  ea  U  vorticaux, 
de  1 30^  de  hauteur  et  ehu«  les  limâtes  de  température  ao*  et  loo*, 
M.  des  Coudres  a  trouvé  en  moyenne 

.        .  Biierovolt 

c  =  »,.8..o-*  ^^j^^  ^  ^^  cenùffAe 

Une  cause  d^erreur  assez  grave  intervient  dans  ces  expériences. 
Quand  on  incline  sur  Thorizon  le  système  des  tubes,  la  force  élec- 

tromolrice  E  mesurée  décroît  beaucoup  moins  vite  que  ne  l'indi- 
querait la  formule  (i);  et  quand  les  tubes  sont  horizontaux 
(pi=:p2)y  elle  conserve  encore  une  valeur  très  notable.  M.  des 
Coudres  a  reconnu  que  si  Ton  approche  un  aimant  de  Tun  des 
coudes  de  l'appareil,  supposé  dans  la  situation  horizontale,  on 
produit  une  variation  de  E  très  appréciable  :  celle-ci  ne  peut 
être  attribuée  qu'à  Tinduction  exercée  par  l'aimant  sur  les  tour- 
billons dont  les  parties  coudées  placées  entre  un  tube  chaud  et  un 
tube  froid  sont  le  siège.  D'après  l'ordre  de  grandeur  de  cette  force 
électromotrice  d'induction,  l'auteur  prouve  que  l'action  inductrice 
de  la  terre  est  très  suffisante  pour  expliquer  le  phénomène  pertur- 
bateur qu'il  a  constaté. 


J.  VANNI.  —  Sur  la  Tariation  apparente  de  Téquivalent  électrochimiqae  du  cuivre, 

t.  XLIV)  p.  ai4-33i. 

faisant  usage  d'une  solution  de  sulfate  de  cuivre  additionnée 
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de  I  pour  loo  d'acide  sulfurique,  M.  Gray  (*)  a  conslalé  une  va- 
riation apparente  de  l'équivalent  électrochimique  du  cuivre  qu'il 
attribue  à  une  action  dissolvante  du  liquide  sur  l'électrode. 

M.  Vanni  évalue  cette  action  dissolvante  par  la  perte  de  poids 
qu'éprouvent  les  électrodes  en  un  temps  donné,  quand  le  courant 
ne  passe  pas;  les  expériences,  corrigées  d'après  ces  observations, 
fournissent  désormais,  pour  l'équivalent  électrochimique  du 
cuivre,  un  nombre  constant. 

Au  reste,  M.  Vanni,  ayant  observé  que  dans  une  solution  par- 
faitement neutre  de  sulfate  de  cuivre  les  électrodes  augmentent 
légèrement  de  poids,  a  eu  l'idée  de  mêler  à  cette  solution  neutre 
une  très  petite  quantité  de  solution  à  i  pour  loo  d'acide  sulfu- 
rique; il  a  obtenu  ainsi  une  solution  dans  laquelle  les  électrodes 
conservent  leur  poids  indéfiniment,  quand  le  courant  ne  passe 
pas.  Avec  cette  dissolution,  il  a  fait  des  expériences  pour  com- 
parer les  quantités  de  cuivre  et  d'argent  déposées  par  un  même 
courant  :  le  rapport  a  été  trouvé  égal  à  0,2988.   Ce  nombre  se 

confond,  à  -^  près,  avec  le  rapport  — ^-^  =  o,  2984  des  équiva- 
lents du  cuivre  et  de  l'argent. 

A.  OBERBECK.  —  Action  exercée  sur  un  courant  par  des  couches  minces 

précipitées,  t.  XLII,  p.  195-208. 

L'attention  a  été  rappelée,  depuis  quelques  années,  sur  les 
membranes  précipitées  à  la  surface  de  contact  de  deux  électrolytes. 
On  connaît  le  rôle  qu'elles  jouent  dans  le  phénomène  de  l'osmose  ; 
il  est  intéressant  de  savoir  celui  qu'elles  ont  dans  les  phéno- 
mènes d'électrolyse.  M.  Ostwald  (^)  a  démontré  expérimentale- 
ment qu'une  membrane  de  ferrocyanure  de  cuivre  précipitée  entre 
deux  dissolutions  de  ferrocyanure  de  potassium  et  de  sulfate  de 
cuivre  n'isole  nullement,  mais  qu'au  bout  d'un  temps  très  court 
elle  affaiblit  beaucoup  le  courant  et  devient  le  siège  d'une  force 
contre-électromotrice.  Il  explique  le  rôle  de  la  membrane  en  disant 
qu'elle  est  imperméable,  non  pour  certains  sels,  mais  pour  cer- 
tains ions. 


(»)  Gray,  Phil.  Mag.,  5*  série,  t.  XXII,  p.  889;  1886,  et  t.  XXV,  p.  179;  1888. 
(')  Ostwald,  Zeitsch,/.  Phys.  C/tem.,  t.  VI,  p.  70;  1890. 
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On  retommàt  mtm  qm'U  tiy  ajmmaiê  de  fMmrimHmm  ^' 
Mg€  de  celui  des  deux  priei/di^  qmeU  rettf^frei  pmr  Fà 
du  couranU  VêuUmr  â  éindU  des  eoaples  de  folstimM 
lré#  ifêfiéê  ;  ferroeyaoure  oo  ferriejranore  de  potamn  aice  les 
ftiilf;»t#'«,  l#r«  chlorure»  de  zinc  ou  de  coivre;  nitrate  de  plomb 
H\tu:  li;4»  Afilfat#f»  de  zinc  ou  de  cuivre;  sulfate  de  zinc  avec  les 
i'Ulorurf:%  Af.  i/dh.mtn^  de  strontium  ou  de  baryum  ;  nitrate  d'argent 
fiver;  le»  clilorures  de  zinc  et  de  cuivre.  Iw.es  forces  ël^tromotrices 
de  pobrUalioh  varient  suivant  les  cas  de  plus  de  2  volts  (nitrate 
de  plonili  Hsvj'  le»  sulfates  de  zinc  ou  de  cuivre)  à  moins  de  o^''Si 
(sulfate  de  zinc  et  chlorure  de  calcium).  Avec  le  nitrate  d'ai^ent 
et  le»  chlorure»  de  zinc  et  de  cuivre,  xM.  Oberbeck  observe  même 
le  ffiil  a»»ez /'Irange  d^iiie  polarisation  négative  :  c*est-à-dire  que 
le  |ir/'(;i|iii/;  renCorc/*  par  le  courant  est  le  siège  d^une  force  élec- 
tromotrice secondaire  de  même  sens  que  celle  qui  entretient  le 
couninl.  f^a  nature  du  précipité,  membraneux  ou  non,  ne  paraît 
avoir  aucune  inlhiencc  sur  les  phénomènes  observés. 

On  ne  |K!Ut  songer  ù  attribuer  les  phénomènes  de  polarisation 


(•)  lUJ  ll«iH.|iKYM0Ni>,  Monatib.  d.  iierL  Acad.;  iSSG-iSSg. 
(•)  (i.  WiKiïKMANN,  lAshre  von  der  Electricitàt,  t.  Il,  p.  697. 
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qu'à  la  présence  d'ions  libres.  Si  l'on  admet,  ce  qui  paraît  d'ail- 
leurs évident,  que  les  particules  du  précipité  ont  une  conductibilité 
tout  à  fait  négligeable  par  rapport  à  celle  des  liquides  extérieurs, 
on  se  trouve  en  présence  de  deux  conducteurs  de  large  section 
(les  deux  liquides)  réunis  par  des  canaux  capillaires  contenant  de 
l'eau  presque  pure,  c'est-à-dire  un  liquide  très  résistant  :  il  fau- 
drait donc  admettre  que,  dans  ces  conditions,  les  ions  libres  ne  se 
rejoignent  que  partiellement  à  travers  ces  canaux? 

F.  BRAUN.  —  Recherches  sur  l'électrolyse,  t.  XLII,  p.  45o-464.  Sur  l'électrosté- 
nolysc,  t.  XLIV,  p.  473-5oo.  Sur  les  réactions  électrocapillaires,  t.  XLIV,  p.  5of- 
Sog. 

M.  Braun  a  observé  sur  divers  liquides  (nitrate  d'argent,  acétate 
et  nitrate  de  plomb,  chlorure  d'or,  nitrate  de  cobalt,  nitrate  de 
palladium,  sulfate  de  fer)  le  phénomène  suivant  :  si  la  cuve  con- 
tenant le  liquide  est  divisée  en  deux  par  une  cloison  isolante  pré- 
sentant une  fente,  il  y  a  précipitation  de  métal  dans  la  fente  quand 
on  fait  passer  un  courant  à  travers  le  liquide,  pourvu  que  ce  cou- 
rant dépasse  une  certaine  intensité  critique  qui  est  fonction  de  la 
concentration.  C'est  ce  phénomène  que  M.  Braun  désigne  sous  le 
nom  A'' électrosténo ly se  (îtcvcv,  étroit).  Il  l'interprète  en  admet- 
tant que  la  séparation  des  ions  d'un  électrojjle  peut  s'exécuter, 
indépendamment  de  la  présence  d'une  électrode,  pourvu  que  la 
vitesse  de  ces  ions,  dans  la  direction  du  courant,  dépasse  une  cer- 
taine limite  qui  correspondrait  à  l'intensité  critique  observée  (*). 

M.  Braun  rappelle  les  recherches  de  M.  E.  Becquerel  sur  les 
réactions  électrocapillaires,  sans  toutefois  se  prononcer  bien  nette- 
ment sur  la  relation  que  ces  réactions  peuvent  offrir  avec  le  phé- 
nomène de  rélectrosténoljse. 

W.  NEGBAUR.  —  Recherches  expérimentales  sur  les  différences  de  potentiel 
aux  surfaces  de  contact  de  dissolutions  très  étendues,  t.  XLIV,  p.  737-768. 

Ces  recherches  ont  été  entreprises  pour  vérifier  les  conclusions 
de  la  théorie  de  M.  Planck  (2). 

(*)  On  notera  l'analogie  des  phénomènes  décrits  par  M.  Braun  avec  ceux  qui 
font  l'objet  du  Mémoire  ci-dessus  analysé  de  M.  Oberbeck. 

(•)  Planck,  Wied.  Ann.,  t.  XXXIX,  p.  161,  et  t.  XL,  p.  56i  ;  1890.  Journal 
de  Physique,  a*  série,  t.  X,  p.  565. 
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Il  esl  probable  qu^une  éleelrode  métalliqne  dok  toqoan  tee 
considérée  comme  plongée  dans  une  dissolulion  eKCtiiîiff  ai 
étendue  d'un  sel  do  même  mêlai*  De  U,  la  constanee  apptocirfc 
de  la  force  électromotrice  quand  le  métal  du  sel  dissous  est  qui- 
conque, et  aussi  la  diminution  de  la  force  éleclromotrice  (piles  de 
concentration)  quand  l'électrode  plonge  dans  une  dissolution  con- 
centrée d'un  sel  du  même  métal. 

G.  MARKOWSKY.  —  Sur  la  force  électromotrice  des  piles  à  gaz, 

t.  XLIV,  p.  457-472. 

D'après  M.  Markowsky,  la  force  électromotrice  d'une  lame  de 
platine  saturée  d'hydrogène  par  rapport  à  une  lame  de  platine 
parfaitement  purgée  de  gaz,  dans  l'acide  sulfurique  aussi  exempt 
de  gaz,  est  plus  faible  qu'on  ne  l'avait  annoncé  jusqu'ici  :  sa  va- 
leur serai  to^'''S646;  au  contraire,  pour  le  platine  saturé  d'oxjgène, 
M.  Markowsky  trouve  une  valeur  plus  forte,  o^'***,372. 

Par  l'addition,  à  l'acide  sulfurique  pur,  de  sulfate  de  platine,  la 
force  électromotrice  d'un  élément  à  oxygène  diminue,  celle  d'un 
élément  à  hydrogène  augmente,  mais  de  telle  sorte  que  la  somme 
des  deux  forces  électromotrices  demeure  constante. 
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Ces  faits  paraissent  très  favorables  à  la  théorie  de  M.  War- 
burg  (*),  d'après  laquelle  la  pile  à  gaz  doit  tout  au  moins  une 
partie  importante  de  sa  force  électromotrice  à  la  même  cause  qui 
agit  dans  toutes  les  piles  à  concentration. 

\V.  NEGBAUR.  —  Éléments  normaux  pour  de  faibles  différences  de  potentiel, 

t.  XLIV,  p.  767-770. 

Les  éléments  préconisés  par  M.  Negbaur  sont  des  piles  au 
calomel  formées  de  deux  vases  communiquant  par  un  robinet  et 
contenant  deux  électrodes  de  mercure  au  contact  de  dissolutions 
de  calomel  de  concentration  diflférente. 

A.  HEYDWEILLER.—  Sur  le  passage  de  réiectricité  à  travers  les  gaz,  3*  Partie  ('). 
Décharges  de  condensateurs  dans  Pair  normal,  t.  XLIII,  p.  3 10-342. 

On  sait  que,  suivant  la  valeur  de  la  résistance  interposée  dans 
le  circuit  d'un  condensateur,  la  décharge  est  oscillante  (petites 
résistances)  ou  continue  (grandes  résistances),  ainsi  qu'on  le 
démontre  théoriquement  pour  le  cas  idéal  où  le  circuit  est  entiè- 
rement conducteur.  Pratiquement,  c'est-à-dire  avec  une  interrup- 
tion traversée  par  une  étincelle,  on  observe  dans  un  miroir  tour- 
nant les  deux  sortes  de  décharge  ;  mais,  avec  les  grandes  résistances 
et  sous  l'influence  de  causes  mal  déterminées,  on  observe  aussi 
une  troisième  sorte  de  décharges,  la  décharge  intermittente, 
formée  d'une  série  de  décharges  partielles  rapidement  décroissantes 
et  toutes  dirigées  dans  le  même  sens.  Toutes  les  expériences  de 
M.  Heydweiller  se  rapportent  à  la  décharge  continue. 

Les  résultats  en  sont  exprimés  par  les  lois  approchées  suivantes  : 

1°  Les  quantités  d'électricité  déchargées  et  par  suite  aussi  les 
charges  conservées  par  le  condensateur  après  le  passage  de  l'étin- 
celle demeurent  proportionnelles  à  la  capacité  c,  quelle  que  soit 
la  résistance. 

7?  Les  quantités  d'électricité  déchargées  décroissent  jusqu'à 
devenir  sensiblement  nulles  quand  on  augmente  la  résistance. 


(*)  Warburg,   Wied,  Ann.,  t.  XXXVIII,  p.  Sai;  1889.  Journal  de  Physique^ 
a*  série,  t.  IX,  p.  102. 

(•)  Voir  Journal  de  Physique,  a*  série,  t.  IX,  p.  588,  et  t.  X,  p.  54a. 
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3^  Les  charges  qt  consenrées  par  le  condensateur  sont  propor- 
tionnelles i  la  racine  carrée  de  la  résistance. 

On  peut  se  faire  une  idée  de  la  durée  du  courant  de  décliarge 
en  admettant,  i  titre  d'approximation,  que  l'intensité  de  ce  cùw^ 
rant  décroit  linéairement.  Cela  posé  : 

4^  Le  travail  dépensé  dans  l'étincelle  paratt  proportionnel  i  h 
durée  de  la  déchaîne  et  indépendant  de  la  durée  du  courant.  Pour 
évaluer  ce  travail  on  fait  la  différence  de  la  chaleur  correspondant 

i.la  perte  cTénergie  totale  ^*  "  ^  '  et  de  la  chaleur  dégagée  dans 

la  partie  métallique  du  circuit,  cette  dernière  évaluée  au  mojen 
d'ane  sorte  de  thermomètre  de  Riess. 

La  résistance  proprement  dite  d'une  courte  étincelle  ne  paratt 
pas  très  grande;  l'auteur  pense  qu'elle  est  de  l'ordre  de  grandeur 
de  10  ohms  ou  au  plus  de  loo  ohms,  en  tout  cas  bien  insuffisante 
pour  expliquer  la  grandeur  du  travail  dépensé  dans  Fétincelle. 
M.  Heydweiller  ne  crott  pas  non  plus  à  l'existence  d'une  force 
contre-électromotrice  constante  de  l'étincelle.  D  y  aurait  donc  li» 
d'après  lui,  un  fait  spécial  à  éclaircir. 

J.  MOOSER.  —  Sur  les  coaches  métalliques  obtenues  par  la  désagrégation 

des  cathodes,  t.  XLIl,  p.  639-663. 

Le  tube  de  Geissier  employé  par  M.  Mooser  est  figuré  ci-contre  : 
B  est  la  cathode,  F  l'anode;  entre  les  deux  est  disposée,  sur  de 
petits  tubes  de  verre,  la  plaque  de  verre  J  destinée  à  recevoir  le 
dépôt.  En  H  un  robinet  peut  mettre  le  tube  de  Geissier  en  com- 
munication avec  une  machine  pneumatique  à  mercure. 

On  peut  admettre  que  les  particules  métalliques  arrachées  à  la 
cathode  B  suivent  la  direction  des  lignes  de  force.  Si  donc  l'extré- 
mité de  B  est  formée  par  une  petite  boule  et  que  J  ne  soit  pas 
trop  éloignée,  on  pourra  admettre  que  les  trajectoires  des  parti- 
cules métalliques  sont  recti lignes  et  également  réparties  dans 
Pespace  autour  du  centre  de  la  boule.  On  calculera  aisément  les 
épaisseurs  relatives  de  la  couche  déposée  à  diverses  distances  du 
pôle  de  la  plaque  J  par  rapport  au  centre  de  la  boule  cathodique. 

Pour  évaluer  les  épaisseurs  relatives  du  métal,  M.  Mooser  corn- 
ire  la  résistance  électrique  d'anneaux  concentriques  qu'il  déter- 
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mioe  en  appuyant  la  plaque  J,  par  sa  face  métallisée,  sur  une 
planchette  munie  de  rainures  concentriques  r^r\  ...,  contenant 
du  mercure;  ces  rainures  communiquent  respectivement  avec  des 
tubes  /,  t\  ...  qui  reçoivent  les  électrodes.  Les  résultats  de  ces 
mesures  confirment  approximativement  les  prévisions  de  Tauteur. 

Fig.  I. 


Si  Ton  admet  que  le  platine  déposé  a  pour  densité  21,  on  peut, 
de  la  résistance  absolue  d'un  anneau  et  de  la  pesée  de  la  plaque  J, 
déduire  les  épaisseurs  absolues  du  métal  et  la  résistance  spécifique 
du  platine  déposé.  La  plus  faible  résistance  spécifîque,  relative  à 
du  platine  déposé  dans  Thydrogéne,  s'est  encore  trouvée  dix-huit 
fois  supérieure  à  celle  du  platine  pur.  Quand  le  dépôt  est  fait 
dans  l'air,  la  résistance  spécifique  peut  atteindre  quatre-vingt- 
deux  fois  celle  du  platine. 


J.  ELSTER  et  H.  GEITEL.  —  Variation  de  la  déperdition  électrique  produite  par 
la  lumière  avec  la  nature  de  la  surface  illuminée,  t.  XLIII,  p.  935-34o. 

Les  auteurs  ont  étudié  les  métaux  alcalins  et  divers  amalgames 
dont  l'activité  électro-optique  ne  peut  être  attribuée  qu'au  métal 
y.  de  Phys.,  3*  série,  1. 1.  (Décembre  1893.)  38 


§sê  winiBiiAiiirs  amhalbh. 

ikêouê^  ear  le  nereare  pur  §e  mmire  absoluMiil  iaactif.  Pét 
ordre  é^mcûfité  déeroiffanley  eet  corps  §e  rangent  dans  Pordre 

PaUsMmn  par. 

Alliage  de  poUMini  et  de  todlvau 
par. 

ndndioai. 

potMdimi. 

•odiom. 
Amalgames  de  {  IHhiam* 

magnéiiam. 

thaflinm. 

zinc. 

Il  7  à  liea  de  remarquer  que,  dans  une  pile  hjdro-électiiqae, 
chacun  des .  termes  de  la  série  se  trouverait  électropositif  par 
rapport  aux  suivants. 

La  lumière  d'une  bougie  placée  à  6^  suffit,  i  la  limite,  pour 
manifester  Tactivité  du  potassium  pur;  les  rayons  efficaces  (à  tra- 
vers le  verre)  s'étendent  de  Fultra^violet  jusqu'à  la  limile  du  ronge, 
mais  le  maximum  d'effet  se  trouve  dans  le  bleu.  A  mesure  que  les 
métaux  se  trouvent  placés  plus  bas  dans  la  liste,  la  longueur  d'onde 
maximum  de  la  lumière  efficace  diminue  el  rintensité  lumineuse 
tolulc  nécessaire  pour  produire  rexcitation  augmente  de  plus  en 
plus. 


h  ELSTEIl  et  II.  GEITEL.  —  Déperdition  électrique  produite  par  la   lumière 
iiolaire  illuminant  des  surfaces  minérales,  t.  XLIV,  p.  722-736. 

Le  phénomène  de  l'activité  photo-électrique  se  manifeste  pour 
diverses  substances  minérales  phosphorescentes,  notamment  pour 
les  diverses  variétés  de  spath  fluor.  Les  surfaces  nouvellement 
mises  à  nn  sont  plus  particulièrement  actives  et  ce  sont  surtout 
les  rayons  bleus  qui  développent  cette  activité. 

Dans  le  vide,  le  spath  fluor  perd  son  activité  électro-optique  en 

même  temps  que  sa   conductibilité  électrique;  l'une  et  Tautre 

rtpamissont  à  l'air  humide.  Quand  on  chaufle  fortement  le  spath, 

ird  A   la  fois    son  activité  électro-optique  et  son   pouvoir 

{^horescent. 
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C.  FROMME.  —  Recherches  magnétiques,  t.  XLII,  p.  181-21  t  et  356  à  279, 

t.  XLIV,  p.  i38-i63. 

Nous  nous  bornerons  à  signaler  les  objets  spéciaux  auxquels  se 
rapportent  les  recherches  très  étendues  de  M.  Fromme. 

Dans  le  premier  de  ses  deux  Mémoires,  il  étudie  Faction  d'une 
force  magnétisante  plus  petite  sur  le  moment  magnétique  perma- 
nent produit  par  une  force  magnétisante  plus  grande,  de  même 
direction. 

Dans  le  second,  il  cherche  Tinfluence  de  la  vitesse  avec  laquelle 
la  force  magnétisante  diminue,  sur  la  grandeur  du  moment  per- 
manent produit. 

R.  WACHSMUTH.  —  Rotation  électromagnétique  du  plan  de  polarisation  produite 
par  quelques  acides  et  quelques  dissolutions  salines,  t.  XLIV,  p.  377-382. 

Comparaisons  des  rotations  produites  dans  un  même  champ 
magnétique  par  la  dissolution  saline  et  le  sulfure  de  carbone  dont 
le  [pouvoir  rotatoire  électromagnétique  a  été  pris  égal  à  243oo. 
Dans  le  Tableau  suivant,  o-  désigne  le  poids  spécifique  des  disso- 
lutions étudiées,  k  leur  pouvoir  rotatoire,  k\  leur  pouvoir  rota- 
toire par  rapport  à  celui  de  Peau  pris  pour  unité. 

COSO^ 1,1878  8997,3  0,99981 

COCl* i,i25o  9895,9  1,09912 

CO(AzO«)« 1,1821  8661,6  0,96208 

CO(G*H»0«)«..    .  1,0886  9157,9  1,01715 

NiSO^ 1,1454  9660,8  1,07800 

NiCl« i,io58  10472,8  1,16814 

Ni(AzO»)* 1,1285  9408,5  1,04448 

Ni(C*H»0*)« 1,0688  9445,0  1,04904 

MnSO^ 1,1607  9265,0  1,02904 

NnCl* Ï1ÏI07  ioo53,o  1,11657 

Mn(AzO>)* i,ii83  8926,8  0,99148 

Mn(C«H»0»)* 1,0864  9îii8,9  1,02898 

H«SO^ 1,8282  7790,2  0,86524 

HCl i,'îi47  12191,6  1,85410 

HAzO> 1,1898  836i,9  0,92874 

G«H*0« 1,0602  7721,6  0,85762 

es* »  24800,0  2,69890 

H*0 1,0000  9008,5  1,00000 

Ni(GO)* 1,8100  88211,8  4,24410 

On  remarquera  le  pouvoir  rotatoire  énorme  du  sel  Ni(CO)*. 
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P.  DRUDB  el  W.  NERNST.  —  Inflaeoce  de  la  tempérttine  rar  TéUt  AgrégitiM 
et  les  propriétés  da  bismuth  dans  an  champ  magnétiqae,  t.  XLUf  p.  56B-58o. 

Les  expériences  des  auteurs  ont  été  poursuivies  dans  un  champ 
magnétique  d'environ  7000  unités  C.G.S»  entre  les  pôlea  d'un 
électro-^mant  distants  de  o*,  o4* 

I®  Phénomène  de  Hall  dans  le  bismuth.  —  Le  phénomène 
de  HaU  proprement  dit  décroît  d-intensité  quand  la  température 
s'élève.  Prenons  pour  unité  rintensité  du  phén<miène  observé  à 
ao®,  on  a  trouvé,  sur  un  certain  échantillon  : 

9 
20 I9000 

S154. 0,418 

a3 I ,  oo5 

Le  bismuth  liquéfié  dans  un  tube  plat  ne  présente  pas  de  phé- 
nomène de  Hall  égal  i  la  soixantième  parde  de  celui  qui  ccNrrea* 
pond  au  bismuth  solide  i  la  température  ordinahre.  De  aSo*  i  la 

température  de  fusion  (3 10°)  le  décroissement  est  extrêmement 
rapide. 

2°  Accroissement  de  résistance  du  bismuth  dans  le  champ 
magnétique,  —  La  valeur  proportionnelle  de  cet  accroissement 
décroît  aussi  quand  la  température  s'élève,  mais  non  proportion- 
nellement à  rintensité  du  phénomène  de  Hall.  Dans  le  Tableau 
suivant,  r  et  Ar  représentent  respectivement  les  valeurs  de  la  résis- 
tance d'un  échantillon  de  bismuth  hors  du  champ  magnétique  et 
de  re^ccrQi§$ement  proportionnel  observé  dans  le  champ  de 
700Q  unitéa» 

Ar 
/.  (pour  100).  /*. 


o 


16 21,9  o,25o 

100 8,0  0,227 

a-23 0,96  o,25o 

290  (bismuth  liquide). .. .       0,41  0,117 

35 i5,i  0,207 

18 18,6  0,208 
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3^  Phénomène  de  Hall  dans  V antimoine, 

t.  e. 

o 

17 1,00 

•;no 0,78 

iSo Oî7^ 

3o Oj7^ 

23 0,91 

Le  décroissement  est  beaucoup  moins  marqué  que  dans  le  bis- 
muth. 

4"  Phénomène  de  Hall  et  accroissement  de  résistance  du 
mercure.  —  Le  phénomène  de  Hall,  certainement  très  petit,  est 
masqué  par  un  phénomène  irréversible  observé  déjà  avec  le  bis- 
muth liquide,  et  sur  la  nature  duquel  les  auteurs  ne  se  prononcent 
pas.  L'accroissement  de  résistance  est  petit,  mais  sensible,  comme 
avec  le  bismuth  liquide. 

Dans  un  Appendice  au  Mémoire,  iM.  Drude  expose  qu'il  n'a  pu 
déceler  aucune  variation  des  constantes  optiques  du  bismuth  dans 
le  champ  magnétique. 

G.-L.  WEBER.  —  Sur  la  mesure  de  l'inclinaison  magnétique,  t.  XLIII, 

p.  659-672. 

Soit  un  cadre  circulaire  de  fils  conducteurs  mobile  autour  d'un 
axe  horizontal  formé,  par  exemple,  par  des  couteaux  et  dont  le 
centre  de  gravité  est  placé  de  telle  sorte  que  sous  l'influence  de  la 
pesanteur,  et  quand  le  cadre  n'est  animé  par  aucun  courant,  l'axe 
normal  au  cadre  fasse  avec  l'horizon  un  angle  y  un  peu  supérieur 
à  l'inclinaison  T. 

Si  l'on  suppose  d'abord  le  plan  d'oscillation  du  cadre  perpen- 
diculaire au  méridien  magnétique  et  qu'on  dirige  dans  ce  cadre 
un  courant  tel  que  le  feuillet  équivalent  présente  son  pôle  nord 
en  dessous,  le  moment  de  rotation  développé  sous  l'influence  du 
magnétisme  terrestre  est,  en  désignant  par  Z  la  composante  verti- 
cale du  magnétisme  terrestre,  par  S  la  surface  totale  du  cadre, 
par  /  l'intensité  du  courant, 

ZSf'cosY- 


i 


M»    COVmS  IEXDC5  IDC  L  MClDtVIE  DtS  SCICSCCâ.  A 

Si  Too  amiùK  le  fiam  fgirilhtMii  da  ofc»  à  se  co*Cba(lr«  a««c 
■  il»  CfHBpo¥4air 
■U  komoa- 


ecilbsdrae 

•en  Affifen^  de  léco,  et  rîacBaawaa  da  cet^  se  Modifien  pu- 
te pMMgeda  eoowL  r 

E«fiB  n  le  plaa  vettical  f  oacillalk»  du  ^dre  (ut  m  ao^  b 
avec  le  plan  do  oiéridîea  nagaéd^De,  le  ingâent  de  rtitatioB  résal- 
iBDt  ann  pmr  Tsleor 

et  sera  nal  ponr  anc  valeur  de  a  détetsûnëe  par  réqoatïoB 

d'oA 

jj  =  Uagl  =  Uaf  "T  «wi. 

La  mesure  de  l'inclinaison  est  ramenée  à  celle  de  y  et  de  z;  elle 
n'exige  ni  Ja  connaissance  d'aucune  constante  du  cadre,  ni  l'iova- 
riabilit<^  du  courant.  De  plus,  la  méthode  parait  aussi  sensible 
qu'aucune  de  celles  qrii  ont  été  proposées  jusqu'ici. 

E.    BOCTY. 


COMPTES  IZnUS  DES  SfiUCES  OE  L'AUDimE  SES  SCIERCXS  ; 

Tome  CXil,  1891. 

H,  RIGOLLOT.  —  Sur  les  specirn  d'absorplioD  d«i  solutioai  d'iode,  p.  18. 

Dans  divers  dissolvants  formés  de  composés  organiques  homo- 
logues, ou  de  chlorures,  bromures,  iodures  d'un  même  radical, 
on  mtrodiiit  o,o5  d'une  solution  d'iode  dans  le  sulfure  de  carbone, 
contenant  S"*,  85  d'iode  par  centimètre  cube.  On  compare  avec 
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le  spectrophotomètre  de  M.  Gouy  les  intensités  des  faisceaux  tra- 
versant cette  solution  ou  le  dissolvant  seul. 

On  constate  que,  dans  une  même  série  de  dissolvants,  quand  le 
poids  moléculaire  augmente  :  i°  la  bande  d'absorption  s'avance 
légèrement  vers  le  violet;  a®  le  maximum  de  lumière  transmise 
diminue. 

Ch.  GUILLAUME.  —  Solution  pratique  du  problème  de  la  colonne  émergente 
d'un  thermomètre,  par  l'emploi  d'une  tige  correctrice,  p.  87. 

M.  Guillaume  propose  pour  corriger  l'erreur  due  à  l'émergence 
partielle  de  la  tige  thermomélrique  un  artifice  analogue  à  ceux 
qu'on  a  déjà  appliqués  à  divers  pyromètres,  notamment  à  ceux 
de  MM.  Deville  et  Troost.  Il  consiste  dans  l'emploi  d'une  tige 
therraométrique  graduée  auxiliaire,  sans  réservoir,  contenant  un 
volume  déterminé  de  mercure,  et  plongeant  par  le  bas  dans  le 
bain  qui  contient  le  thermomètre,  en  sorte  que  les  deux  colonnes 
mercurielles  émergent  de  la  même  quantité.  On  peut  calculer  la 
hauteur  qu'atteindrait  le  mercure  de  la  lige  correctrice,  si  toute 
la  colonne  était  à  la  température  T|  indiquée  par  le  thermomètre. 
La  dilTérence  entre  cette  hauteur  et  la  hauteur  réelle  du  mercure 
représente  le  déficit  de  hauteur  dû  à  l'émergence  de  la  tige,  et  ce 
déficit  est  le  même  pour  le  thermomètre,  si  l'on  néglige  dans  la 
correction  la  différence  entre  la  température  réelle  T  et  la  tempé- 
rature apparente  T|.  En  ajoutant  cette  hauteur  à  l'indication  du 
thermomètre,  on  observe  une  température  Ta  plus  approchée 
que  Tj.  Une  seconde  approximation  donnera  la  température  T 
avec  une  exactitude  suffisante. 

M.  Guillaume  s'est  assuré,  par  des  expériences  de  comparaison, 
de  l'efficacité  de  cette  méthode. 

A.  COLLOT.  —  Appareil  de  projection  lumineuse,  applicable  aux  balances 
de  précision,  à  l'effet  d'obtenir  des  pesées  rapides,  p.  99. 

Le  centre  de  gravité  de  la  balance  se  trouve  placé  de  façon  à 
obtenir  une  sensibilité  médiocre  et  des  oscillations  rapides  qu'on 
amplifie  en  les  projetant  sur  un  écran  gradué  et  en  les  observant 
par  transparence  à  l'aide  d'un  microscope.  La  source  lumineuse 
formée  d'un  bec  de  gaz  avec  réflecteur  est  disposée  de  façon  à 


-SKf  COMPTES  RENDUS  DE  L'ACADÉMIE  DES  SCIENCES, 
éviter  tout  édiaulfement  de  la  cage  de  la  balance.  La  pesée  éuat"] 
•pprochée  à  la  manière  ordinaire  jasqu'an  déagramme, . l'obaer- 
ration  des  excnnions  de  l'aig;uille  dans  les  deux  sens  permet  de 
oalcnler  immédiatement  Tappoinl  Ji  ajouter.  On  observe  eiUBite 
l'image  au  microscope  poar  déterminer  la  position  i  dtmaaat  am 
cavalier. 

C*.  GUIUADME.  -  Thterèas  reklif  in  c«Ien)  de  U  rétifUBee  itno  «driralka, 
p.  h3. 

Quand  OD  emploie  les  caisses  de  résistance  i  double  entrée 
pour  obtenir  des  fractions  de  l'unité  de  résistance,  en  établissait 
des  dérivations  des  bobines  entre  elles,  on  est  condail  i  intercaler 
un  nombre  de  chevilles  d'autant  plus  grand  que  la  résistaoee  eat 
plus  faible.  La  résistance  des  cbeyilles  n'est  pas  négligeable  dam 
o«  cas.  Pour  calculer  la  correction  correspondante,  U.  Guillaume 
propose  une  méthode  qui  consiste  ft  imaginer  qae  l'on  remplace 
tes  parties  du  circuit  donnant  naissance  i  plosieura  dérivatioi» 
par  autant  de  branches  qu'il  y  a  de  dérivations.  Les  résistances 
de  ces  branches  6clives  sont  calculées  de  façon  i  être  respective- 
ment proportionnelles  i  celles  des  dérivations  correspondantes, 
et  i  reproduire  par  leur  ensemble  la  résistance  primitive.  Le 
circuil  complexe  se  trouve  ainsi  ramené  à  une  série  de  circuits 
parallèles,  et  la  correction  des  chevilles  se  fait  assez  simplement, 
si  l'on  suppose  leurs  résistances  égales  entre  elles.  Toutefois 
cette  condition  est  assez  mal  réalisée,  à  cause  de  la  variabilité 
des  contacts. 

RENOU.  —  Coireclîon  de  la  tige  émergenie  d'un  tbcritioroèlre,  p.  160. 

Le  procédé  de  correction  proposé  par  M,  Guillaume  (  '  )  est  em- 
ployé depuis  1881  à  l'Observatoire  de  Saint-Maur.  U  a  été  em- 
ployé par  H.  Sainle-Claire  Deville  en  1868. 

LIPPMANN.  --  La  photographie  des  couleurs,  p.  374. 
Observations  de  M.  Ed.  Becquerel  sur  la  CommuDicatioa  précédente,  p.  1^5. 

M.  Lippmann  a  obtenu  et  fixé  l'image  du  spectre  solaire  avec 
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ses  couleurs.  L'expérience  réussit  avec  toutes  les  substances  sen- 
sibles, les  développaleurs  et  les  fixatifs  courants,  pourvu  :  i°  que 
la  couche  sensible  soit  parfaitement  continue,  sans  grains  visibles 
même  au  microscope;  2**  que  celte  couche  soit  adossée  à  une  sur- 
face réfléchissante.  Cette  surface  était  fournie  par  un  bain  de 
mercure.  Le  cliché  est  négatif  ou  complémentaire  par  transpa- 
rence, positif  par  réflexion. 

La  lumière  incidente,  en  interférant  avec  la  lumière  réfléchie, 
produit,  à  des  distances  d'une  demi-longueur  d'onde,  des  maxima 
qui  impressionnent  la  plaque  et  déterminent  des  dépôts  d'argent 
réfléchissants.  On  obtient  ainsi  une  série  de  lames  minces  qui  ont 
l'épaisseur  nécessaire  pour  reproduire  par  réflexion  la  couleur  in- 
cidente primitive.  Celle  couleur  sera  d'aulant  plus  pure  que  les 
lames  superposées  seront  plus  nombreuses;  leur  nombre  atteint 
200  pour  une  couche  de  j^  de  millimètre. 

M.  Ed.  Becquerel  a  obtenu,  en  1848,  des  images  colorées  du 
spectre  et  de  divers  objets,  au  moyen  du  sous-chlorure  d'argent 
formé  à  la  surface  de  lames  d'argent.  Mais  ces  images  n'ont  pu 
être  fixées  et  ne  se  conservent  que  dans  l'obscurité. 

Dans  la  séance  suivante,  M.  H.  Becquerel  a  montré  à  l'Académie 
quelques-unes  de  ces  photographies. 

MULTZER.  —  Variabilité  du  nombre  de  vibrations  des  notes  musicales 

selon  leurs  fonctions,  p.  386. 

MM.  Cornu  et  Mercadier  ont  constaté  que  les  noies  musicales 
ne  correspondent  pas  toujours  aux  mêmes  nombres  de  vibrations, 
suivant  la  place  qu'elles  occupent  dans  la  mélodie  ou  dans  les  ac- 
cords. M.  Mùltzer  propose  de  considérer  un  accord  quelconque 
comme  formé  de  sons  pris  dans  une  des  séries  de  sons  harmo- 
niques des  principales  notes  du  ton.  Il  trouve  que  les  accords 
ainsi  formés  gagnent  en  simplicité  et  en  justesse. 

U.  LALA.  —  Sur  la  compressibilité  des  mélanges  d'air  et  d'hydrogène,  p.  426. 

Au  moyen  d'un  appareil  qu'il  a  d/'jà  fait  connaître,  M.  Lala  a 
étudié  la  compressibilité  de  mélanges  d'air  et  d'hydrogène  en  di- 
verses proportions.  Quand  la  proportion  d'hydrogène  est  faible, 
la  compressibilité  pour  de  faibles  pressions  est  intermédiaire  entre 
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celle  de  Tair  et  celle  de  Phydrogène,  mais  s'écarte  de  la  loi  de  Ma- 
riotte  dans  le  même  sens  que  celle  de  ce  dernier  gaz.  La  compres- 
sibilité  diminue  ensuite  et  finit  par  être  plus  faible  que  celle  de 
l'hydrogène  pour  des  pressions  croissantes. 

Quand  on  fait  croître  la  proportion  d'hydrogène,  la  compressi- 
bilité  s'écarte  d'abord  et  finalement  se  rapproche  de  celle  de  ce 
gaz. 

MONNORY.  —  Sur  la  compression  du  quartz,  p.  4^8. 

M.  Beaulard  avait  déjà  établi  {*)  que  la  compression  du  quartz 
suivant  une  direction  perpendiculaire  à  l'axe  optique  détermine 
suivant  l'axe  une  double  réfraction,  caractérisée  par  une  dificrence 
de  marche  proportionnelle  entre  les  composantes  principales  de 
la  vibration  incidente.  Cette  différence  de  marche  se  superpose 
aux  effets  de  la  polarisation  rotatoire  conformément  à  la  théorie 
de  M.  Gouy. 

M.  Monnory  constate  que  le  grand  axe  delà  vibration  elliptique 
résultant  de  cette  superposition  prend  des  directions  qui,  pour 
une  épaisseur  donnée  de  quartz,  se  rapprochent  ou  s'éloignent  de 
la  direction  primitive  de  la  vibration,  à  mesure  qu'on  fait  croître  la 
compression,  suivant  les  prévisions  théoriques. 

La  théorie  de  ces  rotations  a  été  donnée  sous  forme  géomé- 
trique par  M.  Wiener  (*'').  M.  Monnory  en  a  fait  une  discussion 
analytique  (^). 

VIEILLE.  —  Influence  du  volume  des  gaz  sur  la  vitesse  de  propagation 

des  phénomènes  explosifs,  p.  4^* 

Pour  les  gaz  à  grande  densité  et  à  haute  température  qui  résul- 
tent de  la  décomposition  des  explosifs,  la  formule  de  Clausius  se 

réduit  à 

/A 

p  étant  la  pression,  A  la  densité  et  a  le  volume.   On  en  déduit 


(')    Comptes    rendus   des   séances    de  r Académie  des   Sciences,   t.    CXI, 
21  juillet  1890. 
(»)   Wied.  Ann.,  t.  XWV,  p.  i;  188S. 

(')  Journal  de  Physique j  t.  I\,  p.  277;  1890. 
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pour  la  valeur  de  réiasticité 

ûfA        (I  — aA)» 

E  croît  donc  indéfiniment  quand  A  se  rapproche  de  -•  Il  en 

résulte  que,  dans  ces  mêmes  conditions,  la  vitesse  de  propagation 
d'un  petit  ébranlement  croît  sans  limite.  Pour  la  plupart  des  ma- 
tières explosives  puissantes,  notamment  pour  le  colon-poudre, 
cette  densité  limite  est  inférieure  à  celle  de  la  matière  explosive 
elle-même.  Si  la  densité  des  produits  de  la  décomposition  attei- 
gnait celle  de  l'explosif,  la  pression  et  la  vitesse  de  propagation 
croîtraient  donc  au  delà  de  toute  limite,  et  la  résistance  des  enve- 
loppes, quelque  grande  qu'elle  soil,  ne  pourrait  maintenir  cette 
condition.  Cette  remarque  concorde  avec  les  résultats  expérimen- 
taux signalés  par  M.  Berthelot. 

M.  BERTHELOT.  —  Sur  Tonde  explosive,  sur  les  données  caractéristiques  de  la 
détonation  et  sa  vitesse  de  propagation  dans  les  corps  solides  et  liquides,  et 
spécialement  dans  le  nitrate  de  méthyle,  p.  16. 

M.  Berthelot  avait  établi  précédemment  que  les  vitesses  de 
détonation  dans  les  systèmes  gazeux  peuvent  atteindre  jusqu'à 
1800"  par  seconde  :  elles  dépendent  de  la  chaleur  développée  et 
correspondent  à  l'utilisation  totale  de  la  force  vive  fournie  par  la 
réaction.  Quand  on  fait  éclater  un  explosif  liquide  homogène,  les 
tubes  sont  au  contraire  brisés,  lorsque  la  pression  développée 
atteint  une  certaine  valeur  dépendant  de  leur  résistance  instan- 
tanée, les  produits  de  l'explosion  ne  pouvant,  d'après  la  théorie  de 
M.  Vieille,  conserver  le  volume  primitif.  Le  nitrate  de  mélhvie  a 
été  choisi  pour  ces  nouvelles  expériences.  On  a  constaté  que  les 
pressions  et  les  vitesses  d'explosion  obtenues  sont  plus  considé- 
rables que  dans  le  cas  des  gaz,  qu'elles  croissent  avec  l'épaisseur 
de  la  paroi  résistante,  et  que  la  rupture  des  tubes  de  caoutchouc 
et  des  tubes  d'acier  se  fait  par  fentes  longitudinales,  suivant  des 
plans  diamétraux,  tandis  que  les  tubes  de  verre  sont  pulvérisés. 

Le  calcul  montre  que  l'eau  oxygénée,  le  fulminate  de  mercure, 
Tazotate  d'ammoniaque,  etc.,  auront  encore  des  explosions  bri- 
santes, comme  le  nitrate  de  méthyle.  Les  matières  solides  com- 
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primées,  comme  le  coton-poudre,  ou  pulvérulentes,  comme  la  ni- 
tromannile,  fournissent  des  vitesses  de  6ooo°*  à  8000",  encore  plus 
grandes  que  celles  des  liquides.  Ces  vitesses  dépendent  de  la 
structure  de  la  matière  explosive.  La  nitroglycérine  pure,  corps 
visqueux,  fournit  des  vitesses  beaucoup  moindres  que  la  dyna- 
mite contenant  de  la  silice  dure,  et  surtout  que  la  dynamite  au 
mica,  ce  dernier  corps  étant  moins  défavorable  que  la  silice 
amorphe. 

POTIER.  —  Sur  le  principe  d'Huygens,  p.  aao. 

M.  Potier  généralise  le  principe  d'Huygens,  en  l'étendant  au 
cas  d'ondes  isolées  non  périodiques.  Il  démontre  d'abord  le  leramc 
suivant  : 

Étant  donnés  une  surface  2,  deux  points  A  et  B  dont  les  dis- 
tances à  un  élément  d<j  de  la  surface  sont  r  et  p,  dn  un  élément 
de  la  normale  à  la  surface,  F  une  fonction  de  (/'4-p)  ne  deve- 
nant infînie  pour  aucune  valeur  de  la  variable,  l'expression 

est  égale  à  o  ou  à  /\r.     :       ?  R  désignant  la  distance   AB,  suivant 

que  les  deux  points  sont  ou  non  du  même  colé  de  la  snrfaccl. 

Cetle  relation  peut  èlre  cliiTrrentiée,  soit  par  rapport  aux  coor- 
données du  point  A,  soil  par  rapport  à  celles  du  point  B.  On 
obtient  ainsi  deux  nouvelles  identités  qui  permettent  de  repré- 
senter une  fonction  de  la  forme 

i)  1m  R) 


par  (les  inlcgrales  élonducs  à  tous  les  cléments  de  la  surface  I. 

Si  le  point  A  est  un  cenlro  d'ébranlement  dans  un  milieu  où 
la  vitesse  de  propagation  est  V^,  les  composantes  du  déplacement 
sont  des  sommes  de  termes  de  la  forme 


Ou:^0y'ï^0z'^  K 


En   substituant  dans   les   identités  obtenues    c5(/'-f-3  —  \ t)  à 
F(r-f-p),  on   aura  deux  manières  de  représenter  rcbraniement 
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reçu  au  point  B,  en  le  considérant  comme  résultat  de  la  superpo- 
sition d'ébranlements  ayant  comme  centres  les  éléments  de  la  sur- 
face £.  Quand  la  fonction  F  est  sinusoïdale,  on  retrouve  les  for- 
mules de  Helmholtz  et  KircliholT. 

Quand  la  longueur  d^onde  est  négligeable  par  rapport  à  r  et  p, 
le  déplacement  en  B  à  Tépoque  t  est  complètement  déterminé  par 

les  vitesses  en  chaque  point  de  la  surface  S  à  l'époque  t —  ^>  au 

lieu  de  dépendre,  comme  dans  le  cas  général,  des  vitesses  et  des 
déplacements. 


MOUREAUX.  — Variation  magnétique  pendant  le  tremblement  du  i5  janvier 

en  Algérie,  p.  aSg. 

On  a  observé  au  parc  Saint-Maur,  au  moment  du  tremblement 
de  terre  d'Algérie,  une  oscillation  de  l'aiguille  aimantée  attei- 
gnant i',  5  d'amplitude. 


Prospkh  HENRY.  —  Sur  une  mclhodc  de  mesure  de  la  dispersion  atmosphérique, 

p.  377. 

On  dispose  un  réseau  à  lignes  verticales  en  avant  de  Tobjeclir 
d'une  lunette.  Si  Ton  observe  un  point  lumineux  non  affecté  par 
la  réfraction  atmosphérique,  on  obtient  une  double  série  de 
specires  linéaires  horizontaux.  Si  Ton  observe  une  étoile  dont  la 
dislance  zénithale  est  Z,  les  différentes  radiations  sont  déviées 
verticalement  d'une  quantité  AtgZ.  Les  mesures  oculaires  et 
photographiques  montrent  que  A  peut  être  représenté  par  la  for- 
mule 

A  =  C-+--, 

À  étant  la  longueur  d'onde  de  la  radiation  considérée. 

En  appelant  m  l'angle  que  fait  avec  l'horizontale  la  tangente, 
à  la  courbe  spectrale,  en  un  point  situé  à  la  distance  angulaire  a, 
i  étant  l'intervalle  de  deux  traits  consécutifs,  on  trouve  pour  D 

I)  = —  -a*(i  sini';*langmcotZ. 
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On  mesQre  m  pour  deax  points  symétriques  par  rapport  à  l'image 
centrale;  on  prend  la  moyenne  et  l'on  calcule  D. 

On  a  opéré  par  observation  directe  et  par  photographie  an 
moyen  d'nn  réseaa  à  mailles  carrées,  formé  d'un  tnistol  perftM^ 
de  troas,  disposés  en  files  qai  se  croisent  à  angles  droib  et  sont 
distantes  de  i"".  On  a  troDvé 

D  =  o',7a6. 

Les  Tables  de  réfraction  conduisent  i  C  =  56',S5. 

La  valenr  de  A,  fournie  par  les  rayons  chimiques  les  plos  io- 
tenses,  dépasse  ainsi  de  o',gi  celle  qni  correspond  ans  rayons 
Inminenz.  Cet  écart  représente  o,oi56  de  la  valenr  totale  de  A, 
et  si  on  le  négligeait  on  commettrait  one  errenr  de  5"  poor 
Z  =  8o'. 

D'après  ces  mesures,  le  rayon  vert  doit  persister  an  concher  dn 
Soleil  une  seconde  après  la  disparition  du  rayon  jaane. 

G.  FODSWIBÂU. 


IL  IDOT»  CIBIITO. 
3'  série,  t.  XXIX  et  XXX;  iggi. 

C.  CATTANEO.  -  £ 

L'auteur  a  déterminé  les  coefficients  de  dilatation  des  divers 
alliages  fusibles,  à  des  températures  plus  élevées  que  leur  point 
de  fusion.  Il  a  obtenu  les  résultais  consignés  dans  le  Tableau  ci- 
dessous  :  D,  est  la  densité  des  alliages  à  t". 
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D.  MAZZOTTO.  —  Sur  les  cryohydrates  des  mélanges  de  deux  sels, 

t.  XXIX,  p.  21. 

L'auteur  a  étudié  la  composition  et  le  point  de  solidification 
des  cryohydrates  formés  avec  les  mélanges  binaires  des  chlorures, 
nitrates  et  sulfates  de  sodium,  de  potassium  et  d^ammonium.  On 
déduit  de  ses  expériences  que  la  température  de  fusion  du  crjohy- 
drate  d'un  mélange  est  toujours  plus  basse  que  celle  des  cryohy- 
drates des  sels  qui  le  composent,  et  sensiblement  égale  à  la  somme 
des  diminutions  de  température  que  les  deux  sels  produiraient 
sur  toute  la  quantité  d'eau  du  cryohydrate. 

Ce  fait  est  entièrement  en  désaccord  avec  les  résultats  des  expé- 
riences de  M.  Guthrie. 

E.  VILLARI.  —  Observations  sur  plusieurs  phénomènes  de  fluorescence 

et  de  phosphorescence,  t.  XXIX,  p.  36. 

L'auteur  a  étudié  la  fluorescence  et  la  phosphorescence  des 
corps,  en  employant  la  lumière  du  magnésium  :  pour  la  phospho- 
rescence, il  a  trouvé  que  cette  lumière  donne  des  phénomènes  plus 
brillants  que  la  lumière  Drummond. 

La  fluorescence  est  produite  avec  un  grand  éclat  par  la  lumière 
du  magnésium;  dans  toutes  les  substances  employées  (verre  d'ura- 
nium, solution  de  sulfate  de  quinine,  de  chlorophylle  et  de  cur- 
cuma),  son  action  est  presque  comparable  à  celle  de  la  lumière 
solaire.  En  plaçant  un  verre  bleu  devant  la  lampe  à  magnésium, 
la  fluorescence  apparaît  beaucoup  plus  brillante.  La  lumière  qui 
a  traversé  une  couche  de  3^°  ou  4^™  de  solution  de  curcuma,  ou 
de  chlorophylle,  est  inactive  sur  la  solution  de  sulfate  de  quinine 
et  sur  le  verre  d'uranium,  mais  elle  est  active  sur  les  autres  solu- 
tions ;  par  contre,  la  lumière  qui  a  traversé  même  une  couche  de  7*^™ 
de  sulfate  de  quinine  est  active  sur  toutes  les  substances. 

Ce  résultat  peut  s'expliquer  en  admettant  que  les  rayons  qui 
produisent  la  fluorescence  ne  sont  pas  toujours  les  mêmes;  en 
eflet,  l'expérience  a  démontré  que  le  sulfate  de  quinine  commence 
à  donner  de  la  fluorescence  par  les  rayons  indigo,  le  verre  d'ura- 
nium et  le  curcuma  par  les  rayons  verts,  et  la  chlorophylle  par  les 
rayons  rouges.  Ce  fait,  joint  à  la  différence  en  Ire  les  rayons 


i/t  ^■■hl  kdovo  cimsxto. 

abfOfbé*  par  la  folatHHi  de  «rf  ■  et  h  «ohtfn»  et  g^bim  de 
faisiiie  espliqae  l'eipérience  de  ranievr. 

E.  ULVHmT^  Ut  U  nffort  cmk  ruM  ÉrilMiJfi  «t  rmOé  *  ■■»■!>, 
1.  XXIX,  p.  4s. 

Lot»  de  M  cooitmcUoD  de  deux  pratotjpea  de  I'iAb  1^^  (')» 
M.  SalvioDi  irai l  comparé  det  unité*  de  SinaeBS  et  HaUe,  de 
Slrecker  et  d*EUiot  et  il  avait  tromé  des  résollab  diffibenU  da 
ecflx  obteno»  ea  1884  par  M.  le  profcMeor  Roiti.  D  ea  dédoït  qae 
(ei  rilîfUncef  araieot  d&  inbir  des  variatioBs.  Il  les  reBmja  alan 
poar  la  comparaison  arec  les  élalooa  k  MM.  le  D'  Kf^efa,  le  pro- 
fesMar  Kohlniuch  et  R.-T.  daadirook.  Les  mesares  des  deux 
premiers  physiciens  démootrent  l'exactîtade  des  {mévisioss  de 
M.  SalnoDÎ,  mais  la  comparaison  de  H.  Glazebrook  se  troave 
dbcordaale  et  M.  Salvioni  fat  contraint  de  gnmper  à  part  les  dé- 
terminations faîtes  avec  l'anité  ElHot.  La  cause  de  la  discordance 
était  nne  petite  erreur  échappée  i  M.  Glazebrook  dans  la  correctïoB 
de  la  température.  Après  correction  de  celte  errenr,  les  diver- 
'  gences  furent  beaucoup  -plus  petites  et  l'approximation  de  j^s^ 
fut  atteinte  dans  les  résultats. 

Le  rapport  définitif  entre  l'unité  de  mercure  déduite  de  la  coa~ 
struction  de  M.  Salvioni  et  l'unité  de  l'Association  britannique 
(/st  o,93354> 

A.  BAIITOLI  et  E.  STltVCCEATI.  -  Mesures  de  la  chaleur  soldire  exécutée» 
CD  Italie  depuis  tHHS,  t,  XXIX,  p.  63. 

Dcpuii)  i885,  les  auteurs  ont  enlrepris  des  mesures  très  éten- 
dues de  lu  cliuleur  solaire.  Ils  out  exécuté  plusieurs  milliers  de 
Héi'ies  de  mesures  en  neuf  lieux  différents  et  a  des  hauteurs  au- 
dessus  du  niveau  de  la  mer  qui  varient  depuis  60°*  jusqu'à  3g43~. 
Ils  ont  construit  un  p^rhélioinétre  qui  évite  les  inconvénients  de 
celui  de  Puuillet  et  permet  de  faire  de  bonnes  mesures,  même 
UVGC  un  vent  impétueux.  Cet  appareil  est  composé  d'un  calori- 
mètre à  boite  muni  d'agitateur,  dont  une  paroi  est  couverte  d'une 


(  ')  Journal  d«  Phytique,  t.  X,  p.  5i5; 
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couche  très  régulière  de  noir  de  fumée  et  d'une  double  enveloppe 
à  circulation  d'eau,  munie  d'une  fente  avec  diaphragme. 

L'appareil  est  soutenu  par  un  pied  parallaclique.  Les  thermo- 
mètres sont  divisés  en  -^  ou  en  •—,  de  degré  et,  avec  une  lunetle, 
on  peut  apprécier  le  dixième  d'une  division  :  ils  ont  été  étudiés 
avec  grand  soin.  En  réglant  convenablement  la  circulation  de  l'eau 
dans  l'enveloppe,  on  pouvait  rendre  inappn'îciable  le  refroidisse- 
ment du  calorimètre.  De  ces  nombreuses  mesures  ils  ont  tiré  les 
résultats  que  je  vais  résumer. 

Lorsque  l'épaisseur  e  de  l'atmosphère  varie  peu,  la  formule  do 
Pouillet 

est  applicable.  Les  constantes  A  dp  varient  avec  e,  mais  en  sens 
inverse;/?  croît  avec  £  tandis  que  A  diminue.  Un  résultat  sem- 
blable avait  été  publié  par  M.  le  professeur  Kosseti.  Toutes  les 
observations  des  auteurs  prouvent  que,  dans  un  même  lieu,  les 
constanles  A  et/?  augmentent  lorsque  la  valeur  absolue  de  la  ten- 
sion de  la  vapeur  d'eau  dans  ratmosphcre  diminue.  On  a  le  mém<! 
résultat  pour  le  produit  AD^,  D  indiquant  la  longueur  du  rajou 
vecteur  qui  va  du  Soleil  à  la  Teire. 

Par  contre,  l'état  hygrométrique  n'a  pas  d'influence  sur  les  va- 
leurs de  A  et  de  /?,  ce  qui  est  d'accord  avec  les  résultats  de 
M.  VioUe.  Des  observations  des  auteurs  on  déduit,  contrairement 
aux  conclusions  de  M.  Frohlich,  qu'il  n'y  a  pas  de  dépendance 
entre  les  valeurs  de  A  ou  de  AD^et  le  nombre  et  l'extension  rela- 
tive des  taches  solaires.  MM.  Bartoli  et  Slracciali  se  proposent  de 
poursuivre  leurs  expériences  pendant  onze  ans  (durée  de  la  période 
des  taches  solaires)  et  de  publier  une  discussion  détaillée  des  ré- 
sultats. 

Dans  un  deuxième  Mémoire  ('),  les  auteurs  donnent  une  for- 
mule très  simple  qui  représente  très  bien  chaque  série  complt  te 
d'observations.  La  formule  est 

dans  laquelle  £  est  l'épaisseur  atmosphérique  calculée  au  movcn 


(')  JVuovo  CimerUOf  t.  XXXI,  p.  193;  189:^. 

/.  de  Phys,,  3*  série,  t.  I.  (Décembre  189a.)  3<) 
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de  la  formule  de  Laplace  ou  de  la  série  de  Boaguer  et  n  etC  sodI 
deux  constantes.  Dans  des  séries  de  mesures  faites  en  temps  et 
lieux  différents,  N  varie  depuis  la  valeur  o,  25  jusqu'à  la  valeur 
o,  70.  Par  un  soleil  ombragé,  la  formule  donne  des  résultats  moins 
bons. 

A.  BATTELX.!.  —  Sur  le  crépuscule,  t.  XXIX,  p.  97. 

Description  d'observations  du  crépuscule  et  de  diverses  expé- 
riences exécutées  dans  le  but  de  les  expliquer. 

A.  BARTOLI.  —  Sur  la  chaleur  spécifique  des  laves  du  moot  Etoa 
et  d'autres  volcans,  t.  XXIX,  p.  i3i;  t.  XXX,  p.  23i. 

L^auteur  a  déterminé  la  chaleur  spécifique  d'un  grand  nombre 
de  laves  des  monts  Etna,  Volcano  et  Kilauca  jusqu'à  la  tempéra- 
ture de  800".  On  employait  la  méthode  des  mélanges.  Le  liquide 
calorimétrique  était  l'eau,  et  une  disposition  spéciale  en  empêchait 
l'évaporation  par  le  contact  du  corps  chaud.  La  température  ini- 
tiale des  laves  était  déterminée  par  la  méthode  de  Pouillet-Yiolle, 
c'est-à-dire  par  une  détermination  calorimétrique  faite  sur  du  pla- 
tine écliaufle  dans  le  mémo  fourneau  que  la  lave,  et  dont  un  couple 
tlierino-élcclrique  assurait  la  constance  de  température.  Essayant 
son  appareil  avec  le  quartz,  Tauteur  a  trouvé  les  mêmes  résultai? 
que  iM.  Pionclion. 

Ces  expériences  démontrent  que  la  chaleur  spécifique  des  h\c< 
croît  (l'abord  rapidement  avec  la  température,  et  tend  ensuite  vers 
une  limite  déterminée. 

I).  MAZZOTTO.  —  Modificalion  au  Ihcrmonièlrc  à  air,  t.  \\IX,  p.  i  j:?- 
Modifications  peu  inq^ortantcs  du  thermomètre  de  Jollv. 

('..  C  M'IANEO.  —  Dilatation  Ihcrniiquc  du  bismuth  fondu  près  de  la  Icmpérature 

de  l'usioM,  l.  \Xl\,  p.  lOJ. 

Etude  de  la  dilatation  thermique  entre  236"  et  279"*  d'un  amal- 
game de  bismuth.  La  conséquence,  déduite  par  l'auteur,  ijuc  le 
bismuth  liquide  ne  présente  pas  de  maximum  de  densité,  ne  nou^ 
semble  pas  justifiée. 
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G.  GUGLIELMO.  —  Description  d'un  électromètre  à  quadrants  très  sensible^ 

t.  XXIX,  p.  161. 

L'auteur  propose  d^emplojer  dans  la  construction  des  électro- 
mètres  un  système  multiple  d^aiguilles  superposées,  alternées  avec 
des  quadrants  en  verre  argenté.  Il  ne  dit  pas  s'il  a  constiniit  un  tel 
appareil  et  s'il  donne  de  bons  résultats. 

O.  MUHANI.  —  Sur  les  décharges  électriques  des  condensateurs  et  l'application 

aux  décharges  atmosphériques,  t.  XXIX,  p.  193. 

Répétition  des  expériences  bien  connues  de  M.  Lodge  et  discus- 
sion des  résultats. 

E.  PADOA.  —  Nouvelle  interprétation  des  phénomènes  électriques,  magnétiques 

et  lumineux,  t.  XXIV,  p.  a25. 

En  partant  de  l'hypothèse  que  Téther  jouit  de  la  propriété  de 
faire  un  travail  quand  on  fait  tourner  ses  parties  infiniment  petites, 
Fauteur  arrive  par  le  calcul  à  une  explication  simple  des  phéno- 
mènes électriques,  magnétiques  et  lumineux.  Il  n'est  pas  possible 
de  faire  un  résumé  détaillé  de  ce  Mémoire  de  Physique  mathé- 
matique. 

G.  SCHIAPARELLI.  —  Sur  la  rotation  de  la  Terre  suus  l'influence  des  actions 

géologiques,  t.  XXX,  p.  5. 

Voilà  les  conclusions  auxquelles  arrive  le  savant  astronome  de 
Milan,  dans  ce  travail  très  intéressant  qui  a  été  publié  à  l'occasion 
du  cinquantième  anniversaire  de  l'Observatoire  de  Puikowa. 

La  stabilité  des  pôles  géographiques  de  la  Terre  dans  un  même 
endroit  ne  peut  pas  être  considérée  comme  incontestablement 
établie  par  des  arguments  astronomiques  ou  mécaniques.  Une  telle 
stabilité  n'est  pas  prouvée  pour  les  âges  antérieurs  à  l'histoire  du 
globe.  Un  tel  état  de  stabilité  est  seulement  possible  dans  certaines 
conditions  (  *  )  pour  un  sphéroïde  suffisamment  rigide.  Des  actions 


(*)  Pour  pi  us 'de  détails,  consulter  le  Mémoire  original,  qui  est  peu  susceptible 
d'être  résumé. 
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géologiques  peu  sensibles,  prol 
sammcnl  long,  peuvenl  détruire 
n'est  fias  (l'une  rigi>lilé  iilisolue, 
menLs  du  pâle  de  roUtion. 

ong^e»   (H-ndaiil  i 
CCS  conditions  et 
di^nner  lieu  à  de 

lin  l«mps  suf1i> 
,  si  le  sphéroïde 

-       f.  CMlinSI.  -   Sor  In  irmi.i'nnuri-n 

ilM  fil»  (ulrou 

.».Jii<-iihiIii.'  ri 

ru.  («rdt.co.raBt, 

Ji- 
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Ëtade  expérîmenule  des  tempénturei  atteintes  par  deafibpar- 
eoiirat  par  des  coarants  ëtectriqnes,  exécutée  an  nojea  d'aae 
méthode  acoustique  tmagioée  par  l'autear. 

C  CHISTONI.  —  Actiaa  dévbtrice  d'an  sioMst  lie  lar  ■■  aiaaat  l^cc 
de  te  ddplicer  satoar  d'na  axe  rertleal,  i.  XXX,  p.  97. 

Mémoire  théorique  qui  contient  00e  g^éralisatioa  des  fonnoles 
des  magnétomètres. 

G.-P.  GRIHALDI.  —  Sor  la  aMsnra  d«  la  ehalsor  ipAdiqMdM  li^wdca 
I  des  umftntmnt  iUttn,  L  XXX,  p.  ui. 

J'ai  donné  dans  cette  Note  préliminaire  la  deaeriptioD  d'une 
méthode  qui  permet  de  déterminer  par  voie  directe  la  chaleur 

spt^cifiquc  des  liquides  à  des  températures  supérieures  à  celle  de 
leur  (^bullilion  sous  la  pression  normale  el  qui  donne  de  bons 
résiilluts  malgré  la  difficulté  des  expériences  :  ces  déterminations 
sont  en  cours  d'exécution. 


G.  Gtt\SSI.  —  CBlvjnométrcs  conipcosés  i  sensibiliLé  conslante,  t.  \X\,  p.  u". 

L>uns  les  galvanomètres  ordinaires,  la  sensibilité  diminue  j 
partir  d'une  certaine  limite,  à  mesure  que  la  déviation  augmente. 
Pour  obtenir  une  sensibilité  ù  peu  pris  constante  dans  de  larges 
limites,  M.  Grassi  propose  de  joindre  au  circuit  ordinaircdu  gal- 
vanomètre, qui  est  vertical  el  dans  le  plan  du  méridien  magné- 
tique, un  deuxième  circuit  vertical  situé  dans  un  plan  perpendi- 
culaire au  méridien.  Les  deux  circuits  ont  leurs  a\es  qui  passent 
par  le  centre  de  l'aiguille;  ils  sont  parcourus  successivement  psir 
le  môme  courant  il  mesurer,  qui  est  dirigé  dans  le  deuxième  cir- 
cuit de  manière  à  allaiblir  le  cbanip  magnétique  tcri-estre. 
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En  appelant  /  la  demi-longueur  de  Taiguille,  r  cl  /'  les  rayons 
du  premier  et  du  deuxième  circuit,  i  Fintensité  du  courant  en 
mesure  éleclromagnétique  absolue,  n  et  n*  le  nombre  de  lours  des 
deux  circuits,  on  a  la  formule 

II/*  teinta 

I  =  - 


'?.  Tz/t  /i  1  r 

I  H lança 


II  est  la   composante  horizontale  du  magnétisme  terrestre,  et  a 
l'angle  de  déviation. 

Cette  équation  s'applique  dans  le  cas  où  les  centres  dos  doux 

circuits  coïncident  avec  le  centre  de  l'aijîuille,  et  où  ~  et  -r  sont 

des  quantités  négligeables.  Klle  diffère  de  la  formule  ordinaire  de 

la  boussole  des  tangentes  pour  le  terme  de  compensation  — ^  tanga  ; 

Tauteur  démontre  qu'eu  faisant  — ^  =  i ,  la  sensibilité  reste  à  peu 

'  /i/*i  '  ' 

près  constante  pour  les  valeurs  de  a  comprises  entre  o"  et  90". 

11  serait  intéressant  de  faire  une  étude  expérimentale  d'un  tel 
appareil. 

G.-P.  GRIMALDI.  —  Recherches  sur  les  oscillations  élcclriqucs  hcrtz-icnncs, 

t.  \\X,  p.  1.37. 

L'appareil  employé  pour  cette  étude  était  semblable  à  celui  de 
MAI.  Arons  et  Bubens  (*)  :  il  en  différait  seulement  parle  moyen 
employé  pour  constater  les  ondes  électriques.  J'ai  fait  diverses 
expériences  en  faisant  varier  la  capacité  et  la  forme  d'un  des  côtés 
(lu  système  des  rectangles  ou  le  diélectrique  qui  l'enveloppe.  Pour 
la  description  détaillée  de  ces  expériences,  je  dois  renvoyer  au 
Mémoire  original. 

A.  RIGHI.  —  Résumé  de  publications  nouvelles,  t.  WX,  p.  nj^. 

Nouvelles  figures  électriques,  —  Une  plaque  horizontale  de 
cuivre  argenté,  très  bien  polie,  est  mise  en  communication  avec 
l'électrode  négative  d'une  machine  électrique.  Une  aiguille  à  coudre 


(*)  Journal  de  PhysiquCy  t.  \,  p.  379;  iSyi. 
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e*i  pUcét  û  |*«ii  'le  <]i«li«Dcc  surU  pUquc.  LVitrémtlé  np 

d«  I'ai;;tiill<!   fiorlL'   uof   Lfiule  ilc  ruitnr  à  prtite  di^ttooe  d'sM 

jMménwiboaieaa  eofluannealîra  avae  i'élailiiafcipMiliw  Jela 

■Mchioe  électriqiie.  Lorsque  cet  ap|»iwil,wt,iMai<a  tli—  «t  ^m 

de  VtieettiaU  potUire  t'écoale  par  la  pointe,  il  «e  CoaBa  àâm»  la 

piaqne,  autour  de  la  pointe,  une  réfpoa  cirealaîre  d^wanac  de 

px  adhérent  au  nétal.  L*anleiir  a  pu  eoosUler  ce  fiût  par  divenes 


Bsepérieneeê  exéeiUéei  en  déekargeaul  une  grande  hatierie. 
—  Avec  flis  coadenuteart  ditposéi  ea  caaeade,  ehaenn  brwté  de 
dtSf^DÎt  grandes  bouieiUei  de'Lcjrde,  etqni  étaient  ncttanBés-par 
«ne  grande  nacfaine  de  Holls  i  «{aatrc  plalcanx,  Tanlenr  a  p« 
fondre  nn  fil  de  platîae  de  S'  de  loogaenr  et  de  ^^  ^  aûlliiBélre 
de  diamètre.  Parla  décharge,  ce  fil  se  tiansfonne  en  aoe  brillante 
couronne  de. globules  incattdeMeat».Sile  filestilongide  i*,5o^~ 
vîron,  on  ne  roit  pas,  dans  l'instant  de  la  décharge,  les  g^bules 
incandesccnli,  mais  on  observe  une  étincelle  très  briilanie,  <{Di 
oceope  la  position  dn  fil.  L' auteur  dénMWtre  par  une  expérience 
ingénieuse  que  le  fil  est  réduit  en  vapeur  avant  que  la  décharge 
soit  terminée  et  que  la  déchaîne  résiduelle  traverse  les  vapeun 
sous  formr!  d'étincelle. 

■Sur  un  appareil stéiéoscopir/uc.  —  C'est  la  modificatioD  d'un 
appareil  jadis  inventé  par  l'auteur. 

Sur  l'électricité  de  contact  dans  différents  gas.  —  L'auteur 
avait  fait,  lors  de  ses  études  sur  les  phénomènes  photo-électriques, 
une  observation  importante.  Si  l'on  forme  une  espèce  de  conden- 
BBlcur  avec  une  pla<]ue  métallique  A  en  communication  avec  un 
électromt''lrc,  et  une  loile  métallique  M  en  communication  avec  le 
sol,  et  si  l'on  fait  tomber  sur  A,  à  travers  6,  pendant  un  lemj  s 
suffisant,  des  radiations  ullra-violcttes,  on  observe  dans  l'étectro- 
mc'^tre  une  déviation  qui  mesure  la  différence  de  potentiel  de  con- 
tact entre  A  et  B.  Deux  circonstances  sont  nécessaires  à  l'exacti- 
tude de  la  mesure  :  .\  et  B  doivent  être  très  rapprochés,  et  le  gaz 
qui  les  environne  ne  doit  pas  être  trop  raréfié. 

L'auteur  s'est  servi  de  cette  méthode  très  simple  pour  mesurer 
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la  difTérence  de  potentiel  au  contact  de  ces  métaux  dans  les  dîfTë- 
rents  gaz.  lia  trouvé  que  la  différence  de  potentiel  de  contact  ne 
varie  pas,  quels  que  soient  les  métaux  ou  corps  employés  (cuivre, 
platine,  fer,  bismuth,  nickel,  zinc,  étain,  charbon  de  cornue)  si 
Ton  opère  dans  une  atmosphère  d^anhjdride  carbonique  ou  d'air 
humide,  même  si  Ton  diminue  la  pression  de  plusieurs  centimètres. 
Dans  l'hjdrogène,  le  potentiel  de  contact  varie,  avec  le  platine,  le 
palladium,  le  fer  et  le  nickel.  Ces  métaux  sont  plus  électroposi- 
tifs dans  rhydrogène  que  dans  Pair.  Dans  le  gaz  d'éclairage,  on 
obtient  le  même  résultat  que  dans  Thjdrogène;  dans  le  gaz  ammo- 
niac, des  résultats  opposés. 

Sur  les  forces  élémentaires  électromagnétiques  et  électrody- 
namiques.  —  Étude  théorique  de  laquelle  il  n'est  pas  possible  de 
donner  un  bref  résumé. 


G.  MORERA.  —  Sur  les  équations  foodamentales  de  la  Thermodyoamiquef 

t.  XXX,  p.  208. 

Sur  les  capacités  thermiques  des  vapeurs,  t.  XXX,  p.  2i3. 

Dans  les  formules  ordinaires  de  la  Thermodynamique,  on  prend 
pour  variables  indépendantes  deux  des  trois  quantités  />,  (^,  t, 
M.  Morera  donne  des  formules  établies  en  prenant  pour  base  du 
calcul  deux  variables  quelconques. 

Ces  formules,  quoique  un  peu  plus  compliquées  que  les  équa- 
tions ordinaires,  sont  plus  générales  et  peuvent  s'appliquer  avec 
facilité  à  tous  les  cas.  L'auteur  les  emploie  pour  étudier  les  capa- 
cités thermiques  des  vapeurs. 

A.  STEFANINI.  —  Sur  la  période  variable  du  courant  électrique,  t.  XXX,  p.  275. 

L'auteur  établit  une  équation  théorique  qu'il  se  propose  de  sou- 
mettre à  une  vérification  expérimentale.  G. -P.  Grimaldi. 
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NOTE   DU    BAS    DE    LV    DEUXIÈME    PAGE    DU    MÉMOIRE   DE    FÉVRIER    1892  : 

Ligne  7,  . . .  el  l'on  retrouve  l'équalion  caractéristique  déduite  (i)  ....ajoutez 
.1  pcino  cil  a  II  g  'ç. 

Ligne  i3,  ...  qui  donne  l'équalion  réduite  (i)  avec  ...,  remplacez  {i)  par  : 
«onjonanl  le  facteur  3^  —  i. 
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